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5nboc  opere  contenta. 

:Hritbmctica  Decem  lib:is  oemonflrata 
«afcufica  lib:is  Demonfirataquattuo: 
epitome  ilibtos  3ritbmcticosDtut  Beuerini  33o  etij 
K\ttbmimacbie  Iudus  <i  z  pugna  nucro#  appellat 


fS.^ontcrius  £abilonenfis:irt 
lauDe  'Britbmcticcs  z  -dbuftces* 

5Ccmpo:e  iam  multo  Docte  latuere  fo:o:es: 

£tuae  retinet  comites  flaua  mtnerua  fuas* 
Tfluc  placioc  terras  poli  tempoza  multa  remfunf# 
/6 rata  quocp  ante  alias  Gallica  terra  placet* 
Ibis  olim  ccleb:is  fuit  omnis  Alcaica  tellus, 

Tp>y  tbagoza  patriam  Diffugiente  famon* 
IbcllaDa  nunc  linquunt:  et  Doctas  pallaots  vrbes* 
Sequaniofep  petunt/parbifiofep  lares* 

Ibec  venit  omnimooa  numerozum  cincta  caterua* 
%t<%  Docet  numeris  quioquio  in  o:be  fitum  cft* 
^Utcra  Dulcifono  cantu/fioibufcp  canotis 
£DomuilTc  viros  traoitur  atep  feras: 

£tuc  fua  ip>icrt(s  tenet  vnica  nomina  mulis 
nicbil  bac  mufte  gratius  elTc  folet. 
Attamen  artificem  llapule  mifere  marine: 

£ lui  leta  boc  IluDijs  fronte  Dicaret  opus* . 

Iboc  folum  lluoium  atep  bec  illi  curanuuarc/ 
^rritus  et  ne  fit/oifpercafcp  labo:* 
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Tflouapmcntatio  in  ^fotDOnu  per  IJacobfim  fabiu  ftapulefcm  labotata 
aD  dariflimum  virum  3Joamicm  oc  Ganay  ptefioentan  parificnfcin* 

ftucis  mc  Digne  amonuifti  Clariflimc  virtquot  cognita  pmooitates  aooucat  Dtfcipli 
p  narum  parens  arithmetica /4tq?  ignota  relinquat  teneb:as*vt  que  nullius  oifciplinc 

fugiat  lluoium^n  p:imis  cni  legum  autotitas  (in  quibus  potiflimu  tua  faf  opera; 
tibi  numeris  egere  vifa  cfivvt  q  iufticia  vnicuic^  p  Dignitate  Difpefatmunc  Britbmctica/nuc 
^o  Geometrica  rone  pftante.que  agros/agro2U  limites /aqua#  Diucrgia/alluuioncfcp  z,  ple* 
racg  filia  follicite  pfiocrat  q  -afcatbcmatico  Dcftituta  pfioio  nunq?  plane  aflequi  valcat.lbinc 
impcrato2esrbomamHcfpafian*/&orianus/Craian*/Cbeooofius/ArcbaDr>/lbono2ius/ 
Conftatinus  z  alio#q$plurimi  legutur  peritos  agrimefozes  inftituifTetqui  poDifmo2um  reem 
ao  publicam  vtilitatetcncrcnt  qua  numero#  pficitfagacitasJblc  Jlucius  -abooeratus  illa# 
re#  ftuoiofus  infignem  libellu  reliquiu£t  Britbmetica  coteplatio  rite  cognita  facilem  pbet 
mufica#mooulationuintcUigcntlI/aftronomicariku  fnbtilitatu  ingreflus.etp2ifca  Cbeolo* 
gia  numeris  olim  vt  quibufoa  aD  Diurna  graDibus  tota  tnitcba£:cpuis  z  nue  in  facris  luteris 
fua  retineat  myfterta  nucru  Colle  igif  numeros/  numerotuq^  oifcipiina:lcges  impficisdu* 
iftcia  ccca  rclin4tur*nulla  moDulationu  reperief  regfa.nullus  cclefliu  premplatiomi  aoitus* 
facra#  Ifa#  oelitcbut  myftcrianmo  z  vniuerfa  pbilofopbia  q  pariter  bumano#/  oiumo2uq$ 
cognitio  oefcribif  .^uequioe  pmoDitates  aflecute  Difcipline/atq?  mcomooa  neglecte  pfeos 
mime  latucretvt  4  bauD  alio  tramite  ereoiocrint  $  p  ea  inccoctcs  nos  poflTc  4cqj  Digna  fatis 
pteplatioe  cognofc&TJbytbagotas  cni  fine  niicro#  pfioio  nicbil  pofle  fciri  ptcDcbat*er|jMato 
tn  fue  acaocmicveftibulo  boc  mfailpfit  epigrama.TRcmo  buc  matbcmaticc  eppers  introeat* 
qui  i  toto  ferme  Cimco  De  nafa  rc#  p  numeros  oifputat:*  m  octauo  z  nono  reipublice  mfta 
dc  bac  re  Dilferitque  Cbcon  fmirneus  matbcmaticus  ob  rei  arouitatcm  intacta  reliquit* 
i^luaptopf  non  ab  re  oclebas  bac  numerofam  bui9  almi  parifien  ftuoij  pbilofopbatm  turba 
et  bona#  Ifa#  cupioa:ta  necclTaria  femita/tum  ao  oiuma  afTurgeoi/tum  oef ccoeoi  aD  buana 
effc  oeftitutam.Bccipe  ago  nuc  bnfactot  vnice  occem  Srttbmetice  Difciplme  5o2oani  cla* 
rifiimi  viri  libellos  noua  comcntattois  luce  nris  labozibus  illuftratos/  tuocp  nomini  Dicatos 
qui  comoDitates  enumeratas  fecii  afferre  valebut  fuflictetilfime*Gt  fi  lubesopus  tuisaufpis 
cijsabfolutumiammigret  aDccteros*vtvcificintelligant  omnes  ptefertim  tibi  fc  gratias 
babituros  per  quem  fuerint  banc  litterariam  facultatem  affccuti.^ale  fclicifiime* 

Argumentum  occem  libtotum  5o2Dani* 

iPrimus  paffiones  numero#  ccmuncs:fua#  partium/et  quitu  eje  Diuifi  numeri  partibus  fiat 
oifcutit* 

Gecunous  cft  oe  ptopoztionum  et  ptopottionalitatum  comunibus  paffiontbus* 
CcrtmsDenumeroptimo/compofito/aoaltcrum  pamo/et  numeris  m  aliqua  ptopoztione 
minimis* 

Quartus  De  numeris  continue  p2opo2tionalibus/comcnfurabilibus  ?  inccmcnfurabilibus* 
Quintus  dc  aooitione/  fubtractionc/et  partitione  p20po:tionum* 

Bcjrtus  dc  numeris  quaoratis/  cubicis/fuperficialibus  fimilibus/et  foliDis* 

Bcptimus  dc  numero  pari/impari/paritcr  pari/pariter  ipari/imparucr  pari/pcrfectis/abu? 
Dantibus /et  Diminutis* 

^ctauus  dc  fotmis  numcro2um:trigonis/tctragonis/pcntagonis/bcjcagonis/bcptagonis/ 
octogonis/pyramiDibus/fcrratilibus/ettcfferis* 

iBonus  De  cqualitate/incqualitate/multiplicibus/fuperparticularibus/et  fupcrparticntibus 
Beamus  dc  mcDietate  Aritbmetica/Gcomctrica/4kufica;ct  De  mcoictatibus  minus  ptm* 
cipalibus* 
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C?o:Dani  TRcmo:artj  Clariffimiviri  /Elementa  &rttbmetica:cu  pcmoftratioibus 
facobi  f  ab:iStapulcnfis:aD  ?oanneDci6anar0enato:eip>arifienfem* 

iRitas  cft  rei  per  fc  Difcretio.lRumcrus  eft  quantas  Difcrcto:um  coU 
lcctiua*lRaturalis  feries  numcrouim  oiciturnn  qua  fm  vnitatisaD* 
v  lectionem  fit  ipfo?  computatio^iflcrCtia  numero:um  appellaf  ille: 

quo  maio:  fuper  tmo:cm  abuoat.  iBumcri  ab  alus  equioiftare  oiok 
turtcum  ipfo?  ao  illos  equalcs  funtDiffcrcntic*  iRumcrus  per  alium 
multiplicatur:qui  toties  coaccruatur  fibi: quoties  in  multiplicate  cft 
vnitas.ct  qui  c)c  multiplicatione  concrefcmpzoouctus  nominatur»  iRumerus  alium 
numerare  Dicitur:qui  fim  aliquem  multiplicatus  illum  p:oDucit**|p>ars  cft  numerus: 
numeri  mino:  maio:is:cum  mino:  maio:em  numerat*et  qui  numeratur :  numeratis 
multiplcjc  appcllatur.Dcnommans  cft  numerustfm  quem  fumitur  pars  m  fuo  toto 
/Similes  oicutur  partes:quc  ab  coocm  numero  oenominantuMRumerus  fm  quem 
alius  oiuiDitunDiuifo:  nominatur.partesvcro  in  quas  Diftribuitur:oiuiDetia  appcU 
lantur»i(Mima  *  fimpla  nucri  pars:cft  vnitas*quaoo  ouo  numeri  partem  babuermt 
cocimquotica  caoem  pars  fuerit  tn  mino:c:tot  partes  maio:is  Dicetur  effe  mino:  et 
tote  partes  quoties  ea  comums  pars  fuerit  in  maioze.  CBigmtatce* 

t  Ahnio  numeri  parsteft  mino:  fuo  toto* 

t  o  4knismmo:cft:quemaio:cmbabctoenommattoncm 

f  i0uicuncp  cqualium  fiuc  ciufocm  eque  multiplices  fuerint:  ipfi  quocg  erunt 
equales* 

4  luibus  iDcm  nuerus  eque  multiplcjc  fuermfiue  quo?  multiplices  cqles  fuerint:  ipi 
etiamfunt  equales 

5  i0mms  numeri  pars  eft  vnitastab  ipfo  Denominata* 

6  igluiltb et  numerus  totus  cft  ab  vnitatctquota  pars  ipftus  cft  vnitas* 

7  Sivnitas  in  aliquem  numerum  oucatur:fiuc  iocm  in  vmtatcmtfeipfum  p:ODudt. 

8  £jctrcmo:um  Differentia  eje  Differentiis  co:uDcm  aD  mcotum  cft  compofita* 

9  Bi  numerus  numerum  fupcrcttDiffercntia  mino:i  aDDitataut  a  maio:e  fublatamte 
meri  relinquuntur  equales 

10  g0uieiDcmcquantur:interfefuntcqualcs* 

11  t£t  fi  ab  cqualibus  equales  aut  iocm  comunis  Dematur:rclinquutur  equales* 
it  £t  fi  ab  equalibus  Dempti  fttu  mcqualcs:rclmqucntur  inequales. 

u  Bi  duo  maio:es  fimul  aooatur  pariter  z  duo  mino:cs  fimul:  maio:um  compofitum 
compolito  mino:um  maius  cuaDit* 

14.  Bi  equales  equalibus  aDDas:toti  quoq*  fient  equales* 

15  t£t  fi  inequales  cqualibusuoti  erunt  inequales* 

16  partes  fimultfuo  toti  equantur* 

,7  £iuo:ucuncp  aD  eunocm  numerum  p:opo:tio  eft  vnanpi  mter  fe  funt  equales* 

18  Quoties  numerus  a  numero  fubftrabi  potcft:totics  in  cooem  numerabilis  eft 

19  *||>:opo:tiones  que  eje  equalibus  conftant  ,ppo:tionibua:inter  fe  funt  equales* 

to  i&uo?DimtDiafuntcqualia:cttotifuntequalcs.  <Eip>ctitioncs. 

,  ®  libet  numcro:quotlibct  poffc  fumi  equales* 

t  c  i&uolibetnumero:aliquemcptulibctcffcmaio:em* 

5  Seriem  numero:umm  infinitum  poffc  ejetenoi* 

4  TRullum  numerum  m  infinitum  Decrcfccrc* 

5  -dfcaius  non  numerare  minus 

6  Bi  numerum  Datum  numerus  multiplicet:  tDccp  pouctum  DiuiDat:  numeru  Datum 
reDirc*ct  contra  fi  alicis  numerus  Datum  numerum  DiuiDat:*  quoD  p:ouenit  rurfum 
multiplicetatiDem  numerum  Datum  rcoirc* 

■  C  dignitates  atep  petitiones  paucasvt  oifciplina  fe  faciliote  vbiqj  pteftet/  aoieciinnsiquao  pafitm 
neceflarias  tatiq?  omnibus  notas  auto:  fuppteffit* 
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Ci0mms  numerus  minor.maioris  aut  pars  eft  aut  partes.  i 

CSint  a/b/c/o  quotlibet  numeris  maioz:et  b  co  mfnozes.Oico  b  efle  partem  aut  ptcsa:er  cto  fflV 
Iftam  aut  minoz  numerat  maio:em  vt  o  numerat  a:et  tunc  o  per  Diffinitionem  eflpars  a*aut  mioz  n5 
numerat  maiozem  queaomooum  b  non  numerat  a:fet>  efl  alius  eos  coiter  numerans  qui  fit  e.et  tunc 
quoties  e  fuerit  in  b  nuno:e:tot  partes  b  minoz  per  vltimam  Diffinitionem  erit  a  maiozis.qtJ  fi  mioz 
non  numerat  maiozem  vt  cmon  numerat  a.ncqj  numerus  cois  eos  numerat:cum  per  quintam  conce= 
ptionem  cumilibet  numerivnitas  fit  pars  ab  tpfo  oenomiataipervltimam  oiff  mitionej  ioem  efficis* 
conflat  igitur  oem  minozem  maiozis  efle  pariem  aut  partes* 

Comtus  numcrue/circutn  fe  pofitozum  z  equaliter  ab  co  oiftantium  efl:  meoietas.  t 
gfy  fi  comocm  fuerit  meoietasallos  ab  co  cquioiftare  conucnict. 

<£sit  a  quicuncp  numerus:  et  b  et  c  circumpofltt  et  ab  eo  equioiflantes.b  matoz :  et  c  minoz.et  fit  0 
Differentia  comunis  eaoem  b  ao  aret  a  ao  c.fttcp  e  numerus  copofitus  etb-z  c.oico  a  efle  meoietatem 
c.et  fi  a  fit  meoietas  eioico  b  et  c  circumpofitos  cquioiftare  ab  a.lfbzimum  autem  fic  oftenoitur.nam 
q»tum  a  fuperat  c:tm  b  fuperat  a.oempta  ergo  o  coi  Differentia  ab  b:per  fetfam  partem  none  Dignita 
tis  refiouu  b  equatur  a.fco  et  eaoem  oiff  erentia  o  aDDita  c  qtf  fit  f  per  pzimam  partem  eiufoe  Dignis  - 
tatis  equatur  a*ergo  per  occimu  eloqutu  refiouu  b  et  f  que  eioem  numero  a  equatur:  ini  fe  equabu; 
tur.feo  refiouum  b  et  o  et  c  fit’p  oecimafejcta  Dignitatem  equatur  e.igitur  %  refloufi  b  a  f  que  equanE 
refiouo  b  et  o  et  c  fimul  etia  equatur  e.et  refiouu  b:t  f  monftrata  funt  cqualia*igitur  f  efl  meoietas  e 
feo  f  monftratus  efl  equari  arigitur  a  meoietas  efl  e.q$  eft  pzimum.et  in  oibus  alifs  coftmili  agatur 
argumento*£5ci5m  aut  fic  pjzftt  a  meoietas  numero?  b  x  c  fimul  iuncto?.fi  b  c  non  equioiflant  nuero 
areo?  oifferentie  ao  a  per  Diffinitionem  no  funt  equales.flt  igitur  o  Differentia  a  ao  c  illo?  numero?, 
minimum  aooo  o  ao  a:t  compofitus  fit  g.q:  igitur  a  ao  c  oifferetia  cfl  o  x  eaoem  oifferetia  efl  g  ao  a 
igitur  per  oiff  initionem  g  x  c  equioiflat  nuero  a.qzergo  g  -zc  equioiflant  a  per  immeoiate  mdftratfi 
a  tpfo?  fimul  iuncto?  efl  meoietas.feo  x  a  pontf  meoietas  b  x  c  fimul  iuncto?.pcr  tertia  igif  pceptte 
ouem  o  c  fimulret  g  c  fimul  eioe  numero  a  eque  multiplices  aoinuicem  funt  equalcs.ab  vtrocp  igitur 
oempto  coi  numero  c  per  vnoecima  coem  fcieutiam  refioui  b  et  g  aoinuicem  funt  equales.que  igitur 
Differentia  g  ao  areaoem  erit  b  as  a.quare  equioiflabiit  b  t  c  ab  numero  a.qb  efl  ptra  f?FPotl?elim  et 
pzopofitum* 

C6i  duo  numeri  a  ouobus  numeris  circum  fe  pofitis  equaliter  oiflent:  illto  piuctis  s 
erunt  equales.^  fi  cie  equales  fucrinfcab  ipfie  cquioiftare  necefTe  eft* 
q£idaoein  que  in  pzeceocntt  oemoflratio  efl.Joint  igiE  a  et  b  inter  ceto  equioiflatesrc  malimus  et  o 
minimus  ct  f  oifferetia  coisrf  ttqj  e  ppofltus  eje  c  o:et  oria  e  ao  a  fit  g.oico  numeros  a  b  fimul  iunctos 
equales  efle  c  o  fimul  iuctis.ctptra  fi  c  o  flmul  iuncti  funt  equales  a  b  fimul  iflctisra  b  equioiflantes 
elTe  c  o*,ljbzimft  patetrnam  cu  o  oifferetia  fit  c  ao  c  £11  enij  o  numerus  quo  fuperat  e  numeru  c:g  oria 
ejetremo?  e  a  coflabit  e?  o  f  oiff  cretus  fcj  ejetremo?  ao  meoium  c*£fl  ent  vt  oflenfum  efl  o  oifferetia  e 
ao  c  et  f  oiff  eretia  c  ao  a  per  f?Ypotl?efim:cu  pofita  fit  f  cois  oifferetia  c  ao  a  et  b  ao  o*at  qz  b  coflat  e? 
eifoemtqtf  patet  nam  cu  f  fit  oifferetia  b  ao  oieafiquioeoifferetiafaooitamtnozinumeroopnona 
peeptioem  reooit  b.efl  itacp  b  equalis  g*quare  c  pilabit  eje  a  b:cfi  per  caoej  pcepttone  pllituatur  e  eje 
a  et  g  fua  quioem  Differentia  ao  atque  equatur  ipfi  b.Sunr  igttur  a  b  ificti  et  c  o  iuncti  eioem  tertio 
e  equaleszaomuicem  equales.qb  efl  pzimum.  JRurfum  oico  fi  c  o  fimul  equantur  a  b  fim  uberia  a  b 
equioiflarc  c  o*lRam  capio  l?  qui  equioiflet  ao  c  quum  b  ao  o:qui  1?  b  quia  fle  equioiflabunt:per  im< 
meoiate  monflratum  b  b  fimul  equatur  c  o.feo  et  a  b  ponutur  eifoem  c  o  fimul  iunctis  equari.quare 
b  b  et  a  b  eioem  tertio  equalestaomuicem  equabfitur.fSubflracto  igitur  ab  vtroq?  coi  b:remanent  c 
coem  felam  beta  aoinuicem  equales.ergo  equalisoifferetiaaaocetbaoo*quare  c  Diffinitionem 
aoinutcem  cquioiflabunt.quoo  eflfctim  attp  totum  pzopofitum* 


ft&i  fuerit  primus  fc6i  quota  pars  tertius  quartuerunt  p:imus  et  tertius  tota  pars 
fccunoi  z  quarti:quota  p:imus  fccunou 

C^it  a  pzimus  numerustb  fccunoustc  tertius  tet  t>  quartus.quia  a  tota  pars  efl  ipfius  b:quota  ps 
c  efl  ipfius  ountelligo  b  et  o  in  fimiles  illas  partes  oiuifos.et  quia  pzima  vnius  cum  pzima  alterius 
efl  tanq»  a  c:et  ftmiliter  feba  cum  feciioa.et  bec  coniuctio  toties  fieri  potefl  quoties  pmus  in  fecuoo. 
toties  igitur  numerus  equalis  a  c  pzimo  ct  tertio:fumi  potefl  in  b  o  fecuoo  %  quarto:quoties  a  in  b. 
quare  a  c  fimul  pzimus  et  tertius  per  oiff  initionem  erut  fimilis  et  tota  pars  fecunoi  et  quarti  quota 
pzimus  fecunoi«quoo  efl  pzopofitum* 

C Qi  fuerit  primus  tote  partes  fecunoi  quote  tertius  quarti :crunt  pzimus  ct  tertius 
tote  partes  fccunoi  et  quartriquete  primus  fecunoi* 

<£Sit  vt  pzius  pzimus  numerus  a:fecuous  b:terttus  c:et  quartus  o.fitq?  a  partes  b  fumpte  f  m  e  et 
Denominate  in  b  f  m  f.fitqj  g  vna  illa?  partium  a:ct  b  vna  partium  c*cu  igitur  g  pzimus  tota  pars  fit 
b  fecfioi  quota  b  tertius  efl  o  quarti:per  pzemiflam  compofitum  eje  g  et  b  ptimo  x  tertio  tota  ps  erit 
b  o  fecfioi  et  quartuatep  Denominata  f  m  f.at  partes  a  et  c  fumfitur  f  m  e:erunt  igitur  partes  a  et  c  ao 
b  o  fumpte  f  m  c:et  oenominate  fm  f.quare  et  fimiles  et  quote  partes  fuerit  a  in  b.qtf  efl  pzopofitum 


s  c£5i  fuerint  quotlibct  numeri  totiocm  aliis  eque  m  triplices:  erit  quoc^  compoiTtus  6 

T —  c]c  cis  compofito  eje  illis  eque  multiple, r* 


c< 


I 


ICSint  a.b.c.o.e.f  quotlibet  uumerufiiitcp  o  e  f  eq  multfpUcee  a  b  c  fmgulis  fingulitintelligo  itacp 
a  pzimum.o  fctfunb  tertium.e  quartutmertrqjper  penultimam  compofitus  cp  a  b  pmo  x  tertio  tota 
pars  compofiti  cp  p  e  fecfioo  x  quarto  quota  pars  a  eft  o.quarc  compofitus  er  o  e  eque  multiple?  ab 
compofitum  cp  a  b  vt  o  ao  a.^acio  ttaq?  numerum  cp  a  b  compofitum  p:tmum:et  compofitum  cp  o  e 
fcPtu  et  c  tertium  ct  fquartu:et  cofimiliter  argumentoz.quta  quota  pars  a  b  ao  o  e:tota  pars  c  ab  f. 
copofitus  igitur  er  a  b  *r  c  pztmo  x  tertio  tota  pars  erit  compofiti  er  o  e  et  f  fecfioo  et  quartoiquota 
pars  a  b  ab  o  e.qre  compofitus  ejc  P  e  f  eque  multipleje  ap  compofitfi  a  b  c  vt  p  ap  a.et  ita  fi  cdplures 
nfieri  fuccrefceretjfempvtare  pzeceoentium  copofito  vfcp  Pum  aovltimu  pecubas:efficief<^  ,ppofitfi. 

7  c0i  quoties  vnitas  m  pamo  toties  fccuous  in  tcrtio:quotics  vnitas  m  fc6o;  toties 
primus  in  tertio. 

CSint  a  b  c  tres  numeri:a  pzimus.b  fecfious.c  tertius:fitcp  vt  quoties  fuerit  vnitas  in  a/toties  fit 
b  in  c.oico  ergo  cg  quoties  vnitas  fuerit  in  bitotics  a  e(fe  in  c.oiuioo  ent  a  pzimum  nfierfi  tnvnitates 
x  c  terti  um  in  totiPem  parteszqua?  quelibet  erit  equalis  b  fecunoo.quia  emj  quo  ties  pzima  pars  a 
in  pzima  part  e  c  toties  fecfioa  in  fecfioazet  tertia  in  tertia:et  ita  PemcepStcrgo  per  pzeceoentem  cos 
pofitus  a  tota  pars  erit  compofiti  ciquota  pars  pzima  pars  eius  ap  primam  partem  c:et  c  eque  mul 
tipleje  ap  avt  eius  pum  a  pars  ap  pztmarn  gtem  a.at  quoties  vnitas  in  bztotics  pzima  pars  a  in  pma 
parte  c.ifiam  vnitas  equatur  pme  parti  a:T  b  pzime  parti  c.ergo  quotiesvnitas  in  b  fecfiooztoties  a 
ptimu&inctertio.quooeratoemonftranoum. 

s  C  0i  alterna  fiat  ouo£  numerotum  multiplicatiorioem  numerus  vtrobicp  puenict. 

dUt  fi  a  multiplicat  b  et  pzouenf  at  c.oico  etia  fi  b  multiplicat  a  itiPem  pzouenire  c.nam  fi  a  multis 
plicat  b  et  ,pueniat  c:per  Piffinitionem  quoties  eritvnitas  in  aztoties  erit  b  in  c.ergo  per  pzemiflam 
quotiesvnitas  in  b  f ecfiooztoties  a  primus  in  c  tertio.pcr  piff  initionem  igitur  fi  a  ftbi  tottes  cocerua 
tur  quotiesvnitas  in  b:per  Piff  initionem  a  per  b  multiplicatur.at  cum  f?oc  fit  pzouenit  cmam^batu 
elt  a  toties  coaceruari  in  czquoties  vnttas  in  b.conftat  ergo  propofitum. 

p  C  £luoo  fit  eje  ouctu  alicuius  numeri  in  quotlibctttm  cft  qstum  cft  quoo  fit  eje  ouctu 
ciufDem  in  compofitum  eje  tllis. 

CSit  a  numerus  qui  Pucatur  in  b  et  pzoueniat  P:et  in  c  et  pzoueniat  ezoico  ergo  q>  compofitus  ejc  P 
e  4)pucitur  ejc  Puctu  a  in  compofitum  b  c.cfi  enim  b  multiplicet  o  febm  a:b  per  Piffinitionem  nfierat 
p  febm  a:et  per  iPem  c  numerat  e  febm  a.funt  igitur  p  et  e  eque  multiplices  b  et  aquare  per  fejetam 
compofitus  ejc  P  e  eque  multipleje  aP  compofitum  ejc  b  c.Sit  igitur  f  pzoouctus  er  Puctu  a  in  ppofito 
b  c.cfi  itaqj  b  c  multiplicet  ffcbm  amuerabit  igitur  numerus  b  c  tpm  ffcbm  a.quare  eque  multiple? 
f  aP  b  c  vt  p  ap  b.feP  eipem  b  c  aggregatus  p  e  ,pbatus  e  eque  mulnplejc.funt  igitur  P  e  et  f  eiPcm  b  c 
eque  multipltcesiper  tertiam  conceptionem  aoinuicem  cquales.£ft  igitur  qP  fit  cp  Puctu  alicuius 
numeri  in  quotlibet  tmi^tum  qP  fit  cp  Puctu  eiufoej  in  copofitum  cp  illts  queaomoPfi  erat  «ppofitfi. 

C^riioo  fit  ejc  ouctu  quotlibet  numerozum  m  aliquemtequum  cft  illi  quoo  fit  c%  co* 

10  pofito  illotum  m  cunoenu 

ffE2>it  eaPem  cfi  pzeceoenti  tyypotbefts  feP  couerfo  ozoineivt  Pucatur  b  et  c  in  a  et  pzoueniant  p  et  e 
£>ico  quop  fit  cp  Puctu  b  et  c  in  a  fingillatim  equu  efle  ci  quoo  fit  cp  compofito  b  c  m  a.namp  pzeceoe 
rem  qP  fit  er  Puctu  a  in  b  x  c  fingillatimtequu  eft  ei  quop  fit  cp  puctu  a  tn  compofitum  b  c.g  ait natim 
per  oaauam  qd  fit  er  Puctu  b  et  c  in  a:equu  eft  ei  quoo  fit  cp  compofito  b  c  m  euoetmqp  eft  .ppofitu* 

11  C60uoo  fit  c%  ouctu  quotlibet  tiumero:um  tn  quotlibet  numeros :  equale  e  ct  quoo 
fit  ep  compofito  ipfomm  in  compofitum  eje  alus* 

CSint  a  b  c  quotlibet  numeri  qui  Pucatur  tnpef  quotlibet  alios  vt  quilibet  ptimomm ipueatur  tn 
quelibet  fecuoo?:oico  quoo  fit  er  ouctu  a  b  c  fingillatim  in  quelibet  alio?  p  e  f  eqle  efie  ei  quop  fit  er 
ouctu  compofitt  a  b  c  tn  compofitum  p  e  f.nam  qff  fit  cp  ouctu  a  b  c  ftngillatitn  in  o:equu  eft  et  qp  fit 
cp  ppofito  a  b  c  tn  P.et  cofimiliter  oe  ouctu  a  b  et  c  fingillatim  in  e  et  f  argumetabere  qo  niclpil  altuo 
eft  q>  q6  fit  cp  ouctu  a  b  et  c  tn  P  e  et  f  fingillatim:per  pzeceoentem  equale  efle  ei  qt3  fit  cp  compofito 
a  b  c  in  o  e  et  f  fingillatim.Bt  per  nonam  qtf  fit  cp  compofito  a  b  c  fingillatim  in  P  e  et  fzequum  eft  ei 
quoo  fit  er  ppofito  a  b  c:in  compofitum  P  e  f.quarc  coftat  quoo  fit  cp  ouctu  quotlibet  numerotum  in 
quotlibet  numeros  equum  efle  ei  quoo  fit  cp  compofito  illo?  in  compofitum  cp  alffs.£t  f?e  quattuoz 
octaua:nona:oecima:et  vnoecimaipzartm  multiplicanoiq?  moPum:planc  oeclaraut. 

ii  C^imcuncp  numerus  numerat  totum  et  octractumtnumerat  ct  rcfiouum» 

CSit  a  b  totutma  oetractum  et  b  refiouum.oico  qg  fi  c  numerat  a  b  et  a:ipm  nuerare  b.numeret  eni 
a  b  fci5m  numerum  P  e  et  a  quioe  feffm  o.quia  igitur  per  nonam  <?tum  eft  c  in  P  e:tm  eft  c  tn  o  et  c  in  e 
Bt  a  equale  eft  ei  qfi  fit  cp  c  in  Pzigitur  a  cu  eo  qp  fit  cp  c  in  ezequfc  eft  a  b.quare  qt5  fit  cp  c  in  erequfi 
eft  b.fco  c  numerat  qo  fit  er  c  in  c  per  oiff  tnitionem:igitur  x  b  fu  fi  equale  Uumerabit.qt5  eft 

>J  C  Em  cft  qd  fit  ct  ouctu  nuert  in  fc :  cptu  q6  (it  cc  ouctu  ciufocm  in  oco  luas  partes. 

C  Sit  a  quiefiq?  nfierus  que  femel  pono  Piuiftim  in  oes  fuas  ptes  q  fint  beo  cix  femel  inoiuiffiituc 
qtf  fiet  er  a  in  b  t  in  c  e  in  o  -r  e  p  nona  equu  eft  ci  qui  fit  cp  a  in  ppofttu  er  b  c  P  e.at  ppofltfi  b  c  oeteft 
a.qP  fit  igif  ejc  Puctu  rtiimeri  ift  oes  fuas  partestequfi  eft  ei  qp  fit  cp  ouctu  eiufocj  numeri  in  fe.qre  x 
alfnatim  per  octauam  q6  fit  cp  ouctu  nfteri  in  fe:tffi  eft  q^tum  q$  fit  cp  ouctu  eiufoe  m  oes  fuas  ptes. 
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CETRumcro  m  duo  oiutfo  quoD  fft  cx  Ductu  totius?  numeri  in  alte#  tllo^tcft  cptum  qD  l4 
fit  cjc  Ductu  ciufDcm  in  fc  z  in  reliquum . 

a  b  nfierus  In  ouo  a  ?  b  Diuifus.Dlco  q6  fit  et  ouctu  ab  in  a  equfi  elTe  ei  qff  fit  et  Ductu  « in  fc 
*i  m  b*et  ita  quoq?  q6  fit  et  a  b  tn  b:equale  ee  ei  q$  fft  et  b  in  fe  ?  b  in  a.oucatur  ergo  a  b  in  a:  tunc  qt> 
fiet  et  Ductu  a  b  in  a  g  octauam  equfi  erit  ei  qtf  fit  et  Ductu  a  in  a  b.at  qti  fit  et  Ductu  altcuiue  in  at  in 
b  equfi  eft  per  nona  facto  et  ouctu  in  compofitfi  a  b.ergo  cfi  a  Ducit  m  fetpnt  a  t  in  bttffi  facit  qptum 
a  b  in  a.et  ita  argumentare  fi  a  b  Ducatur  in  b.et  confimili  moDo  concluoes  pzopof  itum.^fbotefqj  ID 
clarius  vioere  fi  bis  ponis  a  et  bis  ponis  b. 


C0i  numerus  in  duo  DiuioatunqD  fit  cx  Ductu  totius  in  fc  tm  elhqjtum  quoo  fit  cx  ** 
Ductu  vtriufcp  DiuiDentium  m  fc  z  vnius  bis  in  alte:p. 

f££5it  a  b  numerus  in  duo  a  t  b  Diuifus:bico  q6  fit  et  Ductu  a  b  in  fe  equfi  ee  ei  quoD  fit  et  Ductu  a  in 
fe  t  b  in  fe:et  et  Ductu  bis  a  in  b.lRam  qt5  fit  et  a  b  in  fe:equfi  eft  ei  quoD  fit  et  Ductu  eius  in  a  t  b  g  tri 
ommam/St  q6  fit  et  Ductu  a  b  totius  tn  a  ?in  b  g  pzeccoentem  bis  fumptam:equfi  eft  ei  quoo  fit  et 
Ductu  a  in  fe  t  in  b  et  b  in  fe  t  in  a.fco  qb  fit  et  a  tn  b  -r  b  tn  a  alternatim  g  octaua  equaf  ei  qD  fit  et  du 
ctu  bis  a  in  b.quoo  fit  igif  et  a  b  in  fetequaf  ei  quoo  fit  et  a  in  fe  “t  b  m  fe:et  et  a  bis  in  b  qtf  ^poneba 
tur.£t  et  l?oc  cognofcitur  moous  elicienoi  latus  tetragonum* 

C&\  numerus  in  duo  DiuiDaf  :q$  fit  ct  toto  in  fc  cu  co  qd  fit  cx  altero  in  fc  #f!  cquui  i* 
eft  ci  q 6  cx  toto  in  tlluD  iDcm  bistqtfcp  cjc  reliquo  in  fc  Ducto  ^Ducitur* 

CCSitvt  pzius  a  b!numer?  in  Duo  a  -t  b  otuifus:oico  quoo  .pouctf  et  a  b  in  fe  cu  eo  quoD  fit  et  a  in  fe: 
equfi  efle  ei  quoo  fit  et  a  b  bis  m  a/  aib  in  fe.lRam  qD  fit  et  a  b  in  fe:g  pteceoentem  tib  eft  q»tu  quoo  fit 
et  a  in  fe  a  b  in  fe:et  a  bis  in  b.quoo  ergo  fit  et  a  b  in  fe  cfi  eo  quoD  fit  et  a  in  fe:rm  erit  q>tum  quoo  ct 
a  in  fe  bis  t  a  in  b  bis  t  b  in  fe.feo  quoo  fit  et  a  in  fe  bis/  et  bis  m  b  per  14  equa?  ci  quoo  fit  et  a  b  in  a 
bts.cui  aooc  quoD  fit  et  b  in  fe.tunc  qtp  quoD  fit  et  a  b  in  fe  cu  eo  quoo  fit  et  a  tn  fetequabtf  et  quoo  fit 
et  a  b  in  a  bis  *  b  in  fe.quoo  eft  ptopofitum. 

CSi  numerus  m  duo  Diuioatur  qD  fit  ct  toto  in  fetequu  eft  ci  qd  fit  eje  Ductu  vnius  17 
partis  in  altuo  quaterteum  co  qb  fit  cx  Differentia  in  fc. 

CSit  a  b  nfierus  in  duo  a  x  b  Diuif us  fttcp  b  mai?:  oiuioaf  ite?  b  in  duo  fcj  in  D  equale  a:x  c  ofam 
b  ao  a.Dico  quoo  fit  et  a  b  in  fe:equfi  ei  ei  quoo  fit  et  Ductu  quater  a  m  b  t  c  tn  fe.Tfla  g  Dect  maquinta 
quoD  fit  et  a  b  in  fe:equfi  eft  ei  quoD  fit  et  a  bis  tn  b  *  a  in  fe  *r  b  in  fe.at  g  pceoente  quoD  fit  et  b  1  fe  cfi 
a  tnfeequali  D  vni  gtifi  b: equaf  ei  quoD  fit  et  b  bis  in  a  t  c  in  fe:qre  alfnarttn  g  octauam  t  et  quoD  fit 
et  a  bis  in  b  t  c  in  fe.$gi?  a  b  in  fe  tantus  eft  cptue  a  quater  in  b  cfi  oifferetia  c  in  fe.quoo  intenoitur. 

fit  ex  mtno:e  DiuiDetium  in  fe  cum  co  qd  fit  cjt  toto  in  co£  Differentiam  trfi  eft  is 
c|tum  quoD  fiuenit  cx  maio:e  cotuoempcr  fc  multiplicato» 

f^Sit  a  numerus  oiuifus  in  b  maius  *t  c  imnusjfitqj  d  Differentia  b  ao  c.oico  quoo  fit  et  c  in  feteum 
eo  quoo  fit  et  a  in  o:ttfi  efle  g>tum  quoD  fit  et  b  in  fe.iRam  per  Decimam  quoD  fit  et  a  in  o:equaf  ei  qfi 
fit  et  b  in  d  t  c  in  o.Sit  ttaqj  illtf  e.et  quia  b  Diuif  um  eft  in  c  -t  d  ot fferentiam:per  14  quoo  fit  er  b  in  D 
alte?  oiuioentiutmequum  eft  ei  quoo  fit  et  D  in  fe  7  in  c.et  cum  per  octauam  c  in  d  etiam  cquef  d  in  c: 
erit  igif  a  in  D  equum  ipis  D  in  fe  t  bis  d  in  c  ftmuUquibus  fi  aooas  c  in  fe  quoD  fit  f:totum  quoo  4>ue 
nitetainDtcinfefcje-ifequabifDinfcJcinfe/etbis  Dinc.atbinfercumipm  Diuifumfit  inotc 
aut  equale)  per  oecunaquinta  tm  etia  eft  tptfi  D  in  fe  c  in  fe:?  bis  d  in  c.fc5  qptum  fit  et  Ductu  vtriufqp 
partium  in  feti  vnius  in  alteram  bis.£ft  igif  quoD  fit  et  a  in  d  toto  fcj  in  Differentiam:  cum  c  mtno:e 
parte  in  fertum  quoD  fit  et  b  maiozl  parte  in  fe  multiplicata.quoo  intenoit  ptopofltio. 

GL<5i  numerus  per  duo  cqualia  Duocp  incqualia  fccctur :  qd  cjc  Ductu  vnius  cqualift  ,p 
in  fe  p:ooucitur  tm  eft:$tum  q6  fit  cx  Ductu  vnius  mequalium  in  rcliquu  cum  co  q6 
fit  ex  Differentia  in  Differentiam» 


ICI&ttuf#  veniamus  ao  oemonftrationemmotatu  Dignum  arbitro:  q»qu5ooali4s  numerus  vtab 
in  duo  equalia  pariter  %  in  duo  inequalia  vt  in  a  minus  t  b  maius  oiuioif:illa  Duo  inequaua  ao  vnu 
equalium  quoo  totius  mcoietas  eft:eanoem  atq?  coem  Rabere  oifferentiam.nam  cum  iUo:u  ouozum 
mequalium  firnul  iuncto?  illuo  equale  fit  mcoietasUlla  ab  eO  equiolftare  per  fecuoaj  partem  iecuoe 
buius  necefle  eft:quare  ao  ipm  coem  habebunt  Differentiam. Ibic  fit  etiavt  oifferetia  vnius  mequaliu 
ao  reliquumiDupla  fit  ao  Differentiam  coem  ipfius  equalie  ao  ipfa.lflam  cum  ipfa  tnequaliavt  a -i  b 
ettrema  fint  et  ipfum  equale  meoium:per  octauam  conceptionem  Differentia  ipfo?  conltituta  cu  et 
Differ entifs  eozum  ao  ipm  mcDium.Seo  l?ec  ftatim  nota  funt.Tftos  ergo  ao  p:opofiti  Demoitratiocm 
couertamus.Sit  a  b  nfierus  oiuifus  in  a  maiotem  pomonem  t  b  mino:em:fit^  cvna  eius  meoietas: 
et  D  fit  oifferetia  comunis  c  ao  a  et  ao  b.  Tflam  vt  oftefum  eft  c  ao  vtrunqp  eanDe  communeq?  pabebtt 
Differentia.  JDico  cp  fit  et  c  in  fe  tm  efle  quantfi  qff  fit  et  a  in  b  cum  eo  qtf  et  o  in  fe  ♦  q:  em  c  oiuirum  e 
in  D  et  b»ioco  per  oecimaquinta  qtf  fit  et  c  in  fe  equfi  e  ei  qd  fit  et  D  in  fe  et  b  tn  fe  et  bino  bis.et  q:  a 
maio:po:tio  eft  totfiet  eius  partes  b  et  oifferetia  Dupla  ao  o.ergo  per  Decfmaquarta  a  m  b  tantu  eft 
quantfi  qfi  fit  et  b  in  fe  et  b  bis  in  o.aooe  igitur  ei  qt5  fit  et  a  in  b  numerfi  qui  fit  et p  in  fc:?  tunc  totfi 
qfi  fit  et  a  in  b  et  0  in  fe  equabif  ei  quoo  fit  et  D  in  fe  b  in  fe  et  b  in  0  bis:cui  oemonftratum  eft  equari 


c  in  fe.cbnftat  icitur  q6  fit  e%  ouctuvnius  equaltfc  in  ft  tantfi  efle  iHntn  qt5  c%  vnotcquaUa  irt  retiqufi 
cum  eo  q6  fit  cj:  ©iffercntia  in  Differentia. 

C0t  numerus  per  Duas  quaflibct  Dtuiflones  DiuiDatur:q6  fit  eje  ouctu  majcimt  Diufr 
ocntiu  m  mmimu  cum  eo  q6  fit  eje  Dtfferetfa  ipfius  majeimi  ao  alteru  meototu  m  Diffe 
renuam  ciufoem  ao  mtmmu  tantum  cft  $tum  q6  fit  eje  ouctu  ouozum  mcoio#  vmus 
m  alterum. 

C®t  m  pteccoeti  io  ante  animaouertere  licet  q>  efi  quilibet  numerus  ouabue  l?oc  pacto  ©iuiftontb9 
fecatur  vt  a  vna  ©iuifione  in  b  t  c  et  fctfa  in  0  e.quo:fi  b  lit  majeimus  et  c  minimus  *  0  meOiop  maio: 
et  emtnoz  que  oifferetia  p:tmi  ao  fecunofi  eanoe  efle  tertii  ao  quartfi  tpfie  fic  oioinatis»  Tflam  q:  0  e 
equales  funt  etreupofttie  b  c:ab  illis  per  fecunoa  parte  tertie  equioifiar.quare  q  oifferetia  b  ao  o  que 
fit  f:eaoe  erit  e  ao  c.et  etiam  que  oifferetia  b  ao  e  que  fit  g:eaoe  erit  0  ao  c.  IRam  per  octaua  concepti 
onem  oiff  eretta  ejetremozu  b  e  confiituitur  eje  oifferetiis  b  ao  0  et  0  ao  e.x  oifferetia  b  ao  c  ejetremotfi 
per  loe  confiituitur  eje  oifferetiis  0  ao  e  t  e  ao  c.  JSeo  oifferetia  0  ao  e  efi  vtrt®  comunisiet  oifferetia 
e  ao  c  pzobata  efi  equalis  oifferetie  b  ao  0.  erunt  igitur  oiffereti e  b  ao  e  *  0  ao  c  eje  equalibus  quiocm 
confli  tu  te  aoinuf  cem  equales.  £fto  ergo  a  numerus  eo  qui  pofitub  efi  mo  00  oiuifus  ct  oiff  er  entie 
vt  pofitefunt  affignate«oico  ergo  qtf  fit  eje  ouctu  b  majeimi  oluioentifi  in  c  minimfi  dUo  q$  fit  eje  f  tn 
g:equale  efle  ei  qfi  fit  ct  b  in  e  vniusvioelj  meoiotfi  in  reliqufi*  qfi  eni  fit  ct  ouctu  0  tn  e  per  nona  ab* 
iuuate  octaua  tifi  efi  fjptum  qfi  fit  et  0  in  c  et  in  f.lBam  e  oiuifum  efi  in  c  et  ©ttam  f.Seo  qtf  fit  et  0  in  c 
et  f  per  octaua  equfi  efi  ei  qb  fit  et  c  et  f  in  o.et  qb  fit  et  f  in  0  equaf  per  nonam  ei  qb  fit  et  f  in  c  *  g.at 
qb  fit  er  fine  tm  efi  per  octaua  cptum  qb  et  c  in  f.<p  afit  et  c  in  0  <r  in  f  ttfi  efi  per  nonam  iptum  qb  et  c 
in  b.confiat  igitur  qb  fit  et  0  in  e  tm  effe  q?tum  qb  et  c  in  b  efi  eo  qb  fit  eje  f  m  g  *  ptopofitum. 

C Bi  quota  pars  totus  totius  tota  pars  Detractus  Detracti:  erit  refiouus  refioui  tota 
pars  quota  totus  totius. 

GSlt  a  b  numerus  cui?  oetractus  fit  b  t  refiouus  a.firqs  alius  nuitier9  c  0  cuius  oetract9fit  0  et  rett 
ous  c  x  quota  pars  totus  c  0  efi  totius  a  b:tota  pars  fit  0  oetractus  oetracti  b.bico  ergo  tota  partem 
c  refioufi  efie  refioui  a:quota  pars  efi  totus  c  0  totius  a  b*  capio  numerfi  e  cui9  c  tota  pars  fit  quota 
0  efi  b.et  intelligo  quattuo:  numeros  c  ptimfi  e  fecunofi  0  terti  fi  b  quartfi.conftat  eni  per  quarta  qt  c 
tota  pars  efi  e  quota  0  efi  becompofitfi  c  0  totam  parte  efie copofttt  e  b  quota  pars  c  efi  c  x  tota  paro 
pofitus  efi  c  0  ao  a  b.efiigif  a  b  eque  nmltlpleje  ao  c  0  vt  e  b  ao  c  0  et  per  tertia  conceptione  aomuice 
equales.quare  e  efi  equalis  a.f  vt  c  ao  e:ita  quo®  c  ao  a.feo  c  ao  e  efi  vt  oetracti  ao  oetractfi  x  totius 
ao  totum. efi  igitur  c  ao  a  refiouus  ao  refioufi  vt  totus  ab  totum  et  quota  pars  totus  totius  quoo  efi 
ptopofitum  • 

C Bi  quote  partes  totus  totius  tote  partes  fuerit  oetractus  octracti:crit  refiouus  re 
fioui  tote  partes  quote  totus  totius. 

C  Sit  a  b  numerus  cuius  oetractus  fit  b  et  refiouus  a.  t  c  0  alius  numerus  cuius  oetractus  fit  0  et 
refiouus  c  x  quote  partes  totus  c  0  cft  totius  a  brtote  fit  oetract9  0  oetracti  b.  IDico  ergo  c  totas  ptes 
efie  a  quote  c  0  efi  ipfius  a  b.  Tfi>one  numerfi  e  cuius  c  tote  partes  fintiquote  0  efi  b  x  argumetare  pe- 
nitus  eoce  mooo  per  quintam  quomooo  in  pteceoenti  argumetatus  es  per  quarta. 


€  f0mtiis  pars  partis:  cft  para  totius  Denominata  a  numero  qui  fit  eje  ouctu  ouotu 
numero#  vnius  in  alteru  partes  illas  ocnommantiu. 

<ESit  a  totus  uumerus:b  etus  pars  et  c  pars  b  x  numer?  oenominas  b  in  a  fit  0  et  oenominas  c  in  b 
fit  e.fit®  f  numerus  qui  fit  eje  ouctu  0  in  e.&ico  ergo  c  oenomiari  m  a  ab  f  numero  fcj  qui  fit  eje  ouetti 
ouotum  ocnommantiu  vnius  tu  alterum,  ^iuioo  enim  fin  partes  equales  cetfimiliter  a  in  partes 
eq  uales  b.et  qt  quoties  b  efi  in  aitoties  e  efi  in  f»  efi  enim  0  ocnoiatoz  vtriuf®  comunis  pei*  b vpotbe 
fim  cum  b  fecunofi  ipfum  numeref  in  a:et  c  fecunofi  eunoem  numeref  in  f.^oeo  quot  partes  numero 
fyabet  a  ao  b:tot  tyabet  f  ao  c.at  qt  c  numerat  b  fecunofi  e  cum  eje  pypotpefi  e  fit  oenominas  quoties  c 
in  b.numerabit  igitur  c  pzima  partem  a  equale  ipfi  b  per  ptima  parte5  f  equale  ipfi  e.x  eaoe  ratione 
f ecunoa  per fccfioam  t  tertia  per  tertiam.et  ita  oe  ceteris  fi  plures  funt.quare  c  per  oecima  numera 
bit  a  fecunofi  f.per  oiffimtione  igitur  oenominabitur  quoties  c  in  a  fecunofi  fatm  ferit  ipfum  oeno£ 
minans.eft  itacp  c  pars  partis  oenoiata  pars  totius  a  ab  f  numero  quioe  qui  fit  eje  ouctu  ouott  nume 

rotum  illas  partes  oenominantifi  vnius  in  alterum  quoo  intenoitur. 


CSi  fuerit  primus  fecuoi  tota  pars  quota  tertius  quartiatec#  fccuous  qmnri  quota 
pars  quartus  fe]tti:  erit  primus  qumti  tota  pars  quota  tertius  fejeti. 

CSint  fej:  numeri:a  pi(mus:b  fecunousrc  tertius:©  quartus:e  quintus:f  fertus,  fit®  a  tota  pars  b 
quota  c  efi  0 1  b  tota  pars  e  quota  0  fuerit  f.  0 ico  igitur  a  tota  partem  dTe  e  quota  pars  c  efi  ipfius  f» 
iit  eni  g  oenominas  quoties  a  in  b  et  1?  quoties  b  in  e.cum  a  fit  pars  bxb  pars  e.  oucaf®  g  in  b  1 1 
uentat  lt.qt  igitur  a  efi  pare  b  partis  fcj  ipi»  e  per  p:eceocnt2  a  oenominatur  pars  e  a  numero  U  qui 
nt  ej:  ouctu  g  in  p  numerotfi  illas  partes  oenominantifi  vnius  in  alterum,  at  numerus  b  oenominas 
b  tn  e  efi  etiam  numerus  oenominas  0  in  f  «  g  oenominas  a  in  b  etiam  Oenominat  c  in  O.oenotabitur 
igitur  per  eanoem  pteceoentsm  c  in  f  ab  eooem  numero  It  qui  fit  eje  ouctu  g  in  b  oenominantifi  illas 
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partes  quarequota  para  eft  a  primus  e  quinti  tota  para  e  it  c  tertius  f  fejeti  vtpote  que  ab  eooem  nii? 

mero  Uoenominatunquoo  eft  propofitum.  *  ; 

primus  tn  fccunDo  quoties  quartus  m  fejtto :  itemep  tertius  in  quarto  quoties  ^ 
fc6s  m  quinto  mcccflc  eft  toties  cflfe  p:imu  m  quinto  quoties  fuerit  tertius  m  fetto. 

ItSint  vt  p:iue  feje  itumerl:a  primus:b  fecfioua:  c  tertiuato  quartua:e  quintus-.ffejctus.fitqs  a  tota 
para  b  quota  o  eft  f  et  c  tota  para  b  quota  b  eft  ipfiiie  e.oico  a  totam  partem  efTe  e  quota  c  e  It  f.bec  pe 
nitus  vt  preceoens  Demonftratur. 

C<3i  fuerit  primus  tota  pars  fc6i  quota  tertius  quarti :  itenup  pzimus  quinti  quota  ** 
tertius  fejeti  erit  primus  tota  pars  fccunoi  et  quinti  quota  tertius  quarti  z  fejeti* 

4£Sintfeicnumeri:a  primusrb  feeuous:cterttus:o  quartus:*  qulntus:ffejctus.fitqj  primus  in  fctfo 
vt  tertius  in  quarto  et  primus  in  quinto  vt  ternus  in  ferto*  oico  a  pnrnu  efie  tota  partem  b  e  fecunoi 
et  quitl  quota  c  tertius  eft  o  f  quarti  t  fejeti.qr  per  l?ypotl?efim  primus  in  fecfioo  vt  tertius  in  quarto 
fit  ergo  g  numerus  Denominas  quoties  a  mb  et  c  in  o.-r  qr etiam  per  canoem l?ypotl?efim  p:imus  in 
quinto  vt  tertius  in  fe#o.fit  ergo  b  numerus  Denominas  vtrtufqj  fcj  quoties  a  in  e  t  c  in  f.fitqj  ?po= 
fitum  er  g  b  numerus  U*tunc  ftc:qt$  fit  er  Ductu  a  in  g  et  b'tanru  eft  #tum  b  *  e.et  per  nonam  quoo  fit 
er  a  in  g  t  b:tantfi  eft  cptum  q:5  er  a  in  l:  compofitu  er  tpfts.£>imiliter  quoD  fit  er  c  in  g  et  b*  tantil  eft 
Jptum  D  t  f.et  $tum  qD  fit  er  c  in  Ir.igitur  a  primus  tota  pars  eft  b  e  fecunoi  et  quinti  quota  c  tertius 
D  f  quarti  et  fejctirvt  qui  numeretur  in  illis  f  m  eunoem  numeru  U :  quoo  vult  propofitio. 

CSi  fuerit  primus  fecunoi  tota  pars  quota  tertius  quarti  primis  quioc  minotibus  17 
erit  p:imus  terrij  tota  pars  aut  partes  quota  pars  aut  partes  fccunous  quarti. 

CSit  a  primus  numerustb  c  fecunoustet  d  tertiuste  f  quartus:  a*bc  fimul  ejtiftetibus  minoribus 
et  quota  pars  a  eft  b  c  tota  pars  d  fit  e  f .  Dico  i  gitur  quota  pars  aut  partes  b  c  fuerit  e  f  totam  parte 
aut  partes  numerfi  a  efie  d.  JOiuioo  citi  b  c  in  partes  fuas  equales  a  que  fint  b  et  c.  item  oiuioo  cfin 
partes  fuas  equales  o.ct  q:  e  f  eft  eque  mftipleje  ao  d  vt  b  c  ao  a  eje  bypotbcfi:  ibeo  tot  partes  numero 
erunt  ipfius  e  fquot  pofite  funtb  c.Sittt  igitur  ille  e  t  f.  cum  igitur  b  prima  pars  b  c  fit  equalis  a  te 
prima  pars  ipfius  e  f  fit  equalis  D  quota  pars  aut  partes  b  erit  e  tota  pars  aut  partes  a  eft  D.et  ita  re 
parte  c  ref pectu  partis  f  et  reliquis  partibus  vnius  ao  reliquas  partes  alterius  fi  plures  eflent.  Jn* 
tellige  igitur  b  efie  primii  nutneru:e  fecunoumtc  tertiumrf  quartu.et  fi  b  eft  partes  e  argumetor  per 
quinti:qr  primus  b  probatus  eft  tote  partes  e  fecuoi  quote  ptes  eft  c  tertius  f  quarti,  ergo  b  c  prim* 
ettertius  tote  partes  funt  e  f  fecunoi  a  quarti  quote  partes  b  primus  eft  e  fecfioi.at  a  ao  o  monftrat9 
eft  tote  partes  quote  b  eft  e.igitur  et  quote  b  c  fecunous  eft  e  f  quarti.et  fi  b  efTet  pars  e  omnino  cortfi- 
mili  mooo  per  quarta  vt  nunc  quoqj  factum  eft  per  quttam  elicerem  argumentu.  ZDanifcftu  itaqj  eft 
fi  primus  in  fecunoo  vt  tertius  in  quarto  primis  ejciftentibus  minoribus :  primum  totam  partem  aut 
partes  efie  tertii  quota  pars  aut  partes  fecunous  e  quarti. 

C0i  p:unus  tote  partes  fecunoi  quote  tertius  quarti  ptimo  z  fecunoo  mino:ibus  lS 
erit  pnmus  tota  pars  aut  partes  terrij  quota  ps  aut  partes  fccunous  quarti. 

ICSint  quattuor  numeri:a  b  primus:cfecunous:o  e  tertius:  et  f  quartus,  quorum  a  b  *  c  Duo  primi 
Duobus  reliquis  fint  minoreS:et  fit  a  b  tote  partes  c:quote  o  eeft  f.oico  a  btqtflm  parte  vel  partes  ee 
o  e  quota  pars  vel  partes  c  eft  f.oiuioo  eni  a  b  in  fuas  partes  ao  c  que  fint  a  t  b  et  ftmiliter  o  e  t  fuas 
ao  f  que  fint  o  et  e.cum  igitur  per  f?fporl?efim  a  b  tot  partes  fit  c  quot  partes  o  c  eft  f :  tot  erunt  ptes 
numero  a  b  oiuifi  quot  *  d  e.  et  a  prima  pars  a  b  tota  erit  c  fui  totius  quota  o  prima  pars  d  e  eft  fui  to 
tius  f.quare  per  preceoente  a  prima  pars  a  b  ao  o  primaj  partem  o  e  tota  pars  aut  partes  quota  aut 
quote  c  ao  f.  et  finuliter  b  fecunoa  pars  primi  ao  e  fecfioam  partem  tertij  tota  pars  aut  partes  quota 
vel  quote  c  aD  f.ficqj  Dereliquis  partibus  primi  ao  reliquas  terti)  fi  plures  fint  partes/Bt  fi  a  ao  d  fit 
pars  facio  a  primum  numeraro  iecunounub  tertium:*  e  quartum,  ct  argumento:  per  quartam:  quia 
a  tota  pars  eft  d  quota  b  eft  e.ergo  a  b  ao  d  c  tota  pars  quota  a  ao  o.  feo  a  ao  o  moftratus  eft  tota  ps 
quota  c  ao  f.ergo  a  b  primus  ao  o  e  tertium  tota  pars  quota  c  ao  f  fecunous  ao  quartum*  «Quoo  fi  a 
aD  o  fit  partes  penitus  conftmilt  mooo  per  quitam  argumentabere  quomooo  nunc  per  quartam  ve 
parte  conftat  efie  srgumentatft.^lanum  itattf  eft  folioum  efie  propofitum.  £  t  fi  contingeret  duos 
p:;moa  numeros  Duobus  vltimis  efie  maiores:conuerfo  mooo  concluoeoum  cfiet  tertium  primi  tos 
tam  partem  aut  partes  quota  quartus  fecunoi.  quoo  facile  monftrari  poteft  orDine  permutato  con« 
ftituenoo  fcj  duos  vltimos  priores  et  primum  *  fecunou  pofteriores. 

Comtus  numerus  mtnoz  aut  itiaioris  pars  cft:aut  eo  ab  maio:e  quoties  poteft  oc^  ^ 
tracto  relinquetur  ipfius  aut  pars  aut  partes 

lESint  a  b  duo  numeri  a  maior  etb  minor.  Dico  b  efie  partem  a  vel  eo  Detracto  quoties  poterit  ab  a 
remanere  ipfius  b  aut  partem  aut  partes,  fi  enim  b  minor  numerat  a  maiorem  per  Diffinitione  b  eft 
pars  a.  fi  fecus  autem  b  non  metitur  a.fubftracto  tgitur  b  quoties  poterit  ab  a  remanebit  minor  b. 
iRam  fi  rud?il  remaneret  numeraret  a  fecunoft  numerum  Denominante  quoties  fubftrafoeretur.quo 
ties  enim  aliquis  numerus  ab  aliquo  fubftratyi  poteft :  toties  in  ipfo  numerabilis  eft  per  f erra  peris 
tionem  qui  fi  remanet  minor  b  per  primam  propofittonem  eft  tpfiiw  b  aut  pars  aur  partes:  quoo  eft 
propofitum. 


it 
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quoties  erit  pztmus  iri  fecuob  toties  tertius  in  quarto. ct  quota  pars  vel  partes  pmi 
fuperunt  in  fccuoo:tota  pars  aut  partes  terttj  fuperunt  tn  quarto» 

CSit  apzimus  numcrus/fecubus  b  dtertius  b|et  quartus  e  f/ct  pzimi  a  et  b  c  miozes:  fttcpapmus 
tot  et  tote  partes  b  c  fecfioi  quot  et  quote  ptes  b  tertius  eft  e  f  quarti.  g>ico  quoties  a  eft  in  b  c:totics 
o  efle  in  e  f. et  quota  pars  vel  partes  a  pzimi  fupfunt  in  b  c  fecubo  totam  pte  vtptesb  tertif  remanere 
in  e  f  qrto.fubftratyo  ent  a  pzimft  afetio  b  c  4ties  poflunufitcp  totus  fubftractue  b  z  refibuus  c:fit®  b 
toties  t  gj^ties  a  i  b.quo  4be  ita  pofito  qt  a  tote  ptes  e  b  c  4te  o  e  e  f:ergo  p  viceftmaoctaua  a  tota  ps 
vel  ptes  e  orqta  ps  vel  ptes  b  c  e  ef.JSurfus  itelligo  a  pmu  numerfi.b  fctfm.b  temu.gfcpuartft:  z  pfitV 
argumetoz  p  viccfimafeptima.qz  a  tota  ps  eft  b  4ta  b  eft  0  p  l??potl?efim:ergo  p  vicetimafeptima  4ta 
ps  vel  ptes  b  e  g:tota  ps  vel  ptes  a  e  b.at  a  oftefus  eft  tota  ps  vel  ptes  o  4ta  ps  vel  ptes  b  c  eft  e  fzigr 
quota  ps  vel  ptes  e  b  c  ab  e  fztota  ps  vrptes  e  b  at>  g.at  qz  4*  Etes  a  e  b  c:tot  ptes  o  e  e  f.  et  quot  ptes 
a  e  b:tot  ptes  o  e  g.na  b-zgeq  multipltces:er  a  e  paudptes  tote  ptes  b  tp  totius  b  engtf  1 b  paucio:es 
tote  ptes  c  g  q>  e  f.fubftrai?a£  igif  g  ab  e  fzfitcg  bctractus  e  z  refibu  us  f:z  pftabit  ptimu  ^ponis^po 
fitu.fcj  4ties  a  in  b  ctoties  b  ee  in  c  f  cu  e  fit  eqUe  g.ejc  l?oc  etia  manifeftu  eft  b  tota  pte  vel  ptes  efle  e 
ifta  e  t  g  equanf  zbctracti  fcj  ab  betractfi  4ta  parsvel  ptes  e  totus  b  c  ab  e  f  totu.fi  aut  nfierus  b  ipt* 
e  tota  ps  fuerit:#  p  vicefima^ma  erit  c  refibuusirefibui  f  tota  ps  4  ta  tot*  totius.fi  aut  tote  ptes:erlt 
Pvicefimafcbaj  c  refibu*  tote  ptes  refibuif:4te  b  c  totus  eftotPAi  efto  4  vt  b  tota  ps  fit  e  4ta  ps  tos 
tus  b  c:e  toti9  ef.Jntelligo  c  pmii.f  fcSm.b  c  tertiu.et  e  f  quartu:?  argumetoz  p  vtcefimafepttma,  4a 
quota  ps  c  e  f:tota  ps  b  c  e  e  f  vt  moftratu  efttergo  4ta  ps  vel  ptes  c  e  ab  b  f:tota  ps  vel  ptes  f  eft  ab  e 
f.et  fi  b  eet  ptes  e  pfifr  argumetare  p  viceftmaoctaua  z  pctiibe  ite?  p  ea  c  tota  ptemvel  ptes  ee  totius 
b  c:quota  parsvel  partes  f  eft  totius  e  f .et  l?oc  eft  totum  ptopofttum. 

51  c  <3i  toties  oempto  pzimo  oe  fccunoo  quoties  tertio  De  quarto  tota  pars  vel  partes 
pzimi  relinquatur  in  fecunoo  quota  aut  quote  terttj  in  quarto:pzimu  totas  ce  partes 
fccunoi  quotas  tertium  quarti  nccefle  eft* 

{£lbec  eft  puerfa  pzecebetis  quevt  pcebetes  buobus  pzimis  nueris  minoztbus  intclUgaf  .fie  igitur  a 
vt  pzius  pmus  numerus|b  c  fecubuslb  tertiuslet  e  f  quarti  et  fint  buo  pzimi  tmozes  z  toties  bemaf 
pumus  a  fecftbo  fitqp  beptus  bzquoties  terti9  a  quarto  qui  b^prus  fit  e  et  fitvt  4ta  parsvel  ptes  pmi 
reiinquutur  in  febo  tota  pars  vel  ptes  tertii  relinquantur  irt  quarto:fitq?  c  relicta  ps  vel  ptes  in  febo 
et  f  tn  quar to.Ertco  ergo  a  primu  totas  ee  partes  b  c  fecubi  quote  b  tertius  eft  e  f  quarti.Capto  g  qui 
fit  tote  ptes  e  f  quote  ptes  a  eft  b  c  a  p  pzeceoeutem  quoties  a  eft  in  b  c:  toties  g  erit  in  e  f.et  quota  ps 
aut  ptes  afupfunt  in  b  c:tota  ps  aut  ptes  g  fupcrut  t  e  f.  “St  toties  pofitus  eft  b  ee  in  e  f:4ties  a  eft  irt 
b  c.et  totaptem  vel  ptes  b  fupefle  in  e  fjquota  ps  vel  ptes  a  fupfunt  in  b  eugitur  g  t  b  abmicem  funt 

-*  equaIes»qupteigiturpartesaeftbc:totcbeftef.quobeftp:opofttum. 

’  Cl^ttn  i  elementozum  ZHrittymctices  “IFozbani  finis. 

Iftopoztio  eft  oua£  quatitatum  ciufDcm  sjencrisvnius  ao  alteram  c^rtri 
p  tn  qualitate  rclatio.fnflumeri  ao  numeru  Dicitur  ^po:tio  minous  qoe 
aD  maiotem  in  eo  q  pars  eft  vel  partes :  maioris  o  ao  mmo:em  f  m  <$ 
cum  cotmct  et  eius  partem  aut  partes.  (EiJMopontonalitas  eft  firituDo 
^ppomonu.c  Continua  ,ppo:tionalitas  eft  qn  pnectutur  no  Diflbciatis 
.  mcDiis.bcc  aut  aD  mmus  Iter  tres  coalefctt  tertosrcu  faltem  vnu  fumeoum  Iit  mcDiu 
^ncotinua^o  eft  in  qua  mtcrccDitmeDtorit  mterruptio.Ct  becaD  numutft  quattuo: 
ceigit  tcrlos  ppter  alterius  mcDij  fumptionau.C^luaDo  frierlt  tres  numeri  ptmue 
4?po:tionalcs:Dicetur  pami  ao  tertium  ptopottio  primt  aD  fccuDum  Duplicata  et  aD 
quartum  triplicata.CCum  aut  cotinuatc  fuerint  vel  ccDcm  vel  Diucrfe  ^ponionest 
Dicetur  p:imi  ao  vltimum  ^ppoztio  ex  olbus  compofita.Benoiario  Dicitur,ppo2ti6is 
minoris  quioe  ao  maiozem  pars  vel  partes  quota  vel  quote  tllt*  fucnnt:maiozis  H>o 
ao  mtnozem  numerus  f  m  quein  eu  cotinct  et  pars  vel  partes  minoris  que  in  maiozc 
fuperftuunt.0imiles  fiuc  vna  alij  eaDcmtDtcutur  ^poztioncs  que  eanoem  recipiunt 
oenolattonem.maio:  o  que  maiozem:ct  minoz  que  minozem. 
i  CSi  fuerit  pzopoztio  pzimi  ao  febm  que  tertii  ao  quartum:  erit  ccouerfo  que  fccuoi 
ao  pzimum  caoem  quarti  ao  tertium. 

C'^cc  bemoftrat  puerfam  ^jpo:tionalitafem:que  ab  cudibc  quito  geometrieponif  pzta  fpes 
rionalitatum.  et  eft  quoties  coclubimus  pns  ab  ancebens  vt  pns  ab  ans:  q>  ans  ab  gns  fefe  babuerit 
vt  ancebens  ab  pns.ancebes  eni  eft  pzimil  ^pottionis  qctremumrpns  X>o  fc6m.  Sint  itacp  quattuoz 
numeri:a  pumus  /  b  fecunbus/c  tertius  /b  quartustfitqjvt  que  p:opoztio  a  ab  b:eabem  fit  c  ab  b.bictv 
ecouerfo  que  pzopoztio  b  ab  azeabej  efle  b  ab  c.lBam  cfi  ea  fit  #poztio  c  ab  b  que  a  ab  b  p  biffmitione 
eanbem  babebut  bcnonuationem.fi  itacp  a  fit  mino:  b  eje  biffinitioibus  tota  parsvel  partes  erit  a  ab 
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brquota  pare  vtl  partes  c  8©  ©.St  afit  ftr  a  a©  b  feta  pare  quota  e  a©  ©:vt  in  ptima  figurande  rnoftra 
turertt  ©  eque  multiple?  a©  c  vt  b  a©  aequare  que  «pportto  b  multiplicis  a©  a:ea©cm  erit  ©  eque  muU 
tiplicie  a©  c.atfta  tote  partes  fit  b  quote  c  eft  ©:per  tricefitna  igitur  primi  b  toties  cdttncbit  ipm  a  et 
toti  eius  parte  vel  partes:quotiee  ©  orinet  c  et  quoti  eius  panem  vel  partes.qre  (Uls  erit  ©cnotatio 
b  a©  a  que  ©  a©  cct  que  ijpo:tio  b  a©  a  ea©cm  et  ©  a©  c.<p  fi  a  numerus  eet  maior  b:?f;  milt  argumeto 
pateat propofirum  poneoo  bprimutn  numerum/a fctfm/o  tertium/ c  quartum. 

UBi  fuent  pzitmid  ao  fcPm  ficui  tertius  ao  quartum:  fucnt<£  pnmus  maio:  fecuoo 
crtt  tertius  maior  quarto.  t 

C  Sint  vt  piius  quattuor  numerita  primus  /b  fecfious  |c  tertius/©  quartus:firq$  a  maior  b.  ©ico  etia 
c  efie  maiorem  ©.TBam  per  prece©entemqr  que  #p oitio  a  a©  b  ea  eft  c  a©  ©:t©eo  ?  ptra  que  .ppomo  b 
.  a©  a  caoem  erit  ©  a©  c.at  b  pontf  minor  a:  igif  erit  per  primam  primi  b  pars  aut  partes  a.quare  et  © 
tota  c©  vel  ptes  c-atqj  ©  mtor  c  q$  inteotf  .qp»otes  ?  ©irecte«pbare  qr  a  e  maior  b  ali^ties  otlnet  b  vel 
aliquotiesetpteautpanes«etcficean©em<pportionebeata©  ©:ergo  toties  ccotinebit©  aut  toties 
et  partem  aut  partes.qre  e  maior  eft  ©.qt$  eft  propo(ltum.£t  edfifr  .pbarc  poflie  cy  facillime  fipmus 
minor  febo  fuerttuertifi  quarto  ee  tninorem.lHa  fi  prtmus  fit  mlor  fctJo  per  primam  primi  erit  pars 
vel  partes  fcbi.er  cu  tertius  a©  quartum  eaoem  babear  proporrioenutota  ps  aut  partes  erit  tertius 
quartt:quare  minor  quarto.et  fi  primus  eet  equalis  fcdo  pfilr  .pbabts  tertium  efie  equalem  quarto. 

CSi  fuent  primus  ao  fci5m  ficut  tertius  a o  quartum:crit  pmutanm  ficut  primus  ao  5 
tertiumnta  feeunous  ao  quartum. 

Cn?ec  ©emonftrat  emutaram  propor  tioalitatemique  eft  quoties  cdclu©imus  vt  afis  a©  ansiita  pfis 
a©  pns:q>  vt  anceoens  a©  pnsntaafis  a©  pfis  fefc  habuerat.  Sin  tergo  quattuor  numerua  primus  /b 
fecfious/ c  tertius  ©  quartusdttcp  Cunilis  jiportio  a  a©  b  et  c  a©  ©.©ico  flfem  efie  proportionem  a  a©  c 
et  b  a©  ©.THam  primo  fi  a  fit  minor  ?  pars  b:q:  fimilis  eft  proportio  a  a©  b  et  c  a©  ©:l?inc  eucnitvt  4ta 
pars  a  fit  b  tora  pars  e  fit  ©.ergo  per  viceftmafeptimi  primi:quora  pars  vel  partes  b  eft  a©  ©:rota  ps 
vel  partes  erit  a  a©  c.erir  itaq?  ea©em  4?po:tio  a  primi  a©  c  tertium :et  b  fecun©i  a©  ©  quartum. Sv  ©o 
fi  a  fit  ptes  b  vt  in  feda  figuratione:i©em  't  fimilirer  argumerabere per  viceftmfioctaua  prf  mi.Certio 
fi  a  fit  maior  btfacto  b  primo/  a  fecfi©o/©  tertio  |c  quarto-.nurilio  prime  puius  toe  efficies  qfadllimc. 

C  Bi  fuerit  primus  ao  fctfm  ficut  tertius  ao  quartum  fucrircp  primus  maiot  tertio : 
erit  quocp  feeunous  maiot  quarto.  * 

CSit  a  primus  numerusib  feeunous  c  tertius  ©  quartus:?  fimilis  proportio  a  a©  b  et  c  a©  ©:fir<p  a 
maior  c*oico  b  ee  maiorem  ©.THam  qr  vt  a  a©  bura  c  a©  ©.permutarim  tguur  per  preceoentcm  vt  a  ar 
cuta  b  a©  o.feo  a  maior  eft  c:ergo  et  b  maior  ©  per  fecfioam.quoo  eft  propofttum. 

C  Bi  ficut  totus  ao  totum  fuerit  octractus  ao  octractum:  ent  refiouus  ao  refiouum 
ficut  totus  ao  totum.  * 

CSit  a  b  totus  numerusta  ©etractus|et  b  refi©uus:et  e  ©  alter  totus  c  ab  eo  ©erraaus  ?  ©  refiouus 
fitqt  fimilis  proportio  a  b  a©  c  ©:et  a  ao  c:©ico  b  a©  ©  proportionem  efie  que  eft  a  b  ao  c  © .  THam  fi  a  b 
fuerit  minor  c  ©:erit  per  vicefimamprimam  ?  riceff  mamfei fioam  primi  fub  ©ifi  fictione  <3fa  pars  aut 
partee  fuerit  a  b  a©  c  ©:vt  tota  pars  vel  partes  fit  b  a©  ©  reftoui  a©  refiouum.quare  q  «ppoitio  totius 
a©  totum:ea  erit  ?  refioui  a©  refiouum.at  fi  a  b  fit  maior  e  ©tecduerfo  quota  pars  vel  partes  c  ©  a©  a 
b:tota  pars  vel  partes  erit  ©  a©  b.quare  ite?  perprimam  buius  edeluoitur  pzopofitum. 

GBi  fuerit  primus  ao  fc6m  ficut  tertius  ao  quartu:crit  primus  z  feeunous  ao  fcOm  g 
ficut  tertius  et  quartus  ao  quartum. 

C 5«  bac  ©emoftratur  conificta  pportionalitastque  eft  quoties  ccncluoimus  cotftctum  anteceoetis 
et  pfequentis  a©  pfequde  vt  pifictum  afitis  ?  ofitis  a©  ?fequens:q>  anceoens  a©  cofeqaens  fe  babeat 
vt  anteceoes  a©  conCcquens.Sit  vt  a  primus  numerus  Ce  babet  a©  b  fecfioumuta  c  tertius  fe  b?*t  a© 

©  quartum. ergo  vt  a  b  a©  b:ita  et  c  ©  a©  ©.IBS  quia  eft  fimilis  «pportio  a  a©  b  et  c  a©  ©:  ft  a  ergo 
fit  minofb:eritvt  quota  pars  vel  partes  a  eft  b:tota  pars  vel  partes  c  fit  ©.ergo  femelb  eft  inabtet 
femcl  ©  in  c  ©«et  in  a  b  ruperat  a  tota  parsvel  partes  b:quota  pars  vel  partes  c  eft  ipfius  ©  ejeuperans 
in  c  ©.quare  que  proportio  b  a©  a  bteatem  erit  ©  ao  c  ©.per  prima  ergo  buius  que  proportio  a  b  a©  b: 
ea©em  erit  c  ©  a©  ©.  qb  eft  propof  itum  quo  a©  boc.Bt  Xo  fi  a  ponatur  maiorb  vt  in  f  ecft©a  figurande 
per  primam  quota  pars  vel  partes  b  erit  a©  artota  pars  vr  partes  ©  eft  a©  c.crgo  b  femcl  fe  fupa©©es 
in  a  b:tota  pars  vel  partes  erit  a  brquota  pars  vel  partes  ©  erit  c  ©  fe  itioem  femcl  fupa©©ens  in  c  ©. 
quare  eaocm  proportio  b  a©  a  b  et  ©  a©  e  ©4>er  primam  ergo  buius  que  «ppouio  a  b  a©  b:ea©em  erit 
c  ©  a©  ©*qno©  ite?  eft  propofttum. 

C0i  vnus  numerus  ouos  multiplicet:  erit  «poucto^  z  multiplicaro^  cao^  «ppottio.  t/ 
vnoc  mamfcfiu  eft  mulnplteiu  oftas  fubmultiplieiu  Differentiis  ee  eque  mulupliees. 

CHDultipUcet  a  numerum  b  ?  pioueniat  ©:et  i©em  a  multiplicet  c  ?  prouentat  e.©i co  que  proportio 
b  a©  c/ multiplicati  fc5  a©  multiplicatum  eS©em  efie  ©  a©  e,p©ucti  fcj  a©  ^©uetum.lHam  cfi  b  fttin  © 
f  m  a:et  c  in  e  etiam  f  m  a:quoties  b  eft  m  ©  toties  c  eft  in  e.ergo  q  proportio  b  a©  ©  ea  erit  c  a©  e.pmu 
tatim  igitur  per  tertiam  q  proportio  b  ao  c  ea  erit  ©  a©  e.qti  eft  propofttum  quo  a©  b©c:  ?  correlarifi 
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bocintcOiNfigfitoUferctiaOaOejetfOiffeictiabaoc.q^oetefuht  fumpti  equemltiplices  aOb 
cf  c:p:opc:ttoncm  g  ao  f  efle  eque  multiplicem  vt  &  ao  b.et  fint  b  o  ouobus  reliquis  matozes.quta  g 
p:cfentemeaeftp:opo:tiooaoe:quebaoc.ergopermutatim  per  tertiam  qp:opo:tlo  oao  b  totius 
ao  totumtea  eft  e  ao  c  oetracti  ao  oetractum.crgo  per  qumram  g  ao  f  refiouus  ao  reficuum  vt  o  ao  b 
totius  ao  totum.qO  eft  pzopofitum. 

*  CBi  duo  nucri  cuocm  multipliccnt:crtt  multiplicantiu  ac^poucto#  eaocm,ppo:tio* 

C3tfi  iu  figuratione  p:cceoetis  b  multiplicet  a:et  «pueniat  o.et  c  itioem  multiplicet  an  puentat  e ♦ 
E>ico  q  p:opo:tio  b  ao  c  multiplicatio  ao  multiplicantemteaoem  efle  c  ao  e  piooucti  ao  pzoouctum. 
iHam  peroctauam  pumi  ioem  puenitmultiplicanoo  ag  b  z  b  per  afe?  o.et  fiHtCr  ioem  fiuenit  mul 
tiplicanoo  a  per  c  et  c  per  a  fcj  e.feo  per  p:eceoetem  b  t  c  multiplicatis  per  areaoem  eft  ppoztio  b  ao 
c  t  o  ao  e.ergo  z  multiplicatibus  b  z  ca:eaoe  erit  p:ope:tio  b  ao  c  z  o  ao  e,q»5  eftp:opofitum. 

9  ouo  nucri  ao  tertm  pparenf:  maio:is  ao  ipm  maio:  crit,ppo:tio  z  miorf  nuo:: 
ipiustfo  ao  maio:cm  ,ppo:rio  mmo:/ao  mino:c  maio:.vn  manifcftu  eft  fi  ouo  nucri 
ao  cuocm  coparati:caocm  feruent  .ppouiois  babituoinc:illis  vnu/cuoecn  ce  nucru. 

Comparetur  a  b  ao  tertium  c  fitep  a  mato:  btoico  ipftus  a  ao  c  mafo:em  ee  ppoztionem  q>  b  ao  c 
oico  eria  c  ao  a  mtnotem  efle  p:opo:tionem  q>  c  ao  b.^ttmfi  patet  et  fit  p:imo  c  tertius  vtroro  a  et  b 
maio:.qm  c  eft  maio:  a  z  maio:  b:erit  a  pars  vel  partes  c  p  p:imam  p:tm  i:et  per  eaoem  b  eiufo€  erit 
pars  vel  partes.et  cu  a  pofitus  fit  maio:  b  ipe  erit  plures  ptes  ecpb.  quare  maio:  p:opo:tio  a  ao  c  & 
b  ao  c.Sir  fctfo  ctertius  vtfocp  a  t  b  mmo::fi  a  pluries  ptinebit  c  q»  b  ipm  c  ?tineat:cdftat  «ppofitfl. 
Kt  fi  a  z  b  cqualiter  ptinebfit  c:q:  a  maio:  b  plures  partes  ipius  vitra  ptinebit  a  q»  ptineat  ipe  b.qre 
ioem  cocluoi tur  a  fcj  ao  c  maio:em  ee  p:opo:tionem  q»  b  ao  c.Sit  tertio  c  tertius  mino:  a  z  maio:  b* 
quia  oenoiatio  p:opo:tidis  a  ao  c  fit  a  toto  multiplice  aut  a  toto  z  parte  aut  partibus/et  oenomiario 
p:opo:riois  b  ao  c  eft  a  parte  aut  partibus:pftat  z  boc  mo  maio:cm  ee  p:opo:tionem  a  ao  c  q>  b  ao  c» 
ct  cu  non  pofltt  c  tertius  efle  maio:  a  z  mino:  b.q:  quicuqj  eft  maio:  maio:e  maio:  eft  z  mino:e:pftat 
puma  ps  quo  ao  oes  eius  mooos  firma.Sctfa  pyn  fitpuo  c  tertius  maio:  a  z  b  cfi  c  fit  maio:  a  et  b* 
a  ut  maio:  b.ft  c  ptinet  pfies  b  mino:e  q>  a  maio:e:pftat  p:opo:tione  c  ao  b  efle  maio:e  q>  c  ao  a.et  fi  c 
cotinet  b  z  a  equalifccotinebit  infuper  plures  partes  b  mino:is  9  a.quare  ite?  ioem  cocluoitur.Sit 
fcoo  c  vtroqj  mino:.erit  itacp  fumptis  vnitatibus  totioem  partes  maio:is  quot  mino:is.feo  maio:is 
per  conceptionem  erit  torioej  partes  mino:cs:cum  partes  ille  3  maio:e  numero  ftnt  ocnotate.quare 
iprius  ao  maio:em  ite?  mino:  p:opo:tio.Sit  tertio  c  tertius  mino:  a  z  maio:  b:cu  fit  folum  pars  vel 
partes  a  z  erceoat  ipm  b:malo:  erit  ipiuslao  b  ,ppo:tio  q>  ao  a.et  cu  no  poflit  vt  oictum  eft  ee  mato: 
a  et  mino:  breoftat  fecfioa  pars  quo  ao  oes  eius  partes  monftrata. £o:relartfi  eje  p:ima  parte  facile 
cognitum  efle  poteft. 

to  <t£>i IDCm  numerus  ao  duos  coparcf  ao  que  ipius  maio:  ,ppo:tio  fuerit:mmo:cm/ 
ct  ao  quem  mmo::maio:em  cfTc  ncccflc  eft, 

CllDec  eft  puerfa  p:eceoetis.£>int  ergo  a  b  ouo  nuert  30  quos  coparetur  c  tertius.et  fit  c  aO  a  mino: 
p:opo:tio:et  c  ao  b  p:opo:tio  maio:.oico  a  ce  maio:em:et  b  mino:em.lftam  pmojnon  erunt  equales: 
quia  c  ao  vrrfiqj  eet  eaoem  p:opo:rio.nec$  a  erit  mino:  b.nam  per  p:imam  partem  p:cceoetis:mino: 
eet  aao  c  p:opo:tio  q»  b  ao  c,et  per  f etiam  partem  eiufoem  maio:  c  ao  a  p:opo:tioi  z  mino:  c  ao  b.qti 
eft  ptra  PFpotl?efim.relincitur  igitur  p:opofitum  verum. 

11  fucrit,ppo:tio  p:imi  ao  fc$m  maio:  qj  tertii  ao  quartum:cru  fccuoi  ao  p:imuu 
p:opo:tio  imno:  $  quarti  ao  tertium* 

CIDanc  in  multiplicibus  oemoftrare  pfacile  eft:vt  fi  fit  a  ab  b  in  gCnere  multiplici  maio:  p:opo:tio 
q»  c  ao  o:oicam  b  ao  a  mtno:em  efle  p:opO:tiOnem  q»  0  ao  c.capiam  eni  e  eque  multiplicem  ao  o:vt  a 
ao  b.q:  ergo  a  ao  b  et  e  ao  0  eque  tnultipUcesierit  a  ao  b  z  e  ao  0  eaoem  p:opo:tio.at  p:opo:tio  a  ao 
b  pofita  eft  maio:  q>  c  ao  o^ergo  z  p:opo:tto  e  ao  0  maio:  eft  q»  c  ao  o.per  feflam  partem  igitur  none 
maio:  elt  p:opo:tio  0  ao  c  ^  0  ao  e.at  q:  eaoem  eft  p:opo:tio  a  30  b  z  e  ao  o.per  p:ima  igitur  buius 
eaoem  erit  p:opo:tio  b  ao  a  *r  0  ao  e.feo  0  ao  c  4>bata  eft  maio:  p:opo:tione  0  ao  e:maio:  igitur  erit  z 
fua  equali  b  ao  a.qo  eft  p:opofitum.at  q:  oemoftratio  l?ec  non  eque  aptanoa  eftalijfs  gnibusuOdrco 
alia  vnittfalio:  aopibenoa  eft. Sit  ergo  a  ao  b  maio:p:opo:tio  q>  c  ao  ozoicob  ao  aminotemee.ppo: 
tionem  q»  0  ao  c.ouco  enic  in  b  et  p:oucniat  c:et  ioe  c  in  a  t  ^puentat  f.per  feptima  buius  q,pppo:tio 
a  ao  b:eaoem  erit  f  ao  e.2Surfus  Ouco  0  in  a  t  «puentat  g.q:  c  z  0  multipltcauerfit  a  p  octauam  eaoem 
eritp:opo:tio  f  ao  g  p:ooucti  ao  p:oOuctum:q  c  ao  0  multiplicatis  ao  multiplicantem.Eft  igitur  f  ao 
e  p:opo:tio  vt  a  ao  b:et  f  ao  g  vt  c  ao  o.feo  p:opo:tio  a  ao  b  pofita  eft  maio:  p:opo:tioe  c  ao  0 :  igitur 
p:opo:tio  f  ao  e  maio:  eft  p:opo:tioc  eiufoe  f  ao  g.per  p:eceoetem  igitur  e  mino:  eft  z  g  maio:.igitur 
per  pzimani  partem  none  buius  ppo  :tio  e  ao  f  mino:  eft  q»  g  ao  f.feo  p:opo:tio  e  ao  f  eft  eaoe  xipoiti 
oni  b  ao  a:et  ppo:tto  g  ao  f  eaoem  p:opo:tioni  0  ao  c  vt  fadle  per  p:imam  buius  cognofcere  potes: 
igit  p:opo:tio  b  ao  a  fctJi  ao  p:imfi  mino:  eft  q>  pponio  0  ao  c  quarti  ao  tertifi.qS  erat  oemoftraou. 

n  fuerit  p:inu  ao  fctfm  p:opo:tio  maio:  $  tertii  ao  quartum:  erit  p:imi  ao  tertiu 
maio:  cp  fccunoi  ao  quartum* 

CSint yt  p:ius  qttuo:  numerua  pnmus.b  fctfs.c  terttus.o  quartus:et  fit  a  ao  b  ppottio  mato:  & 
c  ao  o.oico  maioiem  efle  ppo:tioem  a  ao  cp:imi  ao  tertifl:^  b  ao  0  fecftoi  ao  quartu.ouco  eni  a  in  b 


/ 


e  f  g  -  b 


u  x° 
1? - l - 


a  b  c  b 


et  pzoueniat  e.*  a  in  fe  et  pzoueniat  f.et  inoet  pzoueniat  g*et  in  c  ct  ,pueniat  l?.per  feptimam  butu* 
que  pzopoztio  a  ao  b:ca  eft  f  ao  c.et  que  c  an  o:ea  1?  ao  g.oein  cuco  b  tn  c  et  ,pucniar  k:er  tttr  p  oct  aua 
buius  b  ao  k  ftcut  f  ao  e.at  pzopoztio  f  ao  e  qz  equatur,ppoztiont  aao  b:eft  maioz  pzopoztione  c  ao  o. 
ergo  *  pzopoztto  b  ao  k  eaoe5  pzopoztioni  f  ao  etmaioz  eft,ppoztione  I?  ao  g.cu  I?  ao  g  cquetur  c  ao  o. 
ergo  per  oecimam  k  mtnoz  eft  g.et  qzfaoevtb  ao  k:§  per  tertiam  vt  f  ao  b*.  ita  e  ao  k.et  qz  g  .pbatus 
eft  minoz  ktergo  per  fetf  am  partem  none  minoz  erit  pzopoztto  e  ao  g  qp  e  ao  k.feo  c  ao  k  per  octauam 
butua  aoeqtiatur  pzopoztioni  a  ao  c  pzinti  ao  tertiumzet  e  ao  g  pzopoztioni  b  ao  o  fecunoi  ao  quartft 
tgitur  pzopoztio  pzimi  ao  tertium  maioz  qp  fecunot  ao  quartum  qtf  pzoponitur. 

C Bi  fuerit  ppotfio  totius  ao  totum  mato:  cp  ocrracti  ao  octractum :  erit  refioui  ao  u 
refiouum  p:opo:tio  maio:  q?  totius  ao  totum* 

CSit  a  b  totum  et  ab  eo  oetractus  a  'i  refiouus  b.fit  item  c  o  altuo  totum  't  ab  co  oetractus  c  t  reda 
ouus  o.firq?  totius  a  b  ao  totu  c  o  ,ppoztio  maioz  qp  a  ao  c:oico  b  ao  o  refioui  ao  refiouum  maiozem 
cfTe  pzopomoem  q»  a  b  ao  c  o  totius  ao  totu.ouco  ent  a  b  tn  a  et  in  b  et  pzoucniat  e  f  cuius  oetractus 
fit  et  refiouus  f.et  oucoioe  a  bine  et  m  o  et  pzoueuiatg  brutus  g  fit  oetractus  -i  refiouus  b*3tem 
oucaf  a  in  co  et  ,pueniat  kifubftrabaturcp  k  ab  toto  g  b  ?  relinquatur  l.cum  ent  per  nonam  pzimi  qtf 
fit  ej:  ouctu  alicuius  numeri  in  oiTis  partes  alicuius  tottusrequu  fit  ei  qui  fit  eje  ouctu  illi*  numeri  tn 
euoej  totutmtotus  e  f  equabitur  ei  4  fit  eje  ouctu  a  b  in  fetpm  a  b.et  cft  ioem  a  b  ouctus  in  a  „poujcerit 
e  oetractum  e  f.per  f  eptima  bmus  flue  .ppoztio  a  b  ao  azeaoem  erit  e  f  ao  e.et  eaoe  rone  que  a  b  ao  b: 
eaoem  e  f  ao  f.et  que  a  b  ao  c  ozeaoem  e  f  ao  g  b.et  vt  c  o  ao  czita  g  b  ao  g.et  g  b  ao  b:vt  c  o  ao  o.et  cft 
ouo  numeri  fcj  totus  a  b  et  a  oetractuszoucti  fint  in  eftoem  c  o:et,pou)eertt  numerus  a  b  numerftg  b 
et  a  numerum  Izzper  octauam  que  pzopoztio  a  b  ao  azeaoem  eft  g  I?  ao  Iz.feo  et  cu  e^oucatur  ejeaina 
b:et  Iz  er  a  in  c  o.per  feptimam  q  pzopoztto  a  b  ao  c  o:eaoe5  erit  e  ao  Iz.quare  vt  e  f  ao  g  brita  r  e  ao  Iz 
Oetractus  ao  oetractum.per  quintam  igitur  vt  e  f  ao  g  bzita  f  ao  l  refiouus  ao  refiouunt.et  cu  c  ao  g 
fit  pzopoztio  que  a  ao  czcrit  pzopoztio  e  ao  g  minoz  qp  e  ao  Iz.quare  per  oecimam  Iz  minoz  eft  g. tgitur 
et  l  qui  pftabir  er  b  otiferetia  Iz  ao  g:maiozerit  b.igitur  per  eaoem  oecimam  «ppoztio  f  ao  b  mtoze 
numerum  maioz  eft  q*  ao  l.at  pzopoztto  f  ao  l  ,pbata  eft  eaoem  .ppoztioni  e  f  ao  g  bzquarc  -t  .ppozttot 
a  b  ao  c  o  tortus  ao  totum.£ft  igitur  fipoitio  f  ao  b:q  eft  eaoem  ,ppoztioni  b  ao  o  refioui  ao  refiouu: 
maioz  pzopoztione  a  b  ao  c  o  totius  ao  totum.quoo  eft  pzopofitum. 

<E0i  vero  ocrracti  ao  Detractu  fuerit  ,ppo:tto  maioz  qs  totius  ao  totum:  erit  refioui 
ao  refiouum  pzopoztio  mino:  $  totius  ao  totum.  f£x  bto  quocp  pcrfpicuum  euaoit  14 
IT  fuerit  .ppoztio  refioui  ao  refiouu  ITcut  octracti  ao  oetractum :  ,ppoztioncm  octracti 
ao  octractum  efle  tancp  totius  ao  totum. 

<E£>tt  a  b  aliquis  totus  nfierus  t  ab  eo  Oetractus  a  t  refiouus  bzet  c  o  alter  totus  t  ab  eo  Oetractus 
cet  refiouus  o.firqj  a  ao  c  maioz  pzopoztio  q?  a  b  ao  co.oico  b  ao  o  minozem  eflepzopoztionem  q»  a  b 
ao  c  o.quia  ent  a  ao  c  eft  ppoztio  maioz  q>  a  b  ao  c  ozper  vnoecimam  buius  ecotra  minoz  erit  «ppoztto 
c  ao  a  cp  c  o  ao  a  b.cu  ttaqj  maioz  erit  ppoztio  c  o  ao  a  b  totius  ao  totft  q>  c  ao  a  oetractt  ao  oetractu. 
per  pzeceoentem  igitur  maioz  eft  pzopoztio  o  ao  b  refioui  ao  refiouum  qp  c  o  ao  a  b  totius  ao  totum* 
3lntclltgo  igif  o  pztmfi  numerum.b  fctfm.c  o  tertium.et  a  b  quartum.qz  o  ao  b  maioz  eft  pzopoztio  q» 
c  o  ao  a  bzper  vnoecimam  ecotra  mtoz  eft  pzopoztio  b  ao  o  qp ;  a  b  ao  c  o.eft  iracp  notum  totius  ao  totft 
maiozem  efte  pzopoztionem  cp  refioui  ao  refiouum  %  pzopofitum*  flCozrelarium  patetmam  ft  totius 
ao  totum  maioz  eflet  pzopoztio  cp  oetractt  ao  oetractunuergo  per  pzeceoentem  refioui  ao  refiouum 
maioz  erit  pzopoztto  q>  totius  ao  totum.qre  multo  foztius  rdiout  aO  refiouum  matoz  eflet  pzopoztto 
qp  oetractt  ao  oetractum.quoo  eft  cotra  bypotberim.Si  autem  totius  ao  totum  mtoz  fit  pzopoztio  cp 
oetracti  ao  retractum  tergo  per  pzcfentem  refioui  ao  refiouum  minoz  erit  ppoztio  q>  totius  ao  totu. 
quare  *r  multo  foztius  refioui  ao  refiouum  minoz  erit  pzopoztio  q>retracti  ao  oetractuni.qb  eft  ite? 
ptr  a  bfpotbeftm.  Cum  ttaqj^poztio  totius  ao  totum  ne<p  maioz  neqp  minoz  efle  pofltt  q»  oetracti  ao 
oetractumzrelinquitur  eioem  equalis. 

C£5i  piimi'  at)  fc6m  fuerit  p?opo:ti'o  maio:  $  tertq  ao  quartum:erit  pzimi'  z  fecunoi  . 
ao  fccunoum  maioz  pzopoztio  $  tertij  et  quarti  ao  quartum:ao  pzimum  vero  minoz 
$  terta  et  quarti  ao  tertium. 

ID5i  a  ao  b  m  aioz  ppoztio  fuerit  ^  c  ao  ozoico  ^mo  a  b  ao  b  maiozem  ei  ppottioetn  Sp  c  o  ao  o.fcflo 
a  b  ao  a  minozem  efle  cp  c  o  ao  c.lfbztmu  patetma  flabaobteoaoo  pona  tur  equaleszvt  q  ppoztio 
ab  ao  bzea  flt  c  o  ao  o.crgo  pmutatim  p  tertia  buius  erit  ppoztio  a  b  ao  c  ozque  b  ao  o.qre  p  quinta 
que  pzopoztio  a  b  ao  c  o:ea  erit  et  a  ao  c  refioui  ao  refiouum.quarc  et  q  b  ao  o.et  cft  ftmlles  fint  a  ao 
c  et  b  ao  orergo  permutarim  per  tertiam  que  pzopoztio  a  ao  b  ea  eft  c  ao  o.quoo  e  ptra  brpotbefiin. 

Si  aut  ponatur  a  b  ao  b  minoz  et  c  o  ao  o  pzopoztio  maiozzcft  c  o  ao  o  fit  pzopoztio  matoz  cp  a  b  ao  b 
ergo  per  ouooectmam  butus  c  o  ao  a  b  maioz  cp  o  ab  b  oetracti  ao  oetractu m.ergo  per  bccimatertia 
c  ao  a  maioz  refioui  ao  refiouu  qp  c  0  ao  a  b.quare  multo  potius  $  0  ao  b.cu  iraqj  c  ao  a  fit  maioz  cp 
0  ao  bzergo  per  vnoecimam  minoz  eftaaoccpbao  o.^ntelligo  ergo  quattuoz  numerostb  pzimum* 
ofc6m.atertift.cquartft:quiamaiozeft<ppozriobaoo^aaoc:ergoperouooecima  maioz  eftbao 
a  q»  o  ao  c  .ppoztiozergo  p  vnoecimam  minoz  a  ao  b  qp  c  ao  o.qtf  eft  ptra  bYpotbe fim;3Reltnquif  igif 
4>P°ztio  a  b  ao  bieft  necp  eqlis  neq?  miozvt^pbatfi  eft  ee  polfitmtaioz  ee^ppoztioe  c  o  ao  o.qtf  eft  pmft. 


It 


ScSm  patetmam  p  tmmebiate  moftratum  a  b  at)  b:  maioi  cft,ppoitio  c  b  ab  b.ergo  g  buobeclmani 
«ppottio  a  b  ab  c  omiaioi  b  ao  b  betractl  ab  betractfi.ergo  g  oecimatertia  a  ab  c  rcfibtii  ab  rcfibuii 
maioi  piopoitio  9  a  b  ab  c  b.quare  ire^r  per  buobecima  a  ab  a  b  maioi  gi  c  ab  c  b.per  vnbecima  igiE 
a  b  ab  a:mi  noi  9  c  b  ab  c.quob  eft  fcbm  x  totum  piopotitum. 

**  C£i  m  equales nucri equalibus  aooatunertt ppofito# mtno:,ppo:tio  cp  aoiucro? ♦  ** — 

CESmt  a  c  numeri  inequales:b)&o  x  b  equales  x  copofiti  a  b  x  c  oifitqj  a  maioi  c.bico  a  ab  c  abiucti  /  8  ' 

ab  abtuctum  maioiem  efle  piopoitibem  9  a  b  ab  c  b  cotnpofiti  ab  compofitum.nam  cu  b?  b  ibem  fint 
numerus:?  a  fit  maioi  c:per  nonam  igitur  maioi  eft  piopoitio  a  ab  bq»c  ab  b.ergo  per  buobecimam  If  6  Y  z 
maioipiopoitioaabcbetractiabbetractu^babbreftbuiabrefibuu.ergomaioi  piopoitio  a  ab  c  ■ 

betracti  ab  oetractum:q>  a  b  ab  c  b  totius  ab  totum.nam  fi  a  ab  c:t  a  b  ab  c  b  eaoem  eflet  piopoitio:  a  & 

per  quintam  cabem  eet  a  ab  c:?  b  ab  b.cuius  oppofftu  bemoftratum  eft.Si  aute5  maioi  eet  a  b  ab  c  o 
piopoitio  9  a  ab  c:ergo  per  becimatertia  eflet  ,ppoitio  b  ab  b  refibui  ab  refibuuimaioi  9  a  ab  c  betra 
ctiabbetractu.cuiusetiaoppofitum  mooomonftratumeft.relin4turigituraabc  piopoitio  maioi 
aotuncti  fcj  ab  abiuctum:#  a  b  ab  c  b  compofiti  ab  compotitum  x  piopotitum. 

17  C£i  fuerit  ^ppottio  primi  ao  fc6m  maio:  q?  tcrtij  ao  quartu:  fueritcp  primus  mino: 
tertio  :crit  fccunoue  mino:  quarto. 

C&intquattuoinumertiapiimus/bfecubus/ctertius/b  quartus:ftt<$aab  b  piopoitio  maioi  cgt 
ab  b:et  ftt  a  mino:  c.bico  b  efle  minoiem  b,nam  cu  c  fit  maioi  a:ergo  per  nona  maioi  eft  ,ppoitio  c  ab 
b:q>  a  ab  b.quare  multo  foitius  c  ab  b  maioi  eti  piopoitio  9  c  ab  b.per  becimam  igitur  b  maioi  eft  b. 
quob  eti  piopotitum. 
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CCum  fucritp:opo:tio  primi  ao  fcdm  maio:  qj  tertii  ao  quartumtet  compofitum  eje 
primo  et  fecunoo  cqualc  compoftto  e)c  tertio  ct  quarto:p:imum  tertio  maio:cmelTc 
neccfiecft. 

dSitaab  b  maioi  piopoitio  9  cab  b:et  nuerus  copotitus  a  b  equalis  copotito  c  b: bico  a  ee  ma tozi 
c.nam  piimo  non  erit  equalis:qi  fi  a  eet  equalis  c:etiam  b  eet  equalis  b  per  conceptioem.alioqum  fi  f 
equalibus  inequalia  aboeretur:tota  fierent  inequalia.quare  equalis  eet  ,ppoitio  a  ab  b;  x  c  ab  b.qtS  £ S 
eti  ptra  l??potl?etim.necp  erit  c  maioi  a:et  a  minoi.nam  per  pieceoentem  b  febs  eflet  nunoib  quarto  s 
per  conceptionem  igitur  a  et  b  buo  mtnoies  timui  fumpti  minus  funt  9  c  b  buo  maioies  timul.quob 
ite?  eft  ptra  l?ypotl?efim.relin4tur  igitur  a  ee  maioiem  c  x  piopotitum. 


CSi  primus  fuerit  maio:  tertio:  z  compotitus  ex  primo  z  fecunoo  equalis  copofito 
ex  tertio  z  quartotmaio:  erit  p:opo:tto  pnrni  ao  fcdm  q$  terti*  ao  quartum. 

|£IOec  eti  puerfa  piecebenti  s.Sit  vt  piius  a  piimus  nfierus  maioi  c  tertio: et  copotitus  a  b  equalis 
copofito  c  b.bico  maioiem  ee  a  ab  b^Jpoitione  q>  c  ab  b.ltiam  qi  a  e  maioi  c:?  a  b  ?  c  b  equalesiertt  b 
mino:  b.non  ent  efle  poteft  b  equalis  b.nam  ipfis-a  x  c  mequaUbus  abbitis:tota  non  fierent  equatia. 
neqj  eft  b  maioi  b.nam  per  coceptionem  qb  fieret  eje  a  x  b  buobus  maioiibus  plus  eiTet.quob  eft  ptra 
t?ypotI?etim. et  cutit maioi c:crgog  nonam  piopoitio  a maioiisdbbimaioieitq'  piopoitio  cab  b«f$ 
x  cu  b  bemoftratus  fit  minot  b:per  becimam  igitur  a  ab  b  maioi  piopcitio  9  a  ab  b.quare  multo  foi* 
tius  9  c  ab  b.quob  eft  piopotitum* 


CSi  quotlibet  numero^  ao  totioem  alios  fueritvna  p:opo:tio:quc  vnius  ao  vnum 
ea  oun  ao  omnes  pariter  acceptos  critp:opo:tio. 

C  Si nt  a  /  b  c  4tlibet  nueri:ct  b/  c/  f  totibem  alfl.et  fit  a  ab  b:et  b  ab  e:x  c  ab  f  piopoitio  vna.bico  que 
piopoitio  a  ab  bieabej  ee  totius  a  b  c  ab  totu  b  e  f.nam  facile  et  feba  l?uius  cognofcis  tres  ancebetes 
ee  eque  aut  maioies  aut  miuoies  aut  equales  ab  fucs  pfequetes.  Si  alit  fint  eq  mioies:quota  paro  >5 

vel  ptes  erit  a  ab  b  tota  ps  vel  ptes  erit  b  ab  e:x  c  ao  f.ergo  p  quarta  x  quinta  piimi  fub  bifiunctione  - 

quoties  opoituerit  repetitas  erit  totus  a  b  c  tota  ps  vei  ptes  totius  b  e  frquota  pars  vel  ptes  a  ab  b.  4  6 

quare  eabC5  erit  «ppoitio  a  ab  b:et  totius  a  b  c  ab  b  e  f.Bt  fi  fint  tres  ancebetes  eque  maioies  quia  q  b  —  —  t - 

,ppomoaabb:eaeftbabe*  cab  f.ergo  ppiimalpui^q^poitto  baba:eaefte  abb  x  faoc.qre^ta  t  5 

psvcl  ptes  b  ab  a:tota  vel  tote  eft  e  ao  b  t  f  ao  c.per  quarta  igif  x  quinta  piimi  fub  bifiuctione  4ties  a -  b — 

opus  fuerit  repetitas  quota  povel  ptes  eft  0  ab  a:tota  ps  vel  ptes  eft  b  c  f  ab  a  b  c.qre  q^poitio  b  ab  9 

a:eaoe  erit  totius  b  e  f  ab  totu  a  b  c.crgo  p  pnma  buius  q  .ppoitio  a  ab  b:eabe  totius  a  b  c  ao  totum 
b  e  f.qb  ite?  eft  «ppofitum.Si  X>o  tinguii  fingulis  fint  equales:  ftattm  abiuuate  pceptione  fi  equales 
numeros  equalibus  aooac  totos  fieri  equales:ibem  effides.eft  itatp  totum  piopotitum  notum. 


u  CBi  fuermt  quotlibet  numcri/aliic^  P m  cunocm  numerum  ptmue  in  eaoem  ,ppo:ti 
one  fumpn:e]ctrcmo^  canoem  cflc  p:opo:tioncm  necelfe  ell. 

CIOcc  beclarat  equa  «ppomonalitatdn  que  eft  quoties  fumptis  quotlibet  numeris'ab  alios  totiog 
tn  cotinua  ^vOitionalitate  fc  f?ntibus:codubimus  vt  illo?  piopoitio  ejetremt  ao  ejctremum:ita  i?o? 
ettremi  ao  ejetremfi  piopoitioem  efle.  quib  aut  fit  cotinua  ^poitionalttasuam  bictu  eft.ct  i?ec  equa 
piopoitionalitas  biforia  foimari  poteft  pmo  birecte:oibineip  recto.vt  fi  l?unc  in  mobum  bijterorticut 
a  ao  b:ita  b  ab  e.et  ticut  b  ao  c:ita  e  ab  f.§  ficut  a  ab  c:ita  b  ao  f  4)  quo  eque  ptopoitionalttatie  mobo  j,. 
ponitur piefens^pofitto.  Seboso foimaf inbtrecte^uerfocpoibinc.vtfibi)ceroque<ppottioaab 
b  ea  eft  e  ab  fiet  que  b  ab  c  ea  b  ab  e.ergo  que  e  a  ab  c:ea  eft  0  ab  f.4>  quo  quibe  eque  piopoitioalttatts 
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eft  c  ao  f.  quare  et  que  a  at)  o.cum  itacp  que  pzopoztio  a  ao  o  ea  fit  c  ao  f:ergo  pmutatim  per  tertiam 
que  pzopoztio  a  at>  crcaocm  eft  o  at)  ftqiioo  eft  pzopofmim. 

C£5i  quotUbet  numeri  totioem  alijs  inoircctc  p:opo:ti6alcs  fuerint:  cjttremi  quocp  n 
in  eaocm  p:opo:ttone  p:opo:tionalcs  erunt* 

«TSit  a  at>  b  vt  e  at)  f:et  b  at)  c  vt  o  at)  e  puerfo  otoine  ptopo:tionales:oico  a  ab  c  vt  o  at)  f.&uco  enf 
» in  e  ?  in  fret^pueniat  g  b:et  e  in  f.et  pzoueniat  k.per  fepttma  l?ut^q  ptopottto  e  ao  f  eaocm  eft  g  ao  I? 


\ 


\ 


octaua  buius  q  pzopomo  i  _  .  _ 

ao  k.ergo  vt  a  ao  c:ita  g  ao  k.et  eft  ptopozt  io  g  ao  k  monftrata  fit  eaoej  pzopoztiont  o  ao  f:erit  igitur 
vt  a  ao  c:p:opoztio  o  ao  f.quoo  erat  oemonftranoum. 


<ESi  fuerit  p:unus  ao  fecuoum:ficut  tertius  ao  quartu*  Jtecp  pzimus  ao  qumtum 
ficut  tertius  ao  fejetutmerit  ficut  p:imus  ao  fc6m  t  quintuata  tertius  ao  quartum  et 
L*  ffcjctum* 

dSit  pinus  nfierus  atfcSs  bttertius  ctquartus  orquituo  e:fertus  f.fttc?  a  ao  btftcut  c  ao  o.et  a  ite? 
ao  e  ficut  c  ao  f  :otco  vt  a  ao  totu  b  e:ita  c  ao  totfi  o  f.quia  eni  a  ao  b  ftcut  c  ao  o  erit  per  ptima  I?ui9  vt 
b  ao  a:ita  o  ao  c.erfit  igif  ptinue  pzopoztioalee  vt  b  ao  anta  o  ao  c.vt  a  ao  e:ita  c  ao  f.qre  p  vicefima 
pamam  vt  b  ao  e:ita  o  ao  f.ergo  p  fertam  buius  erunt  ptuctim  vt  b  et  e  ao  e:ita  o  et  f  ao  f:per  pzima 
igitur  Ipui^  vt  e  ao  b  e:ita  f  ao  o  f  .qz  ergo  vt  a  ao  e:ita  c  ao  f.et  vt  e  ao  b  e:ita  f  ao  o  f .  ergo  p  vicefima 
pzitnam  vr  a  ao  b  e:ita  c  ao  o  f  quoo  eft  pzopofitum. 

C0i  fuerit  primus  ao  fccunmim  ficut  tertius  ao  quartu  fueritep  primus  manmus: 
numerus  compofitus  eje  p:imo  z  quarto  maio:  erit  numero  copofito  eje  fc6o  z  tertio 

<E  Sit  a  b  pzimus  numerus:c  fecuo9:o  e  tertius:f  quartus.  fitqj  vt  a  b  ao  cuta  o  e  ao  f.et  fit  a  b  illo? 
e  quattuo:  numero?  majcimus.oico  compofitum  e?  a  b  er  f:mato:em  cfTe  compofito  e?  c  et  o  e.cft  enim 
a  b  fit  malimus  eft  rnaioz  c  fecftoo:quare  per  fc6am  buius  o  e  mato:  f  quarto.et  eft  vt  a  b  ao  cuta  o  e 
ao  f.ergo  pmutatim  per  tertiam  buius  vt  a  b  ao  o  e:ita  c  ao  f.feo  cu  a  b  fit  martm°  per  bYpotbcfim 
eft  rnaioz  o  e.ergo  per  fecftoam  buius  et  c  rnaioz  f.eft  itacp  filio?  minimus.efto  ergo  b  oifferentia  a  b 
ao  c  et  e  oifferentia:?  e  ao  f.q:  ficut  a  b  ao  o  ei^pbatus  eft  c  ao  f.-r  a  aoequatur  c.t  o  equatur  f.ergo  q 
,ppo:tio  a  b  ao  o  e  ea  eft  a  ao  o  oetracti  fc5  ao  oetractum.ergo  per  quita5  buius  vt  a  b  ao  o  e:ita  b  ao 
e  refiouus  ao  refiouft.qre  p  fc^am  buius  eft  a  b  fit  mato*  o  e:etia  b  eft  rnaioz  e.funt  itaqp  b  et  f  maius 
o  e.quare  ite?  a  b  et  f  maius  c  et  o  e.at  a  et  b  fimul  per  coem  coceptum  equatur  toti  a  b.eft  itat?  com* 
pofitus  er  a  b  et  f  pzimo  et  quarto  rnaioz  compofito  eje  c  et  o  e  fecftoo  t  tertio.qfi  eft  pzopofitum. 
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C  ©i  fuerint  quattuo:  numeri  ^pouionalcs:  quoo  fub  extremis  continetur  cquale 
eft  et  quoo  p:ooucitur  eje  meoiis.quoo  ft  p:ooucta  fuerint  cqualia:crunt  et  numeri 
p:opo:tionalcs* 

fub  eptremie  contineri  oicitur  q$  e?  ejetremo  in  e)ttremum  pzooucitur.  Sint  abeo  quattuoz 
numeri  pzopoztioales:itavt  q  pzopoztio  a  ao  b:ea  fit  c  ao  o.oico  pzimo  cg  fit  eje  a  i  o  qt>  fit  e  cquale  ee 
ei  quoo  fit  eje  b  in  c  quoo  fit  f.Secunoo  fi  quoo  fit  eje  a  in  oiequale  fit  ei  qd  fit  eje  b  in  c  numeros  illos 
efle  pzopoztionales.^zimum  patet:?  vt  oictum  eft  eje  ouctu  a  in  o  fiat  e:et  cp  ouctu  b  in  c  fiat  f:quos 
otco  efle  equales.lDuco  enim  ite?  a  in  b  ?  ptoueniat  g-erit  per  feptimam  buius  g  ao  e  vt  b  ao  o.feo 
et  quia  eje  a  inb  pzouenit  g  alternatim  ejt  b  in  a  pzouenitg.etetiam  er  b  tn  c  pzoucntt  f.ergo  ite?  per 
feptimam  g  ao  f  vt  a  ao  c.et  quia  vt  a  ao  b  ita  c  ao  o:  ergo  permutattm  per  tertiam  vt  a  ao  c:ita  b  ao 
o.quare  g  ao  f  vt  b  ao  o.et  pzobatus  eft  etiam  g  ao  e  vt  b  ao  o  quare  e  et  f  quo?  ao  g  eftoe  numerum 
eft  pzopoztio  vna:aoinutcem  funt  equales.quooeftptimum.  lP>zetereaoicofieetf  aoinuicem  funt 
equalesta  beo  efle  pzopozttonales.nam  eft  e  ?  f  fint  equales:ipius  g  ao  eos  eft  ptopottio  vna.et  quia 
vt  oictum  eft  g  ao  f  vt  a  ao  c:et  g  ao  e  vt  b  ao  o:erit  a  ao  c  vt  b  ao  o.ergo  pmutatim  per  tertiam  a  ao  b 
vt  c  ao  o  qtf  eft  numeros  a  b  c  o:efle  aoinuicem  pzopomonalcs:et  fecuoum. 

;TCribus  numeris  p:opo:ri6alibus  4  fub  cjctremis  continetur/  quicp  ex  meoio  m  fc  n 
<pouci£  funt  cqlcs.^  fi  tUt  cqles  fucrmt:tres  numeri  erunt  ptmue  jppoztioalcs. 

CISint  a  b  c  tres  numeri  cotinue  p:opo:tt6ales:otco  pmoqb  fit  er  a  in  c:equale  efle  ei  q<$  fit  et  b  in 
fc.  Sctf  o  fi  qb  fit  cr  b  in  fe:equale  fit  ei  qO  fit  er  a  in  c  tres  numeros  a  b  c  ee  cotinue  pzopozttoalcs. 
l£>zimam  partem  pzobas  per  pzimam  partem  pzeceoentis  pofito  b  bis  aut  queeunqp  numerum  vt  o 
equalem  b «£t  febam  partem  per  pceoentis  fecftoam  partemmec  vt  oemoftrctur  eft  oifficultas. 

fuerit  p:opo:tio  p:imi  ao  fccuoum  maio:  qj  tertii  ao  quartum:qui  ejt  pnrno  m  xy 
quartum  p:oouct£:maio:  eft  p:ooucto  eje  fccunoo  in  tertium.i^  fi  ,pouctus  eje  pmo 
m  quartum  Iit  maio::et  p:opo:tio  pzirni  ao  fecunoum  maio:  erit. 


III 


t  a  ao  b  ,ppo:tio  maioz  q>  c  ao  o^oico  pmo  qb  fit  ejcainO  matus  efleco  qb  fit  eje  b  in  c.  £ecunt>6 
fi  qb  fit  e?  a  in  o  matus  eft  co  qb  fit  c?  b  tn  c  ,ppoztione  a  at)  b  maiozem  efie  fipoztione  c  at>  o.  i£>ziinu 
patet  et  t>uco  a  in  o  et  ,pueniat  e  et  b  in  c  et  ,pueniat  ft  oico  e  maiozem  elT i  f  ♦gmco  pterea  b  in  o  et  fiat 
g.quia  $  a  in  o  pzooucit  e  -r  b  in  o  pzoouctt  gtergo  per  octauam  huius  q  pzopoztio  a  ao  b  ea  eft  e  at>  g 
et  qz  f  fit  e?:  b  in  c:et  g  ejcb  tn  o  tper  feptima  huius  q  pzopoztio  c  ao  b  ea  eft  f  ao  g.moftratu  eft  igiturvt 
que  ,ppoztie  a  ao  btca  fit  e  ao  g,et  que  c  ao  o:ea  fit  f  ao  g*Bt  ,ppoztto  a  ao  b  pofita  e  maioz  jpponioe 
c  ao  o:ergo  pzopozti  o  e  ao  g  maioz  eft  pzopoztibe  f  ao  g.ergo  per  nona  huius  e  maioz  eft  f  qb  eft  pmu 
£couerfo  oico  fi  e  eft  maioz  f  ,ppoztione  a  ao  b  maiozem  effe  pzopoztioe  c  ao  o/Iftam  quia  e  eft  maioz 
f:per  nonam  maioz  eft  pzopoztio  e  ao  g  q»  f  ao  g*Bt  ^ppoztio  e  ao  g  ea  eft  q  a  ao  b.et  pzopoztio  f  ao  g 
ea  q  c  ao  o  vt  oftenfum  eft.igif  pzopoztio  a  ao  b  maioz  ^poztioe  c  ao  o  qb  eft  fcbm  at®  totfi  „ppofitfi* 

18  ClP>cfms  Duobus  numeris  an  fit 'tertius  cu  illis  continuc(ppo:tionalis:pcrfcrutari. 

Cratio  ergo  Ouobus  nueris  ponatur  eo?  quilibet  que  voles  fecfioustque  ouc  in  feipmtfi  reliquus 
,poucrum  fcbm  alique  numeret  numerus  fcbmque,pt>uctfi  numerabit  erit  tertius  nfierus  in  ptinua 
pzopozrionalitate  ipis  pervicefimamfejetam  aoiuugeous.Sin  reliquus^ouctum  f m  alique  numerfi 
non  numerabtttper  eaoem  nullus  tpfis  aof?ibebitur  pttnue  pzopoztionalis* 

19  CBatis  trib9  nueris  an  fit  tertius  ao  alique  f  m^poniocin  pmi  ao  fcamuueftigarc* 

C^aoem  facilitate  f?ec  pateat.nam  oatis  tribus  numeris  oucfecfiofi  in  tertifitet  fi  pzimus  numeret 
;pouctum  f  m  aliquem:is  f  m  quem  pzoouctum  numerat  eft  per  vicefimaquintam  ao  quem  tertius  vt 
pzimus  ao  fecfioum  fe  habet.Bt  fi  pjurnus  pzoouctum  f  m  aliquem  non  numeret  per  eaoem  vicefima 
quintam  nullus  tertio  in  pzopoztione  pzimi  ao  fcbm  aotungetur» 

CSecunoi  elemento?  arithmetices  3Jozoani  finis* 

Umerus  p:tmus  oiciturtqui  non  babet  partem  p:ctcr  vnitatcm*£omi 
n  pofitusvero  qui  babet  alium  numerum  ipm  numcratitcm.Comcnfuras 
biles  flue  coicates  vocatur:quos  coitcr  aliquis  nucrus  numerat*  Cotra 
fe  pzimi  aute  Dtcutur:qut  a  nullo  coitcr  numeratur  ejccepta  fola  vnitate* 
germini  ^ppouioms  Dicutur  numeri  mimmianter  quos  inuenitur  illa  ,ppo:tio 
i  comitis  numerus  p:imus:ao  oem  quem  non  numerat  eft  pzimus* 

CCSita  quicu®  numerus  pzimus:oico  a  aoquecun®  nume?  que  numerat  efie  comenfurabile  at® 
coicante  et  ipm  et  queeun®  alte?  que  non  numerat  eff  z  ptra  fe  pzimos.lguimfi  patet  na  fi  a  aliquem 
numerfi  numerati  illfi  f  m  fetpm  aliquoties  fumptum  numerabtttquare  tpe  a  feipm  %  alte?  nfierabit: 
erit  vti®  per  oiifinitionem  comeufurabilis  at®  coicans  ao  alte?*  £5cbm  patettnam  fi  a  aliquem 
numerum  non  numerat  nullus  numerus  vtrfi®  coiter  numerabitzalioquin  numeraret  aret  a  no  efiet 
pzimus*quoo  eft  ptra  hfpothefim.g  oiffinitionem  igitur  a  t  numerus  quem  non  numerat  funt  ptra 
fe  pzimi/et  a  pzimus  ao  illum  quoo  eft  fcbm* 

*  C ^mnis  numerus  compofitus:ab  aliquo  pzimo  numeratur* 

CISit  a  quicu®  numerus  compofitus^ouctus  ep  b  tn  c,aut  ergo  b  aut  c  eft  pzimusrt  fic  Oe  eo  hetur 
pzopofitum.aut  vter®  eft  copofitus.qO  fi  fierfiat  ergo  b  e?  o  i  c:fi  ite?  vter®  o  et  e  fit  compofitusrfiat 
ite?  o  eje  f  m  g.fi  ite?  vter®  eo?  eft  compofitus:f?ac  rone  in  infinitum  numeri  oecrefcent*qt5  eft  cotra 
petitionem  et  impofltbilemifi  oeueniatur  taocm  ao  numerum  quem  nullus  alius  numerabit,oeueni 
emus  i gitur  taoem  ao  aliquem  numerum  quej  nullus  alius  numerabit  et  ,ppter  hoc  pzimfirqut  cum 
erit  pars  partisrergo  et  per  viccfimamtertiam  pzimi  erit  z  ps  totius*quare  per  oiffinitionem  partis 
numerabit  ipm  totum  quoo  eft  pzopofitum 

5  I0mms  numerus  aut  eft  p:unus:aut  a  ptimo  numeratur* 

ClRam  omnis  numerus  aut  eft  pzimus  aut  compofitus.atqui  per  pzeceoentem  omnis  numerus  co* 
pofitus  a  pztmo  numeraf.igtf  ois  numerus  aut  eft  pmus  aut  a  pmo  numcratur.qtJ  inteoit  fipofltio 

4  cSi  aliquis  numerus  pnmus  numerum  eje  ouobus  ^ouctum  numeret  i  ncccffe  eft 
eunocm  alterum  eotum  numerare* 

CS5it  a  numerus  «pouctus  ee  b  in  c:que  numeret  numerus  pzimus  0  fc6me:0ico  numerfi  pzimfi  o 
numerare  alte?  ouo?b  aut  c*£t  efto  non  numeret  bzotco  tpm  nfierare  c*5ntelltgo  eni  pzimfi  numerfi 
o:fc6m  btterrium  ctquartu  e.quia  qd  cotinet  fub  ejetremis  o  et  ezequfi  eft  ei  qfi  cotinetur  fub  meo  fis 
b  et  c.ergo  per  fccfioam  partem  vicefimequinte  fecfioito  b  c  e  funt  pzopoztionales.vt  que  pzopoztio  o 
ao  b:ea  fit  c  ao  e«fi  ergo  b  fuerit  maioz  o:etia  et  e  maioz  c.vt  e?  oemoftratioe  fecuoe  fctSi  cognofcitur. 
detractis  ergo  quoties  fieri  poterit  o  et  c  oe  b  et  e  relinquantur  f  et  g*ertt®  per  tricefimarn  pzimi  vt 
quota  par  svrpartes  f  relicta  fit  o:tota  pars  vel  partes  g  fit  c*®  fi  f  relicta  fit  pars  o:cuj  o  fit  nfierus 
pzimus  f  eftvnitas*quota  ergo  vnttas  eft  in  o:tota  pars  g  eft  in  c.crgo  per  feptima  pzimi  quota  pars 
vnitas  eft  in  gztotapars  o  erit  m  c.numerabtt  igitur  o  ipm  c*BtX’0  ft  f  relictus  fit  partes  o:eft  vnita 
tes  vt  oftenfum  eft:et  tote  partes  erit  g  ipius  c^capiam  ergo  vna  vnitatejn  ab  f  que  fit  h^tvna  partem 
ab  g  que  fit  kzi  argumentabor  vtpzius  per  feptimampmuquota  pars  h  vnitas  eft  aoo:tota  gs  eftfe 
ao  c.ergo  per  feptima  pzi mi  fita  pars  h  ao  k:tota  o  ao  c*quare  ite?  o  numerat  c*Bt^o  fi  o  maioz  eft  b 
per  fctJaj  f  ebite  eft  maioz  e.et  qz  q  .ppoztio  o  ao  b  eaoe  eft  c  ao  e:§  g  pzima  febi  etia  que  «ppoztio  bno 
oteaoe  erit  e  ao  c*quare  quota  pars  vfpartes  b  eft  ao  ottota  gs  vel  gtes  e  ao  c*Diuioo  g  b  -t  e  in  illas 
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partestmanifeftft  eft  eni  cum  0  fit  numerus  primus/vna  parttu  b  eevnitate.capio  ergovna  parttfi  b 
que  fit  f:  et  vna  parttu  e  q  fit  g:4a  igif  quota  pars  f  vnitas  eft  b:tota  pars  g  efi  tpfius  c:ergo  per  fe* 
ptima  primi  quota  pars  f  vnitas  ab  g:tota  pars  b  efi:  ab  cmumerabit  igif  b  ipfu  c  qb  tteru  e,ppofittt 

CSi  numcru  cjc  ouobusrpouctu  tertius  msmeretttoe  alteri  illo#  erit  comefurabilis  5 

C£5it  a  numerus  eje  b  in  c  ,pbuctus  que  numeret  b:bico  b  alteri  numero?  b  aut  c  efie  comenfurabt 
lem.nam  aut  b  efi  primusraut  copofitus.fi  primusrergo  per  pcebente  alteru  eo?  numerat/  quare  a U 
tert  eo»  ertt  pmefurabtlis.fi  copcfitustergo  per  fecunba  Rufiis  ab  aliquo  p:tmo  numeraf  b:  qui  fit 
e.cja  e  numerat  bmumerabtt  etia  pervicefima  tertia  primi  atquare  e  per  pcebente  numerabit  b  aut  c 
et  cu  etia  coiter  numcretbjfunt  per  btiftnttione  b  et  alter  buo?  b  aut  c  quos  coiter  e  tbem  numerus 
numcrat/ccmenfurabilestquob  intenbitur* 

$v£uptie  quotltbct  numeris  pnmistmucrfu  ab  illis  numcru  p:imu  effc  ncceffe  eft*  * 

CE  Sint  a  b  c  quotlibet  numeri  primnbico  alteru  ab  ipfis  efie.?Ouco  ent  numeru  prtmti  m  feciibu  et 
^pueniatbtet  tertiu  in,pbuctu  et,pueiat  e:etfi  effet  quartustbucere  ipfu  in^pbuctu  e:et  ita  beinceps 
et  quia  ptiotes  femp  erut  partes  partiuvltimt,pbncfi:ergo  pervicefima  tertia  primi  et  biffinittone: 
oes  illinumeri  primi  numerabutvltimu;pbuctu:cuiabbovnitatcm:et  fit  totus^>buctusf:qui  aut  efi 
primus/ ftcqj  c6fiabtt,ppofitu.aut  copofitustqui  fi  fuerit  copofitus:per  fecunba  butus  ab  aliquo  pri 
mo  numeraf  qui  fit  g.et  cum  g  fit  primus  et  no  fit  ali4s  pbtcto?m0in  fi  aliquis  pbicto? :  numeraret 
f  cum  numeret  berractfi  e  vt  oftenfu  efitper  buobecima  primi  numeraret  refibuu:  numer?  fcj  vnitas 
tenvquob  eft  tmpofiibtlerconftat  igif  alifi  ab  ipfis  efie  numeru  primu. 

€T.0i  fuerint  ouo  numeri  ptra  fe  pnmitdicucp  numerat  alte#  eft  ao  rcliquu  p:imus*  7 

CEStnt  a  et  b  ptra  fe  primi  et  c  numeret  arbteo  b  r  c  efie  ptra  fe  primosralioquiu  fi  c  numerat  b  aut 
alfu3  quicuq5  b  et  c:cum  ibem  pervicefima  tertia  primi  numeraret  amo  eiTent  a  et  b  contra  fe  primi 
quob  eft  contra  bypotbcfim. 

CE^mcunc^  numerat  numeros  contra  fe  p2imosict  ipfi  funt  aomutcem  primi  8 

CEStnt  a  b  numerares  c  b  numeros  cotra  feprimosra  quibe  c  et  b  ipfu  brcico  a  b  ee  cetra  fe  primos 
nam  fi  fuit  comefurabiles  fit  e  eos  coiter  numeras:4a  ergo  enumerabit  a  etia  pervicefima  tertia  pri 
mi  numerabit  c.et  4a  c  etiam  numerat  b  per  eabe  numerabit  b.no  fut  igif  c  b  contra  fe  primirqb  eft 
contra  f?ypotl?efim. 

ClRumerus  copofitus  cx  ouobuo  numeris  ptra  fc  p2imis:aovtruc£  illo#  eft  pmus  9 

CCf5mt  a  'i  b  numeri  cotra  fc  primnet  copottat  c:bi  ro  c  abvtrfiqr  eo?  efie  primfi.nam  fi  eft  cdrnenfus 
rabilis  vni  eo?  vt  nuero  at  numeret  igif  eos  ali4s  numerus  vt  b:4a  ergo  b  numerat  c  eta  betractu: 
ergo  per  buobecima  primi  b  etia  numerat  b  refibufi.no  ffit  igif  a  b  ptra  fc  primi/  qtf  eft  cotra  pofttfi. 

Gi<3i  ouo2um  numero2umvtcrcp  ao  terrium  fuerit  p2imus:ct  qui  cx  ipfto  p200uctf  10 
ao  ennoem  erit  p2imus* 

CE  Sint  a  b  buo  numeri  quo?vterqj  ab  c  fit  pmusret  fit  b^Jbuctus  ex  a  in  b:btco  b  efie  pmfi  ab  c.na  (i 
c  et  b  efiet  comefurabiles:ali46  eos  vt  e  coiter  numeraretrqui  efi  numeraret  b,pbuctfi  ep  buob^fcj  a 
et  b:p  quarta  tyui^coicabtt  alteri  eo?:  qt5  p  feptima  l?ui9  e  ipoffibile.no  ttaqj  c  et  b  fut  pmefurabiles 

C  Bi  fuerit  ouo  numeri  ptra  fe  pmi:4  cx  alf  0 1  fc  oucto^poucif  ao  rcliquu  erit  pm*  » 

a  et  b  ptra  fe  pmiret  a  in  fe  buctus,pbucat  c:btco  c  efie  pmfi  ab  b.capio  b  cquale  a:et  4avrer 
a  et  b  efi  primus  ab  brergo  per  pcebente  qui  fit  eje  a  in  b  eft  pmus  ab  b.feb  qui  fit  e?  a  in  fe :  equaf 
ei  qui  fit  eje  a  in  bngitur  qui  fit  ex  a  in  fceft  primus  ab  b.quob  eft  propofitum* 

fuerint  ouo  numeri  contra  fc  p2imi:qui  cx  eis  in  fe.pouccnf  erut  aoinuiceptis  n 
mi.tjgp  fi  iioem  in^pouctos  oucanf  :et  qui  inoe  .poucetur  erunt  cotra  fe  p2iim.0icc£ 
ocmceps  fi  p2incipia  in^ouctosoiicanturj^poucti  erunt  incommcnfurabiles* 

CE  Sint  a  et  b  cotra  fe  primirbucafcp  a  in  fe  et  fiat  c:et  b  in  fe  et  fiat  brbico  cb  efie  cotra  feprimos. 

5tcm  bteo  fi  a  bucaf  in  c  et  fiat  e:et  b  in  b  'i  fiat  frftttter  e  f  ee  incomefurabiles  atep  cotra  fe  primos* 
et  fi  iterfi  bu?eris  a  in  e  et  b  in  f  /  qui,pbucenf  efie  cotra  fe  p:imos:et  l?oc  quoties  feceris  ita  eu  en  ire. 
l£>rimfi  patet:  nam  per  pmifla  quia  a  eft  primus  ab  b  et  c  fit  eje  a  in  fe:per  pcebentem  c  eft  pmus  ab  b 
et  quia  c  eft  primus  ab  b  ct  b  fit  eje  b  in  fe:per  eabem  c  eft  primus  ab  b  quob  eft  primu.  ^reterea  qa 
vtert^  a'  et  c  eft  primus  ab  bngitur  per  becimam  e  qui  eje  ipfis  probucitur  eft  primus  ab  b.quia  igif 
e  b  funt  contra  fe  primiret  b  probucitur  eje  b  in  fe:pcr  precebentem  e  etiaj  eft  primus  ab  b.cuin  itaip 
vterep  buorum  b  b  fit  primus  ab  e  vtrmonftratum  eft :  igitur  per  bedmam  f  qui  fit  eje  ipfis  fciliccr  eje 
b  in  b  eft  primus  ab  e.et  ita  qtucuncp  feries  ficetat  coclubc.et boc  eft  febm.  CE^r  buius  prima  pars 
te  cognofcifrtetragouos  quo?  latera  incomenfurabilm  funt  efie  iiuomenfurabiles.et  ex  fecuba:tef 
feras  incomcnfurabtles  efie  quarft  latera  funt  incomenfurabilia.et  cotra  bemofirare  promptniefi  fi 
latera  funt  comenfurabiliartetragonos  et  tefleras  efie  comenfurabiles.Btfint  a  blatera  ccmenfus 
rabilia  et  c  tetragonus  aret  e  eius  teflera.b  tetragonus  b:et  f  eius  teflera :  quia  a  b  fut  ecmenfurabi 
lesrcrgo  e  nfierus  coiter  eos  numeras  qui  fit  g:quia  g  numerat  arergo  per  vieefima  tertia  primi  nu= 
m  erat  c  et  c:et  quia  etia  g  numerat  b:  per  eanbevtcefima  tertia  numerat  b  etf.fut  igif  tetragoni  c  b: 
itibe  et  tefiere  e  f  abinuice  comenfurabiles.feb  be  l?is  bactenusrquo?  tn  fejtto  Ijuiusvbt  be  numeris 
tum  quabratis  tum  cubis  agetur  ejcactifTima  beterminatio  futura  eft. 


III 

CBi  duo  numeri  ao  aliquos  duos  vtercp  ao  vtruocp  fuerit  primus:?  qui  eje  cis  p:o 
Ducitur  ao  p:oouctum  eje  reliquis  erit  primus 

C Sint  a  b  ptimi  ao  e  et  primi  ao  ©:*  eje  a  in  b  fiat  e  *  ejt  e  in  ©  fiat  f.oico  e  et  f  efie  inter  fe  primos.  na 
q:  vtercp  numerus  a  *  b  eft  primus  ao  e  per  ©ecima  l?uius  e  eft  primus  ao  c.  et  q:  iterfi  vterqs  a  t  b  eft 
primus  ao  ©:ergo  per  canoe  e  eft  primus  ao  o.eft  itaqp  vterqj  ©uotum  c  o  moftratus  primus  ab  e:qua 
re  per  eanoem  oecima  fptoouctus  eje  illis  eftpzimns  ao  e:  quoo  erat  oemoftranoum. 

14  CSi  fuerint  ouo  numeri  contra  fc  primi  minotcp  oc  maiote  aliquoties  octrabatur : 
aut  relinquetur  vnitas  aut  numerus  ao  oetractum  primus 

fESintabetc  cotra  fe  p:tmi:a  b  malo:/  c  mmcu.oetral?afcpc  oe  a  b  aliquoties:  fitcp  fubftractus  a  et 
refioufi  b.oico  b  aut  eife  vnitate  aut  efT e  nume?  ptimfi  ao  c.#3am  fi  b  fit  comenfurabilis  c:fit  0  illom 
cois  menfura.q:  0  numerat  c  g  vicefimatertiam  primi  etiam  numerabit  a.et  qz  etiam  numerat  b  per 
nona  prim  i  numerabit  totum  a  b.no  erunt  igitur  a  b  t  c  contra  fe!primi:q©  eft  contra  bypotljeftm. 

15  C  Cum  fuerint  ouo  numeri  contra  fc  ptimi  et  mino:e  oe  maiozi  quoao  pot  oetracto: 
refiouu  a  prius  oetracto  octrabatur  cotmua  boc  pacto  oetractionc  facta :  vnitate  re* 
jinqui  oece  cfhq  fivnitas  refioua  fuerit:pofitos  nueros  mcomefurabiles  ce  puemet* 

CStnt  a  b  ouo  numeri’cotra  fe  pmi:a  maio:  et  b  tmo::©etral?a?<e  b  ab  a  quoties  io  fieri  pot  et  reltn 
qua?  c  qui  oetratya?  quoties  pot  a  nfiero  b.*  ita  continue  l?oc  pacto  oetractio  quoao  pot.  oico  primo 
tanoe  relictfi  iri  vnitate.oico  fcOo  q>  fi  f?oc  pacto  cotmuata  ©etractioe  relicta  fit  vnitas  oatos  nueros 
eife  cotra  fe  primos.lJbrimfi  pj.nam  oetrafpaf  b  oe  a  quoties  pot  et  relicti»  refiouu  fit  c:  ipm  c  relicti» 
minus  e  b.*  gip:eceOente  aut  eft  vnitas  aut  nfierus  primus  ao  b.ft  vnitas  coftat  qO^ponif.fi  nfierus 
pmus  ao  b  oetralpo  ipm  quoties  pofluj  ab  tpfo  b  t  relinqtur  min9  c  qt5  fit  o.quooqoe  |p  per  pceoente 
fifr  eft  vjiitas  aut  nuerus  prim9  ao  c.fi  nuerus  pmus  ao  c  ipm  oetrafpa  ab  ctquare  aut  lemg  oecrefcet 
numer9oanoo  mtnote  ab  primfi  fim  ejttgenria  pcebetis:aut  relinqtur  vnitas  qb  eft  pztnm.Scbm  pj* 
na  fi  aetb  funt  comefurabilee  ioe  numer?  nfierabit  totfi  *  oetractu.quare  p  ouooecima  primi  ibe  nu 
merabit  refiouu  numerus  f cj  vnitate  qb  eft  tpofitbile.qtfquioe  vt  clarius  peipias  ftc  pfioera.fi  a  et  b 
fint  pmefurabiles  ©tergo  eos  coite r  uumeret:fubftral?afq$  b  ab  a  quoties  pot  et  reliqua?  c  fi  c  fit  vni 
tas  cfi  numer*  0  numeret  b  nuerabit  oem  numeratu  ab  b  p  15  pmi:  quare  totfi  oetractfi  ab  a  “t  nfierat 
etia  a  vt  pofitfi  eft.ergo  p  ouooecima  primi  0  etia  numerabit  refioufi  fcj  c:  numerus  fcj  vnitate qb  eft 
ipofllibile.?  fi  c  fit  nfier^q:  0  nfierat  totfi  a  et  oetractfivt^batfi  etergo  p  ouooecima  pmi  0  etia  nume 
rabit  c  refioufi.  oetralpaf  ergo  quoties  pot  c  oe  b  \  reltn  qua?  e.  fi  e  eft  vnitas  argumetare  vt  prius  nu 
merfi  0  numerare  e  vnttate.lt  vero  e  fit  nfierus  conftfr  0  ipfum  numerabit,  et  ftc  <pceoeoo  tpabebie  qp 
qncfiqj  Oabiturvnitas  tpam  0  numerabitrqb  eft  ipofl'ibtle.£t  eje  Ipac  oemoftrationc  elice  fi  ouo?  pme 
furabilifi  alter  ab  altero  quoties  pot  fubftralpa?  fitcp  reftouus  refioufi  illis  efie  comenfurabile. 

1  c  Claris  Duobus  numeris  c6icaniibus:ina]cimu  eos  numerante  tnuemre.vnoc  mam 
feftui  eft  q  cis  numerus  ouos  quofcuncp  numeras  majeimu  eos  numerante  nuerabit 

CISint  a  b  Ouo  numeri  coicantes:a  matoz  et  b  mino:  .ppofitfi  eft  majcimfi  nume?  tpfos  numeratem 
tuenire.Si  eni  b  nfierat  a:cfi  b  fe  etia  numeret  ipfe  eft  mattm^  eos  numeras,  finaute  b  no  numerat  a 
oetraba?  b  ab  a  quoties  pt  et  fit  relictus  c:q  fi  nfieret  vtrfiq?  ipfe  e  numer9  petitus.fi  no  nfieret  oetra 
I?a?  ergo  tterfi  c  ab  b  quoties  pt  et  fit  relictus  04  erit  mino:  c.fi  numeret  ojvtrficp  b  t  a  ipfe  e  petitus* 
at  fi  no  numerat  q:  no  oecrefcet  numerus  in  infiniti»  neq?  oecumbe?  aO  vnitate:q:  per  pceoente  a  et  b 
ellent  cotra  fe  p:imi  tanoe  oeucnie?  ao  alique  qui  an  relictfi  numeret  que  ^pzinifi  babebimvoico  ipj 
efl  e  majtimfi  nume?  eos  coiter  numerante,  na  fi  eo  maio:  pona? :  accioet  p  ouooecima  p:imi  maio:e 
numerare  mino:e:qb  eft  CpolTibilc.  boc  cotrelarifi  eft  notum.pona?  eni  a  b  numeri  coicantes  et  b 
mino:  fubftract*  ab  a  quoties  pot  t  relictus  c:et  c  fubftractus  ab  b  quoties  pot  t  relictus  0  4  fubftra 
ctus  ab  c  nicbil  reltnquat:4  ioco  erit  majeimus  numeras  a  t  b  per  pntem:et  fit  g  coiter  numeras  a  b. 
oico  g  nfierare  0  majtimfi  numerante.fi  eni  g  fit  ioe  numero  0:  cum  ois  numerus  feipm  numeret  etia 
Oe  eo  verum  eft  pzopofitfi.fi  eft  alius  ab  0  erit  maio:  0.  na  0  no  efiet  majeimus  numerus  numeras 
a  b  verfi  potius  g.erit  ergo  mino:  oe  necemtate:qui  4a  numerat  b.  ergo  p  vicefimatertiam  p:imi  nu 
merabit  totum  oetractfi  ab  a.t  cum  etia  numeret  a:per  ouoOectma  p:imi  numerabit  refioufi  c:t  cum 
numeret  c  per  vicefimatertiam  p:im»  numerabit  totum  Oetractfi  a  numero  b.et  cum  numeret  b:ergo 
per  ouooecima  p:imi  numerabit  refiouu  fcj  o:quoo  eft  p:opofitum. 

17  CiP>2opofitis  quotlib5  nueris  aDfuice  ppofitis  majeimu  cos  coiter  nucrate  rcperirc. 

Csint  a  b  c  quotlibct  nficri  aomuice  ppofiti  jjpofttfi  eft  majtimfi  nume?  eos  nuerante  inuenire.  Jn 
uenio  eni  per  pceoente  majtimfi  numerate  a  et  b  4  fit  0.4  f»  numerat  culle  e  qui  peti?  alioqui  fi  oabis 
maio:e  accioet  p  ouooecima  p:iml  m»no:e  numerare  matoze.fi  afit  0  no  numerat  c:q:  ergo  4cun<p  nu 
merat  a  b  c  nfierat  a  b.t  4cuncp  nfierat  a  b  p  cotrelarifi  pteceoetis  numerat  0  majtimfi  nume?  eos  nu 
merante.ergo  0  -t  c  funt  pmefurabiles.tnuenio  ergo  p  pzeceoente  majtimfi  nume?  numerante  c  %  0  4 
fit  e  que  oico  eife  majtimfi  numerante  a  b  c.na  fi  fit  quiefiep  alius  maio:  e  eos  coiter  numeras:  is  fit  f. 
4a  ergo  f  numerat  a  b  p  cotrelarifi  pteccoetis  numerat  0  majtimfi  eos  numerante.*  4a  numerat  0  et 
etia  c  per  pofitfi:ergo  per  ioe  cotrelarf  fi  numerat  e  majtimfi  eos  nuerante.  at  f  poni?  maio:  e.nfierat 
igt?  maio:  mino:e:qg  eft  Cpoffibile.relin4tur  igitur  e  efie  majtimfi  numerante  a  b  c  et  ptopofttfi* 
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O&uiltbet  duo  numeri  in  fua  proportione  minimufunt  contra  fc  primi»  i* 

CCSttit  a  b  duo  nueri  in  fua  fipoztione  mimi :  Dico  eoe  efle  contra  fepmos.na  fi  fint  ppofiti  fit  cois 
eo?  ntefura  c  4  nfierct  a  f  m  o  et  b  f  m  e  b  feptima  fcDi  q  £poztio  0  ao  e  ea  eft  a  aD  b.at  cfi  D  fit  mino:  a 
et  e  mino:  b  non  erant  a  “t  b  in  fua  4>po:tione  mtnimitquoD  eft  contra  pofitum* 

Clftumcri  quilibet  in  fua  proportione  minimi  numerant  quoflibet  in  caocm  propor  t5> 
tionc  fumptoa  rfunor  mmorc  %  maior  maiorem  equaliter. 

dSint  a  et  b  mimi  in  fua  <ppoztione:a  maio:  b  minozzfintcp  eiufoe  pzopoztionis  c  D :c  quio?  maio:  D 
minoz.oico  a  numerare  c  et  b  numerare  d  equalif.na  q:  vt  a  aD  b  ita  c  aD  D:  ergo  permutati  per  tertii 
fecuoi  vt  a  aD  c  ita  d  aD  b.quota  ergo  pars  vel  ptes  eft  a  aD  c  tota  pars  vel  ptes  eft  b  aD  d*  fi  tota  pars 
conftat  ,ppofitfi  a  equalr  nuerare  c  t  b  numerare  o.fi  tote  partes  ergo  p  tricefima  pzimi  qz  toties  erit 
a  tn  c  quoties  b  in  o*et  quota  pars  vel  ptes  a  remaferint  in  cztota  parsvel  ptes  b  remanebfit  in  D.fub 
ftrabo  ergo  quoties  poflum  a  ©e  c  t  oetra ct9Cit  e  et reftDuus  f.fimilif  fubftrabo  quoaD  pofTum  b  De  D 
et  Detractus  fit  g  t  refiDuus  f?.qz  ergo  a  nfierat  et  t  b  numerat  g  cqualif  atqj  Pm  eunDe  numeru. ergo 
per  octaua  fctli  que  pzopozti  o  a  aD  b  ca  eft  e  aD  gtergo  t  q  pzopoztio  c  aD  d  totius  aD  totfttea  eft  e  aD  g 
Detracti  aD  Detractfi.igitur  p  quinta  fecunDbq  «ppoztio  c  aD  D  totius  aD  toum:  ea  eft  f  aD  b  refioui  aD 
1'efiDull.quare  iterum  q  pzopoztio  a  aD  b:  ea  eft  f  aD  b»at  cum  f  et  b  relicta  fint  mtnoza  a  t  b:  no  erant 
itaq?  a  et  b  in  fua  pzopoztione  minimitquoD  eft  contra  bypotbefim.conftat  ergo  quofcuqj  in  fua  pzo* 
poztione  minimos  ceteros  vt  Dictum  eft  numerare* 

C  0i  fuerint  duo  numeri  aomuice  pnmi  tpfi  erunt  in  fua  «ppottionc  minimi»  io 

CBint  a  et  b  niteri  aDinuice  pztmiza  maioz  b  minoz.  Dico  eos  in  fua  .ppoztione  efle  mimos*  na  fi  fint 
alii  4  fint  in  illa  ppoztione  mimi:  fint  ergo  tlli  c  Dtqz  ergo  c  D  funt  m  illa  ppoztione  mimi  p  pceoent? 
numerabut  quoflibet  in  eaDe , ppoztione  minoz  minoze  t  maioz  maioze  equaltf.  nueret  ergo  c  nume? 
afctSme-zo  numeret  b  fecunou  eunocm  numerfi  e  manifeftfi  eft  9  e  numerabit  a  et  b :  quare  no  funt 
a  't  b  contra  Te  pzimtzquoD  eft  contra  bTpotbefim. 

Ci^ofitid  Duobus  numeris  contra  fe  pzimis  11  alter  Ducatur  in  numcp  que  reliquus  11 
no  numerat  pzoouctus  quoqj  ab  eoDcm  non  numerabitur. 

IC^int  a  b  numeri  contra  fe  pzimi  et  a  Ducatur  in  c  t  pzoueniat  D  et  b  no  numerat  ctDico  b  no  nutne; 
rare  D.Si  ergo  b  numeret  Dmumeret  ergo  ipfum  f  m  e  intelligo  pzimfi  numeru  azfecunou  b:  tertifi  e 
et  quartfi  c.qz  ergo  qt5  cotinetur  fub  extremis  a  c  equfi  eft  ei  quoD  cotinetur  fub  meoiis  b  e*  ergo  per 
vicefimf  quinta  fecunDi  que  pzopoztio  a  aD  btea  eft  e  aD  c.qz  ergo  a  b  funt  pzimi  per  pzeceDetem  funt 
in  fua  pzopoztione  minimitergo  per  ante  pzeeeDente  a  numerabit  e:tb  numerabit  c  equaliter:  quoD 
eft  contra  bfpotbefim.pofttu  enim  erat  b  no  numerare  c* 


iL&i  numerum  a  Duobus  pzoDuctum  tertius  numeret:  ioem  alterum  eo:um  nume-  xr 
rabit  aut  eritvtricp  commenfurabtlis. 

CSit  a  numerus  pzoDuctus  et  b  in  c  que  d  numeretzbico  D  numerare  b  aut  c  aut  efle  vtricp  comenfu 
rabilem.Si  eni  alteri  fuerit  incomenfurabilis  vt  verbi  caufa  b:  cfi  ergo  b  et  D  fint  contra  fe  pzimi  t  b 
in  c  pzoDucat  azergo  per  pzeeeDente  fi  D  no  numerat  c  necp  quioc  d  numerabit  a*  at  pofitus  eft  D  nume 
rare  a.numerat  igitur  d  alterfi  eo?.  Si  itaqj  vni  fuerit  incomenfurabilis  neceflario  numerat  alterfi 
iDeo  vtritp  inedm efurabilis  ee  nequit  4  fit  vt  aut  nfieret  alterfi  aut  vtricp  fit  pmefurabilis  %  «ppofitfi* 

«Elfiumeros  mintmcstf  m  pzopoztione  numero#  aflignatozu  pcrfcrutari.patetcg  eje 
boc  majeimu  duos  numeroa  editer  numerante:  fm  mimos  illius^portioma  nuerare 

ICSint  a  b  tn  aliqua  «ppoztionezpzopofltft  eft  mimos  numeros,ppozttonis  a  aD  b  reperlre*aut  enim 
a  «  b  funt  contra  fe  pztml  et  tunc  per  viceflma  l?uius  illi  funt  in  fua^poztione  minimi  nec?  alfl  qrenoi 
funt.aut  funt  copouti  %  tunc  per  Decimafejctam  f?ul9  quero  martniu  numeru  eos  numerante  qui  fit  c 
nfieretcp  a  f  m  D:et  b  f  m  e.p  feptima  ergo  fctH  eaDe  eft  ^rpoztio  a  aD  b  t  d  aD  e*Dico  itacp  d  et  e  efle  mi 
mos  nfieros  in  illa  ^poztione.fl  eni  fint  alfl  fint  f  %  g:qz  f  et  g  funt  mimi  in  illa  jjpoztione.ergo  p  Deci 
manona  l?uius  numerat  a  btmaloz  maioze^  minoz  minoze  f  m  eunoe  numeru  qui  fit  ty.tntdUgo  ergo 
quattuoz  nuerostc  pztmfi:f  fccunofl:!?  tertiuj:  et  D  quartu.qz  a  cotinetur  fub  e je tremis  c  D:t  ioe  a  fub 
meDiis  f  l?:ergo  p  vicefimaquinta  fecunDi  q  pzopoztio  c  aD  f  ea  eft  l?  aD  D.ergo  pmutati  per  tertia  fefli 
eaDe  eft  £poztio  c  aD  I?  et  f  aD  D.feD  f  pofit9  eft  mioz  Dzergo  et  c  minoz  ty.tfic  fic  c  eft  majtim9  numerus 
numeras  a  b  p  l?ypotl?efim  et  l?  pofitus  eft  etia  numerare  a  b:  ergo  b  p  cozrelarifi  Decimcfette  buius 
numerabit  c  maioz  fc5  minoze  quoD  eft  ipoflibile.no  Dabutur  igitur  al4  ab  ipfis  d  e  in  illa  ppoztione 
minimi  quoD  eft  pzopofitfi:et  in  boc  etiam  cozrelarifi  notum  eft* 


C&utUbet  duo  numeri  mmtmoa  numeros  fuc  p:opo:tionia  maio:  mmo:c  et  mino:  14 
maioze  multiplicantca:  mmimu  ab  tpfis  numeratum  p:ooucunt*  &  quo  conftat  mi¬ 
nimum  que  duo  numerant:  quclibet  ab  eis  numeratu  numerare* 

dSint  Duo  nfiert  a  b  multiplicates  c  D  mimos  fue  «ppoztionis  maioz  minoze  -t  minoz  maioz? :  Dico 
ipfos  minimfi  ab  ipfis  numeratu  #Ducere.  na  qz  ficut  a  aD  b  ita  c  aD  d:  ergo  per  vicefimaquintfifcDi 
qui  cotinetur  fub  ejerremie  a  d  equus  eft  ci  4  continef  fub  meDiis  b  c  qui  fit  e  quem  Dico  efle  minimfi 
ab  ipis  numeratfi.Si  eni  fit  alter  efto  ergo  ipfe  f  que  a  f  m  g,pDucat  et  b  fctfm  b*pofitis  ergo  ozDtne 
f  minis  a  b  b  0«fl*  flui  cfitinetur  fub  extremis  a  g  equaf  ei  qui  cotinetur  fub  meDiis  b  b«ergo  per  vice 
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fimSqutnta  feombtq  p:opo:tio  a  at»  b  ea  ert  b  at>  g:  quare  et  q  c  ab  b.  et  q:  a  ,pt>ucit  efctfm©  et  ibem 
%  ,poucit  f  febm  g*ergo  p  feptima  feciibi  q  p:opo:tio  b  ab  g:ea  cft  e  a©  f.at  cu  c  ab  ©  ficut  b  ab  g:  ergo 
emutarim  fteure  ao  i?:tta  b  ab  g*quare  ficut  c  ab  bfita  e  ab  f.  feb  c  numerat  I?  per  ©ectmanona  buius 
ergo  et  e  numerat  f:et  f  pofitus  eft  mino:  emumerat  igitur  maio:  mtno:e:quob  eft  impoflibile  z  p:os 
pofitum.£r  ex  mobo  oemonftrationte  patet  cozrelarium, 

CijMopofitis  quotlibct  numeris:mmimu  ab  eis  numeratu  inueftigare* 

CLSint  a  b  c  b  quotlibct  numeruquo?  p:oponif  minimu  ab  eis  numeratu  inuenire.qucro  primo  mi 
nimu  quem  numerat  a  et  b:q»  ft  a  numerat  b  certu  eft  b  eile  minimft  ab  eis  numeratu.et  fi  a  et  b  funt 
cotra  fc  primi  buco  vnu  in  altcru.et  q:  illi  funt  pmuergo  p  vicefima  bu i9  erut  in  fua  ,ppo:tione  mimi 
p  preceoente  igif  .pouctus  ab  ipfis  erit  mimus  que  numerabut«atfiipfi  fuerint  coicantes  fumo  per 
pcebente  minimii  que  numerat  4  fit  e:  et  confio  capia  minimu  que  numerat  c  e  4  fit  f  et  minimu  que 
numerat  ©  f  4  ftt  g  que  bico  ee  minimu  numepque  numerat  a  b  c  ©.numerabunt  eni  eum  p  25  pzimfi 
at  cp  no  numeret  mtnoze  pj.na  fi  fit  oabilts  nuerus  mino:  g  que  numerat  a  b  c  b  fit  ille  b*  qz  ergo  a  b 
numerat  b.ergo  p  cozrel&riu  peccetis  e  mimus  ab  eis  numerat9  nuerat  b»  et  q:  e  z  c  numerat  btergo 
p  ibe  correlariii  f  mimus  ab  eis  nueratus  niierat  b*et  q:  f  niierat  b  tt  b  pofit?  eft  etia  ipfum  nuerare 
ergo  per  ibem  cozrelariu  g  minimus  ab  f  z  b  numeratus  numerabit  b»at  b  pofitus  eft  mino:  g:num£ 
rat  igitur  maio:  mino:e:quob  eft  impoflibile* 

CSt  minimu  itumc#  a  quotlibctnumcratum  aliquis  ptimus  ttumerct:cunDe  quoqj 
aliquem  illotum  numerare  ncccflc  cft* 

d5n  ©uob9  numeris  ib  facile  ppenpif.Smt  ergo  a  b  buo  nuerite  mimus  ab  eis  numerat9:  et  b  niie 
rus  pmus  numerans  c:bico  ©  nuerare  a  vel  bmumeret  eni  a  mtnimu  numerati»  cfcfim  e:  ergo  per  24 
bu  i9  e  eft  vnus  mfmo?,ppozti6ts  a  a©  b  numeras  b.tftc  fic  b  numeri  pzim?  nuerat  c  4>buctu  a  ©uob? 
nueris  a  et  e.ergo  p  quarta  buius  ©  nuerat  alteru  numero?  a  aut  e.  fi  a  coftat  «ppofituzfi  e  itibe.  na  p 
viceftmaquarta  numerabit  b.  3n  pluribus  aQt  conftfr  oftebitur.Gint  a  b  c  quotltbet  nfiert  b  mtmus 
ab  eis  nueratus:e  nuerus  pmus  numeras  ©:bico  e  nuerare  a  b  aut  c.capto  eni  fm  eligentia  pcebetis 
mimu  nume?  que  numerat  a  b  4  ftt  f:et  mimu  nume?  que  numerat  fc  que  et  pcebeti  manifeftii  eft  ee 
©  et  nueret  c  mimu  ©  febm  g  4  per  24  buius  cft  vnus  nuero?  ,ppo:tiont8  f  ab  c  et  4  numerat  f.  (Cum 
ttaqs  e  numerus  pmus  numeret  b^ouctu  ex  ©uob?  numeris  c  grergo  p  quarta  buius  e  nfierat  alterfi 
numero?  c  g.fi  numerat  c  coftat  ,ppofttu:fi  numerat  g  ergo  p  vtcefimaquarta  numerat  f.  q:  ergo  f  eft 
mimus  numer?que  numerat  a  b.nueret  ergo  a  minimii  ffcbm  b  4  per  fepe  fumpta  vicefimaquartam 
bui9  erit  vnus  mimo?  ,ppo:tionis  a  ab  b  et  numeras  b.cum  ergo  e  ,pbatus  fit  nuerare  f  pzobuctu  ex 
©uobus  numeris  a  b*ergo  per  quartam  buius  numerat  a  aut  b*fi  numerat  a  conftat  pzopofitum.fi  b 
ttioe.nam  b  numerat  b:  quare  e  per  vicefunatertiam  p:imi  etia  numerabit  b:  et  pzopofitu. 
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CCum  fuerint  quotlibct  numen  ao  aliquem  p:imi :  et  minimus  quem  numerant  ao 
eunoem  erit  p:imus. 

CSint  a  b  c  quotlibet  numeri  p:imi  ab  b:fitq?  e  mimus  numer9  que  numerat  a  b  cibico  e  effe  pzimij 
a©  b.na  fi  b  eft  comefurabiiis  ab  e:ergo  eft  ali4s  numer?  eos  coiter  numeras  4  ftt  f.  Si  eni  f  ftt  nucr? 
pmus  cu  numeret  e:ergo  p  pcebente  uuerabit  a  b  aut  c.et  cu  etia  niieret  b  no  funt  ergo  a  b  c  pmt  ao  b 
qd  eft  contra  bvpotbcftm.at  fi  f  fit  nuerus  ppofttus  ergo  p  febam  buius  f  ab  aliquo  pmo  numeratur 
4  ftt  g:qui  p  viceftmatertia  p:imt  numerabit  b  et  e:q:  ergo  g  cft  ptimus  z  niierat  e.  ergo  p  pzeccbente 
niierabit  a  b  aut  c  et  etia  numerat  b.no  funt  igitur  a  b  et  c  p:imi  ab  b:quob  eft  contra  bfpotbeftim 

<l^i  fumatur  minimus  numerus  que  numerant  aliquot  p:imi  numen  alfignatiiahu 
ab  illis  numerum  p?tmu:  eunoem  numerare  impolTibilc  cft. 

C^it  e  mimus  nuerus  que  nuerat  a  b  c  quotlibet  nueri  pmuoico  nullu  ipfis  pmu  aliti  ab  ipfis  nftes 
rare  e.na  fi  ©aref  altusvt  ©:q:  ipfe  nueraret  e»ergo  p  16  nueraret  etia  a  b  aut  c;qtf  eft  p  bfpotbefim* 

CTBumeru  mmimu:p:opofitaru  ocnolarionum  partes  babente  inucnirc* 

CI©i  ptopofitaru  partium  vt  verbi  ca  vnius  fecube  tertte  quarte  z  ferte  ppofttu  fit  minimi!  nume? 
ptes  illas  b»item  reperire.capio  a  b  c  b  nueros  partes  illas  ©enotantes  quo?  mimus  ab  eis  niierat9 
fitemueretq?  a  minimu  e  febm  f:et  b  cunbe  febm  g:et  c  eunbe  febm  b*^  t>  eunbe  efctfm  1:.  alternatim 
ergo  p  octaua  p:tmt  f  g  b  I:  numerabut  efm  a  b  c  o  ©atos  nuerosteriit  ergo  in  e  partes  ©enotate  ab  a 
b  c  ©  qu2  z  bico  eiTe  mtnimu  in  quo  ptes  ille  rcperiatur.q»  eni  partes  illas  babeatuam  notu  eft:  feb  fi 
no  ftt  mimus  ftt  ergo  ille  l  mtno:  eo  filas  habes:?  eius  partes  ab  tllts  ©enominate  fint  m  n  0  p.erunt 
ergo  alternatim  per  octauam  a  b  c  b  partes  l  ©enominate  ab  m  n  0  p.no  erat  ergo  e  minimus  que  nu* 
merabant  a  b  c  b.uam  l  ponitur  miuo::quob  eft  contra  brpotbefim. 

dSumptisouob9  numeris  contra  fcpzimts  quo:u  mmo:c  ocmaitti  quoao  poteft 
octracto  refioua  fit  vmtas:multipliccm  cutuflibct  eo:um  qui  fuper  alterius  multipli? 
ccm:folam  apponatvnitatcm  reperire» 

C  Sint  a  b  nCcri  ptra  fe  pmi:a  maio:  b  mio:  :betra ctocp  b  be  a  quoties  pot  reliquaf  vnitas^pofitu 
eft  ©are  mftipUce  a©  a:fola  vuitate  multiplice  a©  b  fupante.  ©etrabo  ergo  q»tu  poflum  b  pttale  oe  to- 
tali  a  et  fit  totus  betract9  a  ptialis:4  qutbe  eft  ibe  aut  mftipleje  a©  b.et  fit  c  relicta  vnttas  z  abbo  ab  b 
vnitate  q  fu  b«et  buco  a  totft  tnbb?  ^Juentat  e  que  manifeftii  eft  ee  multiplice  totalis  a*  JOetoe  ©neo 
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a  partiali  eunci  f cj  aut  multiplice  ac  b  iu  b  c  et  «puenlat  fit  qui  manifeftfi  efl  e  pf  imi  ee  mttiplicl 
acbgtiale.lDein  cuco  e  vnitate  tnb  ©et  veniat  li  g4q*  vnitas  in  quecunqjnume?cucaf  tllu^ouctt 
eft  eqlie  b  c:fec  b  c  f ugat  b  fola  vmtate.crgo  It  g  ruperat  b  fola  vnitate.  IDanc  igi  f  cerno  q  fit  I?  g  tfic 
aggregat  f  b  eft  mMpler  ac  b:fec  aggregat9  fb  fuperat  totfifgfola  vnitate  b  g.  fec  cfifg  fiat  epeu 
ctu  a  partialis  t  c  in  b  c  equaf  e  4  fit  er  Cuctu  a  totalis  in  b  c  per  CcctmI  primuat  cictfi  eft  e  ee  multi 
plicej  ac  a  tf  b  multiplice  ac  b.  igtf  e  multiple?  ac  a  equalis  quice  f  g  fugat  fi?  multiplice  ac  b  fola 
vnitate  qb  erat  cemoftrancfi  et  propofitfi  quo  acvnS  parte.Sec  rurfum  cemoftrancfi  eft  cabili  efle 
multiplice  ac  b  4  fola  b5  vnitate  fuper  multiplice  ac  ataufero  vnitatf  ab  b  totali  q  fit  c  et  cuco  b  par 
tiale  in  totale  a  et  prouentate  manifeftu  eft  e  ee  multiplice  ac  a.et  cuco  iterfi  b  partiale  in  a  partiali 
equali  aut  multiplice  totius  b  et  proueniat  f  g  manifeftu  eft  f  g  efle  multiplice  ac  totfi  b.ceince  cuco 
b  c  in  c  vnitate  t  fiat  g  b  Qui  qt  quiefiq?  numer?  in  vnitate  cucaf  fetpfumjjcuctt  g  b  eft  equalis  toti  b 
quare  totus  f  b  eft  mftiple?  ac  b.Sec  cfi  per  nona  ptimi  qfi  fit  er  b  gtiali  in  a  c  equef  ei  4  fit  er  eooe  b 
partiali  in  a  et  in  c:x  ille  4  fit  er  b  gtiali  in  a:et  b  totali  in  c  folavnttate  fuperacoat  illi  4  fit  er  b  gtiali 
in  a  et  in  c.fc4tur  ergo  q>  multipler  ac  b  fcj  f  b  4  fit  er  b  partiali  in  a  et  b  gtiali  in  c:  fola  accet  vnitate 
fuper  e  multiplice  ac  a  qui  fit  er  b  partiali  in  a  c:quoc  eft  fecunefi  et  totum  ptopofitfi* 

<ElP?opofms  Duobus  numeris  cotra  fc  p:tmis:mutoplicc  cuiuflibet  eo?  mucftigare  51  * 
cuius  ao  multiplice  alterius  Differetis  fit  Dato  numero  equalis . 

CSint  a  b  cuo  nfieri  contra  fe  pmi  quo?  cuiuflibet  iubemur  aiTignare  multiplici  cuius  etia  ac  mul 
tipUci  alteri*  fit  cato  nfiero  4  Ut  c  equalis.capio  f  m  erigentia  ptececf  tis  multiplici  a  4  fit  c  et  multi 
plice  b  4  fit  e  accis  fuper  multiplice  a  folavnltate  *  multiplico  c  per  c  nume?  catfi  et  ptoueniat  f  *  e 
g  eunci  c  et  ^ueniat  g.t  qt  tm  eft  c  in  e  tftum  c  in  c  et  vnitate  per  noni  ptimi  t  ois  niierus  in  vnitatf 
feiprn  ptocucit.ergo  etia  g  ac  f  eft  nfierus  catus  c.et  cfi  a  fit  pars  c  et  c  gs  f:t  filf  b  pars  e  t  e  pars  g 
eroo  gviceftmatertia  ptimi  a  eft  pars  f  et  b  gs  g.quare  f  et  g  multiplices  funt  ac  a  bini  quos  nfierus 
afllgnat*  eft  ctia.et  pofles  filf  g  pcecente  capere  multiplice  a  4  fugacceret  vnitatf  m ftiplici  ipius  b. 
ceince  ^.-eccere  vt  cictfi  eft.Ceterfi  fi  minot  quoties  pot  ce  matote  cetract9  no  foll  relinquatvnitatf 
fec  vlteriot  fiat  fubftractio  quo  mtn9  per  pcecente  operari  pofles  boc  m6  poteris  operari.&atts  eni 
a  b  nfieris  contra  fe  pmts  et  c  numero  cut  fit  capieca  ctla  multiplicifi  equalis  et  oetracto  b  ab  a  quo» 
ties  pot  remaneat  c  et  c  oetracto  ab  b  quoties  pt  reliqu9  fit  e:?  e  cetracto  ab  c  quoties  pot  maneat  f 
et  qi  tanee  per  cecimaquinta  buius  rellnqtur  vnitas  fit  ergo  vt  cetracto  f  ab  e  quoties  poterit  relin* 
quaf  vnttae.fi  ergo  multipler  a  cebet  aooere  f up:a  multiplice  b  fumo  alterfi  ejetremo?  qui  eft  in  fitu 
Ipari  ab  a  vt  f  et  fumaf  b  multipler  cius  4  aceat  vnfi  fuper  multiplici  e -t  i  quo  fit  f  f  m  g  cucaf  t?  g  in 
c  et  fiat  bM  accet  fuper  multiplice  e  vnitate:  qift  g  in  c  cptum  in  e  vel  eius  multiplici  *  in  f*  oempto 
ergo  vno  ce  b  b  remaneat  m  It  vt  fit  m  et  vnitas  equale  b  «tq?  e  in  m  It  f  m  1 4  ouctus  in  b  f  aciat  n:  cui 
accito  vno  fiat  0  qui  numerabit  c  eaol  rone  %  fit  vtfcCrn  p  4  ouctus  in  a  faciat  t:  qui  filr  accit  fuper 
multiplici  b  qui  fit  q  ynitate.multiplico  igif  r  et  q  per  c  nume?  oatfi  et  ptoeucatur  s  x  1 4  erunt  mul* 
tiplices  b  t  a  mf  fe  cttaj  f  m  c  nume?  aflignatfi  feruates.  Zerti}  elemito?  aritbmetices^oteani  finis 

5  fuermt  quotlibct  numeri  corumuc  pzopottionalcs :  duo  ct  duo  pzojami  1 
-  erunt  commcnfurabiles . 

insint  a  b  c  c  quotlibet  nfieri  continue  p:opo:tioalcs:cico  a  b  efle  comenfurabiles.Htl  “t  b  c  et  c  c. 

Si  eni  a  nfieret  b  manifeftu  eft  a  et  b  efle  co m eufur ab tlcs.ct  qt  q  ptopottio  a  ac  b  ea  eft  b  ac  c  t  c  ac  c 
iceo  b  nfierabit  c:et  c  nfierabit  c. quare  coftabit  ptopofitfi:a  b:b  c:c  ctefle  comenfurabilcs.at  fi  a  non 
nfierat  b:qt  ipoiTibtle  eft  tfic  a  et  b  ei  in  fua  ptopottione  mtmosma  fi  a  et  b  eflent  in  fua^ipottione  mi 
nimi  effent  g  cecimaoctaul  tertii  acinuici  ptimi :et  per  cecimanona5  numeraret  quoflibet  in  fua  pto 
pontone:*  q:  4  ptopottio  a  ac  b:ea  eft  b  ac  c.a  ergo  nfleraret  b  pmus  cotra  fe  ptimfi  qC  eft  ipoiTibile 
et  etia  oppofitfi  pofiti.no  erunt  ergo  a  et  b  in  fua  .ppottione  mimi  .capta  ergo  g  vicefimitertia  j  tertft 
e  f  mimos  in  illa  fipottiotic  4  per  cecimanonl  eiufOi  numerabfit  a  b  f  m  eunci  numeru  cqualF  vt  f  m 
g:et  confift*  b  c  et  c  c  .funt  igif  a  b:b  c:*  c  c  acinuici  comenfurabiles:  quoc  eft  ptopoiitfi* 

CBi  nueroy  cotmuc  £>po:tionalm  duo  cirtremi  fuerint  coicantcs  erit  nucrus  coite  r  t 
oes  numeras  majcimuiqj  4  oes  numerabit  ent  majcimus  ejetremos  numeras.  boc 
coftat  q  fi  aliquot  ^ppottionales  mf  duos  coicantes  ceciDent:totiDe  inter  vtrues  eo^ 
ct  majeimu  numeru  eos  coitcr  numerante  caoerc  necelTc  cft.-jpalacp  fit  etia  majtimos 
qui  bmos  z  bmos  numero?  p:opo:tionaliu  coiter  numerat  efle  connuc  ^ppottioalcs 

fCSint  ab  cc  nfieri  ptinue,ppo:toalc0  quo?  a  c  ejetremi  fint  coicatestclco  pmo  aliqui  efie  numeru 
eos  ois  coiter  nfieranti.fcSo  marimfi  nfie?  ois  numerati  efle  marimu  numeranti  ejttremoe.BCfi  eni 
g  pcecente  a  b  coicent  *  fifr  b  c  et  c  Orcapto  g  16  terti}  majcimfi  nume?  numerati  a  b  4  fit  c:*  marimu 
nucranti  b  c  4  fit  f.et  matimfi  nfierate  c  c  4  fit  g.ponot?  b  lJ  mtmos  in  jppoitioe  a  ac  b  ct  per  zj  tertii 
et  19  eiufei  e  f  g  numerabfit  a  b  c  f  m  l?rct  g  nfierabit  c  f  m  U.fumo  itl  martmu  numeranti  e  f  4  fit  l  * 
marimfi  numerante  f  g  4  fit  rmper  vicefimatertiam  terti}  l  nfierabit  e  *  m  f  f  m  b*ct  iterfi  l  nfierabit  f 
fmk*m  numerfi  g  fct5m  k.per.i9.tertfi  et  l  *  m  funt  ciuerfi  nfieri  ab  b  k.na  fi  ice  eflent  b  tn  fe  ptoous 
ceret  e  *  U  in  feptocnceretg  *  binepzocucit  a  et  lt  tn  g  ptocucit  c  *  b  b  per  .18.  tertii  funt  contra  ^e 
pzimi.erfit  ergo  a  c  per  cuocecima  tertii  cotra  fe  ptimi  qO  eft  contra  b?potbefim.funt  ergo  l  *  m  alit 
ab  b  lt»qt  ergo  b  U  numerlt  l  et  m  equalifmumerlt  ergo  ipfos  feb j  n  q  pcr.zj. tertii  eft  marimus  eos 


\ 


ilii 

numeras  qui  *  toe  u  pcr.ij.ptinii  numerabit  a  b  e  o:  qtf  eft  pttmu  in  ptopone  intentu*  £r  per  becimi 
fepttina  tertii  n erit  inuetus  majeimonumerusnumeras  a  b  cd  alio4up  cotrelariu  1 6  accioetmatote 
numcu  numerare  minote.-r  qt  b  oenoiat  n  in  1 1 1  in  eiergo  p  ij  ptimt  nuerus  4  fit  eje  I?  in  fe  qui  fit  o 
oenotat  n  in  e*  -r  qt  i?  etta  oenoiat  e  in  a:ergo  p  eanoe  numerus  qui  fit  eje  b  in  o  4  fit  q  Denominat 
n  in  a.et  eaoe  ron  e  q t It  Denotat  n  tn  m  et  m  in  g.  ergo  per  viceftma  tertia  pttmi  numer9  qui  fit  eje  It  itt 
fe  qui  fit  p  Denotat  n  in  g:et  etia  qt  U  Denominat  g  in  o:  tgif  per  eanoe  numerus  4  fit  e*  It  in  p  qui  fit  r 
oenoiat  n  tn  o.  numerat  igitur  n  numeru  a  fctfm  q  et  numeru  o  fctfrn  r*  et  qt  I?  It  funt  aoinuice  ptimi: 
ergo  per  ottooccima  tertii  q  et  r  funt  cotra  fe  pumirquare  per  viceftma  eiufoe  in  fua  fipoztione  m  tmi 
^er  cotrelariu  igitur  viceftmetertte  eiufoe  q  et  r  numerabftt  a  *  d  fctfm  majeimit  nume?  numerante 
a  et  o.eft  igitur  n  m  annuis  nuerus  numeros  ao  ejetremos  numeras  quoD  eft  fecunou.lfbtlmft  cotre* 
lartu  bine  cognofctf  .nam  qt  ioe  numerus  I?  tn  n  l  e:p:ooucit  lea»  ergo  per  feptima  ptimi  a  e  l  n  erunt 
cotinue  .ppottionales.?  per  ioe  qt  l  tn  n  m  g  ptooucit  m  g  o:ergo  d  g  m  n  erut  continue^jpottionales 
quare  ftcut  inter  a  -r  d  caout b  c  duo  meo  ii  ^pottionales  fifr  inter  a  -t  n  caout  duo  e  l.  et  inter  d  *  n  ca* 
ount  g  m  duo  meoii  ippottionales  fc5  totioe  meott  ^ppotttonales  inf  duos  coicantes  et  tottoem  inter 
vtrficp  eo?  et  majeimu  eos  coiter  numcrantetqb  eft  ptimu  cotrelariu.  fcDmvero  bine  fit  notu.nam  qt 
per  viceftmatertiam  tertii  %  oecimanonam  I?  tn  e  in  f  et  tn  g  ,pouctt  a  b  c.  ergo  per  feptimam  fecunoi 
a  b  c  -r  e  f  g  funt  cotinue  ^pottionales:  qtf  eft  fecunou  cotrelarium  t  ptopofttu. 

*  ClRumcros  oiuerfarum  pzopouionu  fumerc :  quomm  majeimi  commuter  binos  et 
binos  numerantes  fint  continue  p:opoztionales. 

CSint  a  b  nueri  contra  fe  ptimita  mtnot  et  b  maiot  tainfc  ,pt>ucat  c  et  in  b  ^pDucat  D  -t  b  in  fe  pzo' 
Ducat  e:per  f epttma  fecuoi  q  ptopottio  a  ao  b  ea  eft  c  ao  D.et  p  octaua  eiufoe  tteru  que^potti  o  a  ao  b 
ea  eft  o  ao  e.  funt  ergo  eoe  cotinue  ptopotttdales.ouco  g  a  in  c  et  fiat  f  t  in  d  -r  fiat  g:erirc£  p  feptima 
fecfioi  g  ao  f  ftcut  o  ao  c.quare  t  ftcut  b  ao  a  et  qt  q  ptopottio  a  ao  b  ea  eft  c  ao  o:ergo  per  15  fecunoi 
qb  fit  eje  a  in  o  equu  eft  et  qtf  fit  eje  b  in  c.at  qb  fit  eje  a  in  o  pofitu  eft  efle  g.quoo  ergo  fit  er  b  tn  c  eft  g» 
et  q$  fit  e,v  c  in  a  eft  f.ergo  p  cotrelarifi  viceftmetertie  tertii  c  eft  rnajcim?  numerus  numeras  f  g.jfaem 
duco  o  in  e  t.puemat  l?:qz  ergo  D  in  a  «poucit  g:  t  D  tn  e  <pouctt  l?.ergo  p  feptima  febt  q  ^jpottio  e  ao  a 
ea  eft:l?  ao  g:et  ptopottio  e  ao  a  no  eft  vt  b  ao  a.na  e  t  b  totu  fcj  et  pars  equarenf :  quoo  eft  tpoffibtle. 
ergo  «ppottio  b  ao  g  no  eft  «ppottio  g  ao  f.$te  qt  a  b  funt  cotra  fe  pmt  et  e  ptoDucif  eje  b  tn  fe.  igif  e  p 
vnoectma  tertfi  eft  pmus  ao  a.funt  igif  e  t  a  in  fua  ,ppottione  mtmi.at  o  nuerar  g  f  m  a  -r  ioe  o  nuerat 
I?  f  m  e.igif  p  cotrelariu  viceftmeftie  f  tfi  o  e  majeini9  nuerus  numeras  g  et  I?.  fumo  ergo  It  ptimu  ao  o 
et  maiotc  d  in  alia  qutoe  jjpottione  q?  b  ao  a  et  cg  e  ao  a:-r  Duco  ipm  It  tn  e  et  4>uentat  l,  qt  ergo  e  in  D 
facit  b  et  e  in  It  facit  l  per  feptima  fecfioi  q<ppottto  It  ao  d  ea  eft  l  ao  b-at,ppottio  It  ao  o  pofita  eft  alia 
a  4>pottioe  b  ao  a  ct  e  ao  a.ergo  e  alia$  g  ao  f  et  b  ao  g.etqt  It  d  funt  ptrafe  pmt  -r  io  in  fuaajpoittone 
mimi  %  numerat  b  l  f  ut  e.eft  igif  P  ioe  cotrelariu  ij  tertii  e  mapi  m^nuerus  numeras  b  et  l.ffipti  funt 
igf  f  g  b  l  numeri  oiuerfa?  ^potticuu  quo?  majcimt  eoe  binos  ?  binos  coiter  numerates  funt  ptinue 
ptopottionalesiquoo  eft  ptopofttum. 

4  CSi  numero^  contmuc  ppouionaUum  buo  ejetremi  funt  contra  fc  p:imi:erunt  oes 
illi  m  fua  p:opo:tionc  nummi 

ICSint  a  b  c  cotinue  ptopottionales  quo?  a  x  c  fint  cotra  fe  ptimitDtco  tres  nueros  a  b  c  efle  mtmos 
in  ppoitione  a  ao  b.na  fi  fint  tres  mtotes  fint  o  e  f  j  qt  p  vicefimaptima  fegi  et  equa  ptopottionalttate 
q  ptopottio  a  ao  cea  eft  d  ao  f  et  a  i  c  p  brpotbefim  funt  contra  fe  ptimi.ergo  p  viceftma  tertii  funt  in 
fua<ppottione  nuntmunumerSt  ergo  numeri  a  c  per  oecimanonam  eiufoe  numeros  o  i  fnnaiotes  fcj 
mtnotes  quoo  efttpoflibile. 

5  quotlibct  nucri  fuerit  tn  fua^ppo:ttdc  mimtupfo^  duo  ejetremt  crut  ptra  fe  pmi 

tDfrcc  eft  couerfa  pceoentis.Siut  ergo  a  b  c  tn  fua^jpottlone  minimiiDico  a  et  c  efle  contra  fe  pmos. 
iHa  fi  a  et  c  fint  coicantes  erit  nuerns  alicis  toem  p  fecunoa  but9  eos  oes  coiter  numeras  4  ftt  o  quos 
qt  a  b  c  funt  tres  nueri  inequalesmuerabit  fm  tres  oiucrfos  nucros.numeret  ergo  a  fm  e  'i  b  f  m  f  et 
c  f  m  g:per  feptima  fecunoi  e  f  g  funt  in  eaoem  ptopottione  cum  a  b  c  et  cH  fint  minotes  a  b  c  vtpote  4 
funt  eotum  partes  no  funt  tgitur  a  b  c  oatt  minunijquoD  eft  contra  bYpotbefim. 

6  ClRumeros  quotlibet  f  m  oata  p:opoztione  minimos  tucftigarc.Bn  manifcftu  erit 
c*  ouo^t  in  aliqua  .ppoztione  minimo^  pumo  in  ambos  et  fcdo  in  fc:trcs.  ct  e]c  eooe 
pmo  in  illos  tres  cooecp  febo  in  tcrtiu:  quattuoz  ^ptmus  cnafci  illius  ^ppoztioms  mi^ 
nimos.cp  li  p:imu  boc  pacto  in  omnes  Ducere  pergis  ct  fecunou  m  vltimmquotquot 
libuerit  m  aliqua  p:opo:tione  minimos  efficies. 

C3ftUus,ppoitloms  mimi  p  viceftmatertia  tertii  reperiatur  4  fint  a  b:0uco  a  in  fe  itfuettlat  C  et  a  tn 
b  -r  amentat  o  et  b  tn  fc  et  ptoueniat  e  per  feptima  -r  octaua  fcSi  tres  nueri  eoe  erut  continue ajpoztio 
nalesetp  DuoDecima  tertfi  ejetremt  ce  funt  cotra  fe  pmt  quare  per  quarta  but?  illt  tres  nuert  funt  tu 
fua  .ppomoue  mtmt.5te  duco  a  in  oes  illos  et  ptoueniat  f  g  l?  t  b  in  e  erameniat  u  *r  eaoe  rone  f  g  I?  U 
funt  cotinue  a?pottionales  et  ejetremt  f  -t  It  contra  fe  pmt  et  illi  qttuot  in  fua  ptopottione  mtmt.et  l?oc 
ptoceflu  quincpfejc  fepte  et  quotquot  voles  reperiatur. Cotrelariu  eje  mo  oemoftrationis  cognitu  eft. 

C0i  numeri  cotinue ^ppoztionalcs  m  fua  p:opo:tionc  fuerint  nnmt :  quotcuqj  inter 
extremos  fuerit  meoij  tottoe  inter  vtrncp  ejetremos  tvnitate  ^pottioalcs  ce  puemet 
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{££unt  abeo  nfieri  cotinue  pzopoztionales  in  fua  .ppoztlone  mimi:  oico  quot  fuerint  meoif  cotinue 
pzopoztioales  inf  a  et  o  totioe  elTe  meOios,ppoztionales  int  a  «vnitate  et  totioe  inf  o  *  vnirate.na  qz 
g  pzima  bui94ltbet  ouo  nueri  pzojeimi  erfit  comefurabiles  fumo  mactos  binos  ?  binos  numerates  4 
fint  e  f  g  qui  p  fetim  cozrelariu  fetie  bui9  erut  cotinue  pzopoztionales  «  fumo  marfos  illo?  majeimo? 
ouos  et  ouos  numerates  4  fint  1?  lz:erfitcg  1?  Iz  vt  a  ao  b  q?  p  viceffmatertia  rertif  numerat  ef  et  fgfm 
mimos  illius  pzopoztois.at  cfi  e  numeret  a:et  g  nueret  o  t  fint  a  et  o  p  quinta  bui?contra  fe  pmi  erfit 
ergo  e  «  g  p  octaua  tertii  contra  fe  pmi.et  eaoe  rone  b  « Iz  funt  cotra  fe  pmi,  ioeo®  in  fua  pzopoztione 
mtmi.p  cozrelariu  igif  vicefimef  tie  tertif  e  nfierat  a  fetim  I?  et  1?  nfierat  e  fetim  I?.  et  ite  g  nfierat  o  fro 
Iz  et  Iz  g  fetim  lz,quottes  ergo  p  otffinitione  eius  qti  eft  numerfi  p  altu  multiplicarivnttas  in  l?  etl?  in 
c  t  e  in  a.et  flfir  quoties  vnitas  in  Iz  toties  U  in  g  et  g  in  o,  funt  igif  vnitas  I?  e  a  ptinue  pzopoztioales 
fifr  ct  vnitas  Iz  g  o  cotinue  pzopoztioales.qre  ficut  inf  ejetremos  a  o  ptinetur  b  c  Ouo  meoif  pzopoztio* 
nales.fifr  inf  a  et  vnitate  ptinetur  ouo  e  I?  et  inter  o  et  vnitate  itioe  ouo  g  et  lz  meo#  pzopoztionales: 
quoo  eft  pzopofitfi. 
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C£i  inter  vtruncfc  duo:u  numero#  etvnitat2  numeri  pzopoztionales  cquales  nuero 
ccciocrmt:  mter  ipfos  quocp  totioe  caoere  neccflocft. 

ClOec  eft  couerfa  pceoetis  vt  fi  inf  vnitate  ?  a  caoat  bete  ouo  nfieri  cotinue  pzopoztioales  et  inf  vni 
ta te  't  o  caoant  lz  gztotioe  meoif  pzopoztioales  oico  inf  a  et  o  totioe  caoere.1fla  qz  quoties  vnitas  in  b 
toties  b  in  e.io  b  in  fe  ouctqpzooucet  e  «  p  ioe  lz  In  fe  pzooucetg  et  b  ?  lz  oucti  in  e  et  g  pzooucfit  a  et  o 
Ouco  ergo  b  in  lz  et  fiat  f  manifeflfi  erit  p  feptima  et  octaua  fetii  e  f  g  in  ptinua  pzopoztioe  ee  vt  b  ao  lz 
oeinoe  ouco  b  in  f  et  fiat  b  ?  lz  in  f  et  fiat  c  coftabitq?  p  feptima  fetii  vt  a  ao  b  ita  b  ao  c  et  c  ao  o  caoent 
itaq?  ouo  nfieri  b  et  c  meoif  pzopoztioales  mf  a  et  o  queaomoofi  caoebat  inter  vnitate  t  a  et  inter  vni* 
tatem  et  ozquoo  eft  pzopofitfi. 

G&i  fuermt  quotlibet  numeri  continue  p:opoittonalcs:mtnt!fn  quos  duo  ct  duo 
pzojami  numcrantnn  caoem  pzopoztione  pzopoztionales  erunt. 

C^int  abeo  numeri  ptinue  .ppoztioales  at  vero  mtmi  quos  ouo  et  ouo  pzotfmi  numerat  fint  e  f  g 
oico  e  f  g  ee  ptinue  pzopoztioales.fumo  enl  b  It  in  illa  pzopoztioe  mimos  t  p  14  tertii  a  b  c  numerat 
e  f  g  f  m  lz.t  beo  nfierat  eofoe  f  m  b»ergo  p  feptima  pmi  e  f  g  ffit  ptinue  pzopoztoales:  qtf  e  pzopofitfi 


7,  50  n  ciBumeros  Diucrfarum  pzopoztionum  fumerc:a  quozum  bimst  binis  numerati  mi 

t — — -u - b -  nimt:  fmt  contmuc  pzopoztionales. 

15  15  6  4  C&olofum2nfiero6  0iuerfa?pzopoztionftaquo?bints*btnismiminumeratifmtpzopoztioales 

g— —  — f  e——  — O  (Capio  a  b  nfieros  cotra  fe  pmos  a  quioe  maioze  «  b  minoie  quo?  copofitus  fit  c  4  cum  vtroqj  p  nona 
5  tertii  e  pzim*.ct  Ouco  b  in  fe  et  pzoueniat  0  et  b  m  a  t  pzoueniat  e  et  a  in  c  et  fiat  f  et  c  in  fe  et  fiat  gzper 

c -  feptima  pztmi  q  pzopoztio  a  ao  b  ea  e  e  ao  0  et  f  ao  e  tancp  c  ao  b  ct  c  e  maius  a  ergo  p  nona  feti  i  maioz 

5  1  eft  f  ao  e  q)  e  ao  0  et  g  ao  f  vt  c  ao  a  que  non  eft  vt  b  ao  a.tta  c  b  effent  eqles  neqj  vt  a  ao  b,na  per  pzimfi 

a . — b -  bui*  Q*  «flet  cottnua  pzopoztionalitas  c  ao  a  et  a  ao  b  pzoioe  c  et  a  coicarent.  eft  itaq?  pzopoztio  g  ao  f 

alia  a  pzopoztioe  f  ao  e  ct  e  ao  o.capio  ergo  minimfi  que  numerat  0  e  4  fit  b  «t  mimfi  que  numerat  e  f. 
et  fit  lz  et  minimfi  que  numerat  f  g  et  fit  Uoico  b  Ul  efle  cotinue  pzopoztioales,  nam  p  14  tertii  b  in  e 
facit  b*«tqzfao  e  tanq>caob  et  cbfuntfm  fua  pzopoztioe  mimi  ergo  peanoem  14  binf  pzooucitlz 
eft  ergo  lz  ao  b  vt  f  ao  e  quarevt  c  ao  b»et  qz  per  io  e  c  oucif  in  f  ao  pzoouceofi  Una  f  efl  mtoz  et  g  maioz 
ergo  p  octaua  fetii  erit  l  ao  lz  tanip  c  ao  b.na  b  in  f  facit  lz  et  c  in  f  facit  l,  funt  igif  l  lz  b  cotinue  pzopoz 
tionales  mimi  a  binis  et  binis  numero?  oiuerfarfi  pzopoztionfi  fumpto?  nfieratizqti  efl  pzopofita 

e-— —  CSi  inter  duos  numeros  quotlibet  cotinus  pzopoztionalitatc  fumatunmtcr  vtrucp 

431  57^  cozum  et  mmimu  quem  omnes  numerat  totiDem  alTignari  necclTc  eft. 

fi - - — i- - -  CSint  abeo  nueri  cotinue  pzopoztioales  quo?  p  15  tertii  e  fit  inuetus  mimus  que  numerattoico 

108  144  191  quot  nfieri  cotinue  pzopoztioales  caofit  inf  a  et  oitotioe  cotinue  pzopoztioales  caoere  inf  a  et  e  et  inf 

f - g - b- - -  0  et  e.fint  f  g  b  ntimi  quos  a  b:b  c:  et  c  0  bini  et  bini  numerat.erfit  f  g  b  C  nona  buius  cotinue  in  eaoe 

17  5  6  48  <*4  pzopoztioeaaob,ppoztioalc8.3!temimtquosfgetgbt>inietbininumeratfintlzloicolzeemimfi 

a - - —  b  c - 0  qUe  numerat  a  b  c.na  fi  efTet  mtoz  p  cozrelarium  15  tertii  f  et  g  eunoe  numeraret  quare  t  p  ioe  cozre 

5  4  larifi  lz  mimus  ab  eis  numer at9:maioz  fcjlmtnoze  qti  eft  ipofTibile,et  eooe  argumeto  l  eft  mimus  qu£ 

m - n -  numerat  b  c  0  et  eje  eooe  onoetur  mimfi  que  numerat  lz  l  ee  minimfi  que  numerat  a  b  c  o.at  mim9  que 

numerat  abeo  pofit*  eft  c.igif  e  efl  mimus  que  numerat  lz  l.Sint  pterea  m  et  n  mimt  pzopoztionis  a 
ao  bzergo  p  14  tertii  a  numerat  f  et  f  lz  et  lz  e  f  m  n  %  per  ioe  0  numerat  b  et  b  l i  e  fetim  m  .quare  p 
octaua  fetit  a  f  lz  e  funt  cotinue  pzopoztioales.ite  -robi  e:atq?  fint  inf  a  et  0  funt  b  c  ouo  meoil  pzopoz 
tionaleszita  inter  a  et  e  funt  ouo  f  lz  et  inter  0  et  e  ouo  b  l  itioe  meoil  pzopoztionaleszqti  eft  pzopofftfi 

CSi  pzimus  sd  fccunDu  ficur  tertius  sd  quartu  quotcuncu  mter  pamu  ct  fccuuDum 
totiDem  inter  tertium  t  quartum  ^>po:tionaliter  meDios  cofiftcrc  necclTe  eft. 

b  4.  (8  0  \6  CESit  a  ao  0  ficut  e  ao  bzet  inf  a  1 0  fint  b  c  ouo  meoif ^pozttdales.oico  etia  inf  et  b  eeouos  meoios 

3  1  _T _ _ _  ,ppoztioales.£>umo  qttuoz  mimos  illius  4>poztioalitat{  4  fint  lz  l  m  n:p  n  fecfioi  et  equa  pzopoztio 

f  6  g  11  b  14  nalitate  lz  ao  n  ficut  a  ao  0  quare  t  ficut  e  aob.ctqz  per  quinta  pntlslzn  funt  cotra  fe  pmi  erunt  pio 

e  5  _ _ _ _  _  tertfiin  fua  pzopoztione  mimt  et  poecimanonaeiufoe  minimi  Iznnumerabfitequalif  ejzb^numeret 

•  m  4  n  8  igif  numeri  l  m  numeros  f  et  g  f  m  eunoe  numcrfi.et  per  feptima  fecunoi  c  f  g  b  erunt  cotinue  pzopoz 

11 1 _ tlonales.funt  igif  fg  itioe  ouo  meoif  pzopoztionales  mf  e  a  bv*  ®uo  0  c  inf  a  t  ozqti  eft  pzopofitfi. 
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15  CTBumcfom  continue  pzopotfionalm  fi  pzimus  no  numeret  fecunou  no  numerabit 

aliquis  eozurn  vltirnu.#  fi  p:imus  numeret  vltimu  numerabit  et  fecunou» 

CStnt  a  b  c  b  numeri  cotinue  ^poztionales  et  a  no  numeret  b:  bico  nullfi  eo 9  nfierare  b.  *  certfi  eft 
qz  ficut  a  ab  b:tta  c  at>  b.et  a  no  numerat  b:c  etia  non  numerare  o.at  q>  b  no  numeret  b  pj.capio  enim 
e  f  g  tres  mimos  ,ppoztionis  a  ab  b.per  equa  en!  p:opomone  que  «ppoztio  e  ab  g:ea  eft  b  ab  b,at  er  g 
per  quinta  funt  cotra  fe  pzimitergo  e  no  numerat  g:quare  neqj  b  numerabit  b.il  eni  e  numerat  g  tpm 
e  eflet  vnitas.et  cu  que  pzopoztio  e  ab  f:ea  fit  a  ab  b  t  e  vnitas  numeret  f  a  etia  nueraret  b:q6  eft  ?tra 
l?ypotl?efim.et  cofimiliter.pbabis  a  no  numerare  b  acceptis  quattuo:  mimis  in  illa  «ppozttone  d  fint 
b  l:  l  m.na  cum  pmus  no  fit  vnitas  Cal  loqui  oes  numeraret  r  ita  a  oes)pum*  -rvltimus  c  quinta  pui4 
erCit  contra  fe  pzimi  r  p:im9  b  no  numerabit  tmquare  neqj  a  numerabit  b.vt  eni  b  ab  m:  ita  g  equam 
jppoztionalitate  a  ab  b  qd  eft  pzimu.Scbm  p5  er  oppoftto  pntis  l?ui*vltitm  moftrati.Si  eni  a  no  nu 
merat  bretiam  no  numerat  o.vt  monftratfi  eft  g  pzim3  partem:  ergo  er  oppofito  ?tms  fi  a  numerat  b 
numerat  tbiquob  eft  fecunbum.  . 

14-  C0i  pzimus  in  tertio  quoties  vnitas  in  fccunoo:  inter  pzimu  ct  tertium  et  inter  vni< 
ratem  z  fecunou  numeri  proportionales  numero  cquales  inuenientur» 

C  Sint  tres  numeri  a  e  b:o  pzim*:e  fecfibus:b  tertius.et  fit  vt  quoties  a  eft  in  bttoties  vnitas  fit  f  rt  e 
oico  ergo  quotnumerf  inter  a  -t  b  cotinue  ,ppo:rionalcs  inueniutur:totibe  inter  vnitate  r  e  reperiri. 
8cperiatur  eni  inf  a  r  b  buo  nueri  b  c  cotmue^poztionales  :qfn  eni  a  numerat  b  ergo  p  pzemiflam  a 
uuerabir  b.vititas  ergo  numeret  f  quoties  a  e  in  biiteqj  f  numeret  g  quoties  b  nfierat  c:  nueret  etia  g 
toties  queeunqs  numerfi.vt  verbi  ca  b  quoties  c  nfierat  b:q:  ergo  vt  a  ab  b:ita  vnitas  ab  f  ct  vt  b  ab  c* 
ita  f  ab  g.et  vt  c  ab  b:ita  g  ab  ty.ergo  g  equa  pzopoztionalitate  vt  a  ab  bfira  vnitas  ab  fo.feb  tvt  a  ab  b 
ita  r  vn  itas  ab  e»  funt  ergo  b  r  e  ibem  numerus:  quare  inter  vnitate  r  e  buo  pariter  numeri  f  et  g  ree 
periuntur  mebfi  pzopoztionales  vt  inter  a  et  b  buo  btc:  quob  eft  pzopofitum. 

15  C  ©t  fuerint  ouo  numen  contra  fe  p:imi  quotcuip  inter  altcru  eo#  ct  tftmtmfi  quem 

numeratitouoem  mter  reliquu  z vnitate  p:opo:tionales  reperiri  cotmgit» 

CSint  cotra  fe  pzimi  at  e  et  mimus  que  numerat  fit  b:bico  cp  fi  inf  a  et  b  cabfit  b  c  buo  mebtf  ptinue 
.ppoztionales  totibe  cab£  inter  vnitate  *  e:qz  a  e  funt  contra  fe  pzimi. et  ibeo  tnfua.ppoztionemtmi 
ct  b  eft  mimus  que  numerat:ergo  p  viceftmaquarta  tertii  a  n  fi  erat  b  fecfibum  e*  eft  ergo  toties  a  in  b 
quoties  vnitas  in  ctergo  per  pteceoente  quot  numeri  inueniunf  inter  a  t  b  pzimfi  t  tertimmtotibem 
continue  p:opo:tionales  inueniunf  inter  vnifarem  t  e  fecunbfi:  quob  eft  pzopofitum. 

C0i  fuerit  ouo  numeri  ccicantcsiquotcucp  inter  altcru  co£  z  matimu  <i  eos  nuerat 
totioc  inter  reliquu  z  mtminu  ab  cis  numeratu  ptinuc.ppoztionales  pfificre  nece  eft* 

CSint  a  b  nfieri  abinuice  pmefurabiles  ct  c  marim^eos  numeras  r  b  mimus  ab  eis  numerat*:biCo 
quot  .ppoztionales  cabfit  iuter  c  ct  b:totibe  cabere  inter  a  r  b.tte  quot  cabfit  inter  c  t  a:  totibe  cabere 
inf  b  r  o.Sint  eni  e  t  f  mimi  in  .ppoztione  a  ab  btergo  p  vicefimatertia  tertii  e  in  c  facit  a.et  per  vices 
ftmaquarta  eiufb  e  in  b  facit  btergo  p  feptima  fcdi  q  pzopoztio  c  ab  b  ea  eft  a  ab  b.  ergo  p  buobeciml 
bui*’  quotefiep  cabfit  mebif  ^poztioaies  tnf  c  *r  b  pztmfi  et  fc6m:totibe  cabfit  inf  a  t  b  tertifi  et  quartfi 
et  iterfi  qz  vt  c  ab  b:ita  a  ab  b.ergo  pmutati  c  ab  a  vt  b  ab  btquarc  p  eanbe  bubbecimfi  quot  mebfi  pzo 
poztionales  cabet  inf  c  et  attotibe  cabent  inf  b  r  b.manifeftfi  eft  ergo  quotefiq?  inter  alterfi  eo?  et  ma 
rimu  eos  numerante  cabantttotibf  inter  reliqufi  t  minimfi  ab  eis  numeratfi  cabere:qt5  eft  ^pofitu. 

GL&i  ab  vno  ptincipio  ouo  ozoines  numcro^pottionaliu  numero  equaliu  fumanf 
17  quotcunq?  inter  pzimum  ct  altcru  cjctrcmo^r:  tonoein  inter  e]ctranos  meoit  fecuoum 
,ppo2tioncm  p:o)cimo:um  a  p:imo  ^poztionales  erunt. 

Concipiat  ab  a  ab  b  vnus  ozbo  numcrozfi  continue  pzopoztionalifi  et  ab  cobe  a  ab  g  fecunbus  t  nu* 
mero  quibe  equaltfizbico  quot  mebif  pzopoztionales  continebutur  mter  a  ‘t  b:  totibem  cotirtert  inter 
b  t  g  f  ni  ^jpoztione  pzojcimozfi  a  pztmo.cotineanf  ergo  b  c  mebfi  «ppoxttonales  inter  a  t  b:t  e  f  mebfi 
pzopoztionales  mf  a  r  gttotibe  cotineri  bictfi  eft  inter  b  g  f  m  pzopoztionf  b  e:qd  oftenbif  .(Capio  eni 
l?  lz  mimos  pzopoztionis  b  ab  e  t  buco  b  is  oes  illos  et  fiant  l  m  n  o  eje  vna  partetet  eje  altera  pte  fiant 
l  p  q  r  per  feptima  fecunbi  Imiio  funt  cotinue  pzopoztionales:fimilr  et  l  p  q  r.  et  per  eanbf  que  pzo* 
poztio  b  ab  e:ea  eft  m  ab  p.tDeiube  buco  lz  in  a  e  t  f  et  pzoueniaitt  0  t  v:  eruntqj  per  feptima  fecunbi  s 
ab  1 1 1  ab  v  ficut  i  ab  p:p  ab  q  et  q  ab  r.  r  per  octauam  eiufbent  ficut  b  ab  Izzita  r  l  ab  s.  quare  m  ab  p 
ficut  1  ab  s.  et  qz  p  fit  c?  b  is  c  -r  t  er  U  iu  e:ibeo  per  octauam  fecunbi  p  ab  t  vt  b  ab  lz:quare  vt  m  ab  p. 
funt  igitur  continue  pzopoztionales  m  p  t.  et  qz  bictfi  e  vt  0  ab  t  *  t  ab  v:ita  l  ab  p:  p  ab  q  et  q  ab  r  .eft 
ergo  econuerfo  r  ab  q  vt  v  ab  t:  ergo  permutatim  r  ab  v  vt  q  ab  t.  -t  quia  iterum  q  ab  p  vt  t  ab  0 :  ergo 
permutatim  q  ab  t  vt  p  ab  siquare  p  ab  s:q  ab  t  et  r  ab  v  erunt  in  eabem  pzopoztione.  t  quia  que  pzo= 
poztio  m  ab  l:  ea  eft  n  ab  m  r  0  ab  mzm  ab  l  pzobata  eft  vt  p  ab  s.  ergo  vt  n  ab  m:  ita  q  ab  t.e  rgo  per? 
mutatim  que  pzopoztio  n  ab  q:ea  eft  m  ab  t.ergo  per  buobecimam  t?uius  cum  inter  m  -t  t  contineatur 
vnum  mebium  pzopoztionale  fc5  p  fecunbfi  pzopoztionem  m  ab  p :  itibem  continebif  vnum  mcbium 
pzopoztionale  inter  n  q  fecunbfi  pzopoztione  m  ab  p  qS  fit  jc.  r  qz  q  fit  er  1?  in  f  r  v  eje  lz  ts  f  per  octaua 
pzimi  erit  pzopoztio  q  ab  v  vt  I?  ab  lz:quare  vt  m  ab  p*  funt  igitur  srqv  continue  pzopoztionales  f  m 
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.pportlonl  m  a©  p.at  rurfum  cfi  que.pportio  o  a»  n  ca  fit  r  a©  v.ergo  emutati  oaorvtna©  v:  fe©  int 
n  etvcotlnentur  jt  q  ©uo  meoft  ,ppo:ttonales  fm  proportione  m  a©  p.  ergo  per  ©uooedma  buius  fm 
eanoe  proportione  totioem  cotinebunwr  me©4  inter  o?r4finty  j.at  cu  o  fiat  eje  i?  tn  ©  et  r  eje  I?  in  g. 
ergo  per  fepttma  fecunoi  que  ,pportto  o  a©  r  ea  eft  ©  a©  g.  ergo  per  ©uooecima  butus  quot  meoft  pro-' 
portionales  cotinentur  inter  o  et  r  f  m  proportione  m  a©  p  totioem  continebatur  inter  ©  et  g.  at  ©uo 
meoif  75  vt  monftratu  eft  f  m  proporti one  m  a©  p  ftue  b  a©  e  qb  t©em  eft  continetur  intera  et  r.igitur 
et  ©uo  f  m  eanoe  proportione  continentur  inter  ©  %  g:q$  erat  ©emonftranou. 

C0i  fuerint  quotlibct  numeri  in  fua  p:opo:tione  mtmmriquicuncfc  aliquem  illorum  l8 
numerat  alteri  terminoru  illius  proportionis  erit  comenfurabilis. 

dSCermini  ©iffiniti  funt  4  in  aliqua,ppomo»e  funt  mimi.Smt  ergo  a  b  c  ©  quotltbet  numeri  ptinue 
^portionales  m  fua  «pporti  one  minimi  et  fmt  e  f  termini  in  ^portione  a  a©  b  et  numeret  g  numerft  a 
aut  b  aut  c  aut  ©:vt  verbi  ca  c:©ico  g  efte  comenfurabile  e  aut  f  .capio  t  res  mimos  in  ^portione  a  a©  b 
per  ferta  l?uius  4  ftnt  I?  Ir  l.qr  igitur  er  Correlario  eiufoe  fejete  eje  e  in  l  fit  c.ergo  g  quinta  tertii  g  cornu 
nicabit  cum  e  aut  cum  Mi  cum  e  conftat  propofitum.fi  autem  cum  l:qr  per  ioem  correlarium  er  f  in  fe 
fit  l  per  eanoern  quintam  tertii  comumcabtt  cum  f:quo©  eft ptopofttum» 

CSi  fuerint  quotlibct  numen  in  fua  proportione  mimmnquilibet  eorum  at>  compo  t9 
(itum  eje  reliquis  erit  primus* 

dSint  a  b  c  ©  quotlibet  numeri  continue  ^portionales  in  fua  <ppo:tione  minimi  .e  f  vero  terml  pro 
portionis  a  a©  b.©ico  opofttu  cr  a  b  c  efte  pttmff  a©  ©*lRam  fi  aliquis  numeraret  ppofitu  er  a  b  c  et  ©♦ 
ergo  p  preceoente  coicabit  cum  e  aut  f  ertt  ergo  alt4e  nu  merus  coiter  numeras  e  aut  f .  et  compofitii 
er  a  b  c  er  ©  4  fit  g:qr  ergo  g  numerat  e  aut  f  et  ppofitum  cr  a  b  c  et  numeru  ©  et  vterqj  c  *  f  numerat  b 
ete  per  ©erimanona  rertu.ergo  per  vicefimatertia  primi  g  numerabitb  et  c.  ergo  et  g  per  quinta  fctfi 
numerabit  a  reftouurfeo  g  pofttus  eft  etil  numerare  ©:et  a  't  ©  per  quinta  buius  funt  contra  fe  primi 
tgiturg  numerat  contra  fe  primos  qt5  eft  impoftibile.no  ergo  copofitus  cr  a  b  c  eft  copofitus  a©  ©  fe© 
neceflario  prlmustquo©  eft  propofitu.et  ita  ©e  quolibet  alio  a©  copofitum  er  reliquis  argumetare 

C0i  quotlibct  numeri  fuerint  m  fua  p:opo:tione  minimi :  qui  eje  omnibus  compo*  io 
mtur  ao  quemlibet  co:um  erit  primus. 

dlbot  i©eo  eft  q>  numerus  copofitus  er  ©uobus  contra  fe  primis  a©  quelibet  eorfi  per  nonam  tertft 
eft  primus.at  g  pteceoetem  quilibet  numero?  in  fua  «pportione  minimotft  a©  compofitii  er  reliquis 
eft  primus :  ergo  copofitus  er  illis  per  eanoe  nonam  a©  quelibet  illorum  numerorft  et  compofitii  er 
reliquis  eft  primus«quare  a©  quelibet  illorum  erit  primus:  quo©  eftpropcfitum. 

C0i  fuerint  ouo  numeri  contra  fe  primi :  tertium  eis  in  continua  pioponionalitatc  u 
aoiungi  eft  impoflibilc. 

tpBam  fi  tertius  eis  in  cotinua  .pportionalttate  aoiiigeretur :  ergo  per  prima  buius  primus  *  fctfs 
erunt  comenfurabiles:  quare  no  erunt  conrra  fe  primi  quo©  eft  contra  J?ypotl?efun  t  propofitu. 

C0t  ouo  numeri  contra  fe  primi  numerent  alios  ouos  f  m  numeru  a  neutro  cozum  it 
numeratum:  illis  quocp  in  continua  p:op02ttonalitatc  non  aoiungetur  tertius. 

d^*mt  a  b  numeri  contra  fe  primi  t  e  numerus  neq?  ab  a  necp  ab  b  numeratus  f  m  qui  a  numeret  c 
et  b  numeret  ©:©ico  non  efte  numeru  in  continua,pportionalitate  numeris  c  et  ©  aoiungenou.Si  eni 
fit  aliquis  efto  ille  f:qr  per  octaua  fecfiot  ^portio  c  a©  ©  vt  a  a©  b  eritrergo  ©  ao  f  vt  a  a©  b.et  a  b  funt 
contra  fe  primi  quare  per  vicefima  tertii  funt  in  fua  ^portione  minimi  -r  per  ©ectmanonam  eiufoem 
quoties  a  numerat  ©  toties  b  numerat  f.fit  ergo  vt  equalif  numeret  fm  g:cum  itaqj  b  numeret  o  f  m  e 
t  f  fm  g.ergo  per  fepttma  fecunoi  q  proportio  ©  a©  f:ea  eft  e  a©  g.quare  -t  q  a  a©  b:ea  eft  e  a©  g.  et  a  b 
jtbati  funt  in  illa  «pportionemfmi.igitur  g  ©ectmanonam  fecuoi  ab  numerat  e  g  equalif.  numerabit 
igif  alter  numero?  a  aut  b  numerft  et  quo©  eft  contra  bTPotbefim. 

C0i  numeri  p:opo:tionalcs  fuerint  m  fua  p:opo:rione  minimimon  erit  ejetremi  ao  v 
aliquem  p:opo:tio  que  primi  ao  fccunoum. 

dStnt  a  b  c  continue  ^portionales  in  fua  «pportionc  mimi:©ico  c  a©  nullu  efte  ppoztio ne  q  a  a©  b. 

Si  enC  fit  ali4s  efto  ille  ©.qr  ergo  a  a©  b  ftcut  c  ao  ©tergo  gmutatl  a  a©  c  ficut  b  a©  ©.  t  qr  a  b  c  funt  in 
fua  ^portione  mimttergo  g  quinta  l?ui9  a  c  funt  cotra  fe  pini,  quare  g  vicefima  tertii  in  fua  «pporttoe 
mimi  quare  g  ©ecimanona  eiufoe  a  uuerabtt  btt  c  nfterabit  ©  equalr.at  fi  a  nfierat  b:  etia  b  imerat  c. 
nam  eaoem .pportio  quare  per  vicefimatertiam  primi  r  a  numerabit  ctveruta men  a  c  erant  contra  fe 
primi.l?oc  igitur  impoffibile  t  propofitum. 

C0i  quotlibct  numeri  tn  fua  p:opo:tione  mimmi  totioe  alios  numeret  fm  numeru  24 
a  neutro  illius  p:opo:tionis  numeratu:  no  erit  alius  cum  illis  cdtmuc  .pponionalis. 

CSint  a  b  c  nueri  ptinue  ^portionales  in  fua  ^jportione  minimi  4  numeret  totioe  ©  e  f  f  m  Ir  4  necp 
numere?  ab  g  necp  ab  I?  m  fipoitione  a  a©  b  mfmistoico  ep  ©  e  f  no  eft  aoiugeno*  ali4©  cfi  illis  ?rinue 
^jportionalis.Si  eni  fuerit  ali4s  fit  1 4  aoiugaf  poft  ft  nuerabunt  ergo  a  b  c  tres  mimi  tres  vltimos 
i  Ilius  ^)portiois  e  f  l  equalr  tfitcp  io  f  m  m.t  qr  c  numerat  f  f  m  It  1 1  f  m  m:g  feptima  ergo  fc6i  Ir  a©  m 
ficut  f  a©  Itquare  t  ficut  g  a©  b  per  ©ecimanonam.ergo  tcrfft  gl?‘u  illa.pportionc  minimi  nuerabunt 
Ir  m  equalirertqti  eft  contra  b?potbcftn».  pofitft  eni  erat  neq?  g  ne<p  b  numerare  Ir. 


IIII 


i5 


X6 


XI 


x% 


19 


CBi  fumantur  numeri  ab  vmtate  cotmue  p:opo:ttonalcs:nullus  co:um  numerabit 
vltimum  nifi  fim  aliquem  in  illa  ferie  oifpofito:um* 

C^int  a  b  e  o  e  f  numeri  cotinue  .ppoztioales  ab  vnitate:  bico  nulla  eo?  numerare  f/nifi  fim  alique 
tn  illo  ozoine  poilto?.nam  qz  quotiesvnitas  in  a  toties  e  in  f:ergo  per  biffinitionem  e  numerat  ffebj 
a.^tem  qz  vt  vnitas  ab  auta  b  ab  e.ctvt  a  ab  buta  e  ab  f.ergo  per  equa#poztionalitatemvt  vnitas  ab 
b  tta  b  ab  f. quoties  ergo  vnitas  in  b:toties  b  in  f.per  biffinitione  igif  b  nfieratf  fctfm  b.et  qz  ite?  per 
equa  «ppomorialitatem  per  vicefimampzima  fecunbi  vt  vnitas  ab  c:ita  c  ab  f.  quoties  ergo  vnitas  in 
c  toties  c  in  f:quare  c  numerat  f  febm  fe.et  q  z  moflratus  efl  b  numerare  f  fctfm  b:ergo  alternatim  per 
octauam  p:imi  b  numerat  f  fctfm  b.et  qz  etia  e  moflratus  efl  nfierare  f  fctfm  a:alternatim  a  nfierabit 
f  fctfm  e.efl  itacp  oflenfuni  a  b  c  b  e  numerare  f  vltim  f  m  alique  in  illo  ozoie  poftto?.qtf  erat  ,ppofitfi. 

C0i  numeromm  ab  vmtate  continue  p:opo:tionaliu  fccunous  ab  initate  fuerit  nu 
merus  primus:  nullus  numerabit  vltimu  nifi  aliquis  in  o:omc  anteccoemiu* 

|£Sint  a  b  c  b  numeri  ptinue  ab  vmtate  ,ppo:tioales:et  a  numerus  jimuS.  bico  q>  nullus  nuriter  abit 
b:r.ifi  alic|s  pzecebentiu  b  in  ozbine  numero?  a  b  c  b.£5i  em  alicis  alius  numeret  b  fit  e  qui  nfieret  eu 
fctfm  f.qz  ergo  a  nuerus  pinus  nuerat  b  .pbuctfi  e?  e  in  f:ergo  p  quarta  tertii'  a  nfierat  e  aut  f.fit  ergo 
vt  numeret  e  intelligo  qttuoz  nueros:a^e/f/ c:et  qzper  pzecebetem  a  tn  cejctretrtus  in  ertrcmfi  4>budt 
©.<10000  ^pbucit  e  in  f  meotus  in  mebifi.ergo  per  vicefimaquintam  fetf  i  vt  a  ab  etitaf  Sb  c;f$  a  nfierSt 
exergo  et  f  numerat  c.numeret  ergo  f  nfierfi  c  fctfm  gteabe  rone  f  vel  g  nfierabit  bxfitqj  ib  fcife  b.p  tbe 
quoqj  tanoe  pclubes  g  aut  f?  nfierare  a:qre  a  non  e  nOerus  pmus.qti  e  ptrabypotbefim.at  fi  g  autl? 
poiiaf  eqlis  a: argu metaberis  g  pmiffam  reliquos  ee  equales  iis  quifunt  tn  oibie  a  b  c  bret^pofttu* 

Clflumcris  ab  vmtate  p:opo:tionalibus  fi  aliquis  primusvlttmum  numeretifecum 
oum  quocp  abvnitatenumerabit* 

CSint  a  b  c  b  ptinue  «ppoztioales  ab  vnitatexfttcp  e  rtumerus  pzimits  qui  n fieret  b,Vitim:bico  ipm  e 
numerare  a  fctfm  ab  Vnitate.Si  eni  c  pzimus  non  nuerat  axergo  g  pzima  terta  e  erit  pzimus  ab  a.et 
cfi  quoties  vnitas  in  a  toties  afit  in  b  tergo  a  fctfm  fe  numerat  b.quare  per  vnoecima  tertif  b  eflpm* 
ab  e.et  cfi  quoties  vnitas  in  a  toties  b  fit  in  c:£  b  nuerat  c  fecfibfi  a. quare  per  becima  tertif  e  efl  pmus 
ab  c.et  ite?  quoties  vnitas  in  a  toties  c  iri  btergo  c  numerat  b  fecfibum  a.pcr  efibem  ergo  becimamte 
efl  pzimus  ab  b.non  ergo  e  numerat  b.quob  efl  oppofitum  pofitw 

C0i  numero:um  continue  p:opo:tionalium  pzimus  oc  fecunoo  et  vltimo  tollatur : 
que  p:opo:tio  fuerit  refioui  fccunoi  ao  primu  ea  eft  refioui  vltimi  ao  copofitum  oitft 
pzeccDentiunn 

C^int  a.b.c.b.e.f.ct  g  kmutneri  ptintle  «ppozttoales  t  betrabaf  a  b  pzimus  be  c  b  fecubo:fitqj  rdi  s 
buus  fecfibi  l  b.^te  betral?af  a  b  be  vltimo  g  k/  fitqj  refibuus  1?  k.bico  quejjpoztio  l  b  ab  a  b:  ea  efTe  I? 
k  ab  ppofitu  er  a.b.c.b.et  e  f.fumo  eni  er  0  k  nue?  g  m  equale  ef \r  g  n  equale  c  b.et  intelligo  g  k.g  m. 
et  g  n.vt  tria  tota.qz  ergo  g  m  equaf  e  f:que  pzopoztid  g  k  ab  e  f:ea  efl  totius  g  k  ab  totfi  g  m.et  qz  g  n 
equaf  c  b:ibeo  que  ^>poztio  e  f  ab  c  b:ea  efl  totius  g  m  ab  totfi  g  met  per  ibem  q  .ppoztio  c  b  ab  a  b:ea 
efl  g  n  ab  g  l?.etvltra  q  4>poztio  totius  g  k  ab  totfi  g  m:ea  efl  g  m  betracti  g  k  ab  g  n  betractum  g  m /  ^ 
numeri  g.k.e.f  t  c.b  pofiti:  fint  ptinue  «ppoztioales.et  q^poztio  toties  nt  ab  totfi  g  n:ea  efl  g  n  betra 
cfi  g  m  ab  g  f?  betractfi  g  n.quare  p  quinta  fcdi  m  Iz  ab  n  mj-t  n  m  ab  f?  n  refibuo?  ab  fefibua  vt  toto? 
at  tota:  ib  efl  m  Iz  ab  n  imficnt  e  f  ab  c  b.et  n  m  ab  l?  nficut  c  b  ab  a  b«ergo  pntutatim  per  tertia  fecfibi 
ffcut  m  Iz  ao  e f:ita nm abcbetl?naba  b:ergo  p  viccfimam  fecfibi  I?  u  m  Iz  fff  qui ffit  f?  Iz:  ab  I?  pofitfi 
er  c  f  c  b  et  a  b:ft'cut  l?  n  vnius  illo?  ao  a  b  vnum  f?o?.at  cfi  g  n  equetur  c  b  et  g  l?  equetur  a  bzergo  g  l? 
equabitur  c  l.equaf  ergo  I?  n  nfiero  l  b.ablatis  eni  equalibus  ab  equalibuszrefibua  ffit  equalia.  qre 
ergo  que  pzopoztio  l  b  ab  a  b:ea  eritl?  Iz  ab  ppofitfi  e)c  oibus  pzccebetibus.qb  efl  pzopofftum. 

CiP:opolitis  ouobus  numeris/fumptifc^  quotlibcr  fc6m  pioponionem  eo^r  ,ppo:fi 
onalibus:fi  mino:  in  mino:cm  z  maio:  in  maiozem  Ducatur  tjaDuctozum  Differentia 
per  Diffcretiam^ppofito^  DiuiDatur:c)abit  numerus  qui  eje  omnibus  aliis  coaceruaf 

C^int  a  b  et  a  I?  buo  numeri  et  I?  b  eo?  bifferetiatet  fint  c  b/  b  e/  e  f/  et  f  gzquotlibet  fn  p tirtua  4>pozti 
one  a  b  ab  a  l?:bucaturq?  a  b  i  n  c  b  t  ^jueniat  l  m.item  a  l?  in  f  g  't  ^pueniat  l  n:fftc^  bifferentiS  l  m  x  l  n 
numerus  n  m.bico  q>  fi  n  m  biulbatur  p  f?  b:bifferetiam  pzimi  ab  febm  ^uenirccg  nume?  eje  c  b  e  f  g 
copofftum.lBam  er  a  b  m  b  e  fiat  l  o  et  in  effiat  l  p  et  in  f  g  fiat  l  q.qz  per  becima  pzimi  qb  fit  er  t>uctii 
a  b  in  f  g:equfi  efl  ei  quob  fit  er  buctu  a  f>  ^  f?  b  in  efibe  nfierfi  f  g:et  er  a  b  in  f  g  fit  l  q:et  er  a  f?  in  eube 
.  fit  l  mergo  er  b  b  in  fg  per  eabem  becima  fit  n  q.^zetcrea  intelligo  quattuoz  numeros:  a  b  pzimum/ 
a  b  fecfibfiie  f  tertifi|et  f  g  quartfi.et  qz  q  pzopoztio  pzimi  ab  fetim  ea  efl  tertfi  ab  quartfi:#  p  vicefima 
quintam  fecfibi  quob  fit  er  buctu  a  b  in  f  g  pzimi  in  vltimfi:equfi  efl  ei  qut  fit  er  a  b  in  e  f  meofo  in  me= 
bium.at  quob  fit  er  a  b  in  f  g  efl  l  q:ergo  quob  fit  er  a  b  in  e  f  efl  l  q.a  t  *o  qtf  fit  er  toto  a  b  in  e  f  efl  l  p: 
ergo  per  becimam  pzimi  quob  fit  er  b  b  in  e  f  efl  q  p.£t  eabe  pfimilicp  argumetationeiquoo  fit  er  b  b 
fn  b  e  efl  p  o:et  in  c  b  efl  o  m.quare  per  nonam  pzimi  b  b  in  toto  c  g  pzobucit  n  m.crgo  per  fertam  peti 
tionem  pzimi  fi  pzobuctusnmbiutbatur  per  efibernnumerfibb:rebibit  pzioz  nurncruscg.qb  erat 
bemonftranbum.  CC^luarti  elementozum  Britbmetices  Jozbani  finis. 
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-dfcnte  .ppojtio  fug  alia  qualibet  aoocrc  .ppotrtonem  Didf  :que  cu  illa 
o  nuata  tpam  compomr.oiffcretia  ppomoie  at>  aliam:vocatur  illa  «ppoztia 
qua  caocm  fup:a  reliquam  abunoare  Dicitur  ♦ 

C^luoo  aDDit  ^ppouio  pami  ao  febm  fup  ,ppo:tion*  tertii  ao  quartu:ell 
,ppo:ao  que  cft  mter  ^pouctum  cjt  p:imo  m  quartum  z  .poucrn  cx  fccuoo  in  tertium. 


|pb  cc  oocct  fubftral?ere,ppo2tione  a  <ppo:ttone:ct  4  /  quataq?  pzopoztio  minore  p:opo:ttoe  a  maiote 
fubftracta  relicta  ftttqua  bic  ©f  tam  pzopomoie  a  .ppowioe  notamus.Stnt  quattuo:  numertta  $m*f 
b  fecooua  c  rertius/O  quartustet  fit  malo:  p:opo:tio  a  ab  b  q»  c  a©  o/  et  eje  a  In  b  fiat  e:et  e*  bine  fiat  f 
®ico  vpoiti oem  qua  aooit  a  a©  b  fup  p:opo:tiocm  c  ao  o:ea  efie  q  efi  inter  e  et  f.ouco  eni3  ite?  b  In  0 
x  fiat  g.q:  ent  b  in  c  facit  f/tino  factt  g:ergo  p  feptima  fecfioi  q  proportio  c  ao  ©:ca  cft  f  ao  g.et  quia 
a  in  o  facit  e:ct  b  in  o  facit  g:ergo  per  octaua  fc$i  e  ao  g  vt  a  ao  ba?t  q:  pofita  eft  a  ao  b  malo:  «ppottio 
9»  c  ao  o:  e  ergo  t  e  ao  g  maio:  ,ppo:ti  o  q>  f  ao  g.quare  p  nona  fecuoi  e  mato:  eft  q>  f.eft  ttacp  eje  Otffini 
tione  fipoitiete  ppofite  ejcfctfo  butus  babita  ,ppo:tio  eao  g  ppofita  eje  ^portionibus  eao  f  etf  ao  g. 
aooit  ergo  #po:tio  e  ao  g  ,ppo:ttdem  e  ao  f:fup  ,ppo:ttone  f  ao  g.quare  x  .ppomo  a  ao  b  ea©2  fipozc 
tionem  e  ao  f  aooit  fup  p:opo:tionem  c  ao  o.quoo  eft  propofitfi.  CE35°tn  aiaouerti  otgnfi  eft  fi  femel 
minoze  p:opo:tione  oe  maio:e  fubftracta  reltcta  fit  oifferentia  ^portio  maio::ite?  ab  ea  oemaf  mio: 
et  to  toties  fiat  4uf®  relicta  fit  aut  fubftracte  equalis  aut  ea  minor.ftc®  cognofcere  p:optfi  erit  4ties 
p:opo:tio  mino:  fuerit  in  maio:e  et  qua  infup  fuperaooet  mino:em:fi  vitra  fupaooat* 
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C^uo  abuitDat  p:cpo:tio  ptimi  aD  fc$m  fuper  propottionem  tertii  aD  quartutmeo  t 
abunDat  p:opo:tio  pzitm  ao  tertium  fup  .ppoztionc  fc6i  ao  quartum  .^rccp  ^portio 
quarti  ao  tertium  fuper  propornonem  fccunot  ao  primum. 

CSit  eaoem  bypotefis  q  p:ius:oico  pmo  qua  «pporrioe  vt  e  ao  f  ab  fio  at  p:opo:tio  a  ao  b  fup4>po:ti 
onem  c  ao  o:eape  jjpoztioe  abfioare  a  ao  c  fup  ,ppo:ttone  b  ao  o.Sctfo  eaoe3  4®  4>po:tione  abftoare 
o  ao  cfup  4>po:tione  b  ao  a.TfMtmu  patetmfi  q:a  ao  b  prtmi  aofctfm  maio:  e  .ppoztio  q»caoo  tertfi 
ao  quartum.ergo  p  ouooectmam  fecuoi  maio:  eft  p:opo:tio  a  ao  cp:imt  ao  terttfi:q>  b  ao  o  fecfioi  ao 
quartum.fac  ergo  a  p:imum  /  c  fctfmb  tertifi/  o  quartum:et  argumentare  per  p:eceoentem  x  vioebis 
p:opofitum.Scfim  fimiliter  patetmam  quia  a  ao  b  maio:  q»caO  o:ergo  per  vnoecima  fecfioi  erit  o  ao 
c  maiozip  b  ao  a.facergo  o  p:imum/cfecfioum/b  tertium/a  quartfirt  argumentare  per  p:ece©erem: 
et  facile  vioebis  p:opofttum* 

C0i  aooat  aliqua  pportio  fuper  alteram  qmrni  tertia  fup  quartam: ent  vt  copoflta  5 
eje  prima  z  quarta  compofitc  cx  reliquia  Ut  equalis. 

C£qfb:iufq>  ao  «ppofitu  ©emdftranou  veniamus:volo  oemoftrare  quo  pacto  p:opo:tio^po:tioi  aooi 
oa  fit:et  oico^ppomoem  ^poucto?  eje  pmo  terto  vnt’  p:opo:tiois  in  p:imfi  alfiustt  er  fecfioo  infcOm 
ei  ex  ouabus  illis  jjpomoibus  ppofita.Stnt  ent  a  ao  b  et  c  ao  o  oue  ,ppo:tioes:qua6  volo  fifaooere 
a t<p  ex  ipfis  ppofita  pflare.oucd  c  in  a  t  ^ueniat  e:et  o  in  b  1 4>ueniat  g  oico  p:opo:ttonem  e  ao  g:  ee 
ppofita  ex  ^pomoibus  a  ao  b  t  c  ao  o.ouco  ent  ite?  c  in  b  x  ^ueniat  f:et  per  f eptimam  fefii  9«PPo:tto 
a  ao  b:ea  eft  e  ao  f.et  per  octauam  eiufoem  q  ,ppo:rio  c  ao  o:ea  e  f  ao  g.et  ,ppo:ti o  e  ao  g  pponitur  ex 
p:opo:ttoibus  eao  f  x  f  ao  g.quare  x  ejcptopo:tt6tbus  a  ao  b:*r  eao  o:quoo  int^oebatur.TFluncergo  ^ 
ao  oemfiftraoum  ^pofitu  veni amue.Stt  ergo  vt  q>tfi  p:opo:tio  a  ao  b  aooit  fup  <ppo:tton!  c  ao  o  tdi 
aooat  p:opo:tio  e  ao  f  fup,ppo:tionc  g  ao  b*0ico  ergo  p:opo:tioem  ppofita  ex  p:opo:tioibus  a  ao  b  t 
g  ao  l?:ee  equal^  p:opo:tiont  ppofite  ex  p:opo:tioibus  c  ao  o  t  e  ao  f.ouco  ent  g  in  a  r  in  b  et  fiant  l  h 
et  b  in  b  et  fiat  m:per  feptima  ergo  pmi  l  ao  l:  ficut  a  ao  b.et  q:  b  in  g  facit  l:  et  in  b  facit  m:per  e3oem 
l:  ao  m  ficut  g  ao  b.quare  erit  p:opo:tio  l  ao  m  ppofita  ejc.ppomoibus  a  ao  b  et  g  ao  b  P«a  fcj  avitia 
g>ein  ouco  c  in  l|tn  l:|a  in  m:et  ^ueniat  n|o[p:qui  p  fepttma  fecfioi  erfit  p:opo:tioales  f  nt  fipottioee 
i.l:.m.q:  ergo  n  ao  o  ficut  l  ao  l::et  o  ao  p  ficut  l:  ao  m:ergo  per  equa  p:opo:tioalitatem  n  ao  p  ficutl 
ao  m.quare  equales  funt  p:opo:tiocs  l  ao  m  x  n  ao  p.oeifi  ouco  o  in  l  a  .pueniat  q.q:  ergo  n  fit  ere  in 
l  a  q  ex  o  tn  l :  per  octauam  ergo  fecfioi  eft  n  ao  q  ficut  c  ao  o.^te  q:  l  ao  U  ficut  a  ao  btaooet  l  ao  l:  f np 
p:opo:tiocm  c  ao  o  q?tu  a  ao  b  aooit  fup  eaoem  p:opo:ttonem  c  ao  o.$ntelltgo  ergo  qttuo:  numeros 
l|U|cio.et  quia  l  in  o  facit  q:a  l:  in  o  facit  o  vt  moftratfi  efttergo  p  p:ima  bniue  q  ao  o  eft  qfi  aooit  a  ao 
b  fup  p:opo:ttonem  c  a©  o.et  q:  eaoem  p:opo:ttdem  aooit  e  ao  f  fup  g  ao  b:a©oit  §  c  ao  f  4>po:ttocm 
q  ao  o  fup  jjpo:tionem  g  ao  b»at  p:opo:tio  o  ao  p  eft  vt  g  ao  b^et  q  ao  o  eft  qfi  aooit  e  ao  f  fup  g  ao  b: 
ergo  q  ao  p  pftas  ex  q  ao  o:et  o  ao  p  equaf  «ppo:tiont  e  ao  f.etn  ao  q  vt  otctfi  eft  equaf  c  ao  ota  n  ao  p 
equaf  l  ao  m  ppofite  ex  pma  x  vltta.et  u  ao  p  pftitui f  ex  fefia  t  tertia.fic  ita®  pftructfi  eft  p:opofitum 

C  Bi  mequales  ppojtioncs  vm  aDDatur:crit  aDDita^  z  ppofitaru  caocm  oria.  4 

<ESit  a  ao  b  queeuq?  p:opo:tto:fint®  c  ao  o  a  e  ao  f  oue  ,ppo ztioes  inequales  vt  c  ao  o  mato:/ 1  e  ao 
f  mino::aooaf  ®  p:opo:tio  c  ao  o  p:opo:ttoni  a  ao  b:fit®  ppofita,ppo:tio  p  ao  q.aooaf  item^ppoztio 
e  ao  f  eioem  p:opo:tioni  a  ao  b  a  p:oucniat  ppofita  r  ao  sioico  eaoem  ee  oiiferetia  p:opo:tionts  p  ao 
q  ao  p:opo:tionem  r  ao  s  q  cft  p:opo:tiois  c  ao  o  ao  p:opo:ti5em  e  ao  f.ouco  ent  c  in  a  t  in  b  t  p:oue* 
niat  g  b^et  b  in  o  a  p:oueuiat  l:.per  fepttmam  fecfioi  erit  p:opo:tto  g  ao  b  vt  a  ao  b:et  b  ao  l:  vt  c  ao  o 
quare p:opo:tio  g  ao  l:  eft  ppofita  ex  p:opo:tiolb9  a  ao  b  x  c  ao  ©:atqj  eaoe5  p:opo:tioni  p  ao  q.ouco 
item  e  tn  g/  in  b  /  et  tn  U:et  ptoueniat  bro(n  ptopottioalesSper  fepttmam  fecunoi  g  b  It*et  ouco  f  m  b  et 


V 


pzoueniat  o.erit  ent  l  ao  m  ftcut  0  ao  b:quarc  ftcut  a  ab  b.et  qz  e  in  I?  pzooucit  m:t  fini?  pzooucit  0:  § 
per  octauam  f ecfiot  q  pzopoztio  e  ao  f:eaoe  eft  m  ao  0. quare  pzopoztio  l  ao  0  copofita  e  er  pzopoztioe 
a  ao  b  et  e  ao  f.arq?  eaoem  pzopoztiot  r  ao  a.at  qzlao  11  etgao  Izetpao  qequaturzetfifr  l  ao  0  ?  r  ao 
s  aoinutcem  equatunet  l  ao  n  fuperat  l  ao  0  pzopozrioe  0  ao  oberit  o  ao  noria  p  ao  q:et  r  ao  ©  pzopoz 
tionutti  ppofirap.a t  cu  m  ao  n  equetur  c  ao  o:et  m  ao  o  equetur  pzopoztioni  e  ao  f  vt  bec  ota  moftrata 
funt:  1  pzopoztio  maon  fuget  pzopoztionem  m  ao  0  in  pzopoztionc  o  ao  n.erit  ergo  eaoem  pzopoztio 
0  ao  n  otfferetta  c  ao  0  et  c  ao  f  pzopozttonum  fcj  aootta?  et  ppofttap.quoo  eft  pzopofitum. 

5  Ci|Mopo:tioncs  minozcs  tmozibus  luic^qUb*  aooite :  mmoze  ^poztionc  pftttuut* 

<ESit  a  pzopoztio  mtnoz  b:et  c  minoz  o:et  e  mtoz  f.bico  pzopoztionem  ppofita  er  a  c  mtozem  ee  pzos 
poztione  gpofita  er  b  et  c  et  pzopoztioem  er  c  e  rrjtptem  ee  pzopoztioe  er  0  e.ftt  ite  pzopoztio  0  equalia 
pzopoztionif.oico  pzopoztionem  ejt  e  g:minozemee  pzopoztioe  er  f  g.lfrzimupjmam  cu  pzopoztioea 
a  b  fint  inequalee  i  b  fit  matoz  a.fit  ergo  I?  oiffereita  qua  abftbat  b  fug  a:et  pzopoztio  er  b  aootta  c  f k 
Iz  et  er  a  aootta  c  fit  Uper  pceoente  eaoe  erit  ofta  Iz  ao  l  et  b  ao  a.feo  b  eft  tnaioz  a  tn  pzopoztoe  btigif 
ct  Iz  matoz  l  tn  eaoe  pzopoztioe.et  eaoeroe  moftrabia  pzopoztioem  opofita  eje  0  e  matozem  ce  pzopoz 
tione  ppoftta  er  c  e.qtf  eft  pmu.Sct5m  g  ioe  pjzna  4a  f  maioz  e  e  ftr  m  oifferetia  f  ao  e.t  ppoftta  er  f  g 
fit  n:et  er  e  g  fit  o.per  pceoetem  eaoem  eft  oifferentta  f  ao  e  et  n  ao  b.feo  f  maioz  eft  e  in  pzopoztioem 
tgtf  et  n  pzopoztio  ppofitaerfgtmaiozepzopozttoe  0  ppoftta  er  e  g{in  eaoe  pzopoztioem.qS  efcUm* 
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elatas  p:opo:tioncs:m  minimis  terminis  cstimiarc. 

CStnt  a  ao  b.c  ao  o.et  e  ao  ftoate  pzopoztioea  tn  mtmie  terminiarquaa  in  pzopozttoalitate  ptinua 
in  mimia  numeria  afftgftare  lubemur.capio  mtmu  que  nueratb  c  qui  fit  g.et  quotiea  b  e  ingztotiea 
fit  a  m  b.et  per  feptima  fccuo  i  tunc  q  pzopoztio  a  ao  b:ea  eft  b  ao  g.et  quotiea  c  eft  tn  gztotiea  fit  0  in 
Iz.pcr  eaoem  fepttmam  eaoe  erit  pzopoztio  c  ao  0  et  g  ao  lz.erut  ergo  oue^ppoztioea  a  ao  b  t  c  ao  0  in 
ptinua  jtpoztioalttate  in  numeria  b  6  lz:et  etia  in  mimia  numerte.na  fi  in  mtozibua  ee  pofTint  ptinue 
fit  ergo  vt  in  t  v  jc.per  occimanonam  tertii  b  ftftter  %  c  nuerabtt  v.quare  t  g  cozrelariuviceftmequarte 
tertii  g  mtm9ab  eia  nueratua  etia  numerabit  v.no  funt  igif  t  v  r  mtmt  boc  pacto  ptinuativt  poebaf  ♦ 
et  ft  e  numeraret  aii4riea  Iz :  caperem  l  quem.fm  euoe  numeraret  f.quare  g  feptima  feciioi  q^poztio 
eet  f  ao  ezeaoem  eet  Iz  ao  Uftccp  aooita  eet  tertia  .ppoztto  in  ptinua  «ppozttonalitate  %  in  mfmia  ter  ia 
5n  mimia  quioe  ^pter  caufam  tmeoiate  aooucta.at  qzbe  non  nuerat  krcapto  mtmuni  numerfi  que 
numerant  e  t  k  qui  fit  m.et  quotiea  k  eft  in  m  febrn  euoe  numerum  fit  g  in  n  et  b  in  0. 5tem  quotiea  e 
eft  iit  m  totiealfcbmtp  euoe  numerum  fit  f  irt  p.t  per  feptintam  fecftoi  erit  0  ao  n  ftcutb  ao  g.qre  ftcut 
a  ao  b.et  n  ao  m:ficut  c  ao  o.et  m  ao  pzficut  e  ao  f.qre  trea  .ppoztioea  oate  funt  in  ptinua  «ppozttoali* 
tate  in  numeria  o  ao  n/  n  30  nvet  m  ao  p.et  etia  in  mimia  numeria.na  fi  affignaretur  minozeazvt  q  r  f 
y:per  occimanonamfecuoib  't  c  numerarent  r.ergo  g  mimus  ab  eia  nueratua  g  cozrelariumvicefime 
quarte  tertii  etia  numerat  r.et  eft  que  jjpoztto  g  ao  Iz  ea  fit  r  ao  a:crgo  gmutatim  que  .ppoztto  g  ao  r 
ea  eft  Iz  ao  a.feo  g  numerat  rzergo  Iz  numerat  a.et  etia5  per  becimanonam  tertii  e  numerat  a.  quare  % 
m  mimua  ab  eiainueratua  g  cozrelariuviceftmequarte tert4  numerabit  a.no  funtigif  q/r/a/y  mimi: 
illae  .ppozttonca  ptinue  retineteazvt^ponebaf  .quare  nulli  talea  erut:pter  0  n  m  p.qO  eft  ^pofttum, 

ClRumcrum  pzopofimm  per  partes  mcquales  f  m  aflignatas  ^>po:noncs  continue 
fumptastoiuioere. 
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ClFlumerua  oatua  ia  ee  oebet  qui  per  numerum  pzopoztoea  afTignataa  tu  mimta  pttnentem  oiuioi 
pofittzalioquin  in  eo  partea  afltgnatie  pzopozttoibua  rnoetea  inuenire  eet  impofltbfe.  Sit  ergo  tlia 
merus  oatua  a:que,ppofitum  eft  otuioere  tn  quattuoz  gtea  tnequalea:qua?  pzta  ao  febam  fit  oupla 
feb a  ao  tertiam  fefqualf a^et  tertia  ao  quartam  fefquiftia.ptinuo  per  pzeceoetem  trea  afltgnata a  fi 
poztionea  fcj  ouplanvfefqualtera/  %  fefquitertta  tn  nttmia  terminia  qui  fint  beo  e:fitqj  totua  ep  ipia 
compofitua  b  e.et  quia  a  eje  bypotbefi  oiuioi  poteft  per  b  etoiuioaf  ergo  per  b  e  fc$5  fzeritcp  f  nuerua 
eje  oiuifione  ^ueniea.ouco  b  c  0  e  in  f  et  fiueniant  g  b  Iz  l  qui  g  octauam  feciioi  pttnebut  eafoe  .ppoz* 
tionea  cu  b  c  0  e:ita  vt  fit  g  ao  b  vt  b  ao  c/  et  b  ao  Iz  vt  c  ao  O/et  Iz  ao  l  vt  0  ao  e.et  qz  per  oecimam  pztmi 
quoo  fit  eje  Ouctu  b  e  in  fzequaf  ei  quoo  fit  eje  ouctu  b  c/  c  0  /  et  0  e  tn  f.et  per  fejetam  pernionem  pmt  ou 
cto  b  e  in  f  fit  atq?  reuertitur  a,eft  ergo  a  oiuifua  in  quattuoz  partea  inequalea  g  b  k  l  in  pttnua^ppozs 
tionalitate  pzopoztionea  afflgnataa  ptinetea.quoo  eft  pzopofitum. 

Ci0uotlibet  p:opo:tiocs  quocuc^  o:oine  cotinuatc:elDcm  p:opoztioncm  pftituut* 

C3o  pzimo  tn  ouabua  .ppoztioibua  ofteoenoft  eft.Stnt  ergo  a  b  queeutp  oue^poztionea  vt  a  oupla 
et  b  fefqualf  a:et  continuetur  pzimo  oupla  fefqualf  e  in  numeria  c  0  e:ita  vt  oupla^poztio  pzeceoatz-r 
fefquslfa  fequaf  .erit  eni  c  ao  0  oupluazet  0  ao  e  fefqualf. ptinuetur  fecuoo  eeoe^poztloes  tn  nfteria 
f  g  b:ita  tn  vt  fefqualf  a  pceoat  et  oupla  fequaf  .erit  eni  f  ao  g  fefqualterret  g  ao  b  ouplua.oico  c  ao  0 
et  0  ao  ezitem  f  ao  g  et  g  ao  b  eaoem  coftitucre  .ppoztioem.lHam  q  pzopoztio  g  ao  b  ea  eft  c  ao  o:et  q  f 
ao  g  ea  eft  0  ao  e.ergo  g  vicefimafcbam  fecuo i  et  equa  ^)poz tionalitate  inoirectamzq  p  zopoztio  f  ao  b 
eaoem  eft  cao  e.quoo  eft  pzopofitum  in  ouobua  pclufum.  J\n  tribua  aut  .ppoztioib9  io  aoiuuattbua 
ouabua  ofteoif  ,\»t  fi  qua  fit  tertia^poztto  q  ipfia  pttnuaoa  fitzptinuef  ergo  illia  pmo  tn  finc.vt  e  ao  l 
ftr  jjpoztio  lz.et  fiRter  b  ao  l.quia  vt  oftefum  e:que  ppoztto  f  ao  b*a  eft  c  30  e.et  que  b  ao  l :  ea  e|ao  L 
ergo  g  equa,ppoztio3litatem  q  pzopoztio  f  ao  l :  ea  eft  c  ao  l.et  ita  ftvtriq?  pponaf  .at  ftvni  poftponaf 
vt  e  l  fit  pzopoztio  Iz  poftpofitatet  l  f  eaoem  ppofira.qz  que^poztio  f  ao  b  ea  e  c  ao  e:et  que  l  ao  f  ea  eft 
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t  ab  l.crgo  g  inbirectam  fipoztioalitatem  q^ppoztio  l  ab  fyeabe  eft  c  ab  l.et  fi  Iz  inffcraf  ottabus  ali/s 
ita  vt  c  ab  b  fit  #poztio  a|*t  b  ao  l  fit  Ujet  l  ab  e  fit  b.ttem  f  ab  g  fit  b/et  g  ab  l  fit  Iz/et  l  ab  b  fit  a,que  fi 
poztio  l  ab  b  ea  c  c  ab  x>:et  que  g  ab  l  ea  eft  b  ab  l:er  que  f  ab  g  ea  l  ab  c.ergo  g  equa  ^ppoztionalitatem 
birectam  q  pzopoztio  f  ab  l?:eabe  eft  c  ab  e.et  fi  bi  c  poftponaf  U(  illic  infferaf  vt  nt  in  buabus  vitis 
mia  figuratioibusiquia  q  .ppoztfo  b  ab  l  ea  eft  e  ab  l.et  que  l  ab  e  ea  eft  b  ab  e.crgo  g  inbirectam,ppoz 
tionalitatem  que  ,ppoztio  b  ab  e:ea  e  b  ab  l.abbtra  ergo  vtriqj  eabe  fipoztioe  c  ab  b:erit  tota  fipoztio 
c  ab  ciequalie  toti  c  ab  l.at  ^Jpoztio  f  ab  b  equaf  pzcpozticni  c  ab  e:ergo  't  pzopoztioni  c  ab  l.quob  eft 
pzopofirum.£t  fi  be  quattuoz  .ppoztioibus  ix>  tefiberas  abiuuatibus  tribue  abinuicem  ptinuatis  tb 
eftteere  ftubcas.nam  ibein  bemdftranbt  mobus  eft, 

C &)itn  ouo£  compolito#  p:opo:tio  que  eft  vnius  ao  alterum :  eft  cx  laterum  fuo:ff  9 
ao  latera  alterius  compofita  p:opo:nonibus. 

Cratera  ppoftti  bkfttur  nuerl  qui  in  feinuicem  bucti:ppofitu,pbucut,Sint  ergo  buo  ppofitt  a  b.et 
latera  azfint  c  b:c  quibeimaius  z  b  minua,et  latera  a  b  fint  e  f:e  4oe  maius/ frminus.oico  fipoztidem 
a  ab  b  ppofitam  ce  er  pzopoztioibus  c  a  b  e  z  b  ab  f  ♦  buco  ent  c  maius  later  fi  a:in  f  minus  laterum  b:t 
pzoueniat  g,quia  ent  c  in  b  facit  a :z  c  in  f  facit  g:ergo  g  feptima  fecubi  que  ^poztio  b  ao  f  ea  eft  a  ab 
g,et  quia  f  in  c  facit  g  et  f  in  e  facit  b:ergo  g  eabe5  feptimam  que  pzopoztio  c  ab  e  eateftgab  b.at  pzos 
poztio  a  ab  b  pftituif  er  pzopoztionibus  3  ab  g  et  g  ab  b:ergo  z  et  p2opoztioibus  c  ab  e  et  b  ab  f,quob 
eftpzopofttum. 

C£5i  numeri  continue  p:opo:ttonalcs  in  totiocm  alios  ptinuc  eriam  p:opo:tioalee  10 
t>ucantur:et  qui  moc  pioucntent  continue  p:opo:tionales  erunt, 

ilESint  a  b  c  numeri  otinue  pzopoztiftales  itt  be  z  b  e  f  ali/  totibe  cotinuc  pzopoztioalesr-z  bucaf  b  t  a 
z  pzoueniat  g/  z  e  in  b  z  pzoueniat  1?  1  z  f  in  c  z  pzcu  eniat  U.btco  pzobuctos  g  I?  Iz  el  ptmue  pzopozttoa* 
les.TRam  eft  latera  g  fint  b  a: t  latera 1?  fint  e  b:z  latera  b  fint  f  c:crgo  g  pzeccbetem  pzopoztio  g  ab  b 
coftat  eje  pzopoztioibus  b  ab  e  t  a  ab  b»?  pzopoztio  I?  ab  l:  eje  pzopoztioibus  e  ab  f  t  b  ab  c.f5  pzopozti 
ones  eab  f  z  b  ao  ctecoem  fut  pzopozttoib9  b  ab  e  z  a  ab  btergo  z  pzopoztio  I?  ab  Iz  eje  illis  pftas:  eabe 
eft  pzopoztioni  g  ab  l?,queigif  pzopoztiogab  l?eaeftl?  ab  Iz.qb  bemonftranonm  erarrpzopofitum, 

Clftumerum  ita  oiuiocrc  vt  q  totius  ao  maiotem  po:tioncm:ca  maioris  ao  mmoze  « 
fit  fipoztio  eft  impofiMe, 

CSi et l?ocpacto quilq» nuerus btuibercf :biceref  biuibi fm  pzopoztioem bntem  mebift  z ejetrema, 
l?ec ttacp  ^Jponit  nullfi numerum  f m  pzopoztioem  tyntej  mebift  et  ejetrema  biuibi  poflc/lBam fi ali4s 
pfte  in  mobfi  biuibi  potefttfit  ille  a  b  4  fit  biuifus  tn  a  b  minozem  poztioetn  t  b  b  maiozem:  fttcp  vt  a  b 
ab  b  b:ita  b  b  ab  a  b,bef  ral?o  ab  maiozi  poztione  b  b  numerum  c  b  cqualem  3  b,et  qz  que  pzopoztio  a 
b  ab  b  b:ea  eft  b  b  ab  a  b,et  quia  a  b  -z  b  c  equanf  :§  q  pzopoztio  totius  a  b  ab  totum  b  b  ea  eft  b  b  ab  b  c 
betracti  ab  betractft.ergo  g  quintam  fecubi  q  pzopoztio  a  b  ab  b  b:ea  eft  a  b  ab  c  b  reftbui  ab  refibuft 
quare  z  eabem  b  c  ab  c  b.quare  ite?  q  pzopoztio  b  b  ab  b  c:ea  eft  b  c  ab  c  b,capio  itezz  b  e  equale  c  b.et 
quia  ficut  b  b  ab  b  crfta  b  c  ab  c  b  z  b  e  cquaf  c  b,crgo  ficut  b  b  ab  b  c  totus  ab  totfiuta  b  c  ao  b  e  betra 
ctus  ab  betractum.quarc  per  quintam  fecunbi  ficut  b  b  ab  b  c  totus  ab  totumuta  c  b  ab  e  c  refibu*  ab 
reftbuum.quare  ite?  firnili  argumentatione  betracto  e  c  ab  c  b:erit  refibuus  ab  refibuum  perinbe  vt 
totus  ab  totum.atq?  bocjabibit  in  tnfinnitum.qS  per  quartam  petitionem  e  impoflibre  certii  eft  ergo 
numerum  aliquem  ita  biuibi  non  pofle, 

d  IRumcrum  c%  ouobus  conftatcm  muemreteums  ao  maio:em  p;opo:rio  aooet  fup  ir 
p:opo:rioncm  cozuocm  oara  p:opo:tionc  minus, 

dSint  a  b  mimi  termini^poztionis  bateza  maioz  et  b  minozzet  ftt  ^mo  bifferentia  a  ab  b  numerus  e 
z  maioz  pzopoztio  a  ab  b  q?  b  ab  c:et  fit  b  numerus  pftitutus  e%  buobus  fc5  a  z  b  que  bico  m inoze  pre 
pzopoztioem  ab  a  maiozem  eius  poztionem  q»  fit  a  ab  b  pzopoztio  aflignatajfit  e  ppofitus  ep  b  c.quu 
ent  pzopoztio  a  ab  b  p  zimi  ab  febm  maioz  eft  q'  b  ab  c  tertii  ab  quarru:ergo  g  pzimam  g  te  beciequite 
fecubi  b  ab  b  pzopoztio  maioz  q>  e  ab  c,et  per  feb am  gtem  ciufbcj  erit  b  ab  0  pzopoztio  mfoz  q>  e  ab  b, 
at  cu  e  pftituaf  et  b  z  c  br ia  a  ab  bzequabif  ipfi  a.ergo  b  ab  a  pzopoztio  minoz  q>  a  ab  b.qtf  efipofitQ ♦ 

Sit  fctfo  vr  minoz  fit  «ppoztio  a  ab  b  q»  b  ab  ctcapio  queeunep  numerum  maiozem  a  qui  fit  b:a  quo  be* 
tral?o  f  equale  c  z  refibuum  fit  e,et  inrelligo  c  betractft  ab  a  t  b  refibuft,et  qz  maioz  eft  ,ppo:tio  b  ab  a 
totius  ab  totum  cp  f  ab  c  betracti  ab  betractfttergo  g  becimatertiam  fecftbizmaioz  eft  pzopoztio  e  ao  b 
reftbui  ab  refibuu  q>  b  ao  a  totius  ab  totum.etvltra  maioz  eft  pzopoztio  e  ao  b  q*  b  ab  a.ergo  g  buobe 
cimameiufoe  maioz  eft  pzopoztio  e  ab  bq>  b  ab  a.quarepervnbccimameiufbem  erit  pzopoztio  b  ab  e 
minoz  <g  a  ab  b.et  eft  e  f  pftituat  b:*z  e  maioz  fit  f:fi  vterqp  e  t  f  fit  nuerus  ?ftat  b  numerum  er  buobus 
cz  fpfhtutu  ee  quem  querimus.q»  fi  f  ftt  vnitaszbuco  alique  numerum  vt  g  in  e  et  .puematb/  et  tn  b 
et  pzoueniat  k^et  in  f  et  pzoueniat  Uper  feptimam  fecitoi  que  .ppoztio  c  ab  b  et  b  ab  fzpfi  fis  eft  I?  ab  k 
et  k  ab  l»et  cu  per  nonam  pini  quob  fit  er  g  in  e  -t  in  f  equef  ei  qui  fit  er  6  in  bzergo  k  pftituit  er  ouob9 
numeris  p  et  1«  quare  k  eft  talis  numerus  qui  queritur. 

C^uabus  ,ppo:tioibus  mcqualibus  4?pofitl:terriam  rcpcrirc  que  Duplicata:  mio:c  13 
Iit  mmzict  maio:e  mino:. 
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C^int  termini  maio:i8,ppo:rionfs  &  b:t  termini  minoiis  c  0:ct  ate  numeri  maloles/  «ppofttficp  fit 
tertiam  «pportionem  r epire  q  ouplata:mino:e  fit  maior  x  maiore  mior.oucam  enl  a  in  c  et  In  o  *r  $ue 
niant  e  f:et  b  in  c  et,puemat  g.ma ntfeftfi  eft  ent  per  feptimam  fecfioi  e  efle  ao  f  vt  c  ao  o:et  g  octauam 
eiufoe  e  ao  g  eevt  a  ao  b.et  quia  e  ao  f  minor  eft  proportio  epeao  gtergo  g  oecimam  fecfibi  f  eft  maior 
g.oeinoe  ouco  f  in  e  et  in  fe  et  m  g  ct  .pueniat  b  /  k|l  qui  p  feptima  fecfioi  erfit  in  ,ppo:ti<5e  e|f  /  g:  vt  fc5 
b  k  fit  vt  e  f  let  b  l  vt  e  g.oeinoe  ouco  e  in  fe  et  pueniat  m»rfic  eni  4a  f  in  e  facit  b*t  e  in  fe  facit  nuergd 
P  octauam  fecfioi  m  ao  b  vt  e  ao  f:quare  ct  vt  b  ao  k.£5i  ergo  ^portio  m  ao  k  eje  Duabus  pportioibua 
minori  afllgnate  equalibue  pftituta:fit  minor  «ppoitione  b  ao  l  quero  alique  numerum  vt  orqui  in  fe 
ouctos  jjoucat  p  maiorem  b  et  minorem  aut  equalem  m.et  oico  proportidem  o  ao  f  efie  cuius  oupla 
maior  eft  proportioe  c  ao  o  t  minor  proportioe  a  ao  bmam  cfi  f  in  fe  faciat  lr|etoinfe  faciat  p:ergo  g 
ea  que  in  principio  tertie  proponis  buius  oemoftrata  funt  elt  .pportio  o  ao  f  aooita  ao  fetparrwquare 
et  proportio  p  ao  k  oupla  ao  proportioem  o  ao  f,at  cfi  p  iit  maior  b  #portio  p  ao  b  per  nonam  fecfioi 
maior  eft  cp  proportio  b  ao  U.quare  et  proportioe  c  ao  D.et  cfi  proportio  m  ao  Ir  minor  eet  proportioe 
b  ao  l/  ctia  et  proportio  p  ao  Ir  proportioni  quioe  o  ao  f  afitgnate  oupla  minor  eet  eaoe  .pporboeb  ao 
l :  quare  et  proportione  a  ao  b  etpropofitfi*at  fiproportio  m  ao  Ir  maior  eft  proportioe  b  ao  l  :fit  ergo 
illa?  oifferetia  m  ao  n,tuc  ent  proportio  n  ao  Ir  erit  eqlis  proportioni  b  ao  Ut  tfic  quera  aliquC  nfierfi 
vt  o  qui  ouctus  in  fe  «poucat  p:maiorem  quioe  b  feolmtnotem  n.et  argumetabor  vt  prius  proportioe? 
p  ao  Ir  ouplfi  quioe  proportioni  oate  o  ao  f  maiorem  ei  proportioe  b  ao  Ir  quare  x  proportioe  c  ao  O.t 
minorem  ei  prop oztione  n  ao  lr  quare  et  proportione  b  ao  l  et  proportione  a  ao  b.qfi  ite?  eft  jp pofttfi 
!bic  m  attenoe  q>  vbi  non  facile  poffts  inuenire  numerum  ftmilem  o|tunc  ouc  b  in  b  Infe  t  in  l:et  ite? 
b  in  fc  oonec  oportune  talis  numerus  tibi  occurrat» 

14  c^ualibcr  p:opo:riocm  m  Duas  Dimocrc:qua?  Dfia  fit  Data  p*opo:tioc'mino*»_ 

lESit  b  oata  proporttorpropofitfiqj  (Tt  a  alteram  proportionem  oatam  inlouas  «pportloes  oiuioere: 
quasvnius  ao  alteram  oifferentia  fit  oata  proportione  b  minor, capio  g  primam  buius  oiff erentiam 
proportionis  b  ao  a  que  fit  c.Si  c  fit  eqlis  aut  maior  a/  oportet  c  minorem  ei  b.efi  g  Oilfimtioem  c  eet 
proportio  qua  b  fugaret  «pportioem  a. quare  et  a  aut  eque  aut  multo  fortius  minor  eet  b.tn  quaf cficp 
ergo  ouas  proportioes  oiuioa?  anile  erunt  minores  a»nS  eius  gtes ,  quare  et  oifferetia  vnius  ao  al 
teram  (cfi  ea  fit  alf  ius  partis  portio  q>  fug  alteram  aooit)  minor  erit  altera  partiumrquare  mtot  toto 
a,quare  i  multo  fortius  mtnor  toto  b/  fictp  in  quafcffq?  oiuioere?  a:babere?  propofiru»^  fi  «ppottio 
c  minor  fit  a  inuenio  g  preceoentem  proportionem  aliqua  cuius  oupla  fit  mator  c/  ct  minor  a«fitcp  illa 
ouplata  proportio  o.capioq?  Oriam  o  ao  a  g  primam  buius  q  fit  e  qua  oico  ee  minorem  b,na  fi  ipfi  eet 
equalis:cfi  b  c  cquetur  a:ergo  o  que  eft  maior  c,cfi  e  equali  b  maiorem  proportioem  pflttuttcp  fit  a.nd 
i  ergo  e  oifferetia  a  ao  o  q6  eft  pira  bypotbefim»£t  fi  e  eet  maior  b  multo  fortius  o  et  e  maiore^por^ 
tionem  pftitufit  q>  b  *r  c.quare  maiorem  proportioem  i p  fit  arqfi  ite?  eet  e  no  efie  of  tam  a  ao  O  t  jitra 
brpotbeflnnl&elinqutf  ergo  proportioem  e  efle  minorem  p:oportioneb»et  quia  oue  proportiones  o  x 
e  equatur  proportioni  arintelligo  proportioem  a  in  illas  efle  oiuifaimet  oico  oiff  erentiam  illa?  fcj  o 
ao  e  que  fit  f  ee  oata  proportioneb  minorem.nam  fi  eflet  equulis  brefi  b  et  o  maiorem  pftituat  propor 
tionem  q>  a  vt  oictum  eft  etia  o  et  f  maiorem  pftitueret  alquare  tot  e,quare  f  non  eet  oria  o  ao  e  et  g 
toem  f  non  poteft  efie  maior  b,coftat  ergo  propoem  a  vt  «ppontt  jjpofitto  ee  oiuifam  x  «ppofitum* 

15  tres  nueri  ptinuc  «pportioalesuribus  aliis  pttnue  ,p  po:t  io  alibus  comparetur: 
estremo?  aD  ejetremos  ppottides  ptinuate  erunt  tanq?  mcotom  ,ppo:tlo  Duplicata» 

CESint  a  b  c  tres  numeri  ptinue  proportioalesrltem  o  e  f  tres  alff  ptlnue  proportioales.oico  ^pporti 
oij  cs  a  ao  o  et  c  ao  f  aoinuicem  ptinuatasrequari  proportioni  b  ao  erouplicate.ouco  enlcmarluo-r 
pueniat  g/  b^t  f  in  o  etfiuenUt  l:»eritt?  per  feptimam  fecfioi  proportio  g  ao  b  vt  a  ao  o:t  b  ao  lr  per 
octauam  eiufOem  vt  c  ao  f,at<?  proportiones  a  ao  o  et  c  ao  f  aoinuicem  ptinuate  per  g  b  b  et  g  tertia 
buit  s  aooo  proportioem  a  ao  o  ^portioni  c  ao  f  ouceoo  a  in  c  et  «pueniat  l.et  o  in  f  er  pueniat  mmia- 
nifeftu  eft  proporttonem  l  ao  m  pftituta  efle  ex  proportioibus  g  ao  b  et  b  ao  b :  atep  ipfis  fimul ffiptift 
equari,oeinoe  ouplo  proportionem  b  ao  e  aooenoo  per  tertiam  buius  ptopottioem  b  ao  c  fibfipi  ou* 
cenoo  fc5  b  in  fe»et  quia  a  b  cfunt  ptinue  proportioalestg  viccfimafejetam  fecfioi  .pueniet  l  :x  ouceoo 
e  in  fe  et  g  caoem  vicefimfifejrtam  fecfioi  «pueniet  m, quare  ouplata  proportio  b  ao  e  equa?  proportlol 
1  ao  m  que  «pbataeft  equari  proportio  ibus  g  ao  b  ct  b  ao  bfcjpportidibus  a  ao  o  et  c  ao  f  aoinuicem 
continuatis«quoo  eft  propofitom» 

15  CSi  quattuo:  numeris  cotinue  pzoponioaUbus  altj  toUDem  cotinue  p:opo:tioale^ 
QDaptcntur :  erunt  p:opo:tiones  ejetremom  aD  ejetremos  piuctc  tan$  p:opo:tlonc$ 
meoiotum  ao  mcDios  cdtmuate» 

CSint  a/b/  c/o:quattuor  numeri  ptinuepportioalesiet  e/  f/g/b  totioem  alfi  ptinue  proportioales. 
oico  proportionem  copofitam  ex  proportioibus  a  ao  e  et  o  ab  b  equari  proportioibus  ptinuatis  b  ao 
f  et  c  ao  g,ptinuatis  flefoe  pportioibus  b  ao  f  et  c  ao  g:vt  in  pceoenti  factum  eft.g  feptima  x  octauam 
fecfioi  bec  eje  tertia  buius  tvicefirnaqutta  Tecunoi  cognofcitur  vt  preceoens  ex  vicefimafcjcta, 

i7  quotlibct  numeri  aD  totiDem  alios  comparetur:p2opo:tioes  eo?  quolibet  m5 
fumptotum  eanoem  pzopoztioncm  componunt» 
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frucbu®  nfierts  topmo  viofoum  eft.firtt  eni a  et  b  ©uo  numeri/ et  c  ©  ©uo  ali?  qui  ©uobns  putis 
comparenf  :©tco  efoem  ^pomocm  ppofttam  efle  ejc  a  a©  b  't  c  a©  ©  /  et  ejc  c  a©  ©  et  a  a©  b.£5i  eni  nfiert 
illi  eent  equalesrftatfm  ©e  fe  notum  eet.Striter  fi  ©uo  ptimi  eent  equales  inter  fe/  et  ©uo  fecfioi  inter 
fe:et  fifr  fi  tres  eent  equales  t  vnus  inequalis.fe©  cfto  p:opo:tto  a  a©  b  malo:  pzopoztioe  c  a©  ©  facio 
a  a©  b  pzimam^ppoltioem/  c  a©  ©  fctfam/  'i  ite ?  a  a©  b  tertiam  n  c  a©  ©  quartam. et  quia  $tuma  a©  b 
p:tma  aooitfup  t  a©  ©  fctfam  tm  a©©it  a  a©  b  tertia  fup:a  c  a©  ©  quartam,  ergo  p  tertia  b»i9  ppoflta 
e/t  a  a©  b  et  c  a©  ©  p:ima  'i  quarta  equaf  copofite  er  c  a©  ©  et  a  a©  b  fecfi©a  et  tcrtia.quo©  inteocbaf. 
5©em  quocp  in  tribus  cfficies.Sfnt  a/  c/  e:tres  nueri  qui  pparenf  b/©/f.©lco  ean©em  compofitam  ei 
era  a©  b /  ca©  ©/  et  e  a©  f:et  er  c  a©  ©/  a  a©  b/  et  e  a©  f.nam  per  imme©iate  moftratfi  ea©cm  e  ppofita 
er  a  a©  b  et  c  a©  ©  /  et  er  c  a©  ©  et  a  a©  b:ergo  ppoztioe  e  a©  f  vtri tp  ao©ita:^po:noc8  erfit  equales.qS 
erat  ,pban©um.©ico  item  eaoem  ei  compofitam  er  a  a©  b/et  c  a©  f/  et  c  a©  ©:et  er  c  a©  f/  a  a©  b/  et  c  a© 
©.TBam  per  nup  moftratfi  ea©e  eft  ;ppo:tio  copofita  er  a  a©  b  et  e  a©  f:et  er  e  a©  f/ 1  a  a©  b.ergo  ,ppo: 
tionec  a©  ©rvtrtcp  aoiecta  fifitvppozttoes  a  a©  b/  e  a©  f/  et  c  a©  ©.item  e  ao  f/a  a©  b/  ?  c  a©  ©:apinuiccm 
equaks  q©  «pponcbaf  ,pba©um.£t  ita  alias  ?btnatioes  ^jba  et  aoiuuatibus  trlb9:©c  qttuo:  ejepebi 
£titaconfequeter.  djdutnti  elemento?  Hritbmetices5o:©ani  finis. 

Stcra  numero?  mcutonquo?  multipltcatioemumcrt  ,pDucutur.0upfick 
l  aha  appella?  numerustqui  ouobus  lateribus  continetur.  Solious  o  qui 
fub  tribustcjc  quo?  ptinua  multiplicatione  babet  ^creari.^iuaoratus  eft 
numerus  fupficialis  cqualibus  lateribus  cotetus.S Itera  parte  longio::cft 
cuiuslatcra  funt  mcqlia  fco  fola  vmtate  Diftatia. Cubus  eft  numerus  folious  equalt 
bus  confiftcns  in  lateribus. Bimiles  otcutur  numeri  huc  fupficialcs  fiuc  foltoitquo? 
latera  funt  p:opo:ttonalia« 

CBi  tres  numeri  fuerint  m  fua  p:opo:tionc  mumtouo  extremi  erunt  quaorati. 

{£  Sint  a  b  c  tres  nfierl  cottnue  p:opo:tioales  tn  fua  fipoztioe  mlmitoico  a  efle  numerum  qua©ratft 
atep  fftlter  c  elTc  numerum  quabratum.lFla  per  feptima  quarti  erit  vnus  meoius  $poit ioalis  int  a  « 
vnitate  qui  fit  ©:et  fifiter  vnus  inf  c  et  vnitatem  qui  fit  e.quia  ergo  quoties  vnitas  in  ©  toties  ©  eft  in 
a:ergo  ©  in  fe  ©netus  multiplicat/  atqj^oudt  a. eft  §  a  quaoratus.nam  ©  t  ©  eius  latera  funt  equalia 
£t  q:  etiam  quotiesvnitas  in  e  toties  e  eft  in  c:ergo  e  in  fe  ©uctuspoucit  c.quare  c  etiam  qua©ratus. 
quo©  eft  ptopofitum. 

<DBi  fuerint  quattuo:  numeri  tn  fua  p:opo:tionc  mtnwouo  c  jetremi  erunt  cubi. 

CSnnt  a/b/c/©  quattuo:  numeri  ptinuc  p:opo:tioales:in  fua  ptoponiSe  minimi.©ico  a  cubum  effe 
atqj  ©  cubum  dTe.Tflam  p  feptimam  quarti  erfit  ©uo  me© i/  p:opo:tloales  inter  a  et  vnitatem  qui  fint 
e  et  f:et  fifV  ©uo  inter  ©  ?  vnitatem  qui  f int  g  et  b.et  quia  quoties  vnitas  in  e  toties  e  in  f:ergo  e  in  fe 
;P©u cit  f.et  quoties  vnitas  in  e  toties  f  in  a:ergo  e  in  f  fu6qut©equa©ratfi  ^©ucit  a.  eft  igif  a  cubus* 
et  per  i©em  quia  quoties  vnitas  in  g  toties  g  in  l?:ergo  g  in  fe  ,p©uctt  1?.  et  quoties  vnttas  tn  g  toties 
l?  in  ©:ergo  g  in  l?  fuum  quaoratumr^poucit  ©.quare  etia  ©  cubus.quo©  eft  pzopofitum. 

qorati  ao  quaoratu  eft  tanqs  lateris  ipius  ao  latus  alfius,ppo2tio  oupheata. 

CCSint  ©uo  qua©rati  a  et  b:?  latus  a  fit  c/  et  latus  b  fit  ©.©ico  ptopoztioem  a  a©  b  ec  tanq>  pzopottio 
c  a©  ©  ©upUcata.©uco  eni  c  tn  ©  t  fiat  e.et  erit  p  f eptimam  fecfioi  a  a©  e  ficut  c  a©  ©.et  p  octaua  eiuf©ej 
e  a©  b  vt  c  a©  ©:cft  ergo  a  a©  e  vt  e  a©  b.at  p:opo:tio  a  a©  b  confiat  e%  ^po:t  toib*  a  a©  e  et  e  a©  b:qua? 
quelibet  equatur  c  a©  ©.eft  ergo  a  a©  b  tancp  #po:tio  c  a©  ©  ©uplicata:vt  ^ponebatur. 
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Clf>2opo2tio  cubi  ao  cubu:eft  tanqs  lateris  ao  latus  triplicata,  vnoc  manifeftum  eft 
inter  quollibet  ouos  quaoratos  vnu:atq?  mf  cubos  ouo  ^pottioalif  meoia  pliftere. 

CSirtt  ©uo  cubi  a  t  b.et  latus  a  fttc:et  latus  b  fit  ©.fitep  e  qua©ratfi  c/et  f  qua©ratfi  ©.inter  quos  ep 
©emoftratione  p:ece©etis  eft  vnus  meoius  «ppoztioalis  qui  fit  g.©ein©uco  c  in  e  eteertfi  eft  «puemre 
aret  c  in  g  et  ^tueniat  l?:et  ©  in  f  eteertfi  eft  ^juenire  b:et  ©  in  g  t  ^tueniat  h.manlfeftfi  eft  epp:ece©etl 
eanoem  efle  p:opo:tionem  e  a©  g  et  c  a©  ©:et  ea©em  g  a©  f  et  c  a©  ©.fc©  p  feptima  fecfi©t  a  a©  b  vt  e  a© 
g.quare  vt  c  a©  ©;et  per  octauam  eiufoem  b  a©  k  vt  c  a©  ©.et  per  feptimam  eiuf©e  l:  a©  b  vt  g  a©  f.qre 
vt  c  a©  ©.eft  igttur  quelibet  trium  p:opo:tionum  a  a©  b  /  b  a©  fc /  et  k  a©  b  alteri  equalisratqj  equalts  c 
a©  ©«fe©  p:opo:tio  a  a©  b  pftat  ejc  illis  tribus.eft  igif  p:opo:tio  a  a©  b  tancpjppoztio  c  a©  ©  triplicata. 
£t  co:relarium  ejc  mo©o  ©emoftrationis  cognitum  eft  t  pzopofitum. 


4 


Cf&uo?  latera  ppoztioalia  funt  quaoratos  #pp02tioales  cetatc^  fi  quaorati  ,ppo2ti  5 
onalesfunt:ct  latera  4)po2tionaha  efle  nccefle  eft. 


r  8  CC  Sint  a/b/c  tres  numeri  ottnuepzopomoalesrquo?  quaorati  fint  ©/c/f.©ico  quaoratos  ©e>f  efie 

S - -  b - -  - -  pttnue  pzopomoales.^te  ©ico  fi  ©/e/  f  funt  ptinue  pzoportioalesr-r  a/b/c  eo?  latera  ee  p:opo:tioalia. 

1  4  16  l^zima  pars  ftatim  e%  ©ectma  quiti  cognofcitur.et  fct5a  often©if  «Iflam  quia  p:opo:tio  ©  a©  e  p  noni 

©— -  e -  f - quintieftcompofitaep^po2ttoibusaa©bTaa©b:etfiTr,|)po:tioea©fppofitae)C4>po:tioibusba© 

t  i  4  c  et  b  a©  c:#  4>po:ttoes  a  a©  b  et  b  a©  c  funt  equales.altoquin  p  quintam  etufoem  flngulte  aooite  fue 

a -  b - -  c -  equalesmon  pftituerft  ©  a©  e  et  e  a©  f  p:opo:tioncs  equales.qfi  eft  ptra  bppotbefim. 


( 


VI 

*  C0i  cubt  fuerint  p:opo:tioalcs:crunt  z  latera  ppoafonalia.#  fi  latera  ,ppo:tioalta 
fuermt:cubi  quoq$  p:opo:rionalee  erunt. 

CStt  l?ypotl?cft8  ea  q  p:tue:fet>  g/ fint  cubi  numero?  a/b/c.Sci5a  pars  bui*  patet  Ducenoo  a  b  e 
ptinue  p:opo:tioales  in  o  e  f  fuos  quaoratos  qui  p  pzimam  ptem  pceoentis  funt  ptinue  ,ppo:tioale9 
et  4>ucmet  g  b  k  qui  p  Decimam  quinti  funt  ptinue  pzopottioales.qfi  eftfct5m.£t  pma  pars  Declarat 
iBam  per  nonam  quinti  p:opo:tio  g  aD  I?  ppofita  eft  ejc  pzopoztioibus  D  ab  e  t  a  aD  b.ct  ppoitio  b'aD 
k  copofita  ejc  p:opo:tioibus  e  aD  f  %  b  aD  c.et  fi  a  aD  b  et  aD  c  no  funt  «ppoztidabiltameq?  o  e  f  ,ft  ergo  a 
ao  b  maio:  fit  ptopozti o  cp  b  aD  c:ergo  per  quintam  quinti  maio:  erit  0  ao  e  qp  e  ab  f.ergo  per  eanDem 
quintam  g  aD  I?  pftitutaejc  d  aD  e  et  a  aD  b  maioribus  .ppoztionibus  erit  mato:  q»  I?  aD  U.  no  funt  igit 
g  I?  U  p:opo:tionales.quoo  eft  ptra  bFPotbefim  'i  totum  ptopofitum. 

7  a£tuo  abuoat  quaDrat9  fupcr  quaDratu  eft  nuerus  cjc  lateribus  ipfo£  coaceruatus 
ct  f  m  laterum  Differentiam  multiplicatus. 

C^int  a  x  b  duo  quaorati :  a  maio:  /  et  b  mino:«fitq?  c  latus  a:*  D  latus  b«Dico  numerum  quo  a  fupat 
b:efle  numerum  qui^creaf  ejc  Ductu  oifferetie  c  aD  d  in  coaceruatum  c  o.^IntelUgo  ent  coaceruatum 
c  D  e(Te  oiuifutn  in  c  maiozem  numerum:?  D  minozem.et  quia  p  Decimaoctauam  pmi  quoD  fit  e?  D  iti 
fetcu  eo  quoD  fit  ejc  oifferetia  c  aD  d  in  coaceruatum  c  o:equfi  eft  ei  quoD  fit  ejcc  in  fe.feo  qb  fit  ejc  c  i  fe 
eft  quaoratft  maius  a:?  qb  fit  ejc  d  in  fe  eft  b  quaDratu  minus:#  b  quaDratu  minus  fupaf  ab  a  qorato 
maiore  in  eo  nfiero  4  fit  ejc  oria  c  aD  d  in  coaceruatfi  c  o.abfioat  §  a  fup  b  in  eobe  nftero.qfi  e  «ppofitfi. 

s  <E0i  quaDratus  quaoratum  nurticret:ct  latus  futf  latus  alterius  nucrabit.#  fi  latus 
a  latere  numerabitur:et  quaoratus  a  quaorato  numerabitur. 

CIStnt  a  b  duo  quaorati/  et  a  numeret  b:fttc?  c  latus  a?o  lat*  b.Dico  cnucrare  D.  Dico  iti  fi  c  «Cerat 
o:etia  a  numerare  b.ftt  eni  p  correlartu  quarte  buius  e  mepium  proportioale  inter  a?b:  erut  enim  a 
aD  e  et  e  aD  b  in  ptinua  proportioe  vt  c  aD  o.feo  a  primus  numerus  p  brpotbefim  numerat  b  vltimfi: 
ergo  per  Decimatertiaquartitapmus  nfierat  e  fcfim.quare  c  numerabit  o.qo  eft  pmfi.Sctfm  p3:na  fi 
c  nfierat  o:§  ?  a  nucrat  e -re  nfierat  b.qrep  vicefimatertia  pmi  a  nuerabit  b.qfi  e  fcbm  ?  totu  gpofttQ. 

9  c0i  cubus  cubum  nueret:?  latus  ipfius  latus  alterius  numerabit. q»  fi  latus  nucrat 
latus:et  cubus  cubum  numerabit. 

fEfQuoO  oequaoratts  moDo  oftenfum  eft/lpic  De  cubis  oemoftranoum  ;pponitur.£tpma  ps  pofitis 
meoifopportioalibus  mf  cubos  p  cozrelarifi  quarte  buius  vt  pma  pceoetis  cognofdf :?  fcfiavt  fcfia* 

10  cCrium  numcromm  cotmue  p:opottionalmm:fi  p:imus  fuerit  quaotatusuertium 
quoqj  quaDratum  dfe  nccefic  eft. 

fCSint  a  b  c  tres  numeri  ptinue  p:op:ottonales:et  fit  a  quaoratus:oico  c  ee  quaoratum.ftnt  ent  d  t 
mimi  in  proportioe  a  aD  b.  per  oecimanonam  tertii  d  numerabit  a.fit<p  iD  fctfm  f.?  e  ettam  per  eaoem 
numerabit  c.cd  per  bYPotbeftm  eaoe  fit  piopoztio  a  aD  b  “t  b  aD  c:fit  ergo  iD  fcDm  g.et  quia  a  ponitur 
quaoratustfit  ergo  cius  latus  Ip.cja  ent  b  in  fe  tm  eft  cptum  d  tn  ftergo  p  fcfia)  ptemvicefimefejcte  fcfii 
D/  b/  f  funt  ptinue  ptopoztioales.et  p  nonam  qutti  «ppottio  a  aD  ctppoftra  ejc  ptopottioibus  d  aD  e  a  f 
8D  g.crgo  qt  a  ao  b  vt  d  ao  etertt  b  ao  c  vt  f  aD  g.eft  ergo  d  aD  e  vt  f  ao  g.ergo  pmutatim  d  ao  f  ficut  e 
ao  g.ergo  per  ouooecimam  quarti  inter  e  et  g  tot  meota  pzopoztioalia  caouttquot  inter  D  t  f  .at  ini  D 
ct  f  caott  b  vnu  meDium  ,ppomoale:tgit  t  inter  e  ct  g  caoet  vnu  q?  fit  k.et  qt  ejc  e  in  g  pofitu  eft  fieri  ct 
ergo  p  vicefimafejctam  fecunoi  ejc  l:  in  fe  fiet  ioem  c.eft  igtf  c  quaoratus.quoo  erat  DemonftranDum* 

»  C0i  qttuo:  numero^  ppomoaliu  pinus  fuerit  cubus:  quartu  cubu  ee  pucniet* 

dStnt  a/  b/  c/  d  quattuo:  nueri  ptinue  ptopottoalesrquo?  a  pmus  fit  cubus.oico  d  quartu  ee  cubu. 
ficut  ent  e/  f/  g/  b  quattuo:  in  eaoem  p:opo:tioe  muni:crutqj  per  fcfiam  bui*  e  -t  b  cubt.et  q:  e  x  a  funt 
cubi:erutp  cozrelarifi  quarte  buius  duo  p:opo:tioalesmeo4  inter  e  et  a  qui  fint  kl.et  quia  p  equam 
pzopoztioalitatcm  que  ^Jpoztio  e  ao  b  ea  eft  a  ao  o:ergo  pmutatim  q  <ppoztio  e  ao  a:ca  eft  b  ao  o.feo 
inter  e  et  a  .pbati  funt  ee  duo  ^potttoales  mcotj.ergo  p  ouooecimam  quarti  ‘ttnf  b  'i  o  ouo  filr  erfit 
4?po:tioales  meotj  qui  fint  m  'i  n.et  q:p  oecimanonam  tcrrif  b  nfierat  oiergo  per  fcfiam  ptem  Decime 
tertie  quarti  b  numerabit  m.Sit  igif  0  latus  cubi  b-fttcp  quoties  tjmm  toties  0  in  p.q:  igif  ^)po:tto 
o  ao  b  tanq>  m  ao  b  trtplicata:ertteaoe  ^)po:tio  o  ao  b  tanq>  ^>po:tio  p  ao  0  triplicata.et  q:p  quarta 
buius  eaoem  eft  „ppo:tio  ini  cubum  p  et  cubfi  b»erit  igtf  o  cubus  :*t  eius  latus  erit  p.qtf  eft  «ppofitfi. 

n  C€UttDrato0 tres inucftigare:quo¥ pnnuefumpto^  oifferemie fint cqualcs. 

CSit  c  Duplum  cutufltbet  numeri.aooaf  c  cuilibet  nfierovt  b.fitcp  a  ppofitus  ejc  b  c.et  ejc  a  t  b  fiat 
o.et  ejc  c  in  a  *r  tn  b  fiat  b  “t  b.ct  ejc  a  -t  b  in  o  fiant  e  et  f.et  ponatur  numerus  limig  equalis  numero  e: 
ita  vt  g  fit  equalis  f.quta  ent  e/  et  l/  m/  g cquatur:et  ejc  a  in  o  fit  e:etia  cjc  a  in  D  fit  l/  m/ g.  feo  g  equatur 
f  qui  fit  ejc  b  tn  o:ergo  reftoufi  l  et  m  per  oectmam  p:imi  equfi  eft  ei  4  fit  ejc  c  in  o.quare  p  nona  etuf oe) 
l  et  m  funt  tanq^bctk.Su  ergo  l  equalts  b^etm  equalis  U.Dico  ergo  Igpoffc  oiuioi  tnouoequalia. 
IBam  cfi  b  in  o  fiat  g:et  o  fit  tanq»  b  bis  %  cute?  b  tn  fe  bt6.boc  eft  in  fufi  ouplum.et  in  c  faat  g.-r  a  in  c 
facit  Uerfit  ergo  l  g  tanq>qt5  fit  ejc  b  tn  fe  bis.et  a  b  (quoo  eft  D)  tn  c:cui9  oimioiu  eft  quoo  fit  ejc  b  in  fe 
fcmebet  ejc  o  in  Dintioium  c.eft  ergo  numerus l  g: tn  ouo  meDia  eioej  oimioio  eqlia  oiuifibile.oiuioo 
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ergo  l  g  in  buo  mebia  eqliatfttt?  r  bifferetia  vni9  illo?  bfmibio?  ab  g.et  v  ntitnertis  equalis  bimibio. 
et  q  bifferetia  bimibii  l  gtab  totfi  l  m  g.btco  tres  qbratos  numero?  r/V/t  qtcf  fint  r  etb  etq  e:e£  qui  pe 
tfitur.lBam  cfi  bifferetie  quabrato?  fint  c  feptimam  l?utus  q  ex  bifferetfis  laterum  irt  ppofita  ejc  ipis 
'  ,pbucfitur:pti  nuevi  bebis  ex  br  i  a  r  ab  v  in  ppofitfi  r  v  q6  eft  g.et  ejc  br  ia  v  ab  q  in  ppofitum  v  q  qtf  eft  l 
mgteqletn  numeru  #bud  g  vicefimamquttam  fecfibi  q>  eabem  fit  «pportio  bifferetie.r  ab  v  ab  briam 
v  ab  q.ficut  aggregat  i  q  v  ab  aggregatum  r  v.fiue  ficut  l  m  g  ab  m  gtquob  tbem  eft.Seb  bocvltimum 
facilius  forte  capies  in  mi  noribus  numeris  -r  eobe  ingenio  inuentis.vt  fit  a  fenarlus*et,pjcimt  l?tnc  x 
inbe  fint  b  x  c.b  mino: :  x  c  maior.certfi  eft  b  ee  quinarifitcuius  br  ia  ab  a  fit  b.qua  certfi  eft  ei  vnttate 
fitc?  e  bifferetia  b  ab  b  vnitatts  ab  quinarifitqua  pftat  efle  quaternartum.fitqj  f  bifferetia  b  ab  c.que 
quia  bupla  bifferetie  b  ab  a:ibeo  erit  binarius.eft  itat?  e  ab  f  buplus«feb  b  b  per  pceptidemfunta.et 
per  fcbam  primi  b  c  fimul  funt  buplus  ab  a.tgif  et  b  c  fimultf unt  buplus  ab  b  b.quare  que  .pportio  e 
ab  f  bifferetie  ab  biffercntiam  ea  eft  aggregati  b  cab  aggregatum  b  b.ergo  per  vicefimaqultam  fcbl 
tfh  eft  quob  fit  ejc  e  in  b  b  q>tum  qb  e?:  f  in  b  c.ergo  per  feptimam  fyuius  tres  quabrati  numerorfi  b  b  x 
cfunt  quales  propofiti  funt  inueniri  pofltbiles.quob  eft  propofitum. 

ORumcrum  quaoratu  mucmrc :  (j  cu  quaorato  Dato  numerum  quaoratu  pftituat.  u 

CESit  pmo  batus  nilerus  quabratus  atqui  biuifibilis  fit  in  buo  equalia.cuius  mebietas  fit b.latus 
aut  eius  fit  c.firc?  b  binarius.quta  ergo  qb  fit  c  jc  b  in  btequa?  ei  quob  fit  ejc  c  in  feterit  g  vicefi  mafejeta 
fecfibi  c  .pportioaliter  mebius  inter  binarium  X  b.et  quia  b  binarius  eft  numerus  primus:  x  g  prima 
quarti  coicat  cu  c  x  c  cfi  btetia  b  coicabit  cu  b.g  |5ma  §  tertii  b  nfierabit  b.cuius  cjbebtmebietas  fit  e. 
et  nfieri  circfipofiti  fint  fmaior  x  g  mino:  tquo?  qbrata  fint  I?  x  k.bico  §  quaoratfi  I?  ee  tan  cp  numeru 
quabratum  l: :  numero  quabrato  a  abbitum/lBam  bifferetia  ftge binarius  x  ppofitus  ex  tpfis per 
fecfibam  p:imi  eft  b.et  quia  e?  binario  in  b  per  typportpeftm  fit  atergo  per  feptimam  tyuius  cfi  a  fiat  ex 
bifferetia  lateru  in  copofitu  ex  tpfis  a  eft  bria  qbrato?  I?  x  h.qbrat9  ergo  l:  abbitus  quabrato  bato  a 
pftituit  numerum  quabratum  t?.qb  eft  ^pofitum.Seb  eftofecfibo  vtftt  quabratus  a  afiignatustfeb 
in  buo  equalta  partiri  no  poffit.cfi  ergo  binarius  eum  no  numerettet  fit  binarius  numerus  primus: 
ergo  per  primam  tertii  binarius  ab  ipm  ertt  prtmus.quare  g  becimaquintam  tertii  binari9  nfierabit 
inferiorem  numerum  quabrato  atvnitate  bempta  qui  fitb.cutus  mebietas  fit  c:t  maior  eovnitatefit 
btcutus  quabratus  fit  etet  quabrato  c  fit  f.bico  ergo  quabratum  e  abubare  fug  quabrato  a  q  tum  eft 
f  quabratus  c.Tflam  quia  c  bis  cfi  vnitate  pftituit  atergo  per  bedmaoctauam  pnmt  quob  fit  ejc  c  in  fe 
cfi  eo  qb  fit  ejc  a  in  briam  b  maioris  partis  ab  ctequfi  eft  ei  qb  fit  ejc  b  maiore  parte  in  fe.  ejeccbit  igitur 
quabratus  b  quabratum  nfieri  c  in  quabrato  bato  amam  bifferetia  b  x  c  erat  vnitas.qb  eft  <ppofitfi. 

C  St  quaoratuo  in  quaDmtum  DucaturtpDuccf  quaoratuo^i  #0  in  non  quaoratu  14 
non  quaDratus  ^ucmcr.Bnoe  pj  fi  quaoratuo  quaoratum  numcrctnpm  fccmiDum 
quaDratum  numerare* 

<C£5int  pmo  a  x  b  buo  quabratitbucaturt?  a  in  b  et  ^pueniat  c.bico  c  ei  quabratfi.Tflam  g  correlarifi 
quarte  fyuius  inf  a  et  b  eft  vnus  ^portioalif  mebius.fit  ergo  ille  b.quta  ergo  a  b  x  b  ffit  ptinue  4>p or 
tioalestergo  g  vicefimafejctam  fecunbi  quob  fit  ejc  a  in  btequfi  eft  ei  qui  fit  ejc  b  in  fe.at  quob  ejc  a  in  b 
4>bucitur  eft  c.eft  igitur  c  quabratus.qb  intebitur.Secfibotfit  a  quabratus  x  b  non  quabratustbuca 
turq?  a  in  b  et  ,pueniat  ctbicocnon  efle  quabratum.IRam  fi  c  effet  quabratus  g  febam  gtem  vicefime 
fejete  fecunbi  latus  quabrati  c  eet  mebius  proportioalis  inter  a  x  b.quare  cfi  a  primus  fit  quabratus 
g  becima  t?ulus  x  b  eet  qbratus.qb  eft  ?tra  l^potl? efim.  £orrelarifi  ejc  Ipis  buabus  gtib^  fatis  pftat. 

C^uaoratuo  non  quaDratum:fc6m  non  quaDratum  numerat. 

ClBam  fi  ponaf  poffibile  quabratfi  febm  quabratfitipm  numeraretergo  per  primam  gtem  pcebetf 
^buctus  erit  quabratus.at  ponitur  qbratus  numerare  no  quabratum:fe4tur  igitur  ex  l?oc  ptrarifi 
l?ypotl?efts.quob  eft  propofitum. 

C cubus  m  cubum  Ducatur:qui  p:ooucetur  erit  cubus. 

^  b  cubitt  bucatur  a  in  b  et  amentat  ctbico  c  efle  cubum.Sumo  ent  latus  cubi  a  quob  fit 
btet  quabratum  lateris  b  4  fit  e.manifeftum  eft  b  x  e  ee  proportioales  inter  vnitatero  et  a.et  qr  4ttcs 
vnitas  in  a  toties  b  m  c.cfi  a  multiplicet  c  febm  b.per  bectmaquartam  quarti  quot  mebit^portoales 
erfit  inter  vni  tatem  x  attotibem  crfit  inter  b  et  c.  funt  ergo  buo  mebij  fi  Kter  proportioales  inf  bete  4 
fint  f  g.cfi  ergo  b  f  g  c  fint  quattuor  numeri  ^pportioalestet  b  primus  per  l?ypotj?eftm  fit  cubus:  ergo 
per  vnbedmam  l?utus  x  c  quartus  ertt  cubus, quob  eft  propofitum. 

GBi  m  non  cubum  cubus  Ducarur:p:bDucctur  no  cubus,  fy  quo  liquet  <$  fi  cubus 

cubum  numerct:ipmfc6m  cubum  numerare.  _  _  r 

Cducatur  a  cubus  in  numerum  b  no  cubum  et  ^jueniat  ctbico  c  non  efle  cubum.  iBam  fi  c  rgbuctus 
ponatur  ee  cubustmanifeftum  eftvt  in  precebenti  per  bedmamquartam  quarti  quot  meuj  ,ppo:ttoa 
les  erfit  inter  vnitatem  et  attotibem  efl*e  inter  b  x  c.fint  ergo  fimiliter  buo  fcilj  f  ?  g.quia  ergo  c  g  f  b 
funt  ptinue  proportionales:?  c  eft  pofitus  cubus.ergo  per  vnbedmam  buiustb  etiam  erit  cubus,  at 
b  per  lj>Ypotf?eftm  pofitus  e  non  cubuetaccibet  itac?  ptrarifi  l?ypott?efis.qut  igitur  tnbc^buceturtno 
ent  cubus.quob  eft  prcpofitum.lCorrelarium  fatis  ejc  !?ac  x  precebenti  cognitum  eu. 

C B\  non  cubum  cubus  numcrct:fc6m  non  cubum  euift  numerabif.  -  * 
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Cllfta  fiponaf  numerari  f  m  cubfitp  penultima  qui  ,pOucetur  erit  cubus.  at  pofitus  efl  no  cubus  no 
itaq?  tpfum  numerabit  f  m  cubftiquare  fl  Ipfum  cubus  numeret:? m  no  cubfi  nuerabit:qt>  inteoitur. 

«9  cSi  quao:ati  c6mumcant:latera  quocp  comumcabunt.fi  vero  quaozati  fmt  mcom- 
mcnfurabilcoJet  latera  ipfotum  incomcnrurabilia  erunt. 

|j"Slnt  a  b  ouo  quaotati  et  c  latus  a  et  o  latus  b:  oico  pamo  fl  quaotati  a  b  coicant  et  eotfilatera  C  0 
cotcarc.ua  fi  c  o  no  coicant:ergo  per  ouooecima  tertff  neqj  quaotari  a  b  colcabunt»  eje  oppoflto  Igitur 
putis  fl  quaotati  colcabunt  *  eo?  latera  coicant.oico  fc6o  fl  quaotati  a  b  non  colcant  necp  eo?  latera 
cotcaremS  fi  c  o  latera  coicant  efl  ali  4s  nuerus  eos  colter  numeras  4  Ut  e:qz  ergo  e  numerat  c  ergo  B 
vicefimatertia  ptimi  ctla  numerat  a.et  q:  etia  e  nfierat  o:p  canoe  vicefimatertia  nuerabtt  et  b*  fi  ergo 
latera  funt  comunicatia  et  quaotati  colcant:  quare  er  oppofuo  pntis  ft  quaotati  non  comunicat  ne<£ 
latera  comunicabunt.quoo  eft  fecunofi  *  totum  ptopofitum. 

10  CBi  cubi  fuerit  pmefurabilce-r  lafcnqp  fi  cubi  no  coicermnecp  tpfo^r  latera  coicabut 

Canius  ptima  pars  vt  pteceoentfs  ptima  t  fecunoa  vt  pteceoentis  fecunoa  patefeunt. 

11  CBt  quaozati  ao  aliquem  fuerit  ptopottto  tanqj  quaotati  ao  quamtum  illum  ali* 
quem:quao:atum  cfle  nccefie  efi. 

CSit  a  quaotatus  qui  ao  altque  numerfi  vt  b  eam  fysbeat  ppoztione  que  quaotati  c  ao  quaozatft  0 
otco  b  elfe  numerfi  quaozatu.ua  q:  c  et  0  funt  quaotati  per  cotrelarifi  quarte  buius  eft  vnus  meotus 
43po:ttoualls  inter  c  et  0  qut  fit  e.t  qt  que  ^jpo:tio  c  ao  0  ea  efl  a  ao  b:ergo  per  ouooecima  quarti  erit 
vnus  meoitis  ptopottionalis  inter  a  et  b  qui  fit  f.qt  ergo  a  f  b  funt  «ppottionales  t  a  pttm9  pofitus  e 
quaotatus:ergo  per  oedma  buius  et  b  tertius  eft  quaotatus:  quoo  efi  ptopofitum. 

11  iL&uiamcp  fe  bj  ao  cubu  ficut  cubus  ao  cubu:  ioe  e)c  ncceflitatc  erit  cubus. 

CSl  ao  a  numerfi  cubum  fe  babeat  aliquis  numerus  vt  b  ficut  0  cubus  ao  c  cubutotco  b  elfe  cubum 
na  per  cotrelarifi  quarte  buius  inter  c  et  0  erunt  ouo  meo i|  .ppottionales.et  efi  que  ,ppo:tio  c  ao  0  ea 
fit  a  ao  b.ergo  per  ouooedmfi  quarti  caoent  cofimiliter  Ouo  meofi  .ppottionales  inter  a  et  b:et  a  ptu 
mus  ponitur  cubus  erit  igitur  et  b  per  vnoccima  buius  cubus  quoo  erat  oemoftranoum.  ' 

C  0i  quao:atus  tn  quaotatum  vel  cubus  m  cubum  oucatur:latus  pioouai  crititu* 
merus  qut  eje  latere  vntus  in  latus  alterius  p:ooucitur. 

C.  Sint  ptimo  ouo  quaotati  a  b:et  latus  a  fit  det  latus  b  fit  o.oucaf  qj  a  in  b:et,pueniat  e  4  per  Oeci* 
maquarta  buius  erit  quao:atus:et  oucaf  c  in  o:t  ,pirentattf,oico  f  elTe  tctragonlcu  latus  e.na  perfep 
tlml  et  octaua  fecunol  f  efi  meOius.ppottionalis  inter  a  *  b.et  c  viceftmafertaj  eiufoe  q6  fit  ec  a  m  b 
equfi  efi  ei  4  fit  er  f  in  fe.e  igif  f  latus  quaotati  e  q6  erat,pbanou.fct5o  ftnt  g  et  b  cubi  laterfi  c  et  0  *  g 
In  b  /POucat  It  4  per  oecimaferta  buius  eri  t  cubus.oico  f  elfe  latus  cubicfi  It.qt  em  c  in  a,poucit  g  et  f 
In  fe  iiouctt  e  erit  p  nona  quinti  ,ppottlo  g  ao  e  copofita  er  ^poztionib9  c  ao  f  et  a  ao  f.et  q:  iterfi  er  c 
in  0  fit  f:et  er  0  in  b  fit  b  erit  per  eanoe  nona  .ppoztio  f  ao  b  copofita  er.ppotttonib9  C  ao  0  et  0  ao  b:f$ 
c  ao  0  efi  ficut  a  ao  f:feo  et  permutati  0  ao  b  ficut  c  ao  f:  q?  eaoe  eflet  ^poztio  c  ao  0  et  f  ao  b.  eft  igitur 
jppoztto  f  ao  b  equalis  ^pponionibus  a  ao  f  et  c  ao  f:quare  4?po:tionl  g  ao  e.otoinatis  ergo  quattuot 
niteris  g  c  f  btqt  que  ^ppottio  g  ao  e  ea  efi  f  ao  l?«ergo  p  vicefimaquinta  fecunol  ioe  eft  nuerus  4  ^>ou 
citur  er  g  In  b  et  er  f  tn  e  fuQ  quioe  quaozatu  quare,pOUcti  cubi  U  latus  e  ftqb  eft  totu  ptopofitu. 

14  CBi  oifpofitis  ab  vnitate  numeris  quao:atis:,pponionaliter  mcDij  inter  p:o]timos 
quofe^  fumantur:fient  omnes  parte  altera  longio:cs.ct  cuiuflibet  illotum  ao  illos 
Dilfercntiam  lateri  fuo  cqualem  cfic  conftabit. 

ITSint  e  f  g  b  quotlibet  nueri  quaotati  ab  vnitate  pnter  olfpofitl:eo?vero  latera  vnitastet  b  c  0  nu^ 
meri  pnter  abvnitate  fumpti.oico  meoios^pottionales  inf  ptorimos  quofe?  quaotatos  fumptos  ee 
altera  pte  logiotes.ouco  eni  vnitate  tn  b  t  ^tueniat  It  4  eft  meoiusatpoztionalis  inter  e  'i  f.et  qt  cius 
latera  vnltas  et  b  funt  (equaliafolavnitate  oiftatiarp  oifflnttionelt  eft  altera  ptelongiot.  ftfr  ouco  b 
in  c  et  ,pueniat  1 4  erit  meoius,ppottidalts  inf  ptorimos  quaotatos  f  g.et  per  ioe  vt  ptius  altera  pte 
longiot.et  ita  oe  relt4s  ^poitionalio9  meoiis  ptorimo?  quaotatotu  quotquot  pnter  affignati  fuerit 
quao:ati.E)ico  pteterea  otfferentia  It  ab  quaotato  f  equale  efie  b  lateri  f:et  oifferentia  l  a  quaotato  g 
elfe  equale  c  lateri  g:et  ita  cofequenter.qt  eni  b  fuperat  vnitate  fola  vnltate:intelligo  ergo  b  oiutfum 
in ouas  vnitates.et  qt  b  in  fe  facit  ftergo  per  oecimatertiam  ptimi  b  ouctus  in  ptimi  t  fecunoam  vnl 
tatem  ptocreat  equfi  f:feo  fubftracto  q6  fit  er  b  Invnavnltate  remanet  It.eft  igitur  Cubftractfi  eius  qt5 
fit  er  b  invnavnltate  otffer^tia  It  ao  f:feo  et  loem  fubftractfi  eft  equale  b:qp  vnttas  in  quecunc?  nume 
rum  oucta  ioem  faciat.conftat  ergo  io  efTeverum  Oe  lt.oe  l  autem  confimiliter  oftenoitunqt  c  eteeoit 
b  fola  vnitate.oiuioo  ergo  c  latus  fdlicet  quaotatig  in  b  etvnitatem.t  quia  c  in  fe  facit  g  et  ioem  c  in 
b  etvnitatem  facit  equale  g:per  eanoem  oedmfitertiam  ptlmuet  fubftracto  eo  qui  fit  er  c  in  vnitatem 
remanet  l.oiiferentia  igitur  l  et  g  eft  quoo  fit  er  cinvnitatem:feotilluo  eft  equale  c  per  ioem  quoo 
ptius.conftat  igitur  ptopofitum  oe  altera  parte  longiote  Uet  ita  oe  quibufltbet  aliis  argumentabere 
Similiter  etiam  oftenoes  Differentiam  It  ao  e  elfe  vnitatem:  et  Differentiam  l  ao  f  efie  b  et  m  ao  g  efie 
c.  TBam  cum  b  fola  vnitate  fuperet  vmtatemdntellecto  ergo  b  in  ouas  vnitates  oiuifo  per  oecimanp 
quartam  ptimi  quoo  fit  er  b  in  alteram  vnitatum  equale  eft  ei  qui  fit  er  illa  in  fe:*  illa  in  alteram, feo 

c  1 


a- 

c- 


*i  ,  54 

a- - f - 

9  6 

c — —  e— — 


7ig  , 

a -  - — -g  b — “  - b 

17  64 


17*8 


i7  144  <54 

g - e - b' - - 

9  II  l(S 

a - -  f - b - - 

5  •  4 

c - -  0 - 

i7  144  ^  64^ 


1  6  Ii 


It- - l -  m — — 

i  5  4 

I  b - c^ - 0 - 


\ 


IIO 

a— — - 


in 

o - •  e- 


ii 

t - —  c 

f - 


11 

o - 

7i 

l - 

15 

m - 

9 

n - 

i 

a  - - 

i  i 

b - c  t> 

o -  n - 

l - m - 

r - 

q - 

P - 


q6  ftt  ejc  illa  vmtate  (n  fe  eft  quaozatfi  e  x  vnitas.et  q6  fit  cjc  illato  altera  itioe  eft  vnftas  et  equalevni 
tati.conftat  ergo  oziam  Iz  at)  e  eflevnitate.Suniliter  oiuioo  c  in  DUas  partes  fcj  vnitate  x  b:et  qz  per 
eanoe  occtmaquartam  pnroi  quoo  fit  ejc  c  in  b  fcj  l:equfi  eft  ei  qui  fit  ejc  bin  fe  4  cft  quaozatus  f:x  et  b 
in  vnttatem  qui  eft  latus  b.conftat  ergo  Differentia  l  ao  f  efle  b:et  ita  per  oecimaquartam  pzimi  oe  fin 
gulis  oftenoe.conftat  ergo  totum  pzopofitum* 

<E &i  fumantur  ab  vmtate  numeri  altera  parte  lon$io:es  ptotfmte  quibufep  coniun 
ctis:  oimioiis  comunctotum  fumptis  ptoucmcnt  omnes  quaotati 

0£Bt  parte  altera  logiozibus  figuratis  queaomoofi  in  fupiozt  factft  effcotco  liet  l  altera  logiozfi  ftmr 
fumpto?  meoietate  efle  quaozatfi.Similif  I  et  m  fimul  fumpto?  meoietate  efle  quaozatfi  x  ita  bino? 
et  btnozfi  ?rinue  fumpto?  quotquot  efient:meoletate  efle  tetragonica.  THam  4a  per  fecunofi  partem 
pceoentis  monftratfi  eft  ouam  U  minozts  ao  f  efTe  b:et  l  maiozis  ao  f  etia  efle  b:  Iz  et  l  funt  circfipofiti 
attp  cquioiftates  f.ergo  ft  fecfioa  pzimi  f  eft  numero?  I:  et  l  fimul  fuptozfi  meoietas.at  f  cognofctf  ei 
quaD:atii:ergo  De  Iz  et  l  conftat  «ppofitum  efle  veru.et  cbfimiltter  De  U  m  coftabit:  q:  eo?  Differentia 
aD  g  per  pceoente  cft  c  latus  g:quare  per  fecunoa  ptimi  concluDitur  quaozatus  g  efle  numero?  I  et  m 
fimul  iunctozummeoietatem.  ' 

ClBullus  altera  parte  longioz  eft  quaozatus  vel  cubus*  ** 

CIlHa  fi  ali4s  altera  pte  longioz  vt  a  eflet  quaozat9:per  Diffinitione  eius  latera  eflent  equalia.  et  4a 
eflet  altera  pte  longio:  eius  latera  fola  vnitate  Diftargt.fi  ergo  illa  Detur  et  fint  b  mato:  t  c  mino::4a 
etia  a  eflet  quaozat*  fit  eius  tetragonicu  latus  o.  et  q:  qtf  fit  ejc  b  m  c  eft  equale  ei  4  fit  ejc  o  m  fe:  ergo 
p  viceftmafejcta  fecunoi  b  o  c  funt  cotinue^ppoztionales  qfl  eft  Ipoflibile.IRam  cum  b  et  c  fola  vnitate 
Diftet  inter  b  t  c  nullus  caDit  nfierus  mcoi9.reo  b  Dicat  aouerfari9  d  ce  equale  b  aut  c.cu  ergo  b  c  o  co 
tinue,ppoztionef  opoztetb  et  c  efle  equalia  q6  eft  cotra  bFpotbcfini.Bt  oicat  D  eflematozg  b  x  c«t&c 
ergo  b  aD  D  eft  ^ppoztio  imozis  nfieri  aD  maioze:?  D  aD  c  ,ppoztio  maior?  aD  minoze.et  ille  ponfif  eeoe 
l?oc  aut  tpoflibile.‘Bt  Dicatvltio  d  vtroqj  et  b  -t  c  efle  minoze:et  tfic,ppcztio  b  aD  D  e  maior?  aD  minozg 
et  D  aD  c  mtozis  aD  maioze:?  ponun f  eece  boc  ire?  tpeflibile  no  cft  igif  a  altera  pte  logioz.quaozatus 
q$  eft  pzimfi.ofteoo  DefnDe  a  altera  pte  longloze  no  cfl*e  cubfi.na  fi  iD  poflibile  e  fi  t  a  alteza  pte  logio: 
ioo  cubus  x  eius  laf  a  fint:maius  quioe  b  et  minus  c  et  quaozatfi  b  fit  d  x  quaozatfi  c  fit  e:fit<£  f  latus  a  in 

-  eo  qp  cubusicui9  quaozatfi  ftt  lz.erit  eni  p  cozrelarifi  quarte  bui*  vnus  meoius  ^peztioalis  inf  d  et  Iz 

-  4  fit  g.et  p  ioe  vnus  inf  e  x  Iz  4  fit  bJt  C  feptlma  fecunoi  q  ^ppoztio  b  aD  f  ea  eft  d  aD  g:ct  g  aD  Iz.et  fifr 

—  q  .ppoztio  c  aD  f  ea  erit  e  aD  l?  et  f?  ao  Iz.et  qz  ejc  Iz  in  f  fit  a  t  idc  fit  p  bfpotbefim  cjc  b  in  c:crgo  p  feflaj 

jo  partgvicefimequue  fecfiDi  erit  Iz  aD  b  ficutc  aD  f.-z  etia  pmutatl Iz  aD  c  ficut  b  aD  f.crut  fgtf  inter  d  t  c 

-  cotinue  ^poztionales  g  et  Iz  t  fift  inter  e  x  b.itiDem  Duo  b  et  Iz.et  qz  b  t  e  vel  erunt  pmcfurabiles  vel 

cotra  fe  pmt.fi  ptnefurabiles  cfi  b  numeret  D  eius  quaDzatu:ergo  p  vicefimaterttam  pzimi  4cunqj  nu 
merus  nflerabit  b  etia  numerabit  D.quarc  D-r  e  erunt  comcnfurabiles.at  tn  qz  b  er  c  funt  cetra  fe  pmi 
D  et  e  efle  comenfurabiles  p  DuoDecima  tertii  eft  tpoflibile.fi  aflt  b  x  e  fint  tncomenfurabiles  p  febam 
bui9  b  et  e  funt  cubi.SilV  fi  c  et  D  eflent  comenfurabiles  p  ioem  q$  pzius  D  et  c  eflent  pmenfurabiles 
q6  pDuoDecima  terttf  cft  tpolTibile.Siaut  cx  D  fint  mcomefurabilcs  ergo  p  fct5am  bm^vtercp  ecub9 
quare  inf  b  et  c  erut  Duo  meDia  ptinue  ^poztioalia  p  cozrelarifi  quarte  bui9  at  no  mo  Duo  ve?  etvnfi 
quiDe  mfciDere  meDiii  vt  in  pma  parte  mdflratfi  eftieft  !poflibile.c6ftat  igitur  veru  efle  ^pofttum* 

CBato  altera  parte  longio:c:  alium  ab  co  altera  parte  longto:cm  inucnire  cuius  ao  17 
illum  fit  p:opo:uo  que  quao:ati  ao  quao:atum* 

n  Datus  nfierus  altera  pte  longioz  et  etue  maius  latus  fit  b:min9vero  fit  c:fit<p  D  Duplus  aD  b 
«e  Duplus  aD  m  quaozat*  d  ftt  f:et,pjctmus  fub  eo  quaozat9  fit  g  quo  nuerus  vnitate  nnoz  fit  b  x  pte 
„  16  altera  logioz  inter  f  et  g  fit  Iz.qz  eni  per  fecunDa  parte  vicefimequarte  l?uius  Dzia  f  et  Iz  eft  o:et  Dzta  U 

'  aD  g  eft  mfierus  eo  minoz  vnitate.iDeo  Dzta  Iz  aD  b  c  equalis  D.et  cfi  Dzia  D  et  e  ftt  binarius:  qrn  Duplfi 

11  Dzte  b  aD  c.na  per  cozrelarifi  feptime  fctfi  Duplato?:Duple  f unt  Dzie.-r  cfi  ejc  d  in  fe  fiat  f  et  ejc  d  in  binas 

-  rifi  qui  eft  Dzia  eius  aD  e  fiat  Dzta  f  aD  l?:q:  fit  Dzia  f  aD  iz  et  Iz  aD  b  q  cft  Dupla  aD  D:vt  poftefum  eft.erit 

,  8  igif  b  reliquus  nfierus  4  fit  ejc  D  in  e.Duco  igif  g  in  b  4  numeri  folavnitate  Diftare  funt  pofiti:fiat<£  l 

P  altera  pte  longioz  que  Dico  efT erque  quertm^.Ducaf  eni  b  in  b  ct  fiat  m:*!  c  in  g  t  fiat  n.erit<?  p  octaufi 

9  fecfiDi  ea  ^poztto  l  ao  m  q  g  aD  b.et  per  eanoe  etia  ea^poztio  n  ao  a  que  g  ao  b.quare  ea  eft  ^ppoztio  I 

S -  ao  m  que  n  aD  a.et  4a  ejc  b  in  b  fit  nuet  ejc  c  in  g  fit  mioeo  p  nona  quinti  erit.ppoztto  m  ao  n  ppofita  ejc 

4  1-  ;ppoztionibus  b  aD  c  et  b  aD  g.-r  4a  d  in  fe  facit  f:et  D  in  e  facit  b  erit  «ppoztio  f  ao  b  q  b  ao  e.quare  x  q 

—  c  b  ao  c:ct  4a  ^Jpoztio  f  ao  g  copofita  eft  ejc  «ppoztionibus  f  ao  b  equali  b  ao  c  et  b  ao  g:ergo,ppoztto  m 

8- -  aonequaf ,ppozttonib30g.et4apercozrelari6quartebui<,interfctgeftvnua jjpoztionalr meoi9 

*  0  erit  vnus  fimtlif  ^poztiona  lif  meDius  inter  m  et  n  4  ftt  o,cfi  fit  ergo  0  ao  n  ficut  m  ao  0  et  n  ao  a  ficut 

5<*  l  ao  m.ergo  per  equa  ^poztionalitate  inoirecta  erit  l  ao  0  ficut  0  ao  a.  capto  ergo  in  ^poztione  l  ao  o 

■  *  tres  numeros  in  cotinua  «ppoztionalttate  mimos  4  fint  r  q  p:manifeftft  eft  r  et  p  efle  quaozatosrtunc 

*  1  fic  q  ^ipoztio  r  ao  q  ca  e  l  ao  o:et  q  q  ao  p  ea  eft  o  ao  a:ergo  p  equa  .ppoztioalitate  que  ,ppoztio  r  ao  p 

quaozati  ao  quaozatfi  ea  eft  l  ao  a  altera  parte  longiozis  ao  altera  parte  longio:e:qt5  eft  ^pofttfi. 

cSi  numeri  ab  vnitnte  .ppoznonalcs  oifponatur  tertium  ab  vmtate  quao:atu:atcp  18 
vno  intcrmilfo  tertium  femper  efle  quao:atu  quartu  vero  ab  vmtate  cubum  z  ouob* 
intermiflis  quartu  femper  cflic  cubum:feptimu  autem  quaotatu  cubicum  ate^  qumcp 
intermiflis  feptimu  femper  efle  quaotatum  cubicum  eft  necefle 
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4£j&uaOzatus  cubicus  eft  quaozatus  4  pariter  eft  et  cubus»  q£>ofita  eni  vnitate  x  b  c  0  e  f  g  b  1*  l ni  n 
0  p:vel  quotquot  voles  numeris  cotinue  ab  vnttate,ppoztionaltbu8  bec  ftatim  ejc  oecima  x  vnoecima 
buius  cognofcif.qz  eni  vnitas  potetia  et  quaozat9eft  x  cubus,  ioeo  per  oecima  buius  c  ertt  quaozat9 
et  p  vnoecima  0  erit  cubus,  x  per  eanoe  oecima  e  iterum  erit  quaozatus  et  iteru  per  oecima :  q:  c  eft 
quaoiatus  g  erit  quaozat‘\Seo  et  q:  0  eft  cubus  p  vnoecima  g  etia  erit  cubus  4  venit  vt  li4oo  coftat 
feptimus  ab  vnitateiquarefeptimus  ab  vnitate  quaozatus  e  cubicus.et  ita  cotinue  pzoceoe  fimilecp 
offenoes  oemonftranoi  mooum  vbicp. 

<ESi  numei  o:u  ab  vnitate  cdtmuc,pporttonaliu  fecuous  ab  vnitate  fuerit  quao:at9 
omnes  erunt  quao:at!.  qp  fi  ioem  fuerit  cubus:  erunt  et  omnes  cubi. 

Clienta  pars  pater.na  per  pmifla  etia  terti9  erit  quaozatus.?  4a  fecuous  eft  quaozatus  p  Oecima 
buius  tertius  ab  illo  4  eft  quartus  etiam  eft  quaozatus.et  per  pmifT arn  4a  tertius  eft  quaozatusvno 
intermiflb  quitus  erit  quaoiatue.et  ita  oeinceps  quare  numero?  ab  vnitate cotinue  .ppoztionalium 
fi  fecftous  eft  quaozatus  oes  erunt  quaozati.  ScOa  pars  moftratur.  na  fi  fecuous  fuerit  cubusicunt 
quotiesvnitas  in  fecftoo  toties  fecuous  in  tertio.fcbus  i n  fe  4  eft  cubus  pzooucet  tertiuiquare  p  Oeci 
mamfejcta  buius  tertius  erit  cubus.et  per  |5m  tfiam  quartus  etia  erit  cubus.et  pervnoecuna  buius  a 
quolibet  itloeu.  aflumptus  quartus  erit  cubus.at  illis  cotinue fumptis  oes  fumentur.conftat  itaq?  it 
fecuous  fuerit  cubus  omne»  cubos  efle. 

CSi  pzojcunom  altera  parte  longior  vnus  in  aliu  oucaf  :,pucmet  altera  pte  longio* 

([Sint  a  et  b  ouo  bunc  in  mooil  altera  parte  logiezes  et  meoius  inter  eos  quaozatus  fit  c  cui*>  latus 
fitoqO  per  vicefimaquarta  buius  erit  oiiferetia  inter  a  et  c  x  inter  c  et  b.fitqj  a  minozis  altera  parte 
longiozts  latus  alteru  e.eritcg  0  matus  e  vnitate.?  qz  0  in  fe  facit  c  et  0  in  e  facit  a  erit  .ppoztio  c  ao  a 
tanq»  0  ao  e.Sit  ite  vt  e*  0  in  f  fiat  b  erit  f  vnitate  maioz  o.aooaf  itncp  e  ao  a  et  fit  copofitus  g:q:  eje  0 
in  e  fit  a  ejc  f  in  e  fiet  g:vt  facile  p  oecima  pzimi  ofteoarur  cit  numerus  f  numeruo  folavnitate  fuperet 
et  4a  f  in  e  facit  g  et  0  in  e  facit  aierit  per  octaua  fecunoi  ca  ^.ipoztio  g  ao  a  q  eft  f  ao  o.fco  ?  p  fcptiml 
eiufoe  etiii  b  ao  c  ficut  f  ao  otquare  ?  b  ao  c  ftcut  g  ao  a.quare  gntur  at  i  b  ao  g  ftcut  c  ao  a:ergo  p  vice* 
ftmaquinta  fecunoi  qO  fit  e?  b  in  a  oatis  altera  parre  logioztbus  equale  eft  et  4  fit  eje  g  m  c  at  4  fit  ejc  g 
in  c  eft  altera  pte  longioz  p  oiff  initione:  cfi  g  er  c  fola  vnitate  oiff  erat.  <$  g  fit  copofitus  ejc  a  et  e  x  ozia 
a  ab  ipfo  quaozato  c  fit  oia  qua  4oem  ozia  o  numerus  c  aooitus  a  tu  copofitione  fola  oiftat  vnirate. 
coftat  igitur  numero  qui  ^poucetur  ejc  b  in  a  efTc  altera  parte  longtozc,?  pzepofitum. 

C0tjpjcum  qui<£  pre  altera  lcgio:cs  cu  Duplo  quaotati  mter  cos  cofhrun'  pponanf 
^puemet  quaozat9  cui9  raoit  erit  c£  minozenuous  z  maiote  maio?is  latcrib9pftmita 

CESint  eni  a  et  b  ouo  qufcuq*  pzejcimt  altera  pte  longiozes  et  cozu  meoius  quaozatus  c.fintqj  0  c  las 
tera  altera  pte  logiozis  a:?  c  f  latera  alfius  alf  era  pre  longtozis  b.oieo  q?  fi  ab  coponatur  cu  ouplo  c 
totii  aggregatu  vt  g  effe  quaozatu-.cuius  raoi jc  eft  copofir a  eje  0  Ct  f.na  pervi cefimaquarta  buius  e  eft 
ozia  a  ao  c  et  b  ao  c :  ergo  p  fecunoa  pzimi  copofitum  ejc  a  x  b  eft  ouplG  ao  c.  at  ouplu  c  cum  a  b  ouplo 
eiufoe  erunt  eius  quaozuplfi  quooqoem  pofit  fi  eft  g.quattuoz  igif  in  c  ,poucfi  t  g.at  quattuoz  nnerus 
eft  quaozatus  cum  pzooucaf  e*  ouobus  in  fe  ouctis  x  fili*  c  pofitus  eft  quaozatus.ergo  p  oecimaquar 
tam  pf entis  et  g  eft  quaozatus. et  cu  g  quaozatus  quaozupb  fit  ao  c  quaozatu:  ergo  per  tertia  buius 
^poztio  laf  is  g  ao  latus  c  erit  oupla.at  cu  e  fit  raoijc  c  et  0 1  f  circupofiti  e4oiftent  ipft  e.ergo  p  fetf  35 
pzimi  0  et  f  fimul  funt  ouplu  e  lateris  ctquare  raoijc  quaozati  g  eft  ppofita  ejc  0  et  f:qtf  eft  .ppofitfi . 

i lSi  duo  quilibet  pzojami  quaDzati  cu  ouplo  mcoij  mter  coo  altera  pte  longiotiocd 
iungatuncopofituo  erit  quaotatue  latufq?  ipduo  ex:  laterib9  ipfo^r  compotitu. 

CSint  a  b  ouo  quilibet  pzojcimi  quaozati  et  c  meoius  inter  eos  altera  parte  iSgioz  et  0  e  eo?  late  ra 
oico  quaozaros  0  b  cu  ouplo  c  efficere  quaozatuvt  f  cui9  latus  erit  copofitum  e?  0  e.i!5am  p  vicefima 
quarta  buius  ejc  0  in  e  fiet  c  altera  parte  logioz  inter  a  et  brquare  per  noni  pzimi  erunt  a  ct  c  tanq>  q6 
fit  ejc  0  in  ppofitfi  ev  0  e:quoo4oem  copofitum  fit  g  et  per  eanoe  c  cu  b  tancj?  quoo  fit  ejc  e  in  ppofitum 
0  e  io  eft  in  g.et  p  eanoe  nona  qtf  ejc  0  ct  e  in  g  tanq»  quoo  fit  ejc  g  in  fe.eri  t  igtf  quaozatfi  numeri  g  tm 
qtum  a  x  c  x  c  bzergo  q^tum  a  et  b  x  c  bis.fuit  ein  c  bis  fc5  femel  cu  a  ct  femel  cum  b  fumptfizfeo  tlluo 
quoo  fiebat  ejc  a  et  b  x  c  bis  pofitu  eft  efif c  f.eft  igitur  f  quaozatus  cuius  latus  eft  g.  et  4a  g  eft  ppofit* 
vt  pofttum  eft  ejc  0  et  e  lateribus  quaozatozu  a  et  b:  conftat  totum  pzopofitum. 

CSi  ao  DU06  vfcp  nucroo  vnitate  oiHatce:  oeo  numeri  ab  vnitate  coaceru^tur:<J  ex 
coaccruatione  ptouenict  erit  nucruo  quaD2atU9  latufc^  ipfiuo  coaceruato^r  marim9. 
fESint  nucri  ab  vnitate  oifjpofitt  p  ouos  ozotes  vfcp  ao  e  x  0  ouos  4fe  nuerosvnitate  oiftates  pmus 
boc  mo  vmtas  a-b  c  0  e:x  fefius  boc  1110  vnitas  a  b  c  o:t  fit  quaozat9  e  numerus  f.  oico  quaoza  tfi  f  effe 
tanq»  oes  numeri  illozu  Ouo?  ozoinucoaceruati  Signo  ein  oes  quaozatos  ifcriozes  f  4  fint  Oifpofiti 
p  ozoine  f  g  b  U  l  vnitas.eritq?  g  quaozati  o:et  b  quaozati  c:x  Iz  quaozatus  b:et  l  quaozatv  a.t  poftea 
vnitas  q  eft  pme  vnttatis  quaozat9.5ntelligo  fitV  m  n  0  p  q  meoioo  altera  pre  logiozes.et  qa  per  vice 
fimaquarta  buius  ozia  f  ao  m  eft  e:x  ozia  m  ao  g  eft  o.  ergo  p  octaua  conceptione  ozia  ejetremo?  f  g  e 
e  o.ct  fift  argumeto  ozia  g  ao  b  eft  0  c.et  ozia  b  ao  Iz  eft  c  b:t  ozia  Iz  ao  l  eft  b  a:et  ozia  l  ao  vnirate  eft  a 
etvmtas.aooitaergovnitatcaoaetvnitatezfierl.et  aoottisba  oziafcjlao  Iz.ao  a  x  ouplavniratea. 
ao  Ufiet  lz,aooita  mfup  c  b  ozia  Iz  ao  b  ao  b  a  x  a  et  ouplavnitate.i.ao  Iz  fiet  b:?  fimilF  aooita  0  c  ozia 
b  ao  g  ao  c  b:b  a:a  et  ouasvnitates:  boc  eft  ao  btfiet  g.et  aooita  e  0  ozia  g  ao  f  ao  0  c:c  b.  b  a:  a  et 
ouasvnitates  fiet  f.per  nonam  igitur  conceptione  conftat  ^pofitum  oemonftratnm. 
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CEfi0uicunq5  er  numeris  ab  vmtate  bis  fumptis  coaccruatur:cft  parte  altera  longio*  54 
minufq$  laterum  ipfms:coaccruato:u  malimus 

dSint  butufmooi  nueri  bino  oroine  fumptijmitas  a  b  c  b  4  fintul  aggregetur  fiatqj  m:  qu£  Dico  tl 
altera  pte  longiozejeiufqj  minus  latus  ee  o.na  per  pceoente  fi  poictis  nueris  aooo  e  fiet  quaozatue  f: 
cultis  ozla  a  metuo  altera  pte  logioze  eft  e.remoto  igif  numero  e  a  quaozato  f  remanet  altera  pte  Ion 
gioz  meot9  itiif  7  pzoxtmu  mlnozc  quaozatu.Seo  4  remanet  amoto  e  eft  aggregat9  suo?  aflignato? 
ozstnu  fc5  mtlgif  m  eft  altera  pte  longioz  meoi9  inter  f  et  pzojctmu  minore  quaoratu*  J3eo  ille  meot* 
altera  pte  logioz  fit  eje  s  in  e  illozu  quaozato?  latenb9pemccfimaquarta  pntis  o  aut  minus  eftzergo 
altera  pte  logiozis  m  min*  latus  e  o.at  o  ozoinfii  alTignato?  maxim*  e  nuerus.pftat  §  tota  ,ppo  firma 

C&i  fuerit nuerus  qozatus  cubic9:latus  quioe  qozati  erit  cub9  latustf  ocubi  qbzat9  55 

C  Sit  a  nuerus  quaozat9  cubicus  cui9  quatenus  quaozati  latu  s  fit  bzquatenus  vero  cubi  latus  fit  c: 
oico  b  efTe  cubu5  et  c  efle  quaoratu.  'tfMimfi  p5.suco  eni  b  in  a  -t  flat  o  ppala  eft  o  efle  cubft  et  a  cubus 
tpm  numerat  fm  btergo  p  cozreSariu  oecimefeptime  buius  b  eft  cubus  qtf  eft  pztmfi..Sci5  m  ofteoitur 
fit  e  quaoratu  c:  qz  qi3  fub  c  et  e  extremis  cotinctur  equu  eft  ei  q6  ftt  ex  b  in  fe*  ergo  p  vicefimlfextam 
f  ecunot  e  b  c  funt  continue  pzopoztionales  fes  e  pzimus  eft  pofitus  quaszatus:  igitur  et  c  per  occim3 
Ipuius  eft  quaozatuszficq?  totum  conflat  pzopofimm. 
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fuerint  duo  numeri  quaozati  cubici :  mcoius  inter  illos  in  continua  pzopcztio* 
nalitatc  erit  cubustouozum  vero  mcoiozu  vrcrcp  quaozatue* 

IT  Sint  a  et  b  suo  quaozati  cubici :  qz  a  *  b  funt  quaozati  p  cozrelariu  quarte  but ns  2  inter  eosvnus 
meoius  .ppozttonahs  4  fit  c.  et  qz  a  t  b  funt  cubi  p  tocm  eozrelarifi  inter  eofoe  funt  ouo  meo#  ffipov 
tionalcs  4  fint  0  7  e.oico  ergo  c  efle  cubu  et  0 1  e  efle  quaozaros.c  afit  efTe  cu bfi  oedaraf .  nam  cuco  a 
in  b  et  ,pueni  at  f:qz  a  t  b  funt  cublif  etia  per  oecimafextam  buius  erit  cubus  et  cfi  a  c  t  b  fmt  pzopoz* 
tionalestergop  vicefimafextam  fecfiolf  cubus  fiet  ex  ctnfe.  quare  f  eft  quaszatus  ipfuie  c.  eft  igitur 
f  quaozat9  cubicustquare  c  latus  f  vt  quaozati  per  pccoente  eft  cubus  qtf  eft  prtmu.feo  0  et  c  efle  qua 
Ozatos  bine  hquet:  qz  b  c  0  funt  cotinue  pzopoztionales  et  b  pzimus  eft  quaozarus*  tgitur  7  tertius  o 
per  oecima  buius.  3  rem  a  0  et  e  funt  numeri  ^portionales  et  a  pzimus  eft  quaszatus  igif  per  eano5 
oecima  %  e  tertius  quao:atus.£ft  igitur  tota  pzopofitto  nota* 

CJDuoe  qozarcs  cubicos  iucniretinf  quos  nucri  quotlibct  mcoij  ,ppoztidalf  fumdf 

CSi  ouoe  qozatos  cubicos  iubeoztuenireinter  quos  quotlibet  inftaceat  meofl  ^poztionalcs  fumo 
nueros^jpozrionales  ples  ouobuszipfis  mesiisiquos  tubeoz  iuenire*verbt  ca  fi  lubeoz  tuenirc  ouos 
quaozatos  cubicos  inf  quos  fint  quattuozmeofl  .ppoztionales  fumo  fex  nueros  cotinue,ppoztioales 
vt  a  b  c  0  e  ftquozii  per  ozoinefumarur  cubi  g  I?  Iz  l  m  n:4  per  fexta  bnius  funt  etia  jjpoztionales  quw 
quioe  cubi  in  fe  per  ozoine  oucatur  et  pzoueniar  o  p  q  r  s  t.  oi co  ttaqj  0  ct  t  efle  ouos  tales  quaozatos 
cubicos.na  cum  g  b  ct  ceteri  in  fe  oucatur  0  p  q  t  ceteri  funt  quaozati:  et  qz  g  b  't  ceteri  eozu  fc5  lare 
rafunt^pozttoales:perquintab«iusop  q  et  ceteri  eozu  quaozati  funt  4>poztionale8.atcum  get  n 
fint  cubi  ergo  per  occimafextabuiuso  et  t  erunt  cubi.funt  igitur  oct  t  quaozati  cubici  inter  quos 
quattuor  numeri  p  q  r  s  funt  meo#  pzopoztionalcs:q6  eft  pzopofitti. 

C©uos  qozatos  cubicos  repirennf  meoios  f  m  Datos  nueros  fumd  (It  polTibilc 

f£Sint  oati  nucri  a?  bt^pofitficp  fit  ouos  quaozatos  cubicos  luentrciintcr  quos  fint  numeri,ppoz 
tionales  fmat  etia  fm  b:fircp  a  binarius  et  b  fernari9*4a  eni^ppoztiones  femp  funtvno  plures  ipfts 
meoiis  et  a  eft  binariusuo  vt  meo#  inueniatur  f  m  a  opoztct  tres  efle  ^Jpoztiones.et  4^  b  eft  ternarii 
vtinueniatur  meo#  fc^mbopjquattuoz  efTe  ,ppoztionee.E>uco  ergo  tria  in  quattuor  et  pzouenf  at  c 
et  fct5m  c  ozotno  cottuue  .ppozttoes  in  nfleris  r  0  e  f  g  b  U  l  m  n  o  p  qtquo?  q  et  r  p  pccoente  ponantur 
quaozati  cubtcizet  piflgo  quattuor  ex  illis  ojpoztioib9  vt  l?ic  fctfm  quafnos  et  qternos  ozotest-t  b^  bo 
tres  meoios  .ppoztioales  fcj  n  Uf  p  equa  ^ppoztioalitate.t  fitV  piungo  tres  ex  illis  vt  bic  B  quinos  t 
4nos  ozotnes  et  bebo  m  t  g  ouos  meoios  ppoztioales  inf  q  et  r  quaozatos  cubtcos:qi3  eft  ^pofitu 

C^nf  4Hibct  duos  fupficialcs  fircs:tcrttu  in  pnnua,ppozri6aliratc  mcoiu  cc  ncce  eft 

CSiut  a  et  b  nucri fupfici ales  fil*cs:et  latera  a  fint  c  7  o:er  latera  b  fint  e  7  f.oteo  inf  a  et  b  ee  vnu  nu 
nteru  in  cotinua  ^pozttonalitate.  na  4a  a  ct  b  funt  ftres  p  oiffiuttione  eius  latera  funt  ^portionalia, 
toeo  q  ^jpoztio  c  ao  o:ea  eft  c  ao  f.quare  pnuitait  q  ,ppozrio  c  ao  e:ea  eft  0  ao  f.  ouco  ergo  e  tn  0  et  flat 
g:et  4a  c  in  0  facit  a:et  b  tn  eunoe  0  facit  g:ergo  p  octaua  fctft^ppoztto  a  ao  gvt  c  ao  e*7  4a  iteru  e  in  0 
facit  g  et  e  tn  f  faci  t  bzergo  ^pozti  0  g  ao  b  vt  0  ao  f.feo  ,pbata  eft  .ppozti  0  c  ao  c  vt  0  ao  ftergo  pzopot 
tio  a  ao  g  vt  g  ao  b.eft  igitur  inter  a  et  b  nuerus  &  meoius  4?poztionalis:qfi  erat  oemoftranoum 
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C.& ft  terti9  inf  cog  mcDi9^pozti6alf  ceciDcrir.Duo  bilbet  nucri  eft  fupficialcs  ftfes 
CIDeccft  couerfa  pceoetis.  Stnt  eni  a  et  b  4ctmq?  tuo  nucri  inter  quos  flt  cmeoi^pozttualiszoico  a0 
aetbfupfictaleseetfiies.captoenioemimosinajpozticneaaoe  4  qzmtmiperOectmanonaterttf 
numerabut  a  et  cequalnfitcp  io  fciJm  f  erftfr  nuerabfitcctb  cqualif:  fite?  io  fctfm  g  manifcftfi  itacp 
eft  cu  a  fub  ouobus  lateribus  0  et  f:et  b  fub  ouotus  e  g  cotmeaf  :a  et  b  p  oiffinittone  efle  fupficialcs* 
£5eo  qp  fint  fimtles  pj.na  qz  per  brpotbefim  0  ct  e  numerat  c  et  b  fecunoii  g:  0  numerat  cfcSm  g:  et  e 
numerat  c  feeunofi  f  vt  et  pofitu  eft.  igttur  per  vicefimaquinta  fecunoi  0  f  et  e  gfunt  proportionales: 
f5  0  f  funt  latera  a:et  e  g  funt  latera  b.funt  igif  a  et  b  per  oiffmitionc  fupficialcs  fifes:qt5  eft.ppofuft. 
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Vr  . 

4i  dSi fucrir ouo nueri fupffdalcs fil’cs:erit,ppo:ovm9 ao altqr tlq5 qo:ati  ao qo:atu 

f£Smt  a  et  b  ouo  fugftcialcs  fimilesioico  .ppoitione  a  ao  b  efle  q  quabiati  ao  quabiatmnam  g  ante  a- - 

pmiflam  critintcr’eos  vnus  mebius  .ppoitionalis  4  fit  c.  Sumo  ergo  tree  minimos  in  eo?  ,ppozti6e  4 

4  fmt  0  e  f  g  piima  buius  o  ?  f  erutquabiati*ct  cum  q,ppoztio  b  ao  e  ea  fit  a  ao  c**  q  e  ab  f  ea  fit  c  ab  b  b - 

ergo  g  equa  .ppoztionalitate  q  ,ppoitio  0  ab  f  quabiati  ab  quaoiatu  ea  eft  a  ao  b:qt5  eft  piopofitu* 

4i  CSi  ouo:um  numerozum  p:opo:no  fuerit  que  quao:ati  ao  quaozatum  illos  fupm 
ftdalcs  fimiles  efle  ucccflc  eft* 

ClOcclefl  couerfa  pzeceoetis.Sint  a  et  b  quabiati  'i  fit  «ppoitio  c'ab  b  q  a  ab  b:  bteo  c  b  numeros  efle  a 

fugfictales  fifes.TRam  g  cotrdariu  quarte bui*  eft  vnus  mebi^pottioalis  inf  a  ?  b.qrc  *z  g  ouobeci  c. 

ma  quarti vn9  erit  mcoi'5  .ppottioalis  int  c  et  b*qre  g  40  bui*  c  x  b  funt  fugftcialcs  fifesiqb  e  .ppofitu 

45  CBi  ouo?  fuperfidaliu  fimiliu  alter  in  alteru  oucaf  :quao:atus  numerus  pzoouccf  ♦ 

CSint  a  et  b  fugfictales  fimilesibucaturcp  a  in  b  t  .pueniat  cibico  c  efle  quabiatu.lRam  g  trtcdima 
nona  buius  inter  a  t  b  eft  vnus  mebius  jpoitionalis  4  ftt  *>♦  4a  ergo  a  b  b  funt  cotinue  ,ppoztidales  14 

per  viceiimafertam  f  ecunbi  ibem  eft  qui  fitqcainbtejcbin  fe.at  qb  eje  b  in  fe  ftt  eft  quaoiatu:  igitur  a — 
et  c  qqpo  ftt  e?  a  in  b:quoo  eft  piopofitum* 

4+  c&i  cx  ouctu  ouo:um  numcro:um  vmus  in  alterum  pzooucatur  quao:atus:illos  a — 

duos  fuperftrialcs  fimiles  cfte  conucniet* 

CDbec  conuertit  pzecebente.vt  fi  eje  a  in  b  pzooucatur  c  quabiatusibico  a  et  b  efle  fugficiales  fimiles 
THam  per  vicefimafertam  fecunbi  latus  tetragonicum  c  erit  mebius  pzopoitionalis  inter  a  et  b.ergo 
per  quaozageftma  buius  a  et  b  funt  fuperftciales  fimiles:quob  intenbitur* 

45  <E£5i  ouo  numeri  fuperficialesvm  fuerint  fimiles: erunt  ct  mter  fe  fimiles* 

CSint  a  b  ouo  numeri  fugfictales  fimiles  ctbico  a  et  b  efl*e  inter  fe  fimtles.lFlam  4a  a  e  fimilis  c  tnf 
a  et  c  eft  vnus  mebius  piopoitidalis  qui  fit  b.et  4a  b  etiam  fimilis  c  inter  b  ?  c  fimilitervnus  mebius 
p:opo:tionalis  qui  fit  c.igitur  per  oecimafertam  quarti  et  inter  a-r  b  erit  vnus  meoius,ppottionalis 
quare  per  quabiagefima  buius  a  et  b  erunt  fuperftciales  fimiles  t  et  piopofitum* 

4*  C£5i  aliquis  numerus  m  fuperficialcm  oucatur:  p:oucniens  erit  folious* 

ClBam  fuperftcialts  ftt  ep  buctu  numeri  in  numerft  facta  vnaJmultipllcatione .  qui  igitur  ep  ouctu 
alicuius  m  ipfum  pzooucetur  tribus  lateribus  cotinebatur  cotinus  facta  multiplicatione*  quare  per 
bitfinirione  erit  folious:  quob  intcnbebatur* 

47  c: f0mms  folious  ab  aliquo  fupcrficiali  numeratur* 

CTftam  ois  folious  per  bifftnitione  babet  tria  latera  quo»  tertium  bucif  in  piobucttf  ep  reliquis.at 
talis  ,pouctus  eft  fuperctalis*numeraf  igitur  otsTolibus  ab  aliquo  fugficiali  vt  pzoponebaf ♦ 

4S  «EBatis  tnb*  nueris  cu  tripliri  mo  foUo^crccf  :vnus  tn  ioccp  erit  4  cx  oib*,poucc0 

CSint  tria  latera  a  b  ctet  pzimo  eje  a  in  b  fiat  bt-t  er  c  in  b  fiat  folibus  e.  fc6o  eje  b  in  c  fiat  f  et  e?  a  in  f 
fiatfolious  g.  tertio  er  a  in  c  fiat  l?  ct  er  b  in  l?  fiat  folibus  l:.  bteo  tres  folibos  e  g  U  cp  tribus  larerib<» 
triplici  mo  creatos  eofoe  efle  ate^  equales*  <.Fla  q:  aiin  b  facit  otetcinb  facit  f*  ergo  g  octaua  fecunbi 
b  ab  f  vt  a  ab  c.ergo  gvicefimaquinta  fecubi  ibe  eft  4  fit  cp  a  i  f  et  c  in  b:feb  a  in  f  facit  g  t  c  tu  b  facit  e 
funt  tgif  e  g  folibi  equales.^te  q:  er  b  in  c  fit  f  et  er  a  in  c  fit  l?:  ergo  g  canbc  octaua  que  .ppoztio  b  ab  0 

o  ea  eft  f  ao  b-ergo  g  vicefimaquinta  fecunbi  iteru  ioem  fiet  er  a  in  f  et  b  in  b*fet>  er  a  in  f  fit  folibus  g: 
et  er  b  in  I?  fit  folious  h.funt  igif  folibi  e  z  lt  abfuice  cqualesifeb  et  foltb9  e  pofit9  eft  equalis  folibo  g  a 

§  g  cocm  faam  U  et  e  funt  foltbi  eqles.funt  igif  vt  ,pponebaf  tres  folibi  e  g  U  abiuice  eqlesi^^pofitu 

49  c  ©mnis  nummis  a  tribus  numens  numeratus  folious  efle  ptobatur* 

€C‘3mt  a  b  c  tres  nfieri  numerates  b:btco  b  efle  itume?  foliou.navcl  a  eft  pmusvel  ppofit9*fi  ppofit^ 

ergo  g  quaoiagefimaferta  buius  4cuncp  nuerus  m  ipm  oucaf  a>oucet  foliouificcp  coftabit  ptopofitfi*  a _ 

Si  aut  fit  ptim9  qt  b  nuerat  b  f  m  alique  numeruiergo  g  quarta  tertfl  a  numerat  b:vel  alterfi  f  m  que 
nfier3t*quarc  b  aut  is  fm  que  nuerat  eft  fugficialts.erit  ttaip  g  quab:agcfimafcpta:vt  piius  o  foliov, 

50  c^Kiu  ouo^r  folioozu  ,ppo:tio:c  cx  latcru  vni9  ao  latera  alten9^>oucta  ,ppo:tioib°* 

dSint  3  et  b  ouo  folibiifmtqj  eoe  latera  a:ct  f  g  b  latera  b  .bico  piopoitionc  a  ab  b  efle  copoftta  er  f, 
^jpoitionibus  c  ao  f:o  ao  g:t  e  ao  b*  ouco  cni  cin  b  et  .pueniatli  -t  f  m  g  et  piouentat  l  *  g  nona  igitur  u 
quinti  pzopomo  U  ao  l  copofita  eft  er  piopoitionibus  c  ab  f  -r  b  ao  g.  ct  q:  per  quabiagefimaoctauaj  ^ 
buius  fi  ejoucatur  in  l:  et  b  in  l  pioueniet  a  t  b.ergo  per  nona-qutnti  piopoitio  a  ao  b  vt  U  ao  l  et  c  ao  ? 
l?:feb  piopoitio  l:  ao  l  monftrata  eft  copoftta'er  c  ao  f  et  b  ao  g*  ergo;p:opottio  a  ab  b  compofita  eft  er  c 
piopoitionibus  c  ao  f:b  ao  g:et  e  ab  b^fluob  eft  piopofitum. 

51  CSi  ouo  folioi  files  alios  ouos  equalif  numcret:illos  quoq^  folioos  Hies  cc  ncce  e*  — 

CSint  a  b  buo  folioi  fimilesmumeretep  b  c  equalitervt  fecunofi  c.bico  b  e  pariter  ee  folibos  fimiles 
alfigno  enimf  g  b  latera  a:et  Iz  l  m  latera  b.bucoqs  f  m  g  t  «pueniat  n  et  li  in  1 1  ,pueniat  0,  et  qi  b  in  n  a — 
g  quabiageftmaocraua  buius  facit  a:  et  m  in  0  facit  b.eft  itat?  n  in  a  f  m  b:ct  a  in  b  f  m  c.ergo  g  vicefU  P — 
matertia  piimi  n  eftin  b  fccunbu  pzoouctu  er  c  in  b  4  ftt  p.et  fimiliter  qz  o  eft  in  b  fm  m  et  b  in  e  f  m  c:  11 — 
per  eanoe  vicefimatertia  0  eft  in  c  f  m  piobuctu  er  c  in  m  4  fit  q.r  qi  c  in  b  facit  p  et  c  in  m  facit  q.ergo  f — 
que  ^poitio  b  ab  m  g  feptima  fecunbi  ea  eft  p  ab  qzquare  t  q  f  ab  Izjet  g  ao  l .  feo  p  in  n  facit  b  1  q  in  0  S — 
facit  c  vt  monftratu  eft*seo  tm  eft  f  in  g  ^tum  met  U  in  l  ijptum  o*ergo  p  f  g  in  fe  faciet  b :  et  q  Iz  l  in  fe  b — 
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facient  e/nnt  ergo  o?  e  folioi  et  latera  o  funt  pfg  *  latera  e  funt  q  l:  l.feo  Ula  pzobata  funt  .ppottio^ 
nalta:ergo  o  et  e  funt  ertjMtmilesjquoo  eft  totum  pzopofitu  monflratn. 

C5ntcr  quollibct  duos  folioos  fimiles :  duo  numeri  in  cotinus  piopouionalitate  5t 
mcofl  mtcrciDunt. 

a - b -  Cl^am  ppenultima,ppoflttoneerita)pomovmueillo?folfoozfiaOreltquataniHaterisipftu0aO 

c -  - o  e - f  latus  alterius  ppoitio  tripltcata.Sumam  ergo  quattuo:  nfleros  tn  ,ppo:tlone  lateris  ao  latus*  t  q: 

pmi  ao  quartu  erit  ppoitio  lateris  ao  latus  triplicata:  illa  erit  eao2  ^pozticnt  foUoi  ao  foliofi.  ergo 
per  ©uooeama  quarti  quot  meota  funt  inter  p:imu  x  vltimutn  tot  erunt  inter  folioum  et  folioum.  at 
meoiafunt  t>uo:ergo  inter  folioum  x  foltoa  ittoe  erunt  ouo:  quooeftpzopofttil 
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CBi  fuennt  quattuo:  numeri  corinue  p:opo:tioalcs:  duo  ejetremi  erunt  foliDi  fiTes.  55 

dIDec  efl  couerfa  pzeceoetis.Sint  abeo  quattuo:  numeri  cotinue^poztionalesjoico  a  et  o  ellefolt 
Oos  fimiles.Sumo  ent  e  f  g  b  quattuo:  illius,ppo:tioms  mimos  (J  fi  cu  afltgnatis  ito<?  fuerint  cum  p 
fedam  f?ui9  ex\)  fint  cubi  fifr  a  et  o  erut  cubi*quare  f oltoi  fimiles  flxtp  firmu  flabit  ^pofltu.^ozro  (1 
itoem  no  fint  cu  e  x  1?  per  quinta  quarti  flnt  contra  fe  p:imi:quare  per  vicefimS  tertii  in  fua  4>po:tioe 
mimi  et  p  Oecirainona  eiuioe  equaliter  numerabCt  a  et  o*  feo  e  x  1?  cum  p  fecunoa  buius  ftnt  cubi  ipi 
funt  foltoi  fimiles.  ergo  iteru  per  quiquagefiniapuma  buius  a  et  o  funt  folioi  fifes:  qtf  eftpzopofitu. 

C^mniu  ouo:u  foltoo#  fimiltu:eft,ppo:uovnius  aD  alteru  tanq*  cubi  3D  cubum.  54 

ICStnt  a  et  0  folioi  fifes:oico  .ppoztione  a  ao  0  efle  p:opo:tton£  tancp  cubi  ao  cubu.  q:  p  quinquage 
ftmafecunoa  f?uius  inter  a  x  0  funt  ouo  meotf  ,ppoztionales.fint  ergo  illi  b  c:  capto  vt  pzius  c  f  g  b  in 
illa  4>po:rione  mtmos  quo?  p  fciSam  b ui*  coflat  e  t  b  efle  cubos  ct  fi  iioe  fint  cu  jjoictis  pftat 
fi  no  ioetioeiq:  p  equa  jjpoztioalitate  q  #po:tio  e  ao  b  cubi  ao  cubfi  eaoe  e  a  ao  o:qtf  itera  e  ,ppofftft 

fi  vnius  aD  alterum  fuerit  p:opo:tio  tanq$  cubi  aD  cubum:  quoHibct  duos  nu*  55 
iftcros  foliDOS  fimiles  cfle  neccfTe  eft. 

{£lbec  efl  couerfa  pceoetts  q  ioeo  vera  efie coutncif :  q>  p  cotrelarifi  quarte  hui*  inf  quoiliber  cubos 
ouo  infcipiaturmeotf  ^jpoztionales.igr  p  ouooecima  quarti  et  inf  illos  folioos  ittoe  ouo  iitfiacebfit 
meoif  ,ppo:tidales.ergo  p  55  bui*  ouo  ejetremi  c}  erut  folioi  aflignati  erut  foltoi  fires:qo  efl  .ppofitfi 

<E£i  fuerint  duo  foliDi  vni  folioo  flmtles:ipfl  quocp  inter  fc  erunt  fimiles.  ,s 

CCStnt  a  b  ouo  folioi  fimiles  fofioo  ctoico  a  et  b  elfe  folioos  inter  fe  fimtles.Tfta  q:  a  c  funt  folioi  inf 
fe  fimilestcrgo  per  quiquagefimafecunol  buius  inter  a  t  c  funt  ouo  meoif  .ppoztionales  3  ftnt  0  e.et 
fimiliter  per  eanoe  inter  b  et  c  tj  fint  f  g.  igitur  poecimafeptima  quarti  ouo  fimilif  erunt  inter  a  x  b. 
quare  a  -t  b  per  quinquagefimatertiani  b»t«s  inter  fe  funt  folioi  fimiles:  qtf  erat  ocmofiranou. 

CSi  fuerint  quattuo:  numeri  p:opo:tionales  ct  ouo:um  ejetremomm  quilibet  in  57 
qu3D:atum  alterius  Ducatur :p:ouenicnt  cubi  aliomm. 

CSint  abeo  quattuoz  numeri  cotinue  ^poztionalesifltip  e  quaOtatu  a  et  f  quaozatii  0  oucaturcp  0 
in  ex  pueniat  g  et  a  in  f  -t  ^pueniat  b»t>ico  igitur  g  et  b  efle  cubos  b  x  c.ouco  ent  b  in  fe  ^  flat  l::q:  e  x  U 
funt  quaorati  quo?  latera  funt  a  b  erit  per  tertia  bui9  ppoitio  e  ao  l:  tanq?  jppo:tio  a  a»  b  ouplf  cata: 
quare  tancp  b  ao  o:ergo  per  vicefimaquintam  fecunoi  ioem  efl  qui  fit  eje  b  in  l:  et  e  tn  o.feo  qui  fit  e?  b 
in  U  efl  cubus  b.qut  aute  eje  e  in  0  efl  g :  igitur  g  efl  cubus  b*  fimiltr er  ft  oucatur  cinfex  fiat  l  erit  per 
eanoe  tertta  buius^pottio  l  ao  f  tancjp  a  ao  b  ouplicata.quare  tanq»  a  ao  ctquarc  perviccfimaquinta 
fecunoi  vt  p:ius  ioem  erit  qui  fit  e?  c  in  l  et  a  tn  f:qui  aute  fit  e?  c  in  l  efl  cubus  ax  qui  fit  ep  a  in  f  efl  b 
igitur  b  efl  cubus  c:quoo  eft  pzopofitum. 

CBatis  lateribus  fiuc  latcru  ,ppo:tionibus:foliDo?:  fumma  bituomec^  mucrti^rc. 
^[SDecinfoUotspnnuts  eq  et  oifcretlseauoeb5  veritatis  certituotne.fi  p:imooetur  latera  ouc  quo 
cuncptllaiu  fdnutce  tria  fc5  vni^  et  tria  alterius  et  ,puenientftatunp  quaozagefimaoctauabt^wofo 
ltOo:6  fume.fi  aute  lateru  ^po:tiones  oetur  copone  per  tertta  quinti  larcru  ^jpo:ttones:  fiuc  eas  per 
fepta  quinti  continua  et  ^ppoztio  ep  laterft  <ppo:tionibus  copofita  per  qubiquagefima  b«tns  am-  e? 
cStinuaris  coponctur:  erit  ,ppo:tto  folioi  ao  foliou  ftccp  nota  erit  foltoo?  b^bituoo  attp  totum  quoo 
ppofitio  p:opontt  notum.  Septi  elemento?  arithmetices  3Jo:oani  finis. 

%r  numerus  efl  qui'  m  duo  cqualia  DiuiDi  poteft.  ?mpar  eft  in  quo  aliqua 
p  pzima  pars  eft  abfcg  paruaDDitc^  fup:a  parem  vnirate.if>arium  numerom 
alius  pariter  panalius  pariter  ipartet  altus  impariter  par.  iparitcr  par  eft 
que  nullus  impar  numcrat.*ij>ariter  fpar  eft  que  quicunq?  pares  numerat :  cum  fcbni 
tpar^  numerat.^mpai  i£  par  eft  que  quiDa  par  Pm  pare  z  qutoa  Pm  impare  numerat 
Deoius  inter  duos  numerus  Dicitur:  qui  tnter  eos  pofitus  cqualit?  ab  vtroc#  Diftaf» 

4 beDij  Dicutur  duo  numeri  qui  no  babetes  alique  interpolimtcqualcs  babent  an  ct 
tremos  DtfFcrenas.iP>crfecms  numerus  appellatur  qui  cjc  omnibus  fuis  partibus  co 
rmetis  perficitur.SbunDans  DicitunaD  quem  ornnes  fuc  partes  coparatc:maius  ba 
t;  a  c  reper  iutur.^iminut9  vero  cuius  partes  comncte  oes  minus  ipfo  conftituut. 


Vn 

,  CSi  quotlibct  Tibi  coacerucn  tur  parea:  qui'  pzouemct  erit  par. 

eidam  eje  oiff initide  paris  quotquot  atfignaburur  eo?  4libet  f?5  meoietate  ♦  at  oes  eo?  meotetates 
g  fejeta  primi  aoinuice  coutucte:  coaceruati  Dimicui  condituum  coaceruatue  igitur  cum  iu  ouo  equa 
Diuioi  pofTit  erit  par:  quob  intenoebatur. 

i  a&i  par  ct  impar  comungantuncompolTtue  erit  impar» 

eidam  fi  ab  impari  auferatur  vnitas  cu  folam  vuitate  per  Diffinitione  fuper  pare  aooat:  retinqtur 
par.qui  fi  aooatur  alteri  paritper  pceoente  compofitus  erit  par  .cui  quioe  fi  ablata  reftituaf  vnitas: 
totus  per  Diffinitione  fiet  impar.at  ille  erit  4  eje  pari  %  tpari  coftat.  ratu  eft  ergo  qtf  pzopo  tnrloebat. 

5  c£i  impar  impari  aooatur :  ptoucmct  numerus  par» 

eidam  fi  ab  vtroq5  eorum  Dematur  vnitas  relinquetur  duo  pares  qui  [per  atepremtflam  coftirucnt 
numeru  parem:cui  quioe  compofito  fi  iungatur  sue  ablate  vnitates  que  pare  conftituunt  per  eanoe 
antepzeimflam  totus  rurfutn  euaDet  par.  l?oc  aute  tntenDebat  propofttio. 

4  0i  unpares  numero  pares  (ibi  coaceruetur :  totus  eje  eis  coflatus  erit  par» 

CTBa  cfi  nuerus  quo  eos  fumiirt9  fit  par:  iu  eo  binari’  aliquoties  fumet  4  toties  p  pceoente  binario 
copulati  erfit  pares.igif  per  prtma  l?ut9aotnutcc  fimul  aooiti  pftttuunt  nume?  pare:qD  ed„ppofitfi« 

5  C£5umpares  numero  impares  coaceruentur:  copofitus  ent  impar» 

Cldam  fi  vnus  eo?  omittatur  per  preceoente  compofitus  erit  parergo  per  fecunDa  pntts  fi  ppoflto 
aooatur  omiffus  iparuotus  4  iuoe  nafeitur  eje  olbus  compofitus  erit  impar  q$  efl  pzopofttft. 
eei  a  pari  oetrabatur  par:  reliquetur  par» 

6  Cldam  fi  relin4rctur  impar :  ioem  cum  Detracto  aDDitus  per  fecunDa  pzefentts  coftituiflet  impare: 
quoo  eft  contra  f?fpotl?efim.  verum  igitur  efl  pzopofitum. 

7  cSi  impar  a  pari  tollatur:rcftouus  ent  impar» 

eidam  ft  refiouus  poneretur  paf :  ioem  Detracto  appofitus  per  fecunDa  Ritius  coftituiflet  impar?: 
quoD  eft  contra  l?ypotl?efim.  erit  igitur  verum  pzopofitu. 

*  c  0i  ab  impari  impar  tollatur:  remanebit  par» 

Cldam  fi  remaneret  impar:  toem  ablato  aDDitus  per  tertia  buius  coftituiffet  parem:  at  pofitus  eft 
impar.relinquitur  igitur  par:quoo  eft  pcopofitum. 

9  e0i  par  impari  fubftrabatur:  reliquus  erit  impar» 

eidam  fi  refiDuus  eflet  par:fubftr  acto  aDDitus  p  pzima  Ipuius  coftituiftet  pare:  quoD  eft  contra  po« 
fitum.  relinquitur  igitur  pzopofitum  verum. 

e£>mnis  numerus  per  parem  multiplicatus:  parem  p:ooucit. 

eida  ftmultipltcat  parep  Diffinitione  toties  multiplicat9  erit  iu  ,poucto  quoties  vnitas  in  mftipli* 
cate.t  cn  multiplicat’  fit  par  tot  illi  pares  fimi’ aooiti  p  pzima  l?ul9  pftituut  .pouctu  pare,  fi  aut  miti 
plicet  tpare  p  ioe  toties  erit  mftiplicat’  ipar  in  4>oucto  quoties  vnitas  in  mftiplicate.at  vnitas  in  eo 
pomf  efTe  in  numero  paruergo  p  quarta  fruius  illi  impa  resmuero  pares  fimul  aooiti  pftituunt  ite? 
parem:quoo  eft  totum  pzopofitum. 

C0i  impar  in  imparem  Ducatur:  qui  pioDucctur  erit  impar» 

eidam  multiplicatus  impar  per  Diffinitione  toties  erit  in  pzooucto  quoties  vnitas  in  multiplicate 
impari.at  in  illo  vnitas  eft  iu  numero  impari,  igitur  per  quinta  l?uius  illi  impares  et  numero  qmoe 
impares  fimul  aooiti  coftituent  pzoouctu  imparem:quoD  eft  pzopofitum* 

ii  C^ucmcunq?  par  numcrat:cum  ede  parem  nece  (Te  eft» 

eidam  par  numeras  p  Diffinitione  pot  in  duo  equa  oiuioi  in  cuius  meoietates  fi  numer’  fccunofi 
que  numerat  oucaf:per  nona  pzimi  eunoe  pzoouctu.pDucit.at  ioe  uumer9  in  altera  meoietatfi  ouct9 
(PDucti  .pouctt  Diimoiu.igif  pouctus  vt  4  pot  in  ouo  equa  ptiri  p  otlf  initioue  eft  par:q$  eft^pofitu. 

u  e^uicuncp  imparem  numeratampar  eft 

eidatn  fi  ponas  q>  4  cum  numerat  fit  par:per  pzeceocnte  numeratus  erit  par:quoo  eft  contra  l?Fpo 
tl?efim.qui  igitur  eu  numerabit  fi  quis  numeret:  erit  impar:quoo  eft  pzopofitum* 

l4.  CSi  impar  imparem  numeret:fecunDum  imparem  cum  numerabit. 

eidam  fi  impar  numeraret  impare  fecunoft  parem:crgo  alternat!  per  octaua  pzimi  par  numeraret 
eunoe  fccimoft  imparetquoo  p  ouooecima  buius  eft  CpofTiblle.verum  igitur  pzopofirfi* 

15  C0i  impar  parem  numeret:  fecunou  parem  eum  numerare  conucmet. 

eidam  fi  impar  fecunou  impare  eum  numeraret.ergo  p  vnoecimam  f?uius  totus  eflet  impar.at  po 
fitus  eft  par.accioeret  itaq?  contra  t?ypotf?efim.  relinquetur  igitur  pzopofitum. 

C0i  parem  impar  numcrct:oimioium  quocp  ipfius  numerabit. 

10  eidam  fi  impar  parem  numeret:per  pzemiflam  fecunou  parem  eu  numerabit.cum  itacp  omnis  paz 
meoietate  l?abeat  impar  ergo  ille  per  illius  meoietate  multiplicatus  per  octauam  ct  nonam  pzimi 
pzooucet  totius  meoietate.numerabtt  igitur  impar  illemumcratt  oinuoiuiquoo  eft  $pofitum 

e  0i  nuerue  ipar  ao  alique  nume#  fuerit  p:im*aoe  quoqj  z  ao  eius  ouplu  erit  pm° 

e^t  fi  ipar  a  fit  pzimus  ao  b  oico  ipm  efle  pzimu  ao  c  oupifl  b.na  fi  no  fuerit  pzimus  ao  c  ergo  a  'i  c 
cdicabunt.erit  igitur  p  Diffinitione  numerus  coiter  numeros  a  et  c  numerls:qui  fit  0.14^0  nuerat 
a  x  c:et  c  eft  par  qz  Duplus  b.et  toeo  4  pot  in  Duo  equa  partiruigitur  p  pzeceoente  0  etia  uumerabit  o 
Dimioifl  c.quare  a  t  b  coicabunt:quoo  eft  contra  l?ypotl?efim.erit  igit  a  pzimus  ao  c:qfi  eft  «ppofitu* 
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C0i  oifpofttcmim  ab  vmtate  numcrotu  fccunou  naturalem  fericmtomnm  Dupli  fu*  i» 
mantunpioucntet  omnes  pares  ab  vnitatc:cruntc£  parium  cooe  o:omc  fumpteque 
et  numero:um  ab  vnitate  oifpofitozu  pzopouioncs* 

d^Oifpono  numeros  ab  vnitate  fecunbu  naturale  feriem  vnitaa  a  b  c  b  e  f:quo?  per  ozbine  fumo  bu 
ploa  g  1?  I?  I  m  n o.oico  pzimo  oee  parea  ab  vnitate  vfcp  0  efle  acceptoa.fecfibo  q  pzopoztionea  funt  nu 
mero?  abvnitate  bifpofito?:vt  a  ab  vnitatetb  ab  a:c  ab  b:b  ab  c:e  ab  b  x  f  ab  e:tales  efle  per  ozbine  in 
otbine  pariumivt  1?  ab  g  et  l:  ab  1?  x  l  ab  It  et  ita  cetero?.  I^umu  patet.nam  pzimo  buploe  efle  parea 
manifeftfi  eft  cum  quilibet  cotum  in  buo  bimibia  que  equa  funt  biuibt  poflit.£t  <$  nullua  aliua  ab  ac 
ceptte  fit  par  certu  eft  q:  talia  no  Raberet  mebifi  in  numeria :  <$  fi  Raberet  vllu  coinciberet  cu  aliquo 
aflignato?.certfi  eft  ergo  oee  parea  fuifle  acceptos.Seomou  patet.ua  que  «ppoztto  a  ab  b:  ea  eft  vni 
tatia  ab  g.ergo  pmutattper  tertia  fecubi  q  «ppoztio  a  ab  vnitate:  ea  eft  b  ab  g.^te  que  b  ab  b:  ea  eft  a 
ab  b  ergo  p  eanbe  q  b  ab  a:ea  eft  U  ab  b«et  ita  p  eanbe  confitV  «pcebe  x  totft  firmu pclubea^ppofittl. 

d£5i  numero#  ab  vmtate  naturali  ferie  oifpofitozu:  ouo  z  ouo  continue  coiungatur 
fient  oes  ipares  abvnitatc.ipfozucp  impariu  pzojami  quiq^crunt  contra  fc  p:imi. 

d^ifponaf  otbo  numero?  ab  vnitate  f  m  eotunt  naturale  feriem  :cdiungaturcp  qutqj  buo  x  buo  p:o 
pimi.bico  pzimo  omnea  ab  vnitate  fieri iparee.fcbo  vero  quofq?  buoa  «pjttmos  efl* e  contra  fe  pzitnos, 
*$>:imu  patet.na  quicuncp  buo^jcimi  tn  naturali  ferie  numero?  p  biffinitione  fola  vnitate  biftat:qre 
co?  alter  eft  par  et  aliuafpar.ipfi  igitur  fimul  abbtti  p  fccunba  buiua  tetu  conftituut  tmpar^.Seb  q? 
nullua  fit  impar  pzeter  tlloa  fic  coftat  alioquin  no  poflet  ille  impar  btuibi  in  pmaa  partea  qua?  vna 
fuper  altera  abbit  vnitate  quob  eft  contra  biffinttione.aut  fi  biuibaf  cofti tuetur  er  buobua  numeria 
in  naturali  ferie  numero?  pzojcimis  q4  eft  pzopofitum.Secunbfi  patet.na  cum  el9  impar  ab  vnirate 
abbita  vnitate  initate  fubftracta  babeat  circupofitoa  parearet  ota  par  circupofitoa  imparea  ab  eo 
fola  vnitate  biftatea  per  coceptione  igitur  bzia  quomeunqj  «primo?  impariu  eft  binarius,  at  biliari9 
eft  numerus  p:lmus  cu  a  nullo  alto  nuero  pzeter  vnitate  numeref .  abbitus  igitur  binarius  4  eft  nu* 
merua  pzimus  vnitati  coftituet  pzimu  impare  nume?  pzimum:  4quibent  binarius  numerua  pzimua 
abbitus  ternario  numero  etia  pzimo:per  pztma  tertfl  coftituet  nume?  ab  alterum  p:imu.5tibe  x  per 
nona  terti?  argumetabere:-!  ita  be  quibuflibet  buobua^rimia  oftenbere  pfacilc  eft:qt5  eftpzopofitfi. 

CSi  numeror  ab  vmtate  «pponionalm  fecunous  abvnitate  fuerit  par  reliquos  oes  10 
pares  efle:qp  fi  tocm  fuerit  impar:  reliquos  itiocm  ipares  efle  necclTc  eft. 

dlfta  fi  fecfibus  eft  par  <$a  numeraf  ab  vnitate  fci5ua  nuerabit  tertiu  x  tertius  quartu:ftctp  beteepa 
quare  p  vicefimatertia  pzimifcbus  4  eft  par  nuerabit  oee  reliquos,  funt  igif  relui  oea  p  buobecima 
bui^  parea  qtf  eft  .ppofitfi  quo  ab  boc.ct  fi  fetfus  eft  fpar  4a  nueraF  ab  vnitate:  id  ipfe  in  fe  buct*  nfie 
rabit  tertiu  et  per  vicefimaquintaj  fc6  i  tertius  fim  eunbe  quartu  x  ita  beincepa.igitur  per  vnbecima 
buiua  comm  quilibet  erit  impartquob  eft  totum  pzopofitfi. 

Canter  quortibct  ouos  numeros  quo#  vtere^  par  eft  aut  vtcrcp  impar:vnus  eft  me  u 
mus  ^  ft  vnus  fuerit  mcoius  vtru<^  pare  aut  impare  efle  neccfle  eft. 

dlfta  fi  vtercp  fuerit  panipfi  fimul  abbiti  p  pzi  ma  buiua  coftituunt  numer  u  parem.t  fi  vtercp  fuerit 
impar  p  tertia  buiua  ibe  eueniet.fi  ttaq?  illius  fumaf  mebietaa  p  fedam  parte  fecunbepzimi  illa  erit 
nuerus  a  quo  illi  numeri  ecibiftabut  p  biffinitione.igif  numer9  tlle  erit  inter  illos  mebiua. Scdm  p5 
na  fi  inf  eoa  fit  mebiua  p  pzima  parte  fede  pzimi  ibe  buplicat^  eft  tanq>  illi  piucti  4  cfi  fit  par  eo  q?  eft 
bupl9  fi  alter  eo?  fit  panp  fejeta  buiua  et  reliquua.et  fi(alter  eo?  fit  ipar  p  feptima  eiufbe  x  reliquus 
quob  eft  pzopofitum. 

Canter  parem  et  imparem  vel  nullus  eft  mcoius  vel  ouo:  q  fi  ouo  fuerint  mter  eoo 
meoipalrerum  parem  z  alterum  imparem  efle  coumcitur. 

d^i  vnitate  biftiterit  par  atep  tpartinter  eoa  nullus  infeibet  mebiua.  q^  fi  aplius  4cutup  biftiterint 
vt  par  a  et  ipar  b:oico  inf  a  *t  b  ee  buoa  mebioa.na  p  fecunba  buiua  a  et  b  lucti  pftituut  nume?  Cpare 
vt  c.4  per  nona  eiufbe  biuibi  poterit  in  buoa  vnttate  biftatea  4  fint  b  e:quoa  bico  p  tertta  pzimi  equis 
biftare  a  et  b.quare  per  biffinitione  funt  mebq  qd  eft  pzimfi.Scdo  bico  fi  inter  a  x  b  fint  buo  mebfl 
alteru  efle  paret  alte?  tmparc.na  fi  buo  vtb  einteriacetmeoqjp  oiffinitionevnttatebiftabfir.quare 
eo?  alter  erit  par  et  alter  impar.coiuncti  igit  b  c  p  fedam  buiua  conftituent  impare,  at  a  b  coniuncti 
per  tertia  p:imi  coftituunt  eanbe.quare  ft  alter  fuerit  par  per  nonam  buiua  reltquua  erit  impar.et  fi 
alter  fuerit  impar  per  octaua  buiua  reliquus  erit  partquob  eft  pzopofitu. 

d^nicr  quelibet  impare  et  vmtatem  vnus  eft  mcoiusnoec^  eft  maio:  ipfius  po:tio. 
q  fl  mter  vnitate  z  ipmvnus  meoi9  ejctiterit:quelibct  tale  nume^z  impare  efle  pueniet 

dSit  a  quilibet  impar  et  b  vnitaa:  bteo  tnter  a  x  b  efle  vnum  meoi u  qui  eft  maioz  poztio  a.  bico  etia 
q»  fi  inter  a  t  b  vnus  fit  mebiua  numeru  a  efle  impare.lfMimu  patet.na  cum  a  numerus  ipar  fuperet 
b  vnitate  tn  numero  parivt  in  c  4  eft  bifferetia  a  ab  b.etqzceft  par  oiuibat  in  buo  cquab  atep  e_.capio 
ergo  numerfi  f  cuiua  e  fit  bifferetia  ab  b:  que  bico  efle  mebiu  mter  a  t  b.  na  4a  P^t*  conceptione  biffe* 
rentia  a  ab  b  coftituta  eft  eje  bifferetiia  a  ab  f  et  f  ab  bix  bifferetia  a  ab  b  fit  c.  erit  ergo  c  coftitutua  e? 
e  bifferetia  f  ab  b  eius  bimibio  et  b  altero  eius  bimtbioiquare  b  equalia  e  bifferetia  eft  a  ab  f.eft  igit 


xr 


15 


vii 


f  m  eoius  inter  a  -t  b .et  eu  a  atTbat  vnitate  fuper  c  differentia  eius  ab  vnitate  b :  *  e  f  (Tmiliter  vnitate 
f uper  c:eri  t  a  conftitutus  eje  poztiontbus  e  f*at  f  qui  eft  meoius  numerus  maio:  eft  poztio  x  e  mino:* 
coftat  ttaq?  inter  tmpare  ?  vnitate  effevnn  mebiu:  eunbeqj  efle  iparis  maioze  poztione  q  6  eft  pzimu* 
Sc*5m  fiftter.na  ft  inter  a  x  vnitatem  b  fit  f  meoius:per  btffinitioem  a  at>  f  et  b  ab  f  equales  funt  orie 
feb  cit  per  pcepttoem  bifferetia  a  ab  b  ppofita  fit  eje  bifferetfls  a  ab  f  et  b  ab  f.illa  cfl  in  buo  equa  btui 
bt  pofltttertt  par.at  illam  numerus  a  vnitate  fugat.a  tgitur  per  biffinitionem  eft  impar.qtf  eftfctfnt 
et  totum  pzopofitum* 

24  C?ntcr  parcin  t  vnitatem  vc!  nullus  erit  meoius:vcl  duo  minotcp  paris  DimiDium* 
q  (T  inter  ipm  z  vnitatem  duo  fuerint  meoijteum  cITc  parem  necelTe  eft» 

CnSnt  a  quilibet  par  /  x  b  vnltastft  a  fit  par  witnc  feques  vnitatem  cu  fola  vnitate  biftent:inter  a  et 
vnitatem  nullus  eritmebius.#  fi  apliusvnttate  biftent:bico  pmo  inf  a  t  b  buos  ee meoics/minozefp 
efle  paris  bimibiu*Scl5o  q>  fi  iter  a  queeunepnuerum  x  b  vmtatembuo  mebif  pftitcrintia  ee  parem* 
'ybzunum  oftebiturmam  a  pariszab  vnitate  b  bifferetia  eft  tmpar.q  ibeo  g  parem  x  tmparemvnirate 
biftatcs  per  nonam  J?uius  partiripoteft*partiatur  itaq?  illa  bria  in  buas  tales  poztiones.tuc  capio  c 
numerum:cuius  quibe  minoz  poztio  fit  bifferetia  ab  b*per  pceptioe m  maio:  poztio  erit  bifferetta  a 
ab  c.at  maioz  poztio  minozevnitate  fugat.capio  ergo  numerum  ptinue  fequentem  c  q  fit  b.bifferetia 
cni  a  ab  b:minoz  erit  vnitate  bifferetia  a  ab  c.quarc  btff  eretia  a  ab  b  et  c  ao  b  fut  equales*  funt  igitur 
c  x  b  mebii  inter  a  et  b*et  quia  per  fetfam  pzimi  c  eft  mcbtctas  b  't  br  te  c  ab  b  fimul  iucto?:et  b  x  br  ia  c 
ab  b  equatur  a:cu  b  x  bria  c  ab  b  abbant  vnitatem  a  ab  c  et  c  ab  b.eft  igitur  crnunoz  meoi  o?  mebieta3 
paris  a.ct  l?oc  eft  jpzimum*Sct3m  bcclaraturmam  fi  inter  a  x  vnitatem  b:fint  buo  meoij  vt  c  o:quo?  c 
fit  minoz/et  b  maioz  :br  ia  c  ab  b  nunoz  eftvnitate  br  ia  ipius  c  ab  a.ea?  igif  vna  eft  par/  et  aifa  impar* 
a bbite  igitur  fimul  per  fct>am  tyuius  pftituut  numerum  imparem:qui  per  pceptionem  eft  bilferentia 
a  ab  b:cui  fi4oe  abbiberis  vnitatetmpftitues  a.eft  igitur  a  par.  quob  eft  fctfm* 

<E £i  impares  oes  ab  vnitate  Difponantur  z  totiocm  poft  quchbet  fumatur  i  quotus 
ipfc  ab  vnitate  fuerit:  ejetremu  ab  illo  numerari  puenict.et  item  totus  ab  illo  quotus 
ipfea  ptimo  iDe  a  £mo  nucrabiturtficcp  Drinccps.oefcp  in  mcoio  relicti  erunt  pnmu 

CSinta/b/c/b/e/f/g/b/^/l/m/n/o/p/q/r/simpares  abvnitate  pfequeterbiTpofituetquorquotvl 
tcrius  voles*bico  pzimo  q>  fi  accepto  a  4  teritari9  eft  pzimo  abvnttate  impare:quotus  ipe  e  ab  vnitate 
totum  imparem  poft  ipm  accipiasvt  b:ib  eft  tertiutma  ipm  numcrare*et  fi  rotum  ite?  poft  b  accipias 
vt  g:ite?  a  ipm  numerarc.et  fi  totum  poft  g  vt  l:ire?  a  ipm  numerare.?  ita  pfequeuter.Scdotmebios 
oes  vt  b  c/e  f/l?  k:et  ita  cofequeter  ab  a  efle  pzimos.^rtmum  pj.nam  4a  ternai  ius  fano  eft  ab  vni= 
tate:tres  poft  accepti  impares  et  ipfctfmtt  qaattuoz. quare  inter  a  ternarium  'i  b  rertium  poft  ipfum 
ftintb  ctcbuo  impares  mebu':et  tres  bifferetiecquales.impariumentptinue  o:buiafo?  ab  impares: 
bifferetiaeftbtnartusjbfiefcj  totibem  quot  funt  vnitates  in  illo*feb  tota  ofiab  ab  a  per  peeptionem 
bis  repetitamtpponif  ep  illis  tribus  bifferaiis.igitur  a  in  vnam  illa?  ouct us  ^poucit  totam. at  ipfe 
toti  bifferetie  abbitustpftituit  b.igltur  a  numerat  b.ct  fifiter  oftebif  a  numerare  g.ftmt  enim  quincp 
inf  niebif  impares  *r  fep  binar4  br  ie  equalessbuple  4®b  tribus  pzim  is*et  bf  ta  g  ab  a  e  ppofita  ep  illis 
fep.ergo  a  per  vicefimamtertiam  pzimi  illa  numerabit.at  a  toti  br  ie  g  ab  fe  abbitus  oftituit  g:  a  igi£ 
numerat  g*et  fifiter  nnerabit  l*4a  br  ia  l  ab  a  erit  tripla  bric  b  ab  a*pfii’itercp  nuera  bit  o*4a  bifferetia 
quabrupla.et  buc  in  mobum  pfequeter*Scbm  p5*nam  pmo  a  non  nucrabit  btqnquibe  betracto  a  be 
b.per buobecimam pzimi  a  nueraret binarium  bifferetiam  refioua maio: fc5  mino:em*qd  eft  impofs 
ftbile.necp  p  ibem  nuerabit  c*nam  ipo  fubftracto  b  c  nueraret  bifferentiam  c  ab  a»que  cu  fit  binarius 
bis  fumptus:fi  fubftrabatur  ab  illa  br  ia  numerabit  refibuu  oriam  fcilj  br  ie  q  eritvuitas:maio:  fcilj 
miuo:em:et  numerus  vmtatem.qb  eft  im poffibile*5^  quocp^babis  e  't  f  x  reliquos  mtermcbios  ce 
pzimos  ab  a.nam  fi  a  nueraret  e:fubftrabo  e  ab  g.et  4®  a  numerat  g  vt  oftefum  ei  x  e  per  l?ppoti?cfim 
numerum  fubftractumtergo  per  buobecimam  pzimi  numerat  oriam  e  ab  g:que  e  pftituta  ep  ouobus 
binarffs.qd  nuper  moftratum  eft  impofl*ibile.Sil’iter  fi  numeraret  ffubftral?o  f  ab  nuiuero  g:et  refis 
buus  erit  binarius  vt  notum  eft:r  a  numerat  g  t  betractum  f:ergo  uuerat  reftbuum  qui  eft  binarius 
maio:  miuo:em*q6  eft  impofiibile.£t  ita  ,pba  b  nuerare  g/n/  s:feb  intermeoios  oes  efle  ab  b  pmos* 
et  c  nuerare  l  et  s  t  iufmebios  ao  ipm  efle  pzimos.babebifcp  pfimili  vbicp  argumentatide^pofitum, 
atqp  ita  l?abef  impares  reltctos  4  poft  alique  toto?  toti  uonveniuutrocs  g  trtoecima  l?ui9  effe  pnios, 

t6  CBi  ab  vmtate  impares  coaccruetur:qui  ^>ucmct  erit  quaDratus* 

CSitvnitasJtfuoozbmepfequctesimparesa/b/c/b/e/f.bicovnitateniTapftituerequabratum. 
3Jtem  vnitatem  a  't b  pflttuere  quaoratumret  vnitatem  a  b  et  c.et  ita  pfcqueter  quotquot  fif  aggrega 
ucris.biuibo  ent  a  pzimum  imparem  iu  buas  poztiones  vnitate  biftatcs:  et  certu  eft  mai  ozem  oiftare 
vnitate  ab  vnitate  t  nuozem  vnitatiee  cqualemzquas  vno  ozoine  fituo  iupta  pzimam  vnitatem  certu 
eft  buos  efle  ozbines  ab  vnitate  fumpf os  vfq?  ab  buos  vnitateoiftates  (vnitatem  ent  l?:c  nomfe  nuert 
ccnfemtis)  ergo  per  triccfimamtertiam  feptivnitas  ?  oue  ille  poztioes  aggregate  pftituut  quabratu* 
ar  oue  ille  poztiones  equatur  impari  vnitatem  fequetuvnttas  igitur  x  a  impar  fequens  fimul  mucta: 
pftituut  quabratum*5rem  refoluto  a  iuvuitatem-r  binariumzcum  binarius  fit  bria  b  ao  a:b  rcfoluef 
per  nonam  l?uius  tn  buas  poztionestqua?  vna  erit  binarius/  x  alfa  binariovnitate  maioz:  to  eft  equa 
a.q  cit  pzima  vnitateftatuatur  vno  ozoine  iurta  poztioes  a*tuc  crflt  buo  ozbines  abvnitate  ao  nneros 
vfcp  vnitate  biftates  btfpofiti:ergo  per  eaoem  tertiam  x  tricefimam  fepti  illi  fimul  aggregati  pftituut 
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qua&ratum.atvniras  efi  poztioibus  b  *  pozticnibus  a  equatur  vnttati  a  et  b  fltnutzigitur  vnitae  a  *  b 
fifaggrcgata  ?fii  tu  fit  quaoratfi.Snfif  It  ©tuitas  c  in  tuas  poztidcs  vnitate  ©i  flates:  efi  c  fuget  b  folo 
binario  maioz  ei*  poztio  fola  vnitate  mai  oz  erit  maioze  poztione  b/ 1  minot  eqlis  maiozi.  ftatua  ergo 
eae  iujtta  pozfionee  b.et  tficerfit  tuo  otttee  ab  vnitate  vfcp  at  nfieroe  vnitate  ©ifiates  tifpcfiti.  ergo 
illi  fir  aggregati  per  extern  tricefimatertiam  fejtti  efficient  qua©ratum*at  vnitas  et  ille  pontones  fir 
equaturvnitati  a  /  b  /  a  cogitur  illa  fimul  aggregataffifiter  ?fi itufit  qua©  ratum.?  ita  te  quolibet  alfo 
argumetabere:o:tinato  poztiones  vnitate  ©ifiates  vt  inceptum  cft  p  tuoe  oztinca.IRa  quia  feques 
impar  ab  Inferi o:e  fg  binario  tilfatuteo  etus  mtoz  poztio  maiozi  inferiozis  cquabif  :*  matoz  fequetf 
eatem  inferiozie  matozem  vnitate  fuggretief  .ficqj  clarum  babebie  .ppofitu.  £r  ejebae  eognofcif  q® 
in  tertio  autitiots  pbificeep  IfMtbagoza  attucit  arifioteleefuts  quatratie  pfequeter  atifictoe  im* 
pares  nunq*  mutare  fpemzfet  fg  qtratoe  rclinqre.binccp  imparee  quabrato?  gnomonae  appellari. 

CE Bi  parce  ab  vnitate  (ibi  coaccructurtcoaccruatue  ab  olbue  erit  altera  pte logio:.  17 

CCE>ifpono  pares  ab  vnitate  a/b/  c/ 1/  e/f:?  quotquot  voluero:©iccqj  a  ?  b  fimulzee  altera  gte  logioze 
et  a/b/ et  c.ftftter  a/b/  c/ *  ©.et  ita  pfequetermam  ipfoe  g  cqualia  ©iui©o:quo?vnas  metietates  bine 
et  aliae  illinc  oztino.et  quia  g  tecimaoctauam  buiue  illi  erant  tupli  numero?  ab  vnitate  feriatim  fi 
ee©entiu:oz©tnes  illi  abvnitatefm  naturalem  numero»  feriem  ;pce©unt:ergo  per  tricefimaquartam 
fepti:©uo  pzima  meoia  f  ©uo  fecfioa  fimul  coaceruata  pfUtuut  altera  parte  longiozem.  at  illa  equanf 
a  ?  b  fimul  ?  g  eatem  tricefimaquartam  tuo  tertia  metia  cfi  me©fis  pziue  pofitie  cofittufit  altera  gte 
longioze m:et  illa  equatur  a  b  er  c:et  ita  pfequeter.ficq?  confiat  pzopofitum. 

C  B 1  Difpofitie  imparibus  ab  vnitate  ouo  p:imi  poftvnitatem  piuganf  :ac  poft  illoe  is 
tree:  poft  quoe  0  quattuo:  ficq?  oeinccpo  fci5m  naturale  numero:um  augmentum: 
qui  „pcucetur  erunt  cubi.latufc^  cuiullibet  piuncto#  imparium  numerus. 

CEt^ifponatur  ab  vnitate  impares:pmovnitas  g  fe  que  efi  cubus  ?  cubi  ei9:  latue.teinte  pzimi  tuo 
imparesvt  a.pofi  quos  tres  fequetes  g  fe  vt  b.pofi  quos  quattuoz  vt  c.tebinc  quincp.pofiea  fep.et  ita 
pfequeter  f  m  naturale  augmentfi  numero?  tico  tuos  pmos  aggregatos  facere  cu  bunucuius  latus 
efi  numerus  imparium:it  efi  bfnarius.Sitfter  tres  alios  pgregatos  coftituere  cubunucui9  latus  efi 
nfierus  illo?  tmpariu  ?ificto?.i.fnari9«etita  teinceps.cspto  pzimo  alique  nucrum  fm  que  fumfitur 
impares  at  cubum  pfiituent  fizfitq?  pmo  par  vt  ctcutus  quatratus  fit  g.qz  eni  c  per  pceptioem  totus 
efi  ab  vnitate  quota  gs  eius  efi  vnitas:erit  vt  ipfe  et  vmtas  et  crfts  infra  eum  numeri  vt  a  et  b  tot  fint 
numeri  quot  in  ipfo  funt  vnftates.et  cu  numeri  fm  naturale  nuero?  augmentum  fint  captuipe  totus 
erit  parium  quotfub  ipfo  fut  impares  vnitatem  ent  imparem  voco:tor  igitur  impares  fub  eo  funt  <|t 
in  eius  timitio  funt  vnitatcs.tifpcnatur  ergo  tuo  oztines  ab  vnttate:quo?  vnus  terminetur  in  c/  * 
alter  in  bzfitcp  bminozc  vnitate, quia  enim  per  tricefimamtertiamfepti  illifimul  aggregati  pfiitufit 
quatratumzcuius  latus  efi  c.qui4& e  quatratus  pofitus  efiee  g  ?  c  e  par:  quareg  tecima  buius/  ?  g 
eius  qtratus  efi  par.£t  bine  euentt  vt  metietas  c  cu  b  t  infertozibus  b  fit  tanq  metict  as  qtrati 
g.iteo  quot  vnitates  in  b  et  inferiozibus  eius  et  timitio  tot  crut  imparesvfqj  g:q^  numeris  g  oztine 
tifpofitis  4libet  par  tot  impares  fub  fe  bear:quot  in  eius  metietate  gtinet  vnitates.  Sumo  item  tot 
tmpares  vitra  g:quot  funt  vnitates  in  reliqua  metietate  c:fitcp  vltim9  b«erit  ergo  b  totus  imparium 
ab  vnitate  quot  vnitates  funt  in  c  i  in  inferiozibus  etus:fet  pziue  fumprouim  imparium  vltim  vt  k 
totum  abvnitate  eemanifefium  eft.erit  igitur  k  item  cu  b«et  qm  imparium  fm  fe  fumpto?  metietas 
efi  fupza  g  fumptatreliqua  metietas  erit  infra  g  locata. et  <}a  g  per  feliam  pzimi  tuo?  circfifiantium 
,ppimozfi efi metietas:vt  in  figuratioe  l  et m.et per  eate  tuo?  alio?:vt b  et  n  metietas.et  ita  quot^t 
fuerint.ergo  attuuantevntecima  pzimi  euenietvt  numerus  eje  illis  imparibus  aggregatus  fit  tanq» 
numerus  er  c  imparium  nuero  in  g^tuctus.erit  igttur  .ptuctus  eje  illis  imparibus  cubus  atep  nue= 
rus  imparium  latus  eius.qtf  efi  ^pofitfi  quo  at  boc.Sitfcbo  b  numerus  impar  aliquo?  imparium 
fm  quem  pfiituetus  efi  cubus:cuius  quatratus  fit  f.quia  enl  b  efi  impar:igitur  gvntecimam  buius 
3f  efi  impar,  tiuito  eni  f  in  tuas  poztioncsinequalestvnitatetiftatesg  tecimanona  buiue  qua? 
maioz  fit  p /et  minoz  q.quia  eni  f  numerus  impar  fugfluit  f  m  numerozum  feriem  abfq?  pari  b  »nc  fc* 
vt  quotiesvnitasinptotus  impariumfitfabvnitate:etquoties  vnitas  in  q  tot  fint  pares  fub  ipfo. 
cofiituo  ita®  tuos  oztines:pzimum  ab  vmtatevfcpb/ct  fetm  abvnitatevfcp  a.fitcp  b  maiozvnitate  a. 
et  intelligo  b  ttuifum  in  tuas  partesvnitate  tifiates:q:  efi  impar.qua?  maioz  fit  r/ et  minoz  fit  e.per 
tricefimatertiam  fejctuillt  aggregati  pftituut  quatratuzeuius  latus  efi  b.tlle  aut  quatratus  pofitus 
efi f.quareatiuuate eatem  a  cu  fuis  inferiozibus  t  r  maiozc  poztione  b:tot  corinent  vnitates:quot  t 
continetur  inp.funt  igitur  tot  impares  fupza  f:quot  vnitates  in  s.ftt  ergo  vlttmus  t.quia  ent  f  totus 
erat  imparium  ab  vnitate  quot  funt  vnitates  in  a  in  inferiozibus  *  in  r.crgo  t  totus  efi  imparium  ab 
vnitate:quot  fiunt  vnitates  in  b  t  in  oibus  fuis  inferiozibus.fet  t  fiumpte?  imparium  vltimus  totus 
erat  ab  vnitate.qre  t  efi  illo?vttimus.numeri  igif  b:alTi  gnate?  imparium  tot  funt  fupza  f  quot  infra 
eritep  filio?  meoius.ocs  igitur  per  ibem  qb  pzius  cfi  f  pnumerati:erunt  tml^tum  ipe  per  numerum 
oihuib  efi  b  multiplicatus.et  qifi  b  in  fe  4>t>ucit|ipm  f/  manifefium  efi  b  in  ipm  .pbucere  cubumicuius 
latus  eft  ipfe  b  numerus  affignato?  impari um.ficcp  totum  confiat  pzopofitum. 

Ct^umeh  ab  vnitate  ouplufunt  pariter  parca  tantum.  19 

desinetur  abvnitate oes  pfequeter  buplimico  eos  oes  efle  pariter  pares.et  nullos  pzeter  eos  elT i 
pariter  pares.cumef  buplus  vnitate  fit  binarius  qui  eftpar/t  fecfious  illo?  numerozuiu  ab  vnitate 


VII 


*po:tioalifi:p  Mceftmam  buius  oie  ali?  funt  parcent  eft  binarius  fctfs  ab  vnitate  fit  nfieruspmus: 
ergo  per  vicefimafejctam  quarti  quicficp  affignabif  eo  facto  vltimomullus  ipm  numerabit  mft  alicis 
In  otoine  illo?  parium  anceoetifi  pofitus.quare  cfi  quilibet  erit  par  que  nullus  impar  pter  vnitatem 
nfierat:p  oiffinitioem  cjlibet  eo?  erit  pariter  par. at  9  nullus  pter  eos  fit  pariter  par  p5.nam  fi  oetur 
alius:oiuioaf  per  mcciu:eteb>  meoietas  p  meoifi.et  ita  Ponec  occurrat  4  no  poffit  apliu9  oiuioi*  qui 
fi  fuerit  impar  qm  p  vicefimatertiam  pmi  nfierabit  ejetremfimon  erit  nfierus  oatus  pariter  par  / qlis 
poncbarur.fi  afit  fuerit  vnitas:qt  eius  Pupium  fuit  binariusftpfe  erit  Pe  numeris  abvnitate  Puplis. 

50  c pariter  par  in  pariter  parem  oucatur:,pDuccmr  pariter  par* 

<T Sint  a  x  b  Puo  numeri  pariter  paresioucaturq?  alter  in  alterum  x  amentat  c.Pico  c  efle  numerum 
pariter  parem.lHa  fi  c  non  fit  pariter  parmumeret  ergo  eum  qutcuqs  impar  fi  poffibfc  eft  qut  fit  o.q: 
ergo  p  impar  numerat  c  ,pouctum  ejc  Puobus  a  *  b  infePuctisiergo  per  quitam  tertii  P  impar  edicat 
cum  altero  a  aut  b.numerabit  ergo  coiter  quiefiq?  numerus:P  x  a  aut  b.qut  4a  p  ponitur  impar  :  per 
oecimatertiam  buius  erit  tmpar.numerabit  igitur  impar  a  aut  b  numerum  fcj  pariter  parem.qtf  eft 
impoffibile.non  igitur  c  numerabif  ab  imparuqui  cfi  per  Puopecimam  buius  fit  par;  p  oifFtnitioem 
conflat  ipm  cfte  pariter  parem.quoP  eftptopofitum. 

51  c^luicuncp  numerat  pariter  paremtipfe  quocp  eft  pariter  par* 

CSita  pariter  partque numerat  b  quicucp  numerustPico  b  efic  num erum  pariter  parem,  nam  fi  b 
eflet  nfierus  impar  cu  politus  fit  numerare  a:non  eit  a  nuerus  pariter  par.quoo  e  ptra  bypotbeftm* 
erit  igitur  b  numerus  par:qut  fi  non  fuerit  pariter  par  numerabit  eum  aliquis  tmpar.quare  x  ipem 
impar  pvicefimatertiam  ptimi  numerabit  a  numerum  pariter  parem, qtf  eft  impcfTibfe.niamfeflum 
eft  ergo  nullum  imparem  numerare  b.quare  per  Pilfinitionem  eft  pariter  par. 


5i  <E£i  fumatur  quotlibet  nucri  pariter  parea  ab  vnitate  .pceoenteetoea  tvnitaocum 
eia  coaccruata  numerum  pjcimo  pariter  parc:vnitatc  mmotetn  efficient* 

CSit  vnitas:ta/b/c/o/eo:Oine(pccOetesp9riter  pares:otcoq?vnitas  a  b  co  fft  aggregata  pftifuut 
numerum  vnitate  mto:eme.nam  p  vicefimanonam  buius  quilibet  fequetifi  eft  Pupius  pceoetisiqre 
fequens  eft  tanq>  ptecePens  Puplicatus.ltt  a  fecfious  ab  vnitate  fupat  eavnoiquarcvnitas  x  a  minus 
funt  vno  9  ipfe  a  Puplicatus*ergo  min9  vno  9  b.quare  vnitas  at  b  miuu3  vno  q>  b  Puplicatus:ergo 
9  c.qre  vnitas  a  b  et  c  minus  vno  9  o.qre  ite?  vnitas  elbi  cieto  fimul  minus  vno  9  e.qfi  eft  $po(uv4 

55  CU0mnio  numerus  cuma  mcoietas  eft  impar:eft  pariter  impar  * 

iTSit  numerus  par  ateuius  mePietas  fit  c  numerus  impar  x  b  binariusroico  a  ee  numerum  pariter 
imparem.nam  4a  c  eft  mePietas  atergo  b  binarius  numerabit  a  fctfj  fc.olco  rurfum  9  quicucp  alius 
par  numerabit  afc6m  imparem  ipm  numerare.et  efto  vt  e  alius  par  ipm  numeret  fefim  o;.Pico  p  cITe 
tmparem.nam  daqU  fit  er  P  in  e  eft  a/  et  q6  ejc  b  in  c  fitif  eft  a;ergo  pvicefimaquitam  fecuoi  q  ppoitio 
0  ao  b  ea  eft  c  aP  e.ergo  pmutatim  que  p  ap  c:ea  eft  b  ao  e.at  cfi  ols  numerus  par  alius  a  binario  hat 
cotinue  aooeoo  binarium  pmo  aP  binarium  x  PeinPe  ao  fufi  pteceoentemtblnarius  ergo  oem  parem 
numerat.b  4  numerabit  etquare  x  P  numerabit  imparem  c*eft  ergo  0  per  Pecimatertiani  butnmpar. 
quiefie?  ergo  par  numerat  a  fcdm  imparem  eum  numeratiquare  p  oininltidem  a  eft  pariter  impar* 
quoP  eft  ptopofttum* 

«4.  impar  in  numerum  pariter  imparem  oucaturtqiu  .puemeterit  pariter  impar. 

fTSit  a  numerus  impar:b  ^0  pariter  impartet  c  numerus^)ouctus  ep  a  m  b.oico  cee  numerum  pa 
rt rer  imparcmifit  eni  p  mePietas  c  cfi  c  per  ouooecimam  buius  fit  par  /  x  e  bmarius.qa  e  m  p  racit  c  x 
Aliter  a  in  b  facit  efipem  c:ergo  p  vicefimaquintam  fecuoi  que  ,ppouio  e  aP  a-eaeft  b  ao  o.quare  pers 
mui  atim  oue.ppottio  e  aP  b  ea  eft  a  aP  P.feP  c  binarius  impariter  eft  m  b:cu  b  fit  pariter  impar.ergo 
et  a  impar  eft  impariter  in  p*  nfieratqs  anfierum  P  fctfm  impare,  ergo  p  vncecimam  bui*  p  eft  impar 
et  c  per  p:ecePentem:cfi  eius  mePietas  p  fit  impar:erit  pariter  impar.quop  eft  ptopolitum. 


55  <LTBumcri0  paribus  ab  vnitate  Difpofitm  tertiue  a  pmoratqj  ab  illo  tertiuotvno 
tntermiffb  oes  a  pziuo  fumptio  tertipfunt  pariter  imparee  tm*  _  _ 

iT  (Continuetur  pares  ab  vnitaterfintcp  a/  b/c/  P/  e/f/g/  b/  fi/l/  nitet  ftc  pfequeter.Ptco  tertiu  c:x  e  ftifi 
ab  uio-et  a  rurfus  ab  boc  tertium  x  ita  oeinceps  vno  fp  intermifio  ee  pariter  impares.  TBa  P  Pecima 
octauam  buius  illo?  parium  mePietas  funt  numeri  ab  vnitate  naturaU  otoine  Pifpofiti:  quo?  Viius 
eft  varix  alius  impar  alternarim  pofiti.ptimi  ergo  parium.i.binaru  qm  meoietas  eius  e  vnitas  que 
potetia  e  impar:  erit  x  potetia  pariter  impar.fecfipus  *o  eb  eo  no  erit  pariter  tpar:q:  eius  meoietas 
eft  par  “Ht  c  tertius  x  oiut*  x  feptimus  x  nonus  erut  pariter  impares  per  pcnultimam  buius  cu  co? 
meoietates  fint  imoares.qfi  eft  ^pofitum  quo  aP  boc.TBeq?  ali)  pares  quicuqj  erfit  pariter  impares: 
qzeo?mcoietates  funt  pares  ficc?  par  vt  binarius  cos  fctfm  parem  numerabit:  quare  p  oiffinitidem 
non  erunt  pariter  impares.quoP  eft  totum  ptopofitum* 

5^  iriBumcromm  pariter  imparium  continue  fumptozumtequaleo  funt  oiffercnttc* 

ITIPoc  ent  ioeo  eft  9  fi  oc*s  pares  ptinue  fumanf  :erit  oim  Ulopeaoem  Pria.na  binarius.Sfiptis  ig;C 
fm  erigetiam  pteceoetis  paribus  x  otmue  pariter  impares  vno  mtermilTojerunt  per  pceptioem  eo? 
pifferette  ejc  oifferetus  ipfo?  aP  mePios  compoffteiqua?  cfi  meoia  fint  equalia/  x  tote  per  pceptfoem 
erunt  cqualcs.quoo  eft  piopofitum. 
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CIRumems  a  Duobus  tion  Duplus  cuius  meolctas  cft  par :dt  impariter  par* 

C^nt  a  4Ubet  nue  rue  parteui9  mePietas  b  fit  par:et  non  fit  a  Pe  nuero  ouplozu  abVnitate  fumpto?* 

Pico  a  efle  numerum  impariter  parem.lftam  cfi  eius  mePietas  b  fit  parmon  efi  pariter  impare  cum 
no  fit  Pe  numero  ouplozum  ab  vnitate  fumpto?:ergo  perviccfimlnonam  buius  non  efi  pariter  par.a 
fufficienti  igitur  Piuifioe  efi  impariter  par.qP  efi  ^ppofitum.Seo  't  ofiefiue  ftc.cfi  mePietas  a  fit  par/ 
et  biuarius  nuerus  par  fcPm  eam  tpm  numeret:per  Piff initioem  a:non  efi  nfierus  pariter  impar.feo 
et  cum  non  fit  Pe  numero  Puplozu  ab  vnitat£fumpto?  fi  ipfe  in  ouo  mePia  PiuiPatur:?  mePia  ite?  in 
mePia.in  bac  ptinua  Piuifioe  necefle  e  aliuP  ab  vnitate  occurrere:qP  Piuifionem  in  puo  mePia  fiftat. 
quare  numerus  illeerit  impar.et  qz  ille  efi  pars  partts:ergo  gvicefimatertiam  pzirni  efi  %  gs  totius» 
quare  per  oecimaqutntam  buius  ille  impar  totu  CcPm  parem  numerabit,  at  en  par  ipm  fcPm  parem 
numeret:ergo  per  Piffinittonem  a  totus:eft  impariter  par.quoo  ite?  efi  pzopofuum. 

C£j c  Ductu  pariter  paris  in  impariter  paremt^puenit  impariter  par»  5« 

CStt  a  numerus  pariter  partPucaf  q?  in  b  impariter  parem  -r^ueniat  c»Pico  c  efle  nfierfi  impariter 
parem.IRam  g  bFpotbefun  a  numerusjpar  numerat  c  fct5m  b  qui  efi  par.et  qz  impar  numerat  b  cum 
fit  impariter  paruoe  impar  gvicefimatertiam  pmi  numerabit  c.et  non  nift  fcPm  parem:alioquin  per 
vnpectmam  buius  c  cet  impar.cofiat  ergo  g  Piffinitionem:c  efle  impariter  parem.et  piopofitum» 

Ci0fe  impariter  par  fit  cx  pariter  pare  in  partf  imparem. t0uo  fit  vt  oem  impariter 
paremmumeret  pariter  par  impariter* 

CSit  a  qutllbet  nfierus  imparif  partPico  ipj  fieri  eje  pariter  pare  in  pariter  imparem,  nfi  mePietas 
a  e  par.alioqui n  a  eflet  pariter  impar,  efto  itaq?  b  mePietas  a:fi  mePietas  b  fit  i mpar:§  b  g  tricefima 
tertiam  buius  efi  pariter  impar.et  efi  binarius  numeret  afmb  coftat  pariter  parem  numerare  a  f  m 
pariter  imparem.at  fi  b  mePietas  impariter  paris  a/  fit  par: fit  ea  p  cuius  quiPe^mePietas  fit  impar. 
5pco  p  per  tricefimatertiam  buius  erit  pariter  impar.et  g  vicefimatertiam  pzirni  numerabi t  a.fttcp 
l?oc  £m  e:et  fit  c  binarius.qz  b  nuer  at  a  fm  c:et  P  nfierat  efipe  fcPm  e:ergo  g  vieefimaqutntam  fcPi  q 
#opztio  b  aP  p  ea  efi  e  aP  c.feP  b  efi  Pupium  P:igif  'i  e  Puplfi  c.quare  per  Pecimaoctauam  buius  e  efi 
pariter  par:*r  numerat  a  f  m  p  pariter  imparem.pftat  ergo  tte?,ppofitfi.et  fi  tertius  nfierus  pamum 
Ptuifione  facta  occurreret  pariter  tmpar:accepto  penultimo  parium  loco  b  /  -t  eius  PimiPio  loco  Pte 
loco  c:per  eapem  vicefimaquintam  fecfiPi  pcluPes  «ppofttum.et  vniuerfaliter  quoties  bec  fubPiuifio 
1fiet:toties  fiat  ab  vnitate  parif  pariti  puplatio.etfumpto  penultimo  parium  efi  fuo  PimiPio  g  tricefi 
maternam  buius*  vicefimaquintam fcPi  pfilifpcluPes  ,ppofitum.£ozrelariu  patet  accepta  meoies 
tate  pariter  imparis  t  Pupio  parif  parts:qui<iPe  pariter  par  cfipariter  impare  nfierabat  impariter 
parem  aPiuuante  fg  vicefimaquinta  fecunPi. 

<L£5i  Difponatur  m  longtim  pariter  pares:*  in  latum  pariter  imparestqut  fc«5m  an*  40 
gularee  coucntus^pDucutunfunt  impariter  pares  tm.ct  ipoy  in  longmiDiik  quiDem 
cft  fimilmiDo  ,ppo:tionum:m  latttuDine  ibo  Differetiarum  cqualitas* 
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pariter  pares  *  folos  tales.nam  oes  illi  fiunt 
)ii5  ii»  ep  Puctu  pariter  paris  in  paritet  imparem.# 
"  ^  per  tricefimaoctauam  bwius  quilibet  eo?-  efi 

.  impariter  par.et  fi  altus  elfet  impariter  par 
§  pter  eos  4  eje  illis  partf  paribus  f  m  fua  ferie 
o  ozPiatis  *  pariter  i mparib^Pucfiturtille  no 
=r  fieret  er  pariter  pare  in  pariter  imparem.qg 
q  per  pceoentem  eil  impoltibile.ratum  efi  ergo 
3  qtf  Picitur.CISccuPoPicooestnlogituPine 
^  vt  oes  in  linea  g  'i  oes  in  linea  l?;  *  ita  Pe  relts 
quis/  ee  ?[umc ^pomoaies.nam  qa  o  Pinarius  pmu®  Pariter  parium  Pucif  in  g:  manifeftfi  efi  fetf  in 
in  linea  g:qut  inpe  4)Pucttur  efle  Pupium  aP  g:  'i  in^ppoitioe  c  aP  b.fep  t  qz  b  in  g  facit  fcPm  ab  ipo  g 
et  c  in  g  facit  tertium: ergo  g  octauamfecfiPi  q  ^jpoztio  c  aP  b  ea  e  tertfi  ap  fcPm.et  ita  pfiRter  ofiepe 
pe  reliquis  g  octauam  fecfiot  aPiuuate  viceitma  nona  buius  que  b  /  c/  P  e  f  continue  pzopoztionales  ee 
Ocmoftrat.£t  eje  boc  Pemoftrare  pzoptum  efi  pervicefimafertam  fecfiPi  qP  fit  ej c  Puctuvntus  mePio? 
in  fe:tm  efle  qptum  qp  fit  eje  puctu  circfipofito?  vni9  in  alterfi.et  g  vicefimaquttam  eiufoe  quop  fit  eje 
puctu  vnius  mePio?  in  alium:tm  efle  ^tum  quop  fit  eje  Puctu circfipoftto?  x  equalif  ab  eis  piflatium 
vnius  in  alterum. C^crtio  Pico  oes  numeros  fm  latituoinem  tn  vnaquacplinea?  ab  g  incipictes  et 
ap  m  in  latum  euaoentestequales  bre  Ptfferetias.^  ent  in  pzima linea  que  efi  pariter  imparium  Orte 
ptinu  e  fint  equales:fiattm  per  tricefimafejetam  buius  efi  cognitfi.  S5  cp  fecfiPe  linee  numero?  eqles 
fint  Pifferette/  Peclar af. nam  p  nonam  p:imi  tm  efi  qP  fit  eje  b  in  g  t  in  Pifferentialb  ap  g  quii  quop  fit 
er  b  i  n  b.aPPit  igif  qp  fit  c%  b  tn  b  fecfipus  fc5  impariter  parium  fecfiPe  linee  fug  eo  quop  fit  er  b  in  g 


Vil 

pmo  fc5  impariter  parium  eiufoem  linee:tm  cptum  eft  quoD  fit  ep  b  iu  oifFerettam  3  ao  f?.et  quia  ite? 
per  eanocm  nouam  pzimi  tm  eft  quoo  fit  c?  b  m  i?  *  in  Differentiam  k  aD  qb  fit  ejc  b  in  k.aooit 

igitur  q6  fit  ejc  b  in  k  fug  eo  q6  fit  ejc  b  in  b  fcj  tertius  impariter  parium  fug  fecuoum:<|tum  eft  q<5  fit 
ep  b  in  oifferetiam  k  ao  b-feo  oifferetia  k  aD  1?  tanta  eflc  ,pbata  efhtpta  oifferetia  1?  ao  g.eft  igif  cqlis 
oria  illo?  impariter  pari um.*  tta^fequefer  g  nonam  De  reliquis  eppeoies.£t  ep  boc  facile  oemoftra 
bile  eft  g  fctfam  pmi  q>  qiibet  illo?  Duplatus  tfft  eft:Jptum  Duo  circfipofiti  oifictt  er  g  tertta5  eiufoem 
pzimiq>  duo  meofi  pificti  tm  funt:q>tum  circfipofiti  /  et  equdli  iufuallo  ab  eis  oiftates  pariter  accepti. 

41  cr ^uecunqs  numerat  impariter  paniDcm  etiam  eft  impariter  par. 

f££?tt  a  qutcuq?  nfierus  impariter  partqui  numeret  b.Dtco  b  efle impariter  parem.TRam  quia  a  par 
numerat  btergo  perDuooecimam  puiusberitpar.quo  fit  vt  quoties  a  numerat  b:  toties  meoietasa 
numeret  meoietatem  b.feD  meDietas  a  cfi  fit  impariter  par  eft  par.  igitur  g  ouooeeinia  buius  *  me* 
oietas  b  eft  par.feo  *  aU4s  impar  numerat  a  numerum  impariter  parem:igttur  iDem  numerabit  b  g 
vicefimatertiam  pzlmt.eft  igitur  b  per  oiffinitioem  numerus  impariter  par.quoo  eft  pzopofitum; 

41  C£i  panter  impari  impariter  par:fiue  pariter  par  fup  binarium  piugatur:  ppofitus 
ent  pariter  impar. 

Sit  a  quicuq?  pariter  imparteui  aoifigaf  b  quicucp  impartf  par  aut  pariter  par  fug  btnarifi:  fittp 
c  compofitus.Dico  c  effe  pari  ter  imparem.nam  qz  a  eft  pariter  itnpanei*  meDietas  eft  impar.et  quia 
b  eft  impariter  par:per  tricefimafcptimam  l?uius:eius  meDietas  eft  par.meDietas  igif  b  *  meDietas 
a^fimul  g  fefiam  buius  oftituut  numerum  imparem.at  numerus  ejc meDietate  a  *  meoietate  b  pftitu 
tusreft  meDietas  ccmpofiti  c.igif  per  tricefimafcrtam  buius  c  eft  panter  impar.*  ita  argumetabere 
fi  pariter  impari  aDDitur  numerus  pariter  par  fug  binarium.quoD  eft  ptopcfttum. 

45  C  0i  pariter  impares  nuero  pares  piuganf :? pofit*  erit  pariter  par  vfimparif  par. 

{£'lHam  quia  cuiuflibet  illo?  meDietas  eft  imparzper  quartam  buius  compofiti  meDietas  erit  par. 
non  eft  igitur  ccmpofitus  per  tricefimfirertiam  buius  :pariter  impar.quare  a  fufficieti  Diuifione  erit 
aut  pariter  par  1  aut  impariter  par.quoo  eft  pzopofitum. 

44  $1  q>\ pariter  impares  numero  impares  comuganf :componctur  pariter  impar. 

$£TBam  quia  ctuufitbet  illo?  pariter  imparum  meorcrascft  impar/ et  funt  m  numero  imparfcigitur 
per  quintam  buius  tllo?meOictates  coaceruate  pftituut  numerum  imparem,  ppofiti  igif  meDietas 
eft  impar.ergo  per  triccfimatcrriam  buius:compofitus  eft  pariter  impar.quoo  iuteiiDitur 

45  c Bi  muerfi  panter  pares  fyUbct  fup:a  binarium  fibt  coaceruetar:cjc  ipis  cdlhtutus 
erit  impariter  par. 

C£tnt  a/  b/  c/  d  quotlibet  nueri  parif  pares  fupza  binarium  *  d  manntusjfitcp  e  Duplus  aD  o:fitc?  f 
ppofitus  ejc  a/  b/  ci  o.oico  f  ee  impariter  parem.uam  c}a  a  b  c  0  funt  pares :  g  pzimam  buius  f  eft  par. 
et  qz  funt  a  b  c  d  pariter  pares  fupza  binariutmeo?  meotetates  funt  numeri  pares.aooire  ergo  fimul 
per  pzimam  buius  pftituut  parem,  et  qz  g  trtcefimafctfam  buius  a/b  c  D  fimul  aggregati  minus  funt 
<|>  ctergo  f  eft  minoz  e.at  e  eft  j5mus  pariter  par  poft  ougitur  f  non  eft  pariter  par.et  cum  eius  meoies 
tas  fit  panergo  per  rricefimafeptimam  buiuereft  impariter  par.quoo  eft  pzopofitum. 

4<*  CiC>aritcr  impares  f  m  oatu  nucrum  parem  muenirc:qui  piucti  faciat  parif  parem.  4 

CS>it  pzimo  3  nucrus  par  f  m  quem  iubemur  parif  impares  tales  qui  .pponfitur  inuenireu}  *  toem  a 
a  fit  pariter  par.quot  ergo  funt  vnitates  m  a:tot  ptiuuo  pariter  impares  ab  vnitate  quo?  meDietas 
fit  b  c:fircp  d  sintus  afccoenoo  pariter  par.et  fi  inter  c  *  0  fit  ite?  aliqs  pariter  tmpanctrca  d  l?  nc  t 
in  ve  iumo  pariter  impares  f  m  oimioium  aritavt  oes  fint  fumpti  f  m  numerum  a.  fintq?  infertozeste 
gy  cr  fugiozes  e  f.quta  cni  d  eft  par/  %  no  eft  parif  impartper  tricefimaquitam  ljuius  jptimi  pares  Iptc 
*  inoe  g  t  e  funt  pariter  impares.quare  *  g  c  equalif  oiftant  a  nfiero  o.et  qz  fiUter  g  eSoem  vno  pari 
infpofito  poft  e  fertur  f:?  vno  interpoftto  poft  g  fc4tur  c.etia  equiDtftabfit  i?Cc  *  inoc  c  *  f  ab  numero 
D.ergo  g  fetfant  pmi  g  *  e  fimul  funt  Duplum  pariter  paris  o.quare  g  vicefimanonam  l?uius  g  *  e  fift 
funt  pariter  par.et  g  eaoem  fetfam  pzimi  c  *  f  fimufifunt  Duplum  0  etufoej  pariter  paris.fuut  igitur 
pariter  impares  fimul  fumpti  f  m  numerum  a  fc5  31  e/  *  c  f  quaoruplum  0:*  ouplfi  Duplo  ao  o.quare 
pervicefitnanonam  l^uius  c/  g/  e/  f  fimul  funt  parif  par  fiuefunt  tm  quum  qd  fit  er  a  pariter  pareztn  o 
pariter  paretn.quare  g  tricefimam  J?utus:4  moe  4)Ducitur  eft  pariter  par.quoo  ite?  eft  pzopofitum: 
quo  ao  ijoc.Bt  ft  a  non  fit  pariter  pancapio  queeunqj  numerum  pariter  parem  vt  a  alteruiquivltro/ 
citrocp  l^eat  pariter  imparee:vt  b  /  c/  D  /  e.et  fumo  Duplum  a:4  fit  g.qui  etia  per  vicefimanonam  t?uius 
eft  pariter  par.fintq?  f  / 1?  fui  circfipofiti  pariter  impares.oeinDe  capio  l  oupln  g:  qui  etiam  eft  pariter 
par.*  k/  m  circfipoftros  pariter  impares.fifiter  capio  o  Duplum  l  *  circupofitos  pariter  impares  11/  p 
ct  poc  toties  eocp  vfip  fiat  quoufqp  l?abeamus  pariter  impares  acceptos  f  m  numerum  Datum  atquos 
quia  bic  tottoe  accept  Dico  numerum  ejc  b/  c/  o/  e/  f /  b/  k  t  ceteris  fumptis  pariter  imparibusjppofitu 
effe  pariter  parem.ct  fit  q  pariter  par  acceptus  Duplus  ao  o.quia  eni  per  fefiam  pzimi  c  o  fimultfunt 
q»tum  g  Duplum  a.et  etiam  per  eaoem  b  e;q>tum  g  ouplum  a.igitur  c/  o/  *  b/  e  fimul:q>tum  l  ouplu  g. 
feopereauDemfctiam  pzimif  b  q^tum  l  ouplum  g.ergob/c/o/c/f/b:?ptum  0  ouplum  l.feo  k  m:q»tum 
o  ouplum  l  g  eaoem  febam-igitur  b/  c  0  e  f  b  k  m:<ptum  q  ouplum  o.feo  *  per  eaoem  fetfam  n  p  q>tum 
q  ouplum  o.igitur  b/coefbkmnp  fimuU^tum  ouplum  q.qui  pervicefimanonam  bnius  eft  pariter 
par.ficcp  conftat  pzopofitum. 
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■CScdm  Datum  parcmiparitcr  impares  fumerctcj  impariter  parem  piutteti  ? ftituat*  47 

CSit  a  ©atus  numerus  par  fm  que  iubear  fumere  numeros  pariter  imparestqui  piuncti  pftituant 
«umerum  impariter  parero.fumo  b/  e  I?/ otinuc  numeros  pariter  pares  pcft  binarium  fm  mebietate 
nfiert  a  circa  quos  fmte©  fg  klcircupofiti  pariter  impares.fneo  c  ©fglzl  parif  impares  fmnfierfi 
a  fumptosifimul  (unctos  pftituere  numerum  (pariter  parem.ct  fit  m  Pupium  I?  qui  et ta  p  vicefimam 
nonam  bui9eft  pariter  par  quia  em  per  fecfibam  pmi  c  ©  fimul  funt  tm  Q’tum  eouplum  b:etg  eanbe 
f0#tuml?»etl:l£ptfim.erfitc.©fgUlfir<Ftumtreepariterparesebm8tinuefumptt  poftbinarifi. 
at  e  1?  m  fimul  p  quabragefimamquinta  Ipuius  pftttufit  impariter  parem:i0itur  et  c  ©  f  g  l:  l  fimul.qS 
cftpzopofitum. 

C^mparitcr  pares  quotlibet  repcrirc:qui  cocceruati  faciant  pariter  parem*  4* 

dSitpmo  a  nfierus  ©atuspar  fm  que,ppofirfieft  impariter  pares  repiretquicoaceruati  pftituant 
pariter  paremauenio  p  qbragefimafeptam  l?ui9  toti©em  parif  impares  4  coaceruati  pfiituat nuerfi 
pariter  paremtqm  fint  b  c  ©  e.et  ©uco  alique  pariter  parem  in  quelibet  eontt.pueniat  f  0 1?  U  totibem 
qui  p  tricefimaoctaua  buius  crfit  imparif  parcs.at  p  nonam  pmi  ioe  efi  qtf  fit  et  illo  parif  pare  in  b  c 
©  e:et  in  ppofitum  eje  b  c  ©  e.at  copofttum  ep  b  c  ©  e  per  bvpotbefim  efi  pariter  panergo  p  rricefimam 
buius  quo©  fit  cjt  pariter  pare  in  b  c  ©  e  efi:  pariter  par.illu©  aut  cft  copofitfi  ex  impariter  paribus  f  0 
f?  I:  f  m  ©atum  nfierfi  inuetis.cft  igitur  effectu  qfi  ^pponebaf  quo  a©  boc.  <ESit  fccupo  vt  a  ftt  impar 
fc6m  quem  ppofitum  fit  reperire  impariter  pares  qui  coftitufit  pariter  parem  fumo  per  immePiare 
*nofiratfi  impariter  parce  fctfm  parem  minoiemvno  atqui  aggregati  pftituar  pariter  paremtfintqt  b 
«♦fit®  ©  pariter  par  c)c  b  c  ccaceruatus.fumo  f  tertiS  pariter  parem  ab  tpote  quioe  me©t  0  partf  pare 
tnfpofito.et  qt  ©ifferetia  f  a©  ©  coftat  eje  ©ifferetia  ©  a©  e  q  efi  ©  pariter  pari  ©ifferetia  c  a©  f  que  efi  e 
pariter  parteum  fp  fequensftt  peebetts  ©uplus.ergo  p  quaoragcfimamquftam  buius  ©f  ta  f  a©  ©  cft 
impariter  par.fit  ergo  ©f  ia  illa  g.©«co  ergo  b  c  g  ce  impariter  pares  qui  petfitur.nam  b  c  fimul  funt  © 
fluibus  a©©itus  impariter  par  g  tm  facit  ficut  f.nam  erat  ©ifferetia  ©  a©  f.  at  ?vo  feft  nfierus  pariter 
jjar.confiat  ergo  totum  ptopofitum  ©emoftratum* 

C t£)c  oato  nucrcttmpanf  pares  ep  quibus  piuctis  tir  pariter  par  cfficiaf  wucftigarc  49 

CStt  £mo  ©atus  nuerus  par  qut  fit  a  fctfm  quem  iubemur  impariter  pares  iitueftigare:qut  ptfictl 
pftituat  impariter  parem. inucr.io  toticem  paritcr;impares  p  quacrageftmafejttam  bui9qui  coifictt 
pftituat  pariter  paretmfimq;  b  c  ©  e.capio  g  ,p]ct m  pariter  impare  pcft  e.qui  qzfoloquafnariobiftat 
ab  e.manifeftfi  efi  b  c  ©  0  fimul  plus  ee  pariter  pare  b  c  ©  e  fimul  1  minus  ©uplo  b  c  ©  e  fimul.quare  p 
vicefimanonam  buiustaggregatus  ex  pariter  imparibus  b  c©  g  no  cft  pariter  par.et  efi  p  pztma  bui9 
fit par:i©em eritabiuificeautpariterimparautimparirerpar.bucoergofnfierum queeunqs  partf 
parem  in  b  c  ©  g:i  «pueniat  I?  I:  l  m:toti©e  quot  vilitates  in  a:qui  p  triceftmaoctauam  l?uius  funt  im* 
pariter  pares.at  aggregatum  ep  l?  U  l  m  tm  efi  q^tum  qfi  fit  eje  f  m  b  c  ©  g  fimul  p  nortam  ptimt.at  fi  b 
c  ©  0  fimul  funt  pariter  impartp  triceftmaoctauam  tyuiustaggregatus  eje  b  U  l  m  erit  impariter  par* 
etftbcogfit  impariter par:i©emacci©et  p qua©ragefimaptima  l?utus:ftc(pfpf?9bebttur^)pofitit* 
2It70o  fi  a  fit  numerus  impartfumo  totioem  pariter  tmpareeiqui  aggregati  p  quaoragefimaquart§ 
l?uius  erunt  parif  impar.quos  multiplico  per  quelibet  pariter  parem:  1  .puentet  totibem  impariter 
pares  p  tr  icefimaoctauam  I?utus.et  qt  ipi  impariter  pares  fimul  ttfi  funt  tptum  quo©  fit  ex  ifi©  parif 
pare  in  aggregatum  ex  pariter  imparibus  qui  menfiratus  efi  pariter  im par.ergo  per  tricefimanonl 
erit  aggregatus  ex  impariter  paribus  impariter  par.quo©  efi  piopofttum. 

Cf&uotlibet  impariter  parcs:z  pariter  pares  fup  binarium:fit’mncti:  pariter  parem  50 
vel  impariter  parem  component* 

CElRatn  oim  me©ietates  pares  funt.at  ipe  fimuhppofiti  mebietatem  pfiituut:ergo  p  ptimam  fyuius 
compofitime©ietas  efi  par.non  efi  igitur  compofitus  pariter  impar.a  ©iuiftone  ergo  aut  efi  pariter 
par/  aut  impariter  par.quo©  inten©ebatur. 

CiPariter  pares  %  tpariter  pares  ^tlibct  inudtigare:q  piucti  parif  parem  coftituat.  5i 

dSit  a  numerus  ©atus  fefim  que  ©ebemus  aggregare  pariter  pares  1  impariter  pares  qut  pftituat 
parif  parcm.capio  toti©e  imparif  pares  qui  p  quaorageftmaocraua  l?uiusfimul  cogregati  coftituat 
pariter  parem:fintqj  b  x  c.et  fit  partf  par  que  pftituut  ©.capio  totibem  ptinue  parif  pares  fupta  ©  4 
fiut  e  1  f:certu  efi  e  efie  ©uplum  ©  et  f  ©uplum  e.bico  ergo  impari  ter  pares  b  c/ 1  totioe  pariter  pares 
©  1  e  fimul  pftituere  pariter  parem.lRam  q:  b  c  fimul  pftituiit  ©:ergo  b  c  1  ©  fimul  pftituut  e  ©uplfi  © 
fe©  et  per  t©em  b  c  ©  et  e  fimul  coftttuent  f  ©uplum  e.at  f  efi  pariter  parugitur  totibem  pariter  pares 
et  totibem  tmpariter  pares  quota  pftituut  pariter  parem.quo©  eft  pzopofitum* 

C0c6m  Datu  numerum  pariter  pares  repcrirc:qui  cui  quotlibet  impariter  paribug  52 
numerum  impariter  parem  conftituant. 

C^5it  ©atus  nfierus  a:fc©5  que  iubeamur  reperire  pariter  parestqui  efi  quotlibet  imparif  paribus 
vt  fumptis  fefim  b  pftituant  numerum  impariter  parem.fumo  pmo  p  quaoragelimaoctauam  buius 
impariter  pares  fefim  b  qut  filpftituat  pariter  parem:fmtqi  c©  e  1  pftituantf  pariter  parem,  t  fumo 
pariter  pares  poft  f  fctfm  a  nuerunt  ©atu  4  fint  g  1?  U  l  quos  ©ico  efi  impariter  paribus  c  ©  c  pftituere 
impariter  parcm.nam  qt  c  ©  e  pftituiit  f:ergo  c  ©  e  1  f  pftttufit  g  ©uplfi  f.et  c  ©  e  f  ?  g  nucrum  1?  ©uplfi 
g.ergo  c  ©  e  1  g  plus  pftitufitq>  ©uplum  fit  minus  $  ©uplfi  g.et  ita  argumetabere  pfcqueter  c  ©  e  et I? 
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plue  pfhtucre  cuplu  g  z  mimi®  cupio  b*et  fimilif  c  c  e  0 z  lz  plus  £ftituere  cupio  I?  et  minus  cupio 
lz  ficqj  ceinceps* quare  c/  c  e  g  b  l*  l  ffmul  p  vicefimanonam  buius  non  pftiruet  pariter  parem*ergo  g 
quinquageftmam  l;uius  c  c  e  0 1?  h  l  ftmul  pftimut  impariter  parennquoc  efl  pzopofttum* 

55  di0mnis  numerus  pzimusieftoirtunutue* 

ClBam  ols  numerus  folam  partem  babet  vnitatem:que  vt  certum  eft  minus  eo  pftituit*  efl  iglf  010 
talis  per  oiffmttionem  ciminutus.quoc  eft  pzopofttum* 

5+  d£}uilibct  pariter  parioimmutus  elTc  ,pbatur* 

dlftatn  per  vicefimanonam  buius  ois  talis  eft  ce  cuplis  ab  vnitate  fumptistque  p  vtceftmaicrtam 
quarti  nullus  nuerabit  nili  alt4s  in  illo  ozcine  fumptus.at  p  tricefimafctfam  buius  oes  in  illo  ozcie 
Ut’ 300re0ati  pcecetes  min9  illo  pfictiit.cdftat  igif  p  ciffinitidem  illfi  elTe  oimmutum.qC  eft  .ppofitfi*  _ 

55  H£>ie  quem  numerat  numerus  aut  abunoans  aut  pcrfcctustvt  abunoet  nccefle  eft*  c — 

CSit  a  nuerus  pfectus  aut  abucansibabes  tres  ptes  b  c  c  eafcecp  fctiam/  tertia/ z  fejctatm  cucaf  q?  £ _ 

a  tn  quecunq?  numerum  vtinc-r  ,pueniat  e.crut  pftfes  tres  ptes  q  ftnt  f  0  b»eece<p  fcCa  tertia  feyta*  w 
quta  q  ^poztio  b  ac  a  ea  eft  fac  e:er0o  pmutatini  b  aC  f  vt  a  ac  e.^Jte  c  ac  a  vt  0  ac  e:er0o  pmutattm 
c  ac  0  vt  a  ac  e.$te  c  ac  a  vt  b  ac  e:er0o  z  pmutatim  c  ac  b  vt  a  ac  e.erunt  ergo  tres  numeri  b  c  c  aC 
toticem  f  0 1?  in  eace  ^poztide  vt  que  eft  a  ac  c.ergo  p  viceftmam  fecuci  b  c  c  ftmul  ac  f  0 1?  fttnul  Cflt 
in  eaccm  $p oztioe  q  a  ac  e.tunc  fic*b  c  c  ftmul  ac  f  0 1?  ftmul  vt  a  ac  eicrgo  pmutatim  b  c  c  ftmul  ac  a 
vt  f  0 1?  ftmul  ac  e*ergo  fi  b  c  c  ftmul  abucat  fup  a:et  f  0  b  ftrabiloabitfug  e.et  fi  b  c  c  piitcte  pficiunt 
aiiticem  ?  f  g  b  piucte  p  fidet  e.at  fi  f  0  b  piftcte  pficiut  c:cum  e  p  pcepttoem  babeat  aliam  partem  ab 
ipfo  cenotatam  que  eft  vnitastea  ftcfce  pzecict?  aoiuncta  facit  totum  abucarc  fup  e*erit  igif  quicucp  ’ 
talis  quem  numerat  aut  abuncans  aut  pfectuszabunoans.quoc  eft  pzopofttum. 

dn&uicuncs  perfectum  numcrat:cft  Diminutus* 

(Dftam  li  is  qui  numerat  pfectu  ciminutus  non  fit:a  ctutftone  erit  aut  pfectus  aut  abucaus:  qui  fi 
eft  pfectus  aut  abucans  p  pzecccentem  ille  queeunq?  nuerat  eft  abucans  at  ponitur  pfectus. noneft 
igitur  perfectus  aut  abucans.relinquif  igif  queacmocum  aiponitur  ee  otminutus.qC  eft  .ppofitu» 

57  CTRumerum  imparem  abunoantem  inuentrc:cuius  fumpta#  partiu  majtiata  polito 
impare  Denominetur* 

dIDec  vicetur  fuppouere  aliquem  imparem  ee  abuncatem:q6 z  verum  eft*  Sit  ergo  a  imp3r  pofit* 
qui  majetam  partium  fumpta?  imparis  abuncatis  cenolare  cebet  et  b  quicunqj  imparium  abucans 
qui  ft  fitminozatcuco  ipm  in  altque  imparem  conec  euentat  impar  matoz  a  qut  p  quinquageftmam 
quttam  bui9  erit  abucas.fi  aut  fit  maioz  a:non  quero  aliu.ct  ita  fit  in  .ppoftto.ceice  fumo  impares 
cenoiantes  quotquot  volo  fupza  a:ita  vt  a  fit  cenotatiuu  mimus.aUoqum  Xntatem  ,ppofitio  br e  no 
pofletjfintcp  c  c  e  et  cuco  a  in  c  ?  ^pueniet  impar  p  vueeeimam  buius  z  c  tn  ,pcuctum:*  e  in  vltimum 
,pouctum:et  illevltimus  ,pcuctus  p  vicefimatertiam  pzimi  b^bit  ptes  cenotatas  ab  a  c  c  e.ccin  cuco 
tn  ipm  totum:b.fitq$  ,pcuctus  f  qui  pvncecimam  buius  erit  impartfec  et  p  quinquagefimaquintaro 
buius  erit  abucans*4a  b  eft  abuncans  z  babet  ptes  cenolatas  p  vicefimatertiam  ptni  ab  a  c  c  e  t  b* 
et  4a  ptift  aflumpta?  ps  cenoiata  ab  a babet  minozem ceuotationem:qz  pofitus  eft  a  otm  cenoians 
minimus  per  pcepttoem  ps  cenoiata  ab  a  eft  olm  fumpta?  fc5  fc6m  a  c  c  en  b  maria.qC  eftjjpofitft* 

58  dBi  ciU40  iu  nueru  pzimum  Ductus  pfectu  numerum  ^pDujccrit  iDem  in  eo  minozem 
et  fe  non  numerantem  Ductust.pDucct  numerum  abunoantem. 

d  ^tt  b  numerus  pmus:t  a  Cuctus  in  b  .pcucat  c  4  ftt  nuerus  pfectusifitcp  c  mtnoz  b  nec  numeret#  2  g 

et  cacatur  ite?  a  in  c  t^puentat  e»cico  e  efTe  numerum  abuncatem.nullus  ent  in  alium  cuctus  nuera  c - 

btt  c:quo?  alter  non  numeret  a.vt  ft  f  m  g  .pcucat  cuntelligo  f  pzimum  /  a  fc6m/  b  tertium/ 1  g  quartft  4 

pervicefimaquintam  feciici  f  ac  avt  b  ac  g*fec  -r  per  quarta  ter tft  b  numerat  altcp.at  cum  b  maioz  ftt  a - 

a/  et  g  maioz  f  vt  fupponif  :b  nuerabit  g.qre  *r  f  nuerabit  a.pftat  §  cp  nullus  in  aliu  cuctus  nuerabit  c  z 

quo?  alter  non  numeret  a.et  iceo  ft  a  eet  pzimus  non  baberet  c  nift  a  x  b  z  vnitatem  ptes  fuasret  a  z  f - 

b  vnitate  ciftarent.at  nulli  funt  pzimi  vnitate  ciftates  nift  binarius  z  i nariuszcft  opozteat  alterft  eo?  2.3 
effeparem/t  alte?  imparem:etols  alius  par  a  binario/ ftt  compofttus.quicucpigif  funieretur  fub  b  c- — 
aut  eet  a  aut  ipm  nfteraret*alioquin  cieatur  non  Ciftare  vnitate  fola  vt  f  et  p:qui  in  fe  faciant  pfectft*  4 

non  babebit  ptes  §  nift  ef  z  vnitatem.at^pcuctus  e;c  illis  toties  babet  in  fe  maiozS  e  quoties  vnitas  a - 

eft  in  f*at  vnitas  z  f  ftmul  minus  factut  q>  e  altqtics  fumptus:ergo  f  zez  vnitas  non  pftituiit  pfectu*  1 

erit  ergo  a  ppofitus.fint  ergo  eius  partes  f  z  g:que  p  vicefimatertiam  pzimi  numerabunt  c*numeret  f - 

ergo  ipm  fc$m  tyzlz.et  eecem  partes  p  icem  etia  numerabunt  ezfttqj  fcCm  l  z  m.eritcp  per  feptimam  t 

fecunci  ter  repetitam  c  ac  b  b  k:ftcut  e  ac  c  l  m.cum  ergo  c  fupet  b  z  b  in  numeris  a  f  g:  fupabit  etia  e  g - 

numeros  c  lifitq?  ic  in  numero  n*que  cieo  ee  minus  q?  a  f  g.qti  ftc  oftencitur*qz  c  ac  b  bificute  ac  c  l. 
ergo  vt  c  ac  e  totus  ac  totum:et  b  b  ac  c  l  cetractus  ac  cetractum.ergo  reftcuus  a  f  g:ac  n  reftcuum 
vt  c  totus  ac  e  totutmat  c  maioz  eft  eugitur  t  a  f  g  maioz  nugitur  a  f  g  partes  iticem  e  accite  ac  c  l : 
plus  faciunt  e*eft  igitur  e  numerus  abuncans*quoc  erat  cemoftrancum* 

5?  d  &\  numerus  m  alium  ouctus  perfectum  vel  abunoantem  jpoujcerit;in  quclibet  ab  , 
eo  numeratum  Ductus  abunoantem  pzooucet* 
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„  auvn  tIi  t  mcTbper  ]?rpotbefimnficratt»:i0<tur  *  c  numerabit  e.c  aftt  pofitue  eftpfectue 
abun©ans.igitur  c  quinquagefimaquintam  l?uius  *  e  abuncabit.quo©  eft  pzopofirum 

CCum  Difpofm  fuerint  ab  vnitate  nucri  pariter  parce  qui  piucti  fecerint  numerum 
P2imum:ertremue  in  illum  ouctus  ,pDucct  numerum  perfectum* 

SrSitjvnitas:*  a  b  c  ©  pttnue  ©upliiqui  £  vicefimanonam  huius  erunt  pariter  parea:*  coaceruatua 
et  eia  et  vnitate  fit  e  qut  ponaf  elTe  ptimua  et  ©  ejetremus  parium  tmcaf  in  e  oim  aggregatum  *  ;pue 
niar  f.©tco  f  ee  numerum  pfectum.manifeftum  eft  cni  pervicefTmarertiam  pini  a/ b  c©  ©uplos  fuptos 
oea  numerare  f.fitq?  i©  fc©me/gl?k  vt  fcj  ©  numeret  f  fetim  e:c  fctSm  g:b  febm  l?:et  a  fctfro  k.quoties 
ergovnitaa  in  ©  toties  e  in  f:et  quotiea  vnitas  in  c  toties  g  tn  f  .quare  *  aoiuuate  vicefimafccuoa  fc©l 
*  equa  ,ppo:tioalitate  quotiea  a  in  0  toties  g  in  f:et  p  io  em  quotiea  b  in  0  toties  I?  iu  f.et  quoties  c  in 
t>  toties  U  in  f.lbinc  tote  ptes  funt  e/  g  1?  k  a©  f :4te  vnitas  a  b  c  ao  ©.fe©  p  tricefimafcdam  fjui9vnitas 
et  a  b  et  c  fimul  min9  funt  vnitate  q*  fit  o.quecjre  vnitas  eftpao  ©enotata  per  conceptioem  ab  o.ergo 
e  g  b  k  fimul  minus  facifit  f  vna  eius  pte  ©enoiata  a  numero  ©«para  aut  fpenofata  a  numero  ©:eft  e* 
funt  igitur  e  g  b  U  fimul  minus  f  tn  numero  e.at  vnitas  a  b  c  et  ©  funt  tanqj’  engitur  c  g  b  U  vnitas  ab 
c  ©  fimul  tm  funt  ficut  f.fi  afit  f  plurea  partea  non  babeat:conflat  p  ©iff  initioem  tpm  f  numerum  efle 
perfectum. feo  cp  nullam  aliam  babeat  ©eclaratur.nam  fi  l?oc  fit  poiTibtc  numeret  ergo  mmumerum 
f  fctfm  n.q:  ent  e  efl'pmua  qui  nfierat  fmumerabit  ergo  per  quartam  tertii  m  ant  n.  quare  p  vicefima 
quintam  fecfioi  reliquus  eo?  numerabit  ©.et  cu  a  fecnous  ab  vnitate  ftt  numerus  pmusiergo  p  vice 
fimafejetam  quarti  quicuc?  nuerat  ©  ell  alicis  in  otoine  p:eceoentium:vt  c  b  a.at  fi  fit  c  nuerat  f  fcom 
g/  et  fi  b  fctfm  b/  et  fi  a  fctfm  b  partea  fc5  p:epofitaa  et  vt  ©ictum  eft.conftat  ergo  nullum  alium  a  p©i 
ctia  nfierare f. quare  poicti  funt  oea  fue partea. et  i pfi fimul  moilrati funt  ipm  complereatqj  pneere* 
confiat  ergo  ©iffinitionem  numeri  perfecti  ei  pgrucresipmqj  eriftere  perfectum.quo©  ell  ^pofitum* 

CSeptimi  elementotum  ©riibmeticea  $o:©ani  nnis. 
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£>zmc  numczcmim  eje  vnitatu  oifpofitioc  ppcnoutur.Cl£ft  aut  oifpofitio 
f  p:ima  in  longum  tmtaltera  in  longum  z  latum:  tertia  tio  m  logum/latum/ 

z  altum.ClCuiue  vmtatum  oifpofitio  m  longum  tm  cft:  linearis  numerus 
oicitur.c5n  latum  oifponutur  fupficialcs  linearibus  vnoiqj  pclulfcquo# 
vnitates  oirectc  z  ao  fc  z  ao  alias  equales  babent  oiftantias.i^d  fit  oupliciter  fcj  vt’ 
vt  vnitates  vnitatibus  oirectc  aoaptctur:vcl  ea#  tnf  uallis  opponaturutavt  fingtbr 
ominum  termini  m  lateribus  reliquis  occipiatur*  CL  ?n  altum  tio  oifpofitio  folioom 
cft:  coaptatis  mftmul  fupficialibus:c]c  quo#  lateribus  oircctc  fibi  appofitis  folioom 
fupficies  erecte  conftituutur.ClRumcronim  in  fuperficic  oifpofitonim:  quioam  funt 
triangulares  tria  habentes  latcratalij  quaorilatcri:alii  petagonr.alij  pluriu  laterum* 
<t^uaoribtcro2u  aut  quioam  latera  oppofita  babet  equioiftatia:  quioam  minime* 
CTBumcrozum  autem  quo^t  latera  oppofita  funt  equioiftatia:  alif  oia  latera  babent 
cqualia  z  tetragoni  oicuiur.altj  fiquioc  latera  babent  vnitate  oiftantia  z  parte  altera 
longioies  vocatur:aut  amplius  z  oicutur  afilogiotee.lLTRumero^  in  altu  ppofito? 
oiucrfas  elTe  bafes  cotingit:quomoa  triangulac/atc^  quaoragulas:  ct  ita  oc  ceteris* 
Clbornm  oim  quioam  babent  latera  fimul  applicata:  z  oicutur  pyramioes.quioam 
frabent  latcra:quc  etfi  mfimul  tenoatmon  tn  puemut:ct  curte  pyramiocs  appcllanf* 
quioam  babent  latera  equioiftatia  z  cqualiter  erccta:qui  fupiozem  z  mfcriozem  fup- 
fidem  babent  fimiles*5fto2U  quicuq?  babent  bafim  triangulain:fcrratilcs  vocanf:  4 
quaorangulam  z  ipfi  in  longum  /latum  iz  altum  cqualiter  oifteountur:  cubi  oicutur. 
quicuncp  0  bafes  habuerint  pentagonas  bcjcagonao  ftuc  plurium  laterum:*  latera 
cquioiftantiacrccta:colune  nominentur. 

Cf 0Cs  numerus  triangularisuria  babet  latera  cqualia.^ln  manifeftum  cft  queubet  » 
triangularem  cx  numeris  ab  vnitate  o:oine  cotmuo  oifpofitis:clfc  compofitum:atc& 
latus  trianguli  cficferici  numerum*  ,  r  _  .  . 

arSint  a  b  c  vnitates  bafia  trtangult:a  b  «pjciciet  a  cc]ctremitatea.©ieo  ergo  q>  in  recuro  o:©ie  cutua 
ettremitatea  funt  ©  eterunt  pauciotea  vnttatea.nam  fi  tott©cm  fuerint  in  ozomjbuo  ac*©  euatera  a 
t>  *  c  e  erunt  e4©iftatia.qm  vnitates  in  vtrocp  ot©ine  equalif  ©iftant:fic(p  non  coclu©ent  triangulum, 
pauciotee  ergo  erunt  in  o:©ine  ©  e.et  qm  q^tum  ©iflat  a  ab  b  ttft  ©iifat  a  ab  ©  *  c  ab  c:u  ergo  ponitur  f 
tota  ab  c  quota  ©  ab  e:©iftabit  f  ab  ©  q>tum  c  ab  e.et  i©eo  qwm  a  ab  ©«u  ergo  f  non  fuerit  ima  polt 
a  fe©  fuerit  b  vnitas  me©ia:cu  ©iflcnt  a  ab  ©  q^tum  a  ab  b:erit  longitu©o  inter  a  *  '  ^ta  inter  a  *  ©  et 
inter  f  *  ©  vf  ampliua:ficqj  vnitates  et  a©  feinuicem  et  a©  alias  non  equales  feruabut  ©iltatias.  quoo 
eft  impoiTibile.€):©o  ergo  ©  e  mino:  cft  o:©tnc  a  c  vnitate.et  eaoem  rone  fp  o:©o  fcquens  mmo:  vno 
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&  pzeteoes  oonec  ejctremfi  fit  vnitas.  et  qz  loeo  totioem  erunt  ozcines  quot  in  bafe  funt  vnitates:  p $ 
retroagenoo  vnitate  effe  pzimu  potentia  triangula  cui  oue  aduncte  fecuncu  claubunt  triangulum: 
cui  fecunoo  tres  accire  facient  tertiutqzfemper  eft  vnitate  maioz  pzcccoeti.  et  itacofequenter  fct3m 
naturalem  numerozu  pzogreflum  ftccp  pzopofitio  a  cotrelariu  nota  funt. 

i  *n5i  a  quolibet  triangulari  numero  latus  fuum  octrabatur:  relinquetur  triangulus 
ipfi  ocfcenocnoo  pzojcimus. 

C^riagulus  triagulo  oefcenoeoo  pzojttmuszeft  cuius  latus  latere  alterius  efi  vnitate  minus.a  tria 
gulo  ergo  a  b  fubftracto  latere  a  b:cico  <$  relinquit  triagulus  tpfi  triagulo  a  b  cefcecenoo  pzojtimus 
na  q:  triagulus  a  per  pceceitte  babet  tria  latera  equalia:et  fequttia  fola  vnitate  vincentia.fubftracto 
ergo  latere  a  b  erut  reliqua  latera  vno  cotracf  ioza.fj  “rqz  vnitatu  ozdnes  fm  vnitate  femp  Cecrefcut 
P5  per  cozrelariu  pzeceoetio  refiouu  efle  triagulare.-r  qm  latus  eiusvnitatevinci  a  latere  triaguli  a  b 
cognitu eft:patet  relicta  tribularem  efle  pzo*imfi  cefcecenco  triagulo  a  b:q$  efi pzopofitu. 

5  <D0mnis  triangularis  Duplicatus:  parte  altera  longio:em  efficit* 

dSumatur  a  et  b  duo  triagulares  equalestaoiiciafq?  lateri  c  trianguli  a  d  ejetrema  vnitas  triaguli 
b.itice  lateri  f  triaguli  b  adictaf  e  extrema  vnitas  triaguli  a:  fientep  duo  latera  vnirate  quotlibet  la¬ 
tus  a  triagulo?  a  et  b  fuperatia.et  fi  accis  aptafq?  l?oc  pacto  mecios  ozoinesvnius  meciis  ozointb* 
alteriustfient  per  tertiam  p:imi  copofiti  ozcines  fibi  mutuo  et  extremis  ozdnibue  e  f  et  c  c  equales. 
verbi  ca  vt  fi  ozdne  fequente  latus  c  aocis  acaptafq?  ozeini  fequenti  vnitate  c .  q:  ent  per  cozrelarifi 
pztme  l?uius  ozco  fequens  latus  c  tantfi  ciftat  ab  c  cptum  ozco  fequens  vnitate  c  ciftat  ab  c.ergo  per 
tertia  pzimi  illi  fimul  iuncti  equatur  ozeini  c  c.  et  ita  ce  aliis  meciis  ozcinib9  fi  qui  meofl  relicti  funt 
tunc  ergo  cdpletus  erit  quaczagulus  cuius  latera  oppofita  erunt  equalia  z  ob  I?oc  equiciftatia.  vt  qz 
latus  e  f  equale  efle  moftratfi  eft  lateri  c  c  et  meciis:ergo  vnitates  lateris  b  c  equioiftabftt  vnitattb9 
lateris  a  e.t  fimili ter  qz  latus  b  c  equatur  lateri  e  a.nl  funt  latera  triangulo?  cqualium  et  medis  o: 
dnibuszlatus  e  f  equidftabit  lateri  c  D.  z  qz  latera  b  c  et  e  a  oppofita  z  equiciftatia  funt  latera  trian 
gulozfi  aflignato?:t  cuo  reliqua  ef*zcc  fimiliter  oppofita  z  equiciftatia  quozum  quocltbet  reliquo 
aliozfi  vnitate  funt  maioza.  patet  p  Diffinitione  tota  figura  a  b  o  e  eje  cuobus  equalibus  triagularib9 
coftitutamequare  z  ejt  triagulari  vno  Duplicato)  efle  altera  pate  longtozezquoc  eft  pzopofitu. 

4  cCuiuflibet  altera  parte  longioris :  mcoietas  eft  triangularis. 

CIDc c  eft  couerfa  pzececetis.Sit  altera  parte  longioz  quicuncp  a  b  e  z  vnum  eius  longius  latus  a  b. 
cieo  eius  medetate  efle  trtangulare.ee  latere  enim  longiozi  a  b  oetrabo  vnitate  a  et  ce  c  fecunco  oz» 
eme  Duas:De  c  tertio  treszce  e  quarto  quattuoz.-z  fi  plures  funt  tot  cofequenter  aufera  quotus  ozco 
ille  fuerit  ab  vnitate:per  cozrelarifi  pzimebuius  totus  Detractus  vt  a  e  f  eft  triangularis.et  per  iDem 
qz  continue  minus  vno  relinquebat  vfq?  ac  vmtatem:relictus  eft  triagularis.  fec  et  qz  Detracti  latus 
e  f  equatur  reftout  lateri  g  b.nam  latus  g  efuperabatlatus  g  b  vna  vnitatetfec  z  g  efuperat  latus  f  e 
vna  vnitatc.equantur  igitur  g  b  et  f  e:quare  z  reliqua  vnius  reliquis  alterius  cum  per  pzima  bulus 
omnis  triagularis  fit  equila?  z  totus  trigonus  a  e  f  toti  trigono  a  b  g  cqualis.eft  igitur  catus  altera 
parte  longioz  in  ouas  mecietates  oiuifue  qua?  quelibet  eft  triagularis:  quoc  eft  pzopofitfi. 

5  Ci&uflibct  ouo  triangulares  p20jriim:tctragonum  conftituunt 

C  Sit  vt  in  pzececett  a  b  g  e  qutcuncp  altera  parte  longioz  qui  per  eancem  Diuicatur  inbgbeteaf 
Duos  triagulos  equales.  erit  vt  a  e  fit  latus  triaguli  e  a  f  et  latus  b  a  altera  gte  longiozis  z  fuu  oppo 
firuje  g  maius  latere  a  e  t  fequetibus  ozdnib^vnitate^mmoto  ergo  latere  a  e  remanebit  b  b  equale 
lateri  b  lz:lz  g  et  g  b.v  iceo  quatuoz  tlla  latera  acinuice  ciftantiatquoc  ergo  per  Diffinitione  relictum 
eft:eft  tetragonus.fec  z  ammoto  latere  a  e  ab  trigono  a  e  f  per  fecuncS  buius  relinquit  triangularis 
triagular i  a  e  f  pzortmus:quare  z  triangulari  b  b  g  fibi  equali  pzojtimus.  confiat  ergo  tetragonus  b 
h  g  b  eje  Duobus  pzojcimis  triagularibus:quoC  eft  pzopofitu.  |Elft»oteft  quo<$  et  iD  efle  notum  quoc 
tricefimoquinto  capitulo  fue  'Hritbmetices  ciuus  affert  Seucrinus  omne  tetragonfi  fi  ei  pzopzium 
latus  adiciatur  aut  ab  eo  Detrahatur  altera*parte  longiozem  fieri.  Iflam  cum  tetragonus  omnis  vn* 
Diquaq?  latera  equalia  poftiDeat:  fi  cuipia  vnum  iatus  aciiciatur  efficientur  latera  vnitate  Diftantia 
pozro  fi  latus  vnum  a  quopiam  oetrabaturzrelinquetur  latera  vnitate  ciftatiazquare  vtrobicp  facti 
erunt  altera  parte  longiozes.  iStuo  fit  iteruvt  pzorimi  qutcp  altera  parte  logtozes  a  mecio  tetragono 
equali  Differentia  oiftent.Tflam  equali  latere  fubftracto  z  aDDito. 

6  CHatere  ppofito  numeri  triagularis  fumma  muemre.  Bnoc  manifcftu  eft  (I  Datus 
fit  numerus  impar  fumma  triangularis  p:oucnirc  fi  paris  pzojrimc  maions  fubou^ 
pium  in  ipfum  impare  Ducatur,  et  fi  numerus  fit  par:  fumma  triangularis  ptoucniet 
fi  paris  meDietas  in  imparem  Ducatur  pzojcime  maiotem. 

CISita  Datu  latus  cuiuftibet  numeri  triagularis  cuius  fumma  querifcbuco  a  in  b  pzojctmu  numerfi 
maioze  z  per  Diffinitione  pzoueniet  altera  parte  longioz  cuius  b  maius  latus  erit  vnitate  maius  a  mi 
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note  Urere  *  latere  t  rtSguli  oitucf ummalpetif .  per  quarta  ergo  buius  fumma  t riaguli  petiti  eft  met' 
oiet as  altera  parte  longiotts  inuenti:ficqj  conflat  ,ppofitum.  (E£°trelarifi  ep  oemdftratione  conciti 
flente  aotuuate  oecima  primi  notu  eft.et  l?ec  cfi  cotrelarto  fuo  piarim  ,pgrefltonis  oemoftrat. 

C*0mnc  perfectum  eft  trmum. 

CKernarfus  totus  eft  religione  facer  et  a  'i^ytbagoticl  ZPagts  et  SacerOotib9  olim  in  arcanis  mi* 
rum  in mooum  veneratus,  et  Briftoteles  qftyrbagozico?  fymbolis  infiflens  cotpotea  magnituoin? 
tpfumo?  vniuerfum  perfectfi  aftruit  qp  ipfuni  trihfi  fit  tmovero  trinfi  cft:qz  ipfum  perfectfi  eft  qOprio 
'fertbagotas  coperit  Iji  numerismumerotfiq?  mYfterita.  l?fc  ergo  fufeipif  oemonftraoum  omne  nu* 
merum  perfectfi  efle  trigonum.lRam  per  triceflmafecunoam  feptimi  quotcuncp  nfiert  pariter  pares 
conumerata  vnitate  coaccruati  efficiunt  numerfi  ptojeimo  fequente  pariter  pare:  vnitate  minoz£  qui 
qufoem  pzojcime  fequens  pariter  par  per  vtceftmanonam  feptimi  efl  coaceruatotu  mati  mi  ouplus: 
quare  totus  coaceruatus  eft  impar  ♦  at  per  fejcageflma  feptimi  ois  numerus  perfectus  gignitur  ep  co 
aceruatione  vnitatf s  et  pariter  parifi  quoties  coaceruat9  eft  primus  qui  vt  oictfi  eft  g  vicefimanonfi 
feptimi  fola  vnitate otftat  a  ptojeimo  pariter  parttqui  ab  aggregato?  majcimfi  ouplus  eft.ergo  mati9 
mus  aggregatotfi  fubouplus  paris  numerfi  aggregato?  impare  ptojeime  fequetis:  in  ipfum  impari 
ouctus:per  prima  partem  cotrelarfl  pteceoetis  coftituit  numerfi  trtangulare.eft  igitur  ois  numerus 
perfectus  triagularis  atq?  trigonusiqb  eft  ptopofttfi.  £t  eius  latus  g  pzeceoetem  %  cotrelarifi  ptime 
putus  erit  ille  impar  et  omnibus  coaceruatus. 
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damnis  numerus  par  meoia  fui  parte  multiplicatus  tanto  mmo:e  fumma  ,pDucu 

t  omnes  fumme  que  in  ipfo  funt  coaceruate :  qstum  fua  ipfius  meoietas. 

(Decet  analyttcis  numerotfi  Oeptopta  eft.et  et  fct5a  parte  correlarfl  fugiotis  cocluflonis  aotuuate 
nona  primi  t  coi  oignitate:vnitate  in  quecunc?  numerfi  oucta:  ipfum  ,poucere:ftatt  cognita  efle  pot. 

C0i  fumantur  triangulares  ab  vnitate:  duos  p:imos  impares  et  fequetes  duos  pa  7 
res  atCD  ita  viciflim  duos  et  duos  impares  atep  pares  inucniri  neceife  eft. 

diluta  ent  per  cotrelarifi  ptime  bui*  triagulares  creatur  ep  nfieris  otoine  cotlnuo  ab  vnitate  oifpo 
fitis  et  vnitas  pmus  eft  potetia  triagularis  t  potetia  impar,  aooita  tgtf  numero  fcqueti  4  eft  par  co 
ftituet  g  cotrelarifi  p:imc  buius  f  m  triangulare  t  per  fecunoa  feptimi  impare.erunt  ergo  ouo  primi 
trtaguli  nfieris  l?oc  pacto  oifpofitts  tpareo.Seo  t  qt  tertius  numer9  eft  tpar  et  cfi  pteceoeti  triagulo 
gioem  cotrelarifi  coftituit  triangulfi  %  pceoens  moftratus  eft  tpar:ergo  g  tertia  feptimi  tertius  tria* 
gularis  erit  par.et  q:  quartus  ab  vnitate  nfierus  eft  par  4  cum  pceOeti  triagulo  pari  g  ioem  coftituit 
quartum  triangulum.ergo  quartus  triagularis  per  prima  feptimi  eft  par.erunt  ergo  ouo  fequentes 

Sares.et  iifoem  rationibus  molirentur  ouo  fequetes  efle  impares  ?  viciffim  alfl  ouo  fequetes  pares 
cq?  flue  oifficultate  certum  apparebit  propofltum. 

CSi  poli  vmtatem  fumantur  numeri  triangulares :  inter  duos  et  duos  oifluncrim:  * 
erunt  que  inter  numeros  ab  vnitate  naturali  ferte:  fumpte  ptopottiones. 

dSit  .pjcimus  triagularis  poft  vnitate  atbcoef  ozoine  pfequetes  fltcpvnitas  et  g  I?  lr  nfieri  abvni 
tate  naturali  ferie,pceoetes:oico  que^jportio  g  aovnitate  ea  efle  b  ao  aret  q  I?  ao  g  ea  efle  o  ao  c:r  que 
lr  ao  l?  ea  efle  f  ao  e.?  ita  «pceoeoo  in  bis  oiftuctiimt  n  illis  vero  coiunctt.  nam  g  pteceoetem  a  eft  fpar 
b  c  paresto  e  tparesiet  f  par.fumo  ent  quattuor  pares  ab  vnitate  4  fint  g  lr  l  m  et  nteofi  inter  eos  im= 

!>ares  fint  b  n  o.et  qt  g  4  eft  binart^eft  latus  a  4  eft  ternariv.t  per  cotrelarifi  ptime  bui^  b  latus  balz 
atus  c  et  n  latus  o  x  l  latus  e  et  o  latus  f:ergo  g  quarta  buius  g  in  b  facit  altera  gte  longiore  ouplfi  a 
et  b  iu  It  ouplfi  b  *  It  i  n  ouplfi  c  et  n  in  l  ouplfi  otlino  ouplfi  e:atcp  per  eanoe  o  in  m  ouplfi  f.  qt  ergo 
g  in  b  et  U  in  b  coftttuunt  ouplfi  ao  a  et  ao  b.erit  ergo  per  octaua  fecunoi  vt  que  «ppottio  It  ao  g  ea  fit 
oupli  b  ao  ouplfi  a:feo  t  b  ao  a  fubouplus  ao  fubouplfi  per  cotrelarifi  oedmequarte  fecfiot  fleut  eo? 
ouplotfi  ouplus  ao  ouplum.ergo  fleut  It  ao  g  ita  b  ao  a.et  per  ioe  fleut  I  ao  It  ita  o  ao  c.  t  fleut  maol: 
ita  f  ao  e.  t  cfi  g  U  l  m  fint  fumptt  ab  vnitate  cotinue  pares:  ergo  g  oecimaoctaua  feptimi  eft  «ppottio 
b  ao  a  vt  g  ao  vnitate  -t  o  ao  c  vt  b  a&  S  et  f  ao  e  vt  It  ao  b:  quoo  eft  propofltum. 
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CSi'  tres  continui  triangulares  llatuantur :  qui  fub  cjttrcmis  continetur  erit  altera  9 
parte  longio: :  cuius  laterum  maius  erit  illotum  trium  mcDius. 

_  dSint  a  b  c  tres  continui  triangulares  %  eotfi  latera  o  e  fifitqj  g  vno  maior  f.oico  qfi  fit  ep  a  in  c  efre 

_ c.  altera  gte  longiore  cui*  maius  latus  erit  b.  na  qt  s  b  c  funt  ptinui  triagulares:ergo  g  cotrelarifi  ptfe 

-5  o  f  buius  o  e  f  funt  f  m  continua  ferie  numero?  fumpti»  et  qt  per  quarta  buius  o  in  e  coftjtuit  ouplfi  ao  a 

a  *  ergo  fi  O  eft  par  queaomoofi  bic  eft:  meotetas  O  tn  e  coftituit  a.  et  per  ioem  meotetaa  f  in  e  coftituit  b. 

et  meoietas  f  in  g  coftituit  c.fi  afit  o  eflet  impar  numeraret  a  f  m  mcotetate  e:t  f  b  rm  meoictate  e.et 
fle  cofequenter  f  m  meoictate  parium  fpares  numeraret  triagulares.ergo  per  octaua  ptimi  aotuuate 
cotrelario  Oecimequarte  fecfioi  que  ^portio  f  ao  o:ea  eft  b  ao  a.et  q  g  ao  e:ea  eft  c  ao  b.  -t  qt  a  b  c  funt 
continue  fumpti  triagulares:ergo  g  cotrelarifi  ptime  buius  b  fuperat  au^um  eft  e.fumo  ergo  b  vno 
minore  b:manifeftfi  eft  b  fuperare  a  q»tum  eft  o.et  quo  abfioat  c  fuper  b  eft  f.  *  quia  b  ao  a  ftcut  f  ao  o 
ortam  b  a»ct  ficut  oetractus  ao  oetractfluta  refiouus  ao  refloufi.ertt  ergovt  ftcut  b  ao  a  ita  c  ao  b 
totus  ao  totfi:  quoo  igif  fit  et  a  in  c  g  vicefimaquinta  fecfioi  tth  eft  ^tum  qo  fit  ep  b b.at  mamfeftfi 
eft  qO  fit  ep  b  in  b  efle  altera  partelongiozS.igitur  et  qd  fit  e)t  a  in  c.eft  altera  gte  longior  cutus  maius 
laterfi  eft  b  illorum  triangulotfi  meoius.ct  pzopofitum. 
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io  4LBi  fumatur  pumt  poft  vmtatcm  par  et  impar :  z  copofito  e*  fplte  mino:  aooatur: 
itcmcg  eje  bis  confecto  mino:  amidamr:crtt  vt  cum  p:imo:u  p:imus  fitpar.fcquctca 
fint  impaimtertionl  p:imus  par  ct  fequentce  impares  aede  oeinccpsl  ouploq?  qua 
o:au  parium  et  quao:ato  ejetremi  impariuuetragom  triagulares  terminetur» 


C Sint  a  et  b  numeri  pzimi  poft  vnltate  par  x  impar  binarius  fc$  atq?  ternarius  4  iunctl  fadfit  e  cut 
aooito  a  ftat  o.item  ceto  coponent  e  cui  aooaf  c  t  fiat  f  atqp  e  x  f  componant  g  et  e  aooatur  g  x  fiat  I?* 
*  oico  pzimo  a  efie  pare  et  b  impare  x  c  o  impares.itcm  e  pare  f  ct  g  f?  impares,  a  ent  efie  parem  %  b  im 
parem  efl  !?ppotl?efis.ct  q:  c  coponitur  era-z  b:per  fecunoa  feptimi  c  etia  efl  impar,  et  qz  o  condat  eje 
a  pari  et  c  impari  per  eanoe  fecunoa  o  eft  impar.?  qz  e  conflat  er  c  o  ouobus  imparibus  e  per  quarta 
eiufoe  erit  par. et  qz  f  conflat  er  c?  e  impari  atq?  pari  per  fecunofi  eiufoe  f  efl  impar  et  per  eanoe  erfit 
g  et  I?  impares:qd  intenoebaf .  Secuoo  oico  ouplfi  quaozati  a  terminare  tetragoniefi  triangularem» 
terminare  ent  tetragoniefi  triangulare  efl efie  latus  quaozati  qui  pariter  efl  *  triagularis.  T^atet  io 
na  qz  vnitas  ouplicata  coflituit  a  et  a  bis  fumptus  fuum  perficit  quaozatfizouabus  igif  vnitatibus  4 
oidat  a  fuo  quaozato  et  vnicum  fufeipit  meoifi  fcj  b:  cuius  oifferctia  ao  a  efl  vnitas.et  qz  per  feptimi 
ferti  quo  abunoat  quaozatus  b  fuper  quaozatfi  a  efl  quoo  fit  ejcvnitate  in  b  et  a  fmul.  feo  b  et  *  fimul 
funt  vno  maius  quaozato  a  qui  ouplus  erat  ao  a.igitur  quaozatus  b  efl  vno  maioz  ouplo  quaota ti  a. 
feo  x  qz  ouplfi  quaozati  a  in  quaozatu  b  cum  fola  vnitate  oiflent  ,poucit  per  oiffinitione  altera  parte 
longtoze  quaozatus  a  qui  efl  meotetas  in  quaozatu  b  per  octauam  fccunoi  «poucit  illius  altera  parte 
logiozis  meoietate.ergo  per  quarta  fcuius  quaozatu  a  in  quaozatfi  b  pzooucit  tr iSgularem.?  qz  pzo< 
oucitur  eje  ouctu  quaozati  in  quaozatuzergo  per  oecimaquartam  ferti  toem  erit  x  tetragontcus.cffe< 
ctum  efl  ergo  qS  oicebaf  .Certio  oico  quaozatu  o  ejetremi  impar  i  fi  terminare  tetragoniefi  triangula 
rem.fumo  cni  quaozatfi  c  qui  fit  Iz  x  quaozatu  o  qui  fit  lioico  Iz  ouplicatfi  ejcceoere  vno  l.nam  quaoza 
tum  c  ouplicatfi  per  oedmnquintam  pzimi  efl  tancj)  ouplu  quaozati  a  et  ouplfi  quaozati  b.  et  quoo  fit 
er  b  in  a  quater  et  qz  per  eanoe  oecimfiquintam  quaozatfi  o  efl  qnum  c  in  fe  et  a  in  fe  x  a  in  c  bis:  feo  c 
tn  fe  efl  tatum  per  eaoem  qnum  b  in  fe  et  a  in  fe  et  a  in  b  bis.  et  a  in  c  bis  efl  tifi  per  nonS  pzimi  <ptum 
a  in  fc  bis  et  a  in  b  bis.ergo  qt5  fit  eje  o  in  fe  efl  <ptum  quoo  fit  eje  b  in  fe  et  quaozuplfi  quaozati  a  x  qua 
ozuplum  .poucti  eje  a  in  b.feo  cum  ouplfi  quaozati  c  fit  monflratfi  5’ tum  ouplum  quaozati  b  et  ouplfi 
quaozati  a  et  quaozuplfi  quoo  fit  eje  a  in  b:et  eje  fecunoa  parte  buiue  quaozatfi  b  ejcceoatvno  ouplum 
quaozati  a.fit  ergovt  ouplum  quaozati  c  cotinens  quaozatfi  b  loco  tyuius  q»  quaozatfi  o  ptinet  ouplfi 
quaozati  a  ceteris  omnibus  cofimiltbus  erceoat  vno  quaozatfi  o.  ouplfi  ergo  quaozati  c  in  quaozatu 
o  per  oiffinitione  pzooucit  altera  parte  longiozem  cuius  longius  latus  crceoitvno  quaozatfi  o.illiua» 
ergo  oupli  oimioius  qui  efl  quaozatus  Iz  in  l  quaozatfi  o  pzooucit  illius  altera  parte  longiozis  oimU 
oium  per  octauam  fecunoi  qui  per  quartam  buius  efl  triangularis  et  cuius  latus  efl  l  quaozatus  eje 
tremi  imparium  qui  et  toem  per  oecimaquartam  ferti  efl  tetragonus.  et  t?ac  ratione  oe  fequenttbu® 
molire  io  quoo  pzopofitfi  efl  oflenoere :  et  omnino  conflabit  pzopofuum* 
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CSi  abvmtatc  continue  oeffgncntur  parte  altera  logiores  et  quao:ati:ouo  t  duo  eo  « 
iuncti:  triangulares  omneo  efficient* 

C  ©efigno  ab  vnltare  a  b  e  qua©:atos  et  ab  vnttate  altera  parte  logiorcs  qui  Hnt  ©  e  f  :©ico  quofliber 
©uos  .pjcimos  qua©ratfi  et  altera  parte  logiorem  fimuUcoftituere  triagulareni.ua  fi  fuerit  prim9  qua 
©tatus  tfeft  vmtas  z  primus  altera  parte  logio:  qui  eft  binarius  manifellfi  eft  illos  fimul  ao©itos  p 
corrclartfi  prime  buius  coftituere  trtigulare.q»  fi  fuerit  a  fetfus  quaerat*  z  ©  primus  abvnitare  alfa 
p te  logio:  ftft*  per  vtcefimafem  feptimi  qua©:atus  a  pftat  eje  iparibus  abvnitate  fc3  eje  v rurate  z  p:io 
ipari  t  o  eft  pmus  par:quarc  fi  refoluaf  aerfit  accepti  cotiuue  numeri  ab  vnitate.  p  correlarifi  igitur 
pme  I ?ui*  pftituut  triagular €♦?  ita  ofteoe  a  et  e  coftituere  triagulare  refoluto  a  in  fuis  tparibus  p  16 
feptimi  z  e  tn  fuis  paribus  p  viceflmafejeta  eiufoe.et  ita  ©e  quibuflibet  ©uobue  l?oc  mo  fumptis, 

C0i  fumantur  triangulares  et  tetragoni  :fucrintcp  illi  toti  triangularium  ab  vnttatc  » 
quoti  ifti  tetragonom  poft  vnitatem:  coniuncti  facient  numeros  pentagonos» 

ClBam  11  vnitati  que  eft  primus  trigonus  a©iungas  primfi  quaoratfi  poft  vnitate  qui  eft  quaf  nari9 
fiet  petagonus  poft  vnitate  babes  quiticp  latera  cqualia.et  fi  capis  febm  trigonii  ab  vnitate  babeblt 
binarifi  in  latere  z  fecfious  tetragonus  poft  vnitate  Ipabet  ternariu  in  latere»  a©iecto  ergolatcre  qua 
©:ati  fiet  per  correlartu  pume  bui9  triagulus  feques  Rabens  latus  trium  vnitatu  et  figura  petagona 
recipiens  toti©e  in  quolibet  eius  latere  vmtates.  et  q:  femper  totus  tetragonus  poft  vnitate  habebit 
vno  plus  in  latere  $  trigonus  totus  ab  vnitate:  f?  aerone  ©e  quibuflibet  aliis  ,ppofitum  efficere*  z  q: 
latera  tUoru  pentagono?  equalta  funt  lateribus  tetragonoru  satorum :  bine  etia  fit  vt  illi  pentagoni 
toti  fmtpoft  vnitate  quoti  z  tetragoni* C£t  eje  hac  z  vicefimafejcta  feptimi  cognofctf  qt5  oiu9  Seue 
rinus  afferit  boetius:i4  capite  fecunsi  fue  inftitutiois  afithmetteerpetagono?  generationi  nafet  eje 
numeris  naturali  ferie  orsinatis  quaoo  cotiuue  ©uo  a  mona©e  ©uo?  femper  in  mc&io  facta  intermif 
fione  iungfitur.  Iftam  per  pfentem  accepta  vnitate  que  eft  primus  trigonus  z  quaternario  tetragon* 
©uo?  in  mesio  binari)fcj  atep  ternartf  facta  infmilfione  tunctisrfft  fecfious  petagonus  ©uo  in  latere 
geris.Bt  rurfum  ©uobus  intermiflis  feptenarius  acceptus  quinarifi  inclusit  z  binarium. Bt  quina 
rius  tmpar  perviceftmafcjctam  feptimi  assitus  tetragono  quaternario:p:ojeimfi  coftituit  fetragonfi 
t  binarius  vnttatiasiectus  per  correlarifi  prime  projetmfivnitari  coftituit  trigonum,  ergo  p  prefenti 
vnitas  4  et  7  coftituunt  pentagonu.Bt  rurfus  ©uobus  ©imifiis  poft  feptenarifi  accepto  senario  qui 
7  inclusit  fequente  impare  z  ternarium:  qui  feptenarius  quasrato  prioris  pentagoni  assitus  p  vice 
fimafectam  feptimi  fuccesetem  conftituit  quaoratfi  et  ternarius  trigono  pentagoni  astectus  propm 
quum  trigonum.erit  igitur  per  prefente numerus  eje  vnitate  4/ 7  et  10  conftitutus  pentagonus:?  ita 
©e  quibuflibet  aliis  argumentabere* 

<E 0i  parte  altera  longio:  cuni  toto  poft  vnitatem  triangulari'  coniungatur :  compos  # 
fituo  cntpcntagonus  poft  vnitatem  totus* 

f£Sit  a  aliquotus  ab  vnitate  altera  parte  longior  vt  fecfious:  cuius  ioeo  minus  latus  erunt  sue  vnt  . 
tates:  firq?  b  triagulus  totus  poft  vnitate  cui*  latus  ioeo  erit  ternarius  z  equale  maiori  lateri  altera 
parte  longioris»  aoiungo  ergo  maius  latus  trigoni  b  maiori  lateri  altera  parte  longioris  a:  ct  fiet  te? 
tragonusfes  z  tllus  quooreftat  ©empto  maiore  latere  b  perfecunsambutus  eft  triangulus  mtnor 
©efcensenso  ergo  per  precesentem  ille  cum  quasrato  eje  altera  parte  longiore  z  logiore  latere  trian? 
guli  coftituto:erlt  pentagouus:quos  eft  propofitum» 

C&uilibct  pcntagonotu  poft  vnitate  cum  toto  triangulari  ab  vnitate:  bcpgonum  14 
poft  vnitatem  fimili  loco  politu  conftttuit:ct  butufmooi  tctragonicus  Dicatur» 

CjBnitae  ols  numeri  poteftatf  optinere  ©ictf  cuius equalia  latera  ©efignatur.  htne  ipfa  eft  primus 
triangulusprimus  tretragonus  pentagonusbejeagonus  -ritaoeinceps.et  presictorfi  numerorum 
primus  poft  tpfam  eft  cuius  latus  fuerit  binariusttfecfious  poft  tpfam  cuius  latus  fuerit  ternarius 
fecfious  vero  ab  vnitate  cuius  latu»  fuerit  binarius.et  ©icitur  hejcagonus  tetragonicus  cuius  latus 
eft  equale  lateri  meo  ii  tetragoni*sico  ergo  q>  fi  capiatur  aliquotus  petagonus  poft  vnitate  vt  a:qui 
verbi  caufa  poft  vnitate  fit  tertius  et  b  totus  triagulus  ab  vnitate:  ©ico  a  cum  b  coftituere  bejeagonfi 
poftvnttate  totum  pariterep  z  t etragonicfi.nam  per  ©uosccima  buius  quotus  petagonus  fuerit  poft 
vnitate  e?  toto  poft  vnitate  tetragono  conftat  triagulari  ab  vnitate  toto»  ergo  equalia  triagularis 
qui  eft  que  propo  proponit  e%  oppofito  tetragoni  latere  appofitus  b^agonu  conftituet:  cuius  latus 
erit  equale  lateri  meoff  tetragoni,  et  qr  latus  eius  e  equale  lateri  mesfi  tetragoni  eft  z  equale  lateri 
pentagoni  quare  z  bejcagonus  totus  erir  poft  vnitate  quotus  et  petagonus.?  qr  eius  latus  eft  equale  - 
lateri  me©fi  tetragoni  eft  i©e  z  tctragomcus:qd.eft  p:opofitfi.£jc  bac  et  ©uo©ecima  but9  z  eorrclario 
pme  cognofc^  promptu  eft  gnatione  bejcagono?  eo  pacto  4  ©ocet  ©oeci9 15  capite  febi  arithmetices 

C  i©lD  tetragonus  cn  p:cccoctc  altera  pte  longiore:  bcjcagonn  tctragonicn  pfhtmt.  15 

Cl&timue  entm  altera  parte  longior  poft  vnitatem  eft  qui  babet  vnitatem  minus  latus  z  fecunbus 
qui  b?  ©uitat?  et  ita  ©einceps»?  prece© ee  tetragonft  eft  cuius  minus  latus  eftvno  minus  latere  tetra 
goni  qui  z  poft  vnitate  totus  e  quotus  z  altera  parte  logior  ab  vnitatc.©ico  ergo  quecunc^  tetragonfi 
vt  a  cu  preceoete  altera  parte  longiore  vt  b  coftituere  bcjcagonicfi  tetragonfi.ua  c  quarta  l?ui9  altera 


o 


Vili 

parte  logio:  b  oiuioif  in  ouostrtagutarcs  quo?  vterqt  totus  eft  ab  vnitate  quotus  pte  altera  logio* 
poti  vntiatejq:  latus  illoru  triagulorum  equale  fit  minori  lateri  altera  parte  logioris*  quare  x  vterq? 
torus  eft  a bvnitate  quotus  tetragonus  a  poft  vnitate.vnus  ergo  illo?  trigonom  per  ouooecima  t?ul^ 
cu  tetragono  a  coftitutt  pentagonu  poftvnitate  rotu:fco  et  per  preceoente  toem  plragotius  cu  altero 
triagulari  qui  efi  totus  ab  vnitate  pftttuit  bejcagonu  tetragonicfi.a  igitur  cum  b  altera  parte  logiotc 
preceocte  coftituit  ipejragonfi  tetragoiucutquoo  erat  oemdftranoum  x  .ppofitum. 

\6  tLBi  oifponanf  triangulares  ab  Vnitate:tcrttus  atcp  vno  mtcrmilTo  a  pzius  fumpto 
tertius:  erit  bcjcagonus* 

CElfla  pervnoectma  bunio  oifpofitis  ab  vnitate  pte  altera  logioribus  et  quaoratfsftouo  x  Ouo  piun 
gatur  fient  oes  triagulares.at  cu  primus  triagularis  poft  vnitate  fiat  ejc  vnitate  x  pmo  altera  pte  Ion 
gioretfcti  us  triagularis  polt  vnitate  4  eft  tertius  ab  vnitate  fiet  ejc  pmo  tetragono  poft  vnitate  x  pmo 
poft  vnitate  altera  pte  logiore  per  eanoe  vnoedma  qut  eft:  tetragonu  preceoes*  ergo  p  preceoente  ter 
tius  triagularis  ab  vnitate  e  l;»ejcagon9.feo  x  eaoe  rone  qr  vno  infmiffo  tertius  femp  a  qorato  et  fice* 
oente  altera  ptc  longiore  p  vnoedma  l?uius  nafcif  :ergo  per  pceoente  tertius  femper  erit  Ijejcagonus 
quot»  eft  propofitum* 

»7  cESi  fcjc  vnirntcs  vm  rircuponantimita  vt  tUaru  aomuice  z  ao  illam  eaoe  (it  oiftatia 
bcjtagcnum  eqmanguln  conftmicnt. 

CE'ifta  quolibet  ouc  illa?  vnitatiicum  meoia  vnitate  triSjulum  equilateru  conftituunt.fient  ergo  fejc 
triaguli  equilatcri  quos  oico  etil  efie  aoinuice  eqiuagulos.ua  cum  illopvmtates  abmutce  x  a  meoia 
oiftet  vnitateifi  vni tales  vnius  vnitatib9  cuiuilibet  alterius  applicen?  erunt  fupra  fe  inuice  appoftte 
et  aguii  vnius  agulos  alterius  no  ejcceoetes:  quare  fejc  aguli  i;ecaguli  erunt  equales.  erit  tgitur  talis 
i?ejcagoniis  equiagulus  qt5  iuteoitur.et  ita  oe  tetragono  equiagulo  x  petaaouo  fi  placeret  oftcoeref. 

is  CXatcrc  p?opofito  bejcagonum  equtangulu  confhtucrc. 

CE  £>it  a  vnitateS  oati  lateris  4bus  vna  p  i  ures  applico:  ita  femp  augeoo  ootiec  tot  flnt  oroines  quot 
vnitates  funt  in  lac ere.fiatqj  bcc  mo  oefceoenoo  oonec  tot  copleanf  oroines  quot  vnitates  funt  in  eo 
oem  latere*  x  qr  fiunt  tria  latera  equalia  afccoeoo  et  tria  fimilia  oefceoenoo  P5  creatu  efie  bejragonfi 
que  Oico  equtagulum.na  meoius  otoinu  femp  per  vicefimatertia  feptimi  e  impar  q»  totus  fit  a  nfiero 
lateris  quotus  nuerus  lateris  ab  vnttate*babet  igif  ille  malimus  numerus  vnum  meoifi*?  fi  fignas 
cjctrcmitates  fejc  laterum  perbcoefg  erit  illa  meoia  vnitas  meoia  oroinis  F  c:  e  b:ct  oroinis  o  g.  qi 
equales  funt  et  ea  eotccmr.oiftat  ergo  equatif  ab  f  *  c  et  ab  e  x  b  et  db  o  x  g.  quare  fej:  triaguli  ifcj  me 
oiavnitas  f  emieoiavnitae  e  o:meoiavnitao  o  c:meoia  vnitas  c  b:et  meoiavnitas  b  g:?  meoia  vnitas 
g  f:aoiuice  e4latcri  funt  et  vt  in  pceoeti  cquiagulue  igif  l?ej:agon9  b  c  o  e  f  g  equiagul9:  qti  e  ^ppofitu 

J9  C St  cuilibet  bcjcagono  cquiangulo  totus  fenarij  multiplcjc  aooatur  quotus  tpfc  eft 
ab  vnitate:  fimilcm  bcicagonu  ptoucnirc  nccclle  eft* 

CE ®i  ^rno  bejtagono  4  efi  vnitas  fenarius  etrefiponaf  per  penultima  fiet  feques  beragonus  equiati 
gulus.na  babes  ouo  in  latere  cp  fi  eo?  i nterualis  que  etia  funt  fe]c:fe)c  apf eturvnitates  in  eaoe  oifian 
tiatme^  ipfis  fejc  vnitatib9  alie  fejr  angularif :  fiet  feques  bejcagonus  equiagulus  babens  ternarifi  in 
latere,  x  vt  preceoes  beragonus  fecfious  erat  ab  vnitate  ita  acceptus  eft  totus  fenari  multiplejcifcilj 
ouplus  ao  fenarifi  qui  efi  ouooenarius:  cui  fi  rurfum  circfiponas  triplfi  fenarfi  :fc)  ouooecf  vilitates 
in  ouoocct  interuallis  et  fejc  ao  fejcagulares  vnitates  efficis  fequetem  bejcagonu  equiagulum  quivt 
in  preceoete  probaref  babet  quaternariu  fuu  latus.et  qr  femp  iterualla  crcfcfit  in  fenario  tot  agulis 
femp  manetibus  appofito  fequeti  fenarii  mftiplici  femp  efficies  be^angulu  equiagulu5  eaoem  rone 
fequetem:quoo  intenoit  propofitio* 

io  CE  Si  o:omcntur  ab  vnitate  triangulares  et  Unguli  fecunou  fenarium  multiplicetur  i 
pzooucti  aooita  vnitate  erunt  bcjcagom  cqutangulu 

CE  Si  eni mvnitate  que  primus  triagularis  eft  fenario  multiplicestfecfibus  bejcagonus  nafrittmqut 
aooita  vnitate  circuclufa  cognofciF  x  equiagulus.et  qr  per  prcceoetem  quilibet  bejcagonus  tot  aooit 
fenarios  fuper  pceoetem  quotus  ipfe  ^ceoes  Fuerit  ab  vnitate*  1 4libet  triagularis  p  correlarifi  pme 
tot  b  j  vnitates  fupra  pceoetem  quotus  ipfe  Fuerit  ab  vnitatc.ergo  fifebs  triagularis  4  i&eo  b5  ®uas 
vnitates  fupra  primu  multiplicef  p  fejc  aooet  tot  fenarios  fupra  pceoetem  bejcagonfi  qui  fuit  fetius: 
quotus  ipfe  fetius  bejcagon*  Fuit  ab  vnitate.  ergo  p  pceoetem  erit  feques  bejcasou9*  x  ita  quocp  ftio 
triagulari  4  aooir  tres  vnitates  fupra  fetij  p  fejc  mrtiplicaroiT  quolibet  alioraooes  ejc  multiplicafioe 
tot  fenarios  quof  us  x  triagularis  x  pteceoes  bepagonus  Fuerit  ab  vnitate:  ficcp  p  prcceoetem  femp 
concluoes  propofitum* 

m  C  hinnis  bcjc^gonns  cquicmgulus  tanto  abunoat  fuper  bcjcagoMim  tetragonicum 
fimili  poft  vnitate  loco  fumptuteptus  di  tetragonus  ab  vnitate  fimiliter  oicms 

C  Sit  ejtfpu  ca  a  quartus  ab  vnitate  bcjcagon^tetragonic*  4 1  tertius  e  poft  vnitate:fit«S  b  totus  ab 
vnitate  tetragonus  io  efi  tertius:?  quartus  tetragonus  c  x  meoius  altera  parte  logio:  o.otco  teftifi 
bejcagonu  cqutangulu  poft  vnitate  tanru  oiftare  ab  a  qtus  eft  b  tertius  ab  vnitate  tetragonus.  nam 
per  oecimaquinta  buius  c  et  o  copcnunt  a:  feo  x  q:  oiffereria  b  ao  0  pet  viccfimaquartant  fejeti  eft  ter 
narius  latus  b:t  oifferetia  c  ao  o  eft  quaternart9  latus  c.erfit  ergo  p  fecunoa  primi  b  x  c  flmul  maius 
vno  9  ouplum  o.  capio  e  totum  ab  vnitate  triangularem  quotus  eft  b  tetragono?:  quia  minus  latus 
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altera  parte  longioris  b  eft  latus  b:  quobqutb^  ibem  eft  latus  e.ergo  per  quarti  fyuius  b  erit  buplu» 
c:fcb  x  b  c  moftrata  funt  vno  maius  buplo  b.funt  ergo  b  c  vno  maius  qb:uplo  e:ergo  b  c  b  Timui  funt 
vno  matus  fercuplo  e.at  per  pcebentc  e  feries  fumptus  aobita  vnitate  tertifi  poft  vnitate  creat  bera* 
gonum  equtagulum  qui  fit  f.conftat  ergo  f  er  b  c  et  b:feb  a  folfi  conftat  ejc  c  bvt  oftenfum  eft.abunbat 
ergo  f  beragonus  equiangulus  ab  a  beragono  tetragonico  toto  poft  Vnitate  crrum  eft  b  totus  abvnfc 
tatetetragonustqb  eft  p:opofiru.  C^uimabuerte  queabmobum  biuus  moftrat  fcuerittus  beptago 
nos  continue  fieri  er  beragonts  et  inferioribus  trigonis  buobus  equis  {ferioribus eminus  abtuctis 
trigonis.quoo  *  toem  euentt  fi  bifpofitis  naturalif  numeris:  ertreml  cotinue  quattuo:  infmebiis  re 
lictis  iungatur.vt  fecfibus  bcptagon9  fit  er  fenario  febo  beragono  x  vno:  pmo  trigono  emin9  equali 
abiucto  trigono.qui  Ibe  fit  er  vno  et  fenario  quattuo:  in  mebio  pr crmilTis  numeris:  *  tertius  bepta; 
gonus  fit  er  i5  tertio  beragono*  ternario  fctJo  trigono  e  regtoe  abtficto  equali  trigono  beragoni  qui 
ibe  fit  ervno  fenario  *  vnbenario»  et  boc  pacto  in  figuratione  x  collectione  fuorfi  numerorii  in  ceteris 
eftpzocebenbum* 

<r  Sup:a  Datum  numerum  octogonum  cquilaterum  conftitucrc* 

C]Sit  a  batus  nuerus  fupta  que  iubemur  octogonfi  equila  te  v  coftituere.,pcebo  ei  appbnlbo  otbtes 
vno  frmpcr  fe  erceoetes  bonec  totibe  fint  quot  funt  vnitates  t  latereterfircp  facta  tria  latera  equalia 
et  marimo  o:oirti  abbo  otbtes  equales  quoufq?  tot  fint  quot  funt  vnitates  in  larere  erfitcp  facta  qutcp 
latera  eqnalta.belnbe  ab  vlttmo  ozbinc  «pccrcnoo  appono  o:bines  cotinuevnitatc  m  tnotes  bonec  tot 
fint  quot  tn  bato  latere  vnitates  fientq?  fic  befcebenbo  tria  latera  pbictis  equalia  eruntep  fimul  octo 
equalia  latera  atqj  octogonus  equilaterus  coftttutus:qb  erat  facienbu.  |£SUa  apub  btufl  feucrmfi 
octogono?  inueniebotum  ratto  mobufep  eft  vt  cotinue  er  toto  beptagono  et  fub  fe  trigono  furgant.* 
ibe  fiunt  fi  er  bifpofitis  naturalif  numeris  cotinue  in  mebio  quincp  relictistertremi  iungatur.vt  fi  7 
febo  beptagono  iungas  vnum  primfi  trt gonii  furgit  octonarius  et  febus  octogonus.qui  ibe  fit  ervnd 
ct  fepte  quincp  numeris  binario  ternario  quaternario  quinario  fenario  tterftitibus:bimiflis.  et  fi  t£ 
tertto  beptagono  iungas  ternarifitfecunbfi  trigonutfiet  :i  tertius  octogonus.  qui  ibem  colligitur  er 
1  /  7/ i)  / 1  boc  pacto  tn  reliquis  eft  pzocebenbum 

C Bi  cuilibet  bejtangulo  cquiangulo  poft  vmtateJtotus  tetragonus  ab  vmtate  cum  n 
fequete  altera  parte  logio:c  iungatur,puemct  octogon9  poftvmtate  fifi  loco  fumpt9. 

lESit  quilibet  beragonus  equiagulus  cuius  latus  fit  a  et  martmus  otbinfi  cius  fit  b  qui  abbat  fup 
a  numerfi  c.qm  enim  beragonus  batus  babet  triagulo?  in  mcbia  vnitate  coi  cautium  latera  cqualiat 
bine  otbinis  b  marintitlinea  mino:  eftvno:buplo  lateris  a  ergo  c  mino:  vno  cp  a.abbo  ergo  ab  b  o:bi; 
nes  equales  fecunbii  c.  et  q:  ab  a  ab  b  fiunt  tria  latera  equalia  fient  rurfus  ab  b  cum  abbitis  otbtnib9 
buo  alia  equalia  quibus  abbo  relictos  beragoni  poft  b:fient<p  rurfus  rrta  alia  reltquis  equalia  eritep 
fo:matus  ocrogouus.et  qt  per  nona  primi  c  in  b  f  m  otbines  abbttos  eft  tantum  cptum  c  in  fe  *  in  a.at 
qtf  in  fe  facit  eft  tetragonus:et  quob  in  a  facit  eft  altera  parte  logiot.cum  c  et  a  fola  vnitate  biftcnt:et 
tetragonus  ille  totus  ftt  ab  vnitate  quotus  octogonus  fotmatus  poft  vnitatem.  nam  beragonus  vno 
matus  latus  babet  latere  tetragoni:*  altera  parte  longio:  feques  tetragonfi.coftat  ergo  cp  beragulo 
equtagulo  aifignato  poft  vnitate:  abbitus  totus  ab  vnitate  tetragonus  cfi  fequete  altera  pte  ldgio:e 
coftttuit  octogonfi  qui  cfi  equalia  beragono  latera  beatriotus  ertt  poft  vnitate  octogonus:*,ppofttfi 
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C4?  o:mani  feje  cqutlatcra#  qualibet  fm  vmtatu  oifponcm  figuraliter  coftitucrc* 

C  Si  enim  trtagulos  tetragonos  petagonos  beragonos  tetragonicos  berlgulos  equtagulos  *  octo 
gonos  fecunbii  vnitatfi btfponem  figuraliter  coftituere  befiberas  :er  prima buiue  trigonos  figurare 
bifce.er  quita  tetragonos:er  buobectma  p€tagonos:er  becimaquarta  beragonos  tctragonicosteter 
becimafeptima  *  bectmaoctaua  beragonos  equiangulos:et  erviceftmafecunba  octogonos.ftccp  pers 
uium  babebts  ptopofttum. 

ILJlatcrc  oato  figurarum  ptcaflignataru  cuiuflibct  fumma  reperire* 

CISit  latus  batfi  a  qui  ponaf  efle  par  *  mebietas  a  fit  b:fircp  c  mino:  vno  a  *  b  cobevno  maiot.abbi 
tocp  c  ab  b  fiat  e.*  iterfi  c  abbito  ao  e  fiat  f.et  fifr  c  abbtto  ab  f  fiat  gtbucaf  cp  b  in  b  et  fequentes  *  «pue 
niant  b  l:  l  m.q:  enl  a  in  b  pftltulr  altera  pte  longto:e  cuius  trilguiaris  lateris  a  eft  mebtetas.ergo  p 
quarta  buius  b  mebietas  a  in  b^buctt  trilgularc  lateris  ariiccp  b  oftebit  fumma  trilgularis  lateris 
bati.et  q:  c  b  fimul  coftitufit  e  qui  p  fecunba  primi  eft  buplus  a.ergo  b  a  e  funt  cotinue  «ppottionales 
q6  ergo  fit  er  b  in  e  pervicefimaferta  f ecunbi  eft  quabtatfi  a.et  cfi  ib  fitl:  oftenbet  l:  fumma  tetragoni 
lateris  bati  a.*  q:  qd  fit  er  b  tu  f  per  nona  primi  ttn  eft  ^tum  q6  er  b  <n  e  x  in  c.et  cum  c  tn  a  coftttuat 
altera  parte  longio:e  cuius  mebtetas  eft  triagulus  c  per  quarta  butus.ergo  b  mebietas  a  i u  c  4?bucit 
triangulare  cutus  latus  eft  c.feb  et  b  in  e  ^pbucit  tetragonfi  a  qui  totus  eft  poft  vnitate  quotus  tria  re¬ 
gularis  c  abvnitate.ergo  per  buobectma  buius  b  in  f  ^jbucit  totum  poftvnieate  penragonfi.at  il  le  eft 
pentagonus  a  et  ptobuctus  eft  l. oftenbet  igitur  l  fummam  pentagoni  lateris  a.  *  q:  quob  fit  er  b  in  g 
eft  ritum  cptum  quob  fit  er  b  in  cet  tnf.  *  bictum  eft  er  b  in  c  fieri  triagularcm  totum  ab  vnitate  quo; 
tus  eft  poft  vnitate  pentagonus  er  b  tn  f  factus.ergo  per  becimaquarta  buius  b  tn  g  conftituer  beta; 
gonum  tetragoniefi  totum  poft  vnitate  quotus  *  poft  vnitate  eft  pentagonus  at  beragonus  ille  erit 
beragon9  a  *,pbuctus  m  monftrat  itacp  m  fummam  beragoni  ariaterisalTignati.Sruco  itent  c  in  fe  * 
b  jjpueniatn  qui  erit  totus  ab  vnitate  tetragonus  quotus  beragonus  tetragonicus  m  eft  poft  vnitate. 
abbo  ergo  metn  ftmul  *  ptoueniat  0  qui  per  vicefima  primam  erit  beragonus  eoutangulus  a.  nant 
totus  poft  vnitate  quotus  beragonus  m.  buco  Itero  c  in  a:et  ^pueniat  p  qui  erit  altera  parte  longio: 
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fcquens  tetragonum  e  fcj  n.  aooitio  ergo  iterum  n  *  p  tetragono  fcj  et  fequete  altera  parte  longtoze 
bejcagulo  equiagulo  o  pviccfimatertia  bu:us,puenit  octogon*  totus  poftvnitat?  quotus  poft  vnitate 
erat tyejcagulus*  equiagultis  o.  quare  octogonus  pzouenies  qui  ftt  q  erit  octcgotv  lateris  oati  a  at# 
fumma  petita  oftenoes.Seo  eflo  rurfus  a  lama  tatu  numerus  tpar  et  b  c  circQpofiti  pares  b  minozr 
c  maiot  et  meoietas  b  fit  o  et  metueras  c  fit  etper  fecunoa  pzimi  o  s  e  fimul  coftituent  a.aooo  o  fuper 
a  et  fiat  f:?  fuper  fer  fiat  g:t  duco  a  in  e  t.pueniat  b  qui  ea  ratione  qua  fuperius  erit  triagularis  a.et 
opeo  a  in  fe  *  pzoueniat  Iz  qui  erit  eius  tetragonus  et  a  tn  f  t  ,pucniat  l:  qui  ea  ratione  qua  ptius  erit 
pentagonus  a  et  duco  a  m  g  ?  pzoueniat  m  qui  etia  per  oecimaquartam  l?uius  erit  beragonus  tetras 
gonicus  lateris  oat  i  afeo  et  beragonu  equiagulum  et  octogonu  a  quere  vt  paulo  ante  monftratu  eft. 

16  Caninio  pynmis  cui°  bafis  triagula clfcquattuo:  triagularibus  et  cqualib9?tme£. 

{£Tfla  tres  a  tribus  larenb9  bafis  triagulares  ertgutur  4  fimul  applicatur  at#  coucniunt  t  bafis  eft 
quartus  triagularis.  £t  qm  ouo  et  ouo  latus  babenr  comune:erunt  omnes  inter  fe  equilatert:  quare 
et  equales.quoo  igitur  afieritur  per  Diffinitione  ratum  eft. 

17  cSi  triagulares  ab  vmtate  m  altum  fibi  contmuc  aoaptentur:  ptoucniet  omnes  ab 
vntrate  pyramioce:  z  cuiullibct  bafis  erit  triagulotum  fiiotu  majcimus* 

Sint  a  b  c  D  e  F  ao  f  vf#  vnitate  ficj  quotltbet  funrpti  triagulares  Coritiue  vno  mino:ee  4  fibi  inuice 
co  ozoinc  aptetur  applicetur#:itavr  b  fupponaf  a:et  c  fupponaf  b:et  D  ipfi  c:*t  e  tpfi  Otet  f  ttioe  ipfi  t 
Pico  py  ramices  abvnirateefTefumptas  oes  tcuiuiUbetbafim  fuo?triagulo?  efte  majfimn.cum  enf 
numeri  illi  m  altficonftituti  invnttateconuentatperoiffinitione  conftitufitpyramiOe:erut#p  co:re 
!anup:imebu!uscesabvnitatefumptitriagulares.fittaq?vnitare  confioeraseaoeeftetpzimapo 
tenua  pyramie.fi,pttmu  rnagulare  cuius  latus  eft biliari*  cutpft  fupzapofita  coaptata#  vnitate  ap 
pofiti  appareat  equales  fimul#  couenictes  triagularcsiertt  coftituta  fc$a  pyramis  curiatus  erit  fe 
cunous  triagularis.er  cu  fint  in  altu  continue  accepti  triagulares  erit-r  tertia  pyramis  coflituta  cui9 
totus  erit  tertius  iriagularisiet  quarta  cuius  quartus  triagularis  erit  latus  at#  itaoetnccps.feo  # 
cuiufiibet  bafis  fit  fuop  triangulartu  mapimus  boc  io  ell  #  p  pzcceoente  bafis  e  triagularis  cuilibet 
triangularlu  laterum  eqi? alis,  fi  ita#  I atus  fit  quintus  triegulus  p  cozrelarlu  pztme  butus  er  otbus 
pzeceoctibus  trtagulis  pftirutus  ita  et  bafis  quintus  erit  triagulus  'c  er  otbus  inferiozib^coftitutus 
qui  erit  illius  ppfamiDis  marimu  s:et  ita  Oe  qiiacutp  altera  ficq?  collare  poteftpiopofttu 

rg  c£>i  cuilibet  numero  cqualm  laterum  oes  ab  vmtate  fibi  fimiles  in  altu  apponatur: 
qui  coponctur  erit  py:amis  bafcmcp  ipfius  caoem  efle  coucniet .  fi  vero  citra  vmtate 
buiufmocmufcc  generis  fo:maru  m  altum  fuppofitio  crectioqj  oeftciat;quotab  vnt 
tate  illius  genens  rdtete  fucrint:totics  curta  pytamis  nafcctur. 

Cll^ec  rocettetragonicebafis/pcntagonc/bcragone/beptagone/octogone/ennagone/becagone:  et 
quotquot  angulo^zvolueris  eooe  ingenio  quo  t  pzeceocs  oe  triagularibus  pyramioesfozmare.nam 
fi  bocpacto  tetragoni  ab  aliquo  rato  aD  vnitate  vfcp  fuppofiti  aprenturzoia  latcra(quc  p  cozrelarifi 
pme  buius  erut  triagulares  numeri  ab  vnitate  cotinue  fumptt  fint)invnuvertice  concurret  totaqtpy 
ramioe  pfiituent  cui°bafis  eritoatus  tetragon^fup  cuius  latera  funt  erecta  latera  pyramiuts  invnu 
cacumen  ccnuenietia  tmo  oes  terragonice  pyramioes  infra  illa  clfcnt  fozmate.t  tta fi petagoni  bera 
goni  et  fequetes  l?unc  in  moDfi  aptetur  petagonas  beragonas'octogonas  enagonasireliquafqj  oes 
f  ozmabf  s  pyramio  as  Sc6a  pars  flari  nota  cft  na  fi  oerur  quotufcnqj  triagularisvr  fertus  abvnitate 
cuifupponStur  mo  atcoictop  ozuinequitus  quart*  tertius  ctfc^us.atucfitvnitas  q»uis  latera  illt^ 
fimul  renuat  non  tfi  conuemunioeo  figura  illa  p  oiffinitione  erit  curta  pyramis*#  fi  quitu®  quartus 
t  tertius  foll  fupzapofitt  in  altu  fuificntzoefuiffctcp  ouo  fetf  us  etvnitas  bec bifeurta  pyramis  orcercU 
#  fi  om  ilTi  fuifient  tres  otceretur  tricurr a.  ct  ita  quotquot  omitteretur  toties  curta  oiccrcf*  et  ita  oe 
curtis  pyramioibus  que  a  quaozatis  pentagonis  bcragonis-t  fequetibus  figuris  nafcuturfentienou 
efi»c^  ita#  notum  quoo  pzoponitur. 

i9  C0i  duc  pyrnmiDcs  quarum  bafes  funt tndgufares  p:ojCimi  comiingatur:cfficictur 
pytamis  cuius  bafis  erit  tetragonus  maiozi  triagularium  equilatcrus. 

fpHa  quclibet  earu  erit  copoftta  er  otbus  triagularibus  4  funt  a  triagulart  bafis  fuevl#  aovnitate 
at  bafis  minozis  primus  ell  triagularis  poli  bafem  matozis.cotuncti  tgif  fimul  p  quinta  bui*facifit 
tetragoni!  ct  f ctf  us  vinus  'i  fc5 us  alteri9  fequente  tetragonu.  et  fic  eouf#  ofi  ertrema  vmtas  miozts 
cfi  penulti mo  alterius  triagulari  pzimu  poli  vnitate  coftciat  tetragonu.vnitas  tgitur  fi  apponaf  oes 
ao  ipfaufqj  tetragonos  fupzapofito6  babebtm^abillo  fcj  tetragono  curiatus  eft  equ ale  lateri  ma* 
gularis  bafis  mafozis  pyramiois»at  per  pmifT am  er  olb”  ab  vnitate  tetragonis  coponitur  ppramis 
cuius  bafis  cft  quaozagula  't  coni  unctozft  vltimus  tetragonus.effecta  eft  igitur  qg  pzoponebaf. 

J0  «ESi  quotlibet triagulares  equales  m  altu  coponatur:  fiet  cx  cis  numerus  ferratilis* 

Cmarn  qz  equales  erunt  poterfit  oirecte  cotinuc  in  altum  latera  vnius  fuper  latera  alterius  aptari 
spplicartqj:vt  latus  o  e  fupza  latus  a  b  'i  o  f:  et  fe  fupza  latera  a  c  -t  c  b:  et  latus  g  b  fupza  latus  o  e:  et 
latera  glzctlzb  fupza  latera  o  f  et  f  e:?  ita  oe  confequentibus  vfqj  ao  vltima.et  quonia  oinnrfi  latera 
v  funt  equaliazerit  yt  fupza  pofira  oirecte  latera  que  fupzemu  locum  opttnent  crtremiscqualiafintet 
equioiftatia*patetltaq?per  Diffinitione  factum  efte  ferratile  quoopzoponebatur. 
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iL&mnie  ferratilis  pyzaimoc  fuc  bafts  vito  altioi:at>oi't  lUpcr  eam:  p?  tamtoe  cimis 
bafis  tetragona  cfhbafi  alterius  eqmlatera» 

f£lRam  bepta  triangula  pyzamibezita  vioclicet  vt  bafts  in  bafi  tollatur  et  be  fecuoo  equalium  tri an 
gulozufecuntws  pyzamibis  oetrabaf  ct  be  tertio tertiuszficq?  beinceps.qz  ferratilia  vno  altioz  pyza» 
nube  fuc  bafia  poftrus  cft  be  penulttmo  triagulariu  equaliu  auferef  fupzema  vnitas  atq?  pyramibis 
ver tejerftcq?  totus  vltimua  triagularia  ferratilis  integer  relinemur,  at  qz  in  bafi  ferratilis  fuit  ablata 
bafts  triagule  pyramibis.tbeo  per  fecunba  l?uius:fecunoi  triagularia  relictu  eft  latus  ?  in  omnibus 
fuperiozib9  fimiliter  qui  qm  tot  funt  quot  iu  illo  latere  vnitates  zconftat  latus  (pfum  cft  fequetium  la 
teribus  fumma  quatuati  gficere.pzetcrea  qz  tertii  triangularis  ferratilis  remanet  latus  fuft  ?  mino* 
feques  et  in  fequetibus  fimiliter:erit  vt  illa  ftnt  fequetis  quabzati  latera.et  l?oc  pacto  ab  vnitatevfcp 
quabzato?  numerus  ejecrefcit.erit  ergo  vt  in  fupzemo  triangulari  refibua  fitvnitas  et  que  cft  pzimus 
tetragonus.  ergo  per  vicefUmaoctauam  j?uius  conftat  relictam  efte  tetragona  pyramibe.  et  qz  latus 
bafis  eiufoe  eft  latus  triangularifi  equalium  et  latus  bafis  piramibis  triagule  ablate  ioe:  conftat  py 
ramibe  relictam  efte  pyramibi  bafts  ferra  tilisequilatera  at tp  ipfum  ferratile  eam  fuper  pyramibem 
bafis  fue  abberezquob  eft  pzopofttum. 


damnis  ferratilis  py:amioc  fue  bafis  ouobus  alno::  cioe  triplus  cfle  pzobaf 

CSi»bftra!?b  eiu  ab  ipfo  ferratili  ewremft  triangulariii  relinqueFqj  ferratilis  vno  altioz  ptramibe: 
q  per  ptecebente  in  buas  fecabilts  eft  piramibas:quarn  vna  eft  triangula  pyramis  bafis  ferratilis  ? 
altera  tetragonica  cuius  bafis  tetragona  eft  et  bafi  alterius  e4latera.feb?  l?ec  eabe  tetragonica  pyra 
mis  pervtceftmanonam  butus  in  buas  rurfus  fecabilis  eft  triagulas  pyramioee:  quam  vna  triagule 
pziozt  eft  equalis  et  altera  ea  minoz  cytum  eft  bafis  triagule  pztozis.  abbito  igitur  pzius  bepto  triagu 
lari  eibe  bafi  pziozis  triagule  pyramibis  equali  ab  minozeulla  fiet  alteri  equalis.fic  fiet  tres  equales 
triangule  pyram  ibes  totum  ferratilem  conftituentes.conftat  itaqp  totum  fyuiufmobi  ferratilem  pyra 
mibi  fue  bafis  efie  trtplumtquob  eft  pzopofttum. 


C  Jlatcrc  bafis  triagularis  oato:triagulc  pyzarmois  fup  eam  pftitutc  fumma  rcpirc. 

tt^eperiatur  triagularis  lateris  bati  per  feyta  butusfin  que  latus  ipfum  bucatur  ?  habebimus  fer 
ratite  eque  altii  pyramibi  cui  abtice  buos  equales  triagulares  jmenf  etq?  ferratilis  buob9  py ramibe 
fue  bafts  altioz  cuius  tertia  partem  accipe?  p  pzecebete  tyabes  pyramibis  fup  latus  coftitute  fumma 
atcpqft  ejetriagulart  lateris  bati  vna  cft  otbus  fuis  inferiozib*  triagularib9  coaceruaf  :qb  e  .ppofttft. 
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CT^ymmiois  totius  fumma  reperire:  cuius  bafis  tetragona :  aufocmcp  bafis  latus  54 
oatumfucrit. 

f£€3t  pzecebes  bocuit  bato  triagularis  latere  qt$  ey  ipfo  ?  oibus  fub  eo  cotentis  coaceruaf  inuenire 
ita  quoqj  et  pfens  nos  inftruit  bato  tetragoni  latere  q6  eje  ipfo  et  omnibus  fub  eo  ptentis  tetragonis 
coaceruaf  reperire.l?oc  ent  eft  tetragone  pyra  mibis  fumma  reperire  quob  oftebitur.nam  bato  latere 
quero  per  fejeta  t?uius  eius  triagularem  in  que  vt  in  pzecebett  factft  eft  buco  latus  pzopofttfi  et  pzoue 
niet  ferratilis  eque  atep  eius  pyzamis  altus  cui  abbo  vnfi  conftmilifi  triagulozum  et  ^ueniet  ferratis 
lis  vno  pyzamibefuebafts  altioz»betracta  igiturp  ptecebente  inuenta  bafts  pyzamibezper  tricefima 
pzima  buius  relinquetur  tetragona  pyzamis  cuiufquibe  bafis  tetragona  eft  atep  triangulari  equila 
tera  que  fc5  eft  fumma  petita  et  pzopofttum» 

dQi  ouo  ferratiles  quotum  bafes  triagulares  ptorimi  cjnftan  t  :et  quotum  altituoo  55 
vnatet  lateri  maiotis  equa  fuerit:coniungantur:cfficietur  cubus» 

iRam  bafes  in  tpfis  equaliter  fc)  fecfibum  numerfi  lateris  maiozis  f erratilis  funt  Jmultiplicate  r 
baftsvnius  et  bafts  alterius  coiuncteper  quinta  l?uius  tetragonfi  efftetur  cuius  latus  lateri  maiozis 
eft  equale  ?  fecftbus  triSgulusvnius  fecunbo  alterius  coiunctus  per  eanbe  tetragonu  confimile»?  ira 
cofequenter  vt  tot  tetragoni  equales  fuperponatur  fibi cp  inuice  aptetur  quot  in  latere  funt  vnitates 
at  cum  e;c  illis  figura  fit  conftituta  bafim  quabzangula  Rabens  in  longum  latum  et  altum  equaliter 
biftenfa  per  biff initionem  conclubitur  elf  e  cubus» 


C£5i  cuilibet  cubo  aoiungatur  bafis  fua  et  triagularis  bali  fuc  cquilatcrus:cfficictur  55 
triplus  fue  pytamioi»  t  i  ^  ^  . 

fLSumo  buos  triagulares  pzo^tmos  quozft  maioz  fit  cquilaterus  tetragono  cubi  afugnatt  et  conftt 
tuo  per  tricefima  buius  fuper  eos  ferratiles  quozu  altitubo  fit  equalis  lateri  bafis  maiozis  qui  buo 
ferratiles  coiuncti  per  ficebentF  cquabfttur  cubo  aflignato«?qz  maioz  illo?  ferratiliu  elt  eq  altus  fue 
pyzamibizbuplo  ergo  fue  bafis  flbt  abbito  per  tricefimafecunba  l?ui9  fiet  pyzamibi  fue  bafis  triplus, 
at  qz  alter  ferratilis  eft  alteri  eque  altus :  erit  vno  altioz  fua  pyzaniibe»  bafi  igitur  ipu  femel  abbita 
fiet  eibe  fue  pyramibi  triplus.at  bafis  fua  cum  baii  alterius  per  quinta  l?uius  faciut  tetragonu  cubt: 
quate  fi  pzebicto  cubo  abbatur  bafis  fua  cu  bafi  maiozis  ferratilis  que  eft  magularis  bafi  fue  equi- 
laterusteffidetur  numerus  piramibi  fue  tripluszqfi  erat  bemonftranbii .  CSunt  pzeterea  collune 
que  vt  ferratiles  per  tricefima  buius  facile  fozmabfitur  ct  quarfi  fumma  bucenbo  bafim  m  cofta  co  s 
gnofeitur  que  qz  facilia  fftt  autoz  omifit.funt  etia  numeri  circulares  qui  pzopzij  femp  pzincipu  reuer 
fione  fozmatur»et  eabe  ratione  fpb^re  fpbcr  iciq?  cubi  vt  vigintiquinqj  et  trigintafe^  qui  a  raoicibus 


! 


quinaria  fcj  x  fenaria  nafcutur  numeri  circulares  bicfitur  *  centum  vigintiqufnqj:lYlV  buceta  Decem 
t  fer  fplpere  fphericicp  cubi  notanf  qui  a  rabicibus  quinaria  x  fenaria  in  fuos  circulares  quabratos  . 
buctis  «pcreatur.Seo  quia  J?t  numeri  a  paucis  x  pftitutis  numeris  nafcfitur  quinario  fcj  et  fenario 
x  bemoftrationis  biff icultatem  non  requirant:aut  fi fem  cu  ceteris  quabratis  *  cubis  notmam  obfer 
uent:f?o?  ampltotem  betermiati dem  auto:  non  ab  re  omifiiTe  vibetur* 

C^ctaui  elementorum  Arithmetices  ^otbanifints. 

Qualitas  eft  mcqualiratis  pridpium .  ^squalitatis  quini#  funt  fpccics: 
c  aut  cm  mato:  tcrmmo:um  ptinct  mmo:etn  aliquoties  vt  nicbil  fugfluat:et 
oidt  multiplcjc  .ppoztio.aut  femel  tm  z  eiua  aliqua  partem:  et  fupparticu^ 
larte  appellatur,  aut  femel  z  cius  aliquot  partestet  oicif  fuppartiens.  aut 
pluries  z  eius  aliqua  partemtet  multiplcjc  fupparticularisvocatur.aut  pluries  z  eius 
aliquot  partcs:et  multiplcjc  fupparties  nolatur.  C-dfcinotis  quocp  ao  maio:6  babi* 
tuoo  totiocm  fpccies  cotincttque  mter  fe  ficut  p:to2es  f  m  ocnoiantium  oiuerfitatem 
variatur.cScdm  partem  alicjo  multiplicareris  totam  illiusfumcrepartem:  quota 
fuerit  que  multiplicat.G^uooamcp  aliuo  multiplicctalluo.poud  Dicimus  qd  ita  fe 
babet  ao  multiplicatum:ficut  multiplicans  ao  vnu.  oiuioi  oicif  aliqo  per  aliuotcum 
tlluo  fumitur  oiuioens  q6  per  ioem  multiplicatum  fummam  oiuift  rcllituat. 

1  c?nequalium  numeromm  maiods  ao  minotem  ea  efttque  partis  ab  ipo  mtno:c  oc  * 
nommatc:ao  partem  a  maio:e  oictam  .ppottio.  © 

CCStnt  a-tb  numeri  inequalesta  maior/  ct  b  minor,  fintep  b  e  partes  ab  ipts  benotate  b  fcj  benotata 
ab  b  et  e  benomtata  ab  a.bico  eabem  ^portioem  e?  a  ab  b  et  b  ab  e.pono  cni  vnfi  inter  a  et  b  qtf  fit  c:x 
vnum  inter  b  ct  e  qfi  fit  f.ct  4a  que  ppottio  a  ab  vnum  ea  e  vnius  ab  partem  ab  a  benoiatamtat  ea  cft 
jppoitio  f  ab  e.et  que  fiponio  c  vnius  ab  b:ea  efi  partts  benotate  ab  b  ab  vmtm.at  ea  eft  b  ao  f.igitur 
per  vicefimafctiam  fecubi  x  equa  proportidalitatem  inbirectam  que  ,ppo:tio  a  ab  b  ea  efi  b  ab  etptts 
fcj  a  minore  benotate/  ab  partem  a  maiore  benotatam.quob  efi  propofitunu 

1  Coartes  quotlibet  in  partes  equalcsrcoigcre.  b 

C!£>int  partes  bate a/ b  c:et numeri  eas  benoianteo  b/c fiet  .ppofitu  fir  rebucere  ab  c  inptes  eiufye 
benotatidis  atqj  equales.fumo  per  vicefimaquttam  tertii  mtmum  nuerum  que  numerant  b  e  f:q  fit  g  a 
numeret cp  ipm  fm  f?/k  Iret  fit  m  pars  benotata  ab  g.ertr  eni  per  precebentemvt  g  ab  b:tta  a  ab  m.at  b 
nfierat  g  f  m  hugitur  x  m  numerabit  a  f  m  h*«  per  eant  em  vt  g  ab  e:ita  b  ab  m.  e  aut  numerat  g  rm  b  r? 
igitur  x  m  numerabit  b  f  m  k.itibetn?  m  numerabit  c  f  m  l  per  ibem.erutq?  rebucte  partes  ille  mptes 
equales  fcj  a  in  partes  bictas  ab  g  f  m  h/  et  b  in  cafbem  f  m  k/  ct  c  in  eafbej  partes  ab  g  bictae  fesm  u  a 
at  fi  a  b  c  fingule  non  fint  pars*,  feb  b  fit  partes  x  c  partes  ibem  euemet.crutq?  partes  bicte  ab  g  rm  p 
k  l»t  bucebo  a  in  hrpueniut  partes  a  bicte  ab  g.et  bucebo  b  in  k  ^pueniut  partes  b  ab  eobe  nuero  bicte 
ct  bucenbo  c  in  l  <puemtit  rebucte  partes  cbicte  ab  g.quas  fivna  colligis  collectum  ofienbit  fummam 
partium  a  b  c  ab  canbem  benoiationem  fcj  g  rebucta?. 

5  CTBumerum  cum  parte  vel  partibus  oatumnn  partes  fimiles  rcoucerc. 

CSit  a  numerus:**  b  /  c  b  partes  bateiet  mbeaf  ptimo  a  t  b  in  partes  files  rebucere.buco  numerum  a 
benoiantej  partem  b  in  a.et  4a  b  cft  pars  vnius  t  vnum  pars  totius  a:benoiata  ab  a:crgo  pvicenma 
terriam  pmi  b  efi  pars  a  benoiata  a  nuero  qui  fit  eje  buctu  benoiantiu  in  fe  fc5  benoiantis  bun  abeno  ^ 
minarem vnius:partis  fcj  a.buco  ergo  b  in  a  t  ^)bucef  numerus  benoians  illam  partemtt  p  bittinitt 
onem  multiplicans  a  f  m  illam  partem.capio  ergo  files  illi  parti  f  m  ^pbuctumnumerum  qui  erit  oes 
fil’es  partes  a  cui  abbo  partem  b  t  fit  aggregatus  e  factuq?  apparebit  p:opoutum.ca[  u  lubeamur  a 
numerum  et  partes  b  c  x  b  in  p  files  partes  rebucere:rebuco  pmo  p  ptecebetem  b  c  t  a  in  pfttes  ptee.  * 
f  bembevtptiusbuconumerumbenoianteminaet^puenietnuerusbenoians  illampartem  quemvt 
pzius  compleo  x  cui  abbo  nuerum  partium  ab  eanbem  benoiationem  rebucta?:et  efficit  ^politum. 

4  C(0uoo  fit  eje  ouctu  oua^r  partium  vnius  in  aliam:e  pars  oenoiata  ab  numero  qui 

fitcjcouctuouo^numero^vniusinaliumillaspartesoenoiantium. 

CEsint  a  x  b  bue  partesit  nueri  eas  benoiantes  fint  c  x  tnx  e/c  c  in  b  fiat  e:et  pars  benoiata  ab  e  fit  r. 
bico  f  efi*e  partem  ,pbuctam  erain  b.erit  eni  eje  biffinitioe  vt  vnum  ab  c:ita  b  ab  e.feb  x  vt  vnum  ab  c:  c 
ita  a  ab  vnum  .ergo  vt  a  ab  vnutmita  b  ab  e.feb  p  ptimam  huius  vt  b  ab  e:ita  f  ab  b.at  p  biffinitioem  a 
vtaabvnumtita  ijbuctum  et  a  m  b  ab  b.at  f  ita  fe  habet  ab  b.eft  igitur  fp  biffinitioem  qb  nte^atn 
b.quob  efi  p:opoiitum* 

5  c  Si  plura  quotlibct  in  ali<}o  oucanf  :tm  ,poucif  $tum  fi  qblibct  co^  oucaf  in  ill6. 

ClOec  becime  pzimi  filis  efi  feb  coiot.fit  nuerus  a  c  collectus  eje  a  b  c  4  multiplicet  b  fiue  b  fit  nuerus  » 
fiue  psvel  ptes  x ^jueniat  e.et  eje  buctu  a  in  b  fiat  f  /  et  b  in  b  fiat  g/  et  c  in  b  fiat  fyMco  f  g  b  fimui  tm  ee 
^tume.namet  biffinitioe  erit  vnum  ab  a  /  et  ab  b  et  ab  c:tan^  b  ab  f  /  et  ab  g  t  ab  h.ergo  p  viceiimam 
tertiam  fecfibi  vnum  ab  a  b  *  c: ficut  b  ab  f  g  x  h«at  p  biff initionem  ficut  vnum  ab  a  b  *  c:tta  b  ab  e.  •/ 
funt  igitur  f  g  x  h  fimul^tum  e.quob  efi  ptopofttum 
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Duo#  quoDlibct  m  reliquum  oucaturtque  fucetur  equa  clfc  ncccflc  elt  * 

f^lDec  fere  eft  ocraua  pmi  feb  paulo  coio:  q>  etia  ab  minutias/  fractionefq?  fe  e*tenbat.vt  fi  a nfierus 
pare  vel  partes  multiplicet  b  numerum  ptem  vel  ptes  et  ,pueniat  c:et  b  multiplicet  a  et  pzouemat  b. 
bico  c  t  b  ee  equalia.na  e;c  biffinitioc  erit  c  ab  b  ficut  a  ab  vnfitergo  pmutatim  c  ab  a  ficut  b  ab  vnum»; 
ergo  e*  puerftoe  oiff  initiois  b  tn  a  #bucit  c.cft  igif  b  qd  fit  eje  b  in  a  equft  c.quob  erat  bemoftranbfi. 

«Ttf>:ooucti  cx  ouobus  erit  ao  vtrues  ,ppo:tio  a  reliquo  oenoiata.q>  fi  ciuo  ao  altero  7 
fuerit  ,ppo:tto  a  reliquo  oictanocm  cx  ouctu  alterius  in  alterum  .poucctur. 

{££*  buobus  nueris  a  in  b  ,pbucatur  c:bico  p:opo:tioem  c  ab  a  ee  benotaram  ab  b:  et  ptcpoztioem  c 
ab  b  clTe  benoiatam  ab  a.nam  p  pceoente  e]c  a  in  b  fit  c:et  e*  b  in  a  fit  etia  c.etp  biffinitidem  ea  c  fipoi 
tio  b  ab  vnthque  c  ab  a.at  £po:rto  b  ab  vnfi  benotatur  ab  b:igitur  ?  jppoitio  c  ab  a  benotabitur  ab  b» 
et  pfiflif  q:  e*  a  in  b  fit  c:p  biffinittoem  que  ,ppo:tio  a  ab  vnfi:ca  eft  c  ab  b.at  ,ppo:tto  a  ab  vnfi  benola 
tur  ab  augitur,ppo:tio  c  ab  b  benotabitur  ab  a.quob  eftp:epofitum.£ouerfum  pfimilipucrfo  mobo 
#babif  .£t  e*  bac  ab  quelibet  numerum  iptfilibet  multiplicem  bemoftrare  pofiiimus.capiebo  totum 
numerum  ab  vnitate  quotus  numerus  multiple*  ab  nfieru  fit  petitus  *  bucebo  numerum  ab  vnitate 
totum  acceptu  in  nfierum  afftgnatfi.et  per  pzefentcm  totus^uemet  ab  numerfiaflignatfi  multiple*. 

C£>ls  ,ppo:tio  e]e  ouabus  copofita:ejc  ouctu  vnius  ea?  in  reliquam  .poucttur.  g 

C^ucere  ^jpozttoem  aliqua  in  aliatmeft  bucere  benoiatione  vnius  in  benoiatteem  alfius.bicbuas 
4)pozti6cs  aliqua  ppoftta  ,pbuc&eft  benoiatioes  illa?  bua?  „ppo:tionfi  benotatioem  apofite  #buc£» 
£fto  §  ^ppoztio  c  ao  a  ppofita  e*  «ppottioib*  c  ab  b  t  b  ab  a.btco  ^)po:ttoe5  c  ab  albuci  e*  btictu  fipot 
tiots  c  ab  b:in,ppo:ti6ej  b  ab  a.capto  eni  b  benoiante  .ppoztiois  c  ab  b  %  c  benotante,ppomdis  b  ab  a 
et  f  benoiante  tori*  c  ab  a.q:  eni  «ppottio  c  ab  a  benoiaf  ab  f:ergo  p  febam  ptent  pcebetf  f  iit  a  facit  c 
et  peabe  e  tn  a  facit  b.ergo  p  feptimam  febi  ficut  c  ab  b  ita  f  ab  erfeb  b  eft  benoians^ppomoem  c  ab  b 
per  l?yporl?efim.ergo  p  febam  partem  pcebetis  b  in  e  «pbucit  f  benoians  fc3  vnius  illa?  pzopoztionfi 
tn  benoiatioej  alterius  ,pbucit  totius  benoiatioem.quob  eft  ptopofitum* 

CCrium  ptinue  p:opo:tioalium  q6  fit  cx  p:imo  in  viti  m  equu  ell  ci:quoo  eje  meoio  9 
tn  fc  Ducto  .poucitur. 

CIDec  fere  tn  viceftmafe*ta  fecfibi  moftrata  eftmifi  cg  tyccpaulo  latio:  eft/ atq?  l?ic  alio  bcmoftranbl 
mobo  innitimur.Sint  ergo  a  b  c  tria  pttnue  pzopozttoalia/  atqj  e*  b  in  fe  fiat  b:et  fit  e  benoians^ppo: 
tionis  b  ab  a  .bico  equ&efieqb  fit  cx  a  in  c:-r  b  in  fe,na  qz  e  benciatpzopozttoem  b  ab  atetia  benoiabit 
p:opo:ticnem  c  ab  b.ergo  p  febam  ptem  penulttnte  e  in  b  .pbucit  c.ergo  p  octattam  fccubi  q  ,ppo:tio 
b  ab  c  ea  eft  b  ab  e:feb  *r  p  eabe  fetfam  pte  penultime  a  in  e  facit  b.ergo  per  pzimsm  partt  m  c;uibc:a 
benoiat  4>po:tioem  b  ab  etquare  'i  p:opo:tionem  b  ab  c.ergo  a  in  c  per  ciufbe  fetfam  ptem  ,pbucit  b. 
conftat  igitur  quob  fit  c*  b  in  fe:equfi  cfie  ei  qd  fit  e*  a  tn  c.et  pzopofitum» 

C0t  pnmum  ao  fc6m  ficut  tertiu  ao  quartu:  quoo  fit  cx  ptimo  in  quartum:  equalc  10 
eft  ei  q6  c%  fccunco  tn  tertium  ^Ducitur. 

|£IDec  fife  q6  vicefimaquita  Ceciibi  «pponit.Sit  ergo  p:opo:tio  a  ab  b  vt  c  ab  b:et  e*  b  in  c  fiat  e.  bico 
e  tm  efle  q  tum  qfi  fit  e*  a  in  b.fit  enif  benotans  p:opo:ttoem  b  ab  atbenofabit  etia  fipoitioem  bab  c* 
ergo  p  fctfa3  partem  feptime  Ijutus  fine  pftitutt  b.ergo  p  octauam  febt  e  ab  b  ficut  b  ab  f.feb  t  f  in  a 
per  eabem  febam  partem  feptime  buius  facit  b:ergo  p  p:ima  pte  etufre  a  benoiat  ^jpoztioem  b  ab  f. 
quare  t  p:opo:tioem  e  ab  b.per  febam  ergo  partem  ctufbem  a  in  b  facit  e.qb  eft  «ppofirum* 

C 0i  fcSm  alte^  duo:u  nucro:um  fumatur  partes  a  reliquo  oicte:crtt  ab  eo  quoo  cx  « 
eis  ppomf  p:opo:tio  cmfoem  ao  reliquum  Denotata,  vnocmanifeftum  cftqpoestllc 
fe  babent  ao  vnurn  ficut  reliquus  ao  Denotantem. 

lESint  a  t  b  buo  nQeri:fum5turcp  f  m  a  ptes  benotate  ab  b:fit<p  c  cbpofitum  e*  tpis.bico  $ pcztioem 
a  ab  b  benotari  ab  c.nam  q:  tot  funt  in  vno  partes  filestquot  funt  vnitates  in  b.erit  vt  ficut  a  ao  buta 
partes  ille  abvnum.feb  vnfi  tn  illis  4>bucit  ipm  crergo  p  feptima  l^uius  pzopoztio  c  aovnum  benotaf 
ab  c  compoftto  e*  ipis  partibus.ergo  %  pzoportio  a  ab  b  ab  eobem  benotatur.  tCozrelarium  e*  mobo 
bemoftranbi  notum  eft«,pponebat  eni  l?tnc  efie  notfi  ficut  c  ab  vnu:ita  a  ab  benoiantem  b  qui  pofitus 
erat  benoiare  c.et  l?oc  fuit  oftenfum. 


CC^ue  a  ptra  fc  ptitnis  partes  oenolanturtvnam  non  coffituut»  » 

^  _  CStnt  a  'i  b  numeri  ptra  fe  pmi:et  aggregatus  e*  ipts  fit  c  qui  p  nonam  tertii  eft  p:tmus  ab  vtrfiq3 

f-"  f  a  t  b:et  fit  b  pars  benoiata  ab  a /et  e  pars  benoiata  ab  b.btco  b  et  e  no  pftt  tuere  partem  vna.buco  eni 

c  5  a  tn  b:et  ^tueniat  f  qui  p  vicefimaquitam  tertii  eft  mimus  que  nfierant  a  b:qui  'i  ioem  f  per  becimam 

5  b  t  eiufbem  tertii  eft  ptimus  ab  c.et  p  fefiant  l?u  ius:b  eft  rebuctc  ptes  benomiate  ab  f  t  fum  pte  f  m  b.  et  e 

e  ,  rebucte  partes  benotate  ab  fetfumptefma.quareb  e  fimul  funt  ptes  benotate  ab  f:ct  funtpte  fmc* 

quare  per  co:relarium  pcebentis  b  e  fimul  ab  vnfi:ficut  c  ab  f.atc  no  eftps  f:cfi  ipfi  moftratus  fit  eiTe 
pttmusUgiturnecp  b  e  pars  vnius.non  pftitufit  tgitur  b  epartem  vnam.qti  eft  piopofitum. 

CSt  a  quotltbet  nueris  numero^  ab  vnitate  p:opo:tionaltum  partes  oenommenf:  15 
vnam  eje  eis  componi  eft  tmpolfibilc* 
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CStnt  a  b  c  ©  numeri  ab  vnitate  ptinue  pzopoztionaleszet  a  quotUbet  eo?  vt  c  ©  ©enominetur  e  et  f 
fc5  e  ab  c/  et  f  ab  ©.©ico  e  'i  f  non  pftituere  gtenivna.et  fit  g  aggregatu  q c  a  t  vnitate.qz  eni  c  numerat 
t>  manifeftum  eft  gvtcefimaquintam  terti)  o  ec  mimum  numerfi  que  nuerant  c  ©.a  t  g  vicefimaquitam  * 
fecfioi  c  numerat  ©  fcOm  a:et ©  feipm  f  mvnita tem.et  per  fcOam  f?uius  e  eft  reoucte  gtes  ©enotate  ab  l. 
©  et  fumpte  f  m  a.et  f  eft  pare  ©enotata  ab  ©  fumpta  fcfim  vnitateni. igitur  e  f  fimul  eft  gtes  ©enotate  D' 
ab  ©  funtptefcOm  g. quare  g  cozrelariu  penulttme  tyutus  e  f  fimul  a©  vnfi  vt  g  a©  ©.fe©g  non  eft  pare  a" 
©.nam  ft  g  fit  numerus  pztmue  %  numeraret  o:g  vicefimafeptimam  quarti  etia  numerabit  a  totfi  fcj 
fuam  partem. q©  eft  impofltbile.et  fi  g  fiqcompofitue:ergo  g  fcOatn  tertii  ab  aliquo  pmo  n Serabitur 
qui  g  vicefimatertiam  pzimi  nfierabtt  ©.quare  g  vicefimafeptimam  quarti  numerabit  a:t  etia  nfierat 
totum  g.crgo  g  ©uo©ecimam  pmt  numerabit  refioufimumerus  fcj  vnitate.q©  eft  impolfibile.non  eft 
igitur  g  pare  otquarc  neq?  e  f  pare  vniue.non  igif  e  f  pftitufit  partemvnam.quo©  eft  pzopofitum. 

SLTp>artc0  a  ouob9  nueris  oiete  fic  fc  bnt  ao  partem  a  nuero  eje  cis  ppoflto  oenoiata* 
ftcut  quaoratum  ppofiti  ao  numerum  qui  eje  ouctu  vnius  tn  alterum  «poucitur. 

C^int  a  ?  b  ©uo  numeritet  c  e©  ipie  ppofitusjfittfc  ©  qua©rarue  c.et  ©ucatur  a  tn  b  t  fiat  e.et  flt  f  ge 
©enomtata  ab  c.et  fit  rurfue  g  ge  ©enotata  ab  a:et  I?  pare  ©enotata  ab  b.©ico  vt  ©  a©  e:ita  g  r  b  n©  f* 
©ucoent  c  tn  a  et  fiat  k/ ?  c  tn  b  z  fiat  l.erutq?  g  nonam  pzimi  k  x  l  fit  tan<£  ©.intelligo  ergo  fe©  nfieros 
e/k/  f/b/ l/g  quo?  ©ico  e  a©  k  pzimfi  a©  fctftnificut  f  a©  b  tertiu  a©  quartfi.^te  e  a©  l  pmfi  a©  quintum 
ficut  f  a©  g  tertifi  a©  fejetum.nam  g  feptima  fecfioi  c  a©  k  tantp  b  a©  c.fe©  g  pzimam  bui9  b  a©  c  tanij> 
f  a©  b*eft  igitur  e  a©  k  tancp  f  ao  l?»5tem  per  eaoem  feptimam  fecfiot  e  a©  l  tanij?  a  a©  c.fe©  g  pzimam 
buiue  a  ao  c  tani?  f  a©  g.eft  igitur  e  a©  l  tanfp  f  a©  g.ergo  g  vicefimatertiam  fecfiot  e  pzimue  a©  k  et  l 
fimul  fc©m  fc5*  quintum  tancp  f  tertiue  ao  g  x  b  ftmul  quartum  %  fe©tum.at  k  %  l  fimulfunt  ©Ugitur 
©  a©  e  tanty  g  %  b  fimul  a©  f»quo©  eft  pzopofitum* 

CSi  ouo  numeri  componatur  fucritcs  compoITti  ao  alterum  ‘multiple*:  pzopoztio  t 
erit  reliquus  alteri  equalis  aut  multiple*:» 

(E&tr  numerue  a  b  copofitue  e©  ©uobue  a  't  bifitcp  ccmpofitue  a  b  multiple©  a©  a.oico  b  ee  cquale 
a  vel  eioem  multiplicem  .nam  cfi  a  b  fit  multiple©  a©  a:ipe  a  numerat  totfi  a  b  %  feipm  etia  ©etractum 
numerat.ergo  g  ©uooecimam  pzimi  numerat  b  ref  iouum.q»  fi  femel  a  numeret  b:tpe  a  erit  equalie  b» 
at  fi  a  multotiee  numeret  b:ertt  per  ©iffinitioem  b  multiple©  a©  a.quo©  eft  pzopofitum» 

CjSi  totius  ao  alterum  ftterit,ppoztio  fupparticularis:erit  illius  ao  reliquum  fimilis  > 
oenominationis  pzopoztio  multiple*:» 

lElfkzcpoztio  tota  fugparttcularis  aut  tota  multiple©  ©icif  quotus  fuerit  fugparttcularis  aut  muls 
tiple©:vt  0mua  fugparttcularis  eftfefqualter  't  fequfitur  g  ozotnemfefquiftius/fefquiquartus.t  ita 
©etneeps  f  m  numero?  feriem.et  pzimus  multiple©  eft  ©uplustt  fequfitur  g  ozoinem  triplus/  quaoru 
plus  /  qutcuplustficq;  ©etneeps  fm  feriem  numero?,fit  a  b  totus  numerus  pftitutus  c©  a  t  b:fitcpab 
fugparttcularis  a©  b.oico  b  totfi  efle  multiplicem  fimilifq?  ©enotatiots  a©  a.nam  c}a  compofitus  a  b 
fugparttcularis  a©  b  aooit  fug  b  numerum  a:ergo  g  ©iff initionem  a  eft  gs  aliqua  b.at  quota  fuerit  a 
pars  b  totus  eft  a  b  fugparricularts  a©  b.et  quota  pars  a  fuerit  b  totus  erit  b  multiple©  a©  a.per  ©if* 
finitiones  igitur  quota  fuerit  pzopoztio  fugparticularis  a  b  a©  b:tota  erit  b  ao  a  ^tpoztto  multiple©» 
quo©  eft  pzopofitum. 

C0i  alterius  ao  alterum  fuerit  p:opo:tio  multiple*::  erit  totius  ao  ipfum  p:opo:tio 
fupcrparticularis» 

eft  puerfa  pccoetis.vtfit  b  a©  a  «ppoztio  niultiple©:©ico  copofiti  a  b  a©  b  totam  ee  ^poztioem 
fugparticularcm.  nam  qz  b  eft  multiple©  ao  aierit  a  g  ©iff  inittoem  aliqua  gs  b.at  tota  gtem  b  a©©it 
a  b  fug  b.nam  a©ott  a.igitur  quota  fuerit  b  a©  a  ^poztio  multiple©:tota  erit  a  b  a©  b  «ppoztio  fugpar 
ticuiaris.quo©  intenoitur. 
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CSi  maio:is  ap  mm°  fuerit  fupparticlaris  vel  mt'ripler  fupparticfarf  ppoztiotppo?  is 
fiti  c*  cis  ao  mmo:e  multipleje  fupparticular[:ao  maioie  ito  fupparties  erit  ppouio*  _  . 

CSit  a  matoz  numerus/ 1  b  minoz  :-r  fit  a  a©  b  pzopoztio  fugparticularis:et  fit  c  copofitus  e©  a  etb.  f  ,0 
©ico  c  a©  b  pzopoztioem  efle  multiplicem  fugparttcularemiet  c  a©  a  pzopoztioem  ee  fugpartientem.  u* — ^ 

capio  eni  ab  a  maioze  numero  gtem  equnlem  b  que  fit  ©:r  refioufi  fit  e.quta  ent  a  eft  fugparticularis  [  t  [  8  Ja  ^ - g 

a©  btmanifeftum  eft  a  aooere  fug  b  <ytum  eft  e:et  e  efle  gtem  b.et  qz  c  eft  q»tum  e  ©  et  b:et  ©  b  ©uplum  ^ 

eft  a©  b  cui  fugaooit  c  q»tum  e  e. igitur  c  aooit  fug  b  ouplfi  a©  b  et  cptum  eft  e  pars  eius  aliqua,  ptinet 
'igif  cbis  b  t  totam  eius  partem  quota  eft  e.eft  igif  g  ©iffinitioem  c  a©  b  multiple©  fugparticularis. 
q©  eft  pzimum.Sc©  t  c  a©  a  ee  fugpartietem  ofteoitur.na  cum  b  fit  minoz  a  -t  no  fit  pars  a/  alioquin ' 
a  a©  b  eet  pzopoztio  multiple©.q©  eft  ptra  f??Porl?efim.trgo  g  pzimam  pml  b  eft  partes  a.fe©  c  aooit 
fug  a  <?tum  eit  b.erit  igitur  c  ptines  a  'i  partes  eius:a©  a  ^jpoztio  fugparttens.quo©  eft  pzopofitum. 

£t  fi  maiozis  a©  minozem  fuertt^poztio  multiple©  fugparticularf:ppofiti  a©  minozem  ee  multiplici 
fugparticularem  'i  a©  maiozem  efle  fugpartientem  eaoem  ©emonftratio  eft  accepto  maioze  numero 
multiplice  fugparticulari  a©  mirtozem. 


copofiti  ao  maio:cm  fuppartiens;ao  mmotem^o  multiple*:  fuppartiens  piopoxuo* 
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ID5(t  a  ab  b  ruppartfefle:*  ppofitus  e?a,rbflr  c.bico  c  «b  a  eflTe  fupparti  t n tl: »  c  ab  b  ef  multiplici 
fuppartienttmSumo  c  nfe?  maiojcatnuincrumo  cqualem  brfitqj  e  rcfttuue  qui  qta  eft  fuppartie* 
at  b:p  biffiniticcm  erit  partes  b.et  4a  ccft  tancp  et  x  b:et  t.b  tuplum  eft  at  b:attet  c  ^tum  eft  e  fup  - 
tuplum  b.at  e  tnoftratus  efl  cfle  paries  b:ergo  c  ptinet  b  aliquoties  x  ptes  eius,  eft  igitur  p  tiffiniti 
onem  c  at  b  rmjlnplc?  fuppartiens.qti  eft  plentis  tbeotematis  fcCm.^nnium  aftr  Q7  c  fit  fuppartiea 
at  a  patet.nam  4a  e  eftJpartes  b  erit  vt  b  fit  partes  aralioquin  a  cet  multiple?  at  b.qtS  eft  ptra  b?po« 
tbeftm.ar  c  attit  fup  a  4’ tum  eft  b.eft  igitur  c  at  a  fuppartiena.quot  eft  ptopofttum. 

C i0te  ppofln  ao  maio:cm  pponettrm  fupparticulari  vrfapparties:aD  minorem  $o  r» 
mulnplejr/multiplcjc  fupparticularis  vel  multiplex  fupparnes  ^portio  repentur. 

Citimum  q>  ppofitus  at  maiotem  pponetttiu  fit  fupparticulari  aut  fupparties  paret.na  ppofitus 
attit  fuper  maiotem  pponetium  Jptum  eft  minot  qui  per  primam  primi  erit  pars  vel  partes  maiotis 
fi  pars  maiotis  per  tiff  inttionem  ppofitus  at  maiotem  pponetium  eft  fttpparticularis.ft  partes  erit 
fuppartiens.multiple?  afit  at  maiotem  nun qt  ee  poteft.Sctim  q^ppofitusat  minotem  fit  multiple?/ 
multiple?  fupparttcularis  aut  multiple?  fuppartiens  oftentitur.na  maiotis  pponentiCi  at  minotem 

Spotttora  tiuiftone  aut  eft  multiple?  aut  fupparttcularis  aut  fuppartiens  aut  multiple?  fupparticu 
ris  aut  multiple?  fuppartiens.Si  aut  maiotis  pponentium  at  minotem  ptopottio  (it  multiplc?:cft 
mino:  maiotem  num  eret  x  etiam  feipm  ipf e  aliqttes  fumptus  nfierabit  totft.quare  tfic  ppofitus  erit 
multiple?  at  tpm.et  fi  maiot  at  mtotem  (it  fup  particularis  aut  multiple?  fupparticularis  p  tecima 
octauam  buius  compofitus  at  minotem  eft  multiple?  fupparticularis.et  (i  maiot  at  minotem  fit  fu* 
perparties  aut  multiple?  fuppartiesrper  tecimlnonam  buius  erit  copofttus  at  minotem  multiple? 
utperparties.eft  igitur  totum  ptopofitum  notum* 

C £iuccu<E  maioris  ao  imo:em  «pportio  multiplici  aooatur:  tora  crtt  aut  multiplcjc/  u 
aut  multiplex  fupparticularis/aut  multiplcjc  fuppartiens. 

CSit  quecfi^^jpottto  multiple?  tatatet  alia  queefie?  maiotis  at  minustque  p  fe?ram  quinti  pttnf 
tur  in  mimis  terminis  a/  b  /  c.ua  vt  a  at  b  fit  tata  «ppottio  multiplc?:et  b  at  c  fit  alrera  maiotis  Ipttu 
tinis.tico  tota  ^petridem  a  at  c  efle  multiplicem  aut  multiplicem  fupparticularem  aut  multiplici 
fupparnetcm.nam  qt  a  eft  maiot  bix  b  maiot  c  /et  a  at  b  ,ppo:tio  eft  multtple?:pcr  nonam  fc«5t  <ppot 
tio  a  at  c  matot  eft  ^poitioe  a  at  b.attft  igtf  ^portio  a  at  c  fup  .ppottiotm  a  at  b  vel  nfterum.ftcq; 
tota  erit  multiple?  vel  partem  aut  numerum  cfi  partetet  fic  erit  multiple?  fupparttculaneivfpartes 
«ut  numerum  eft  partibus  et  fic  erit  multiple?  fuppartiene*eft  itaqj  notum  quot  ticitur* 

C0i  ouc  multiplices  comungantur :  compodta  erit  multiplcjc.  lt 

CBam  vtracp  a  nficrobenolaf:quo?ft  alter  in  alterum  tueatur  #uentet  nfterusaquo  p  octauam 
buius  tenotatur  compofita:quarc  erit  multiple?.quot  eft  ptopofttum. 

CBata  multiplice  fupparticularem  mucnire:quc  cu  illa  multiplicem  coftituar.  vnoc  l5 
perfpicuum  eft  eje  qualibet  multiplice  cu  tota  rupparticulari:  multiplice  vno  maioris 
oenolationis  .pucnirc. 

(EXDultipliccs  x  fuppar  ticulares  tote  bicftturtqua?  benoiatio  multiplicis  x  tenoiatio  partis  fuper 
particularis  ab  eotem  nCero  fumitur.vt  tupla  ?  fcfqualfa.  tupla  ent  a  tuobus  t  fefqualfa  ftmtlif  fu 
mftur.nam  fefqualfa  ptinet  totum  tvnam  febaj. tripla  t  fefquifria  /quaorupla/ 1  (efquiquarra:ftcq$ 
beinceps.Sir  a  queeuq?  multiple?  .ppettio  nata  t  b  numerus  eam  benotans:  et  fit  c  .ppottio  fuppar; 
ticularis  cuius  numerus  b  benotet  partem  .fitep  b  equalis  b.et  ftt  e  totalis  benoiatio  ptopottidisfup 
particularis  crquequibe  benotatur  ab  vno  x  numero  partis.et  qt  vnft  in  b  facit  b  ?  pars  benolata  ab 
b  in  b  facit  vnum:§  tota  benoiatio  e  bucta  in  b  facit  nfterumvno  maiotem  b  qui  ftt  f:t  qui  p  octauam 
buius  eft  benominans  4?pottionis  compoftte  e?  a  t  c.eft  igitur  .ppottio  ppofita  e?  at  c:a  numero  fc? 
benofata:multiple?.et  quia  numerus  benominans  compofttam  eft  vno  maiot  nftero  benotante  $pot 
tionem  a:e?  boc  cotrelarium  et  totum  ptopofitum  notum  eft. 

C^ata  fupparticulari  quotlibct  multiplices  rcperirc:qua?  quelibct  cum  illa  multis  t* 
pliccm  componat. 

lESit  ent  a  bata  .ppottio  fupparticularis  t  pars  que  eum  vno  eam  benominat  ftt  b.capio  q  uorquot 
multiplices  vcluerotqua?  cuiuflibet numerus  benotanstfit  totft  ab  b/ 1  b  pars.ct  e?  mo  bemdftrSbi 
ptecebctis  a:cft  qualibet  illa?  multiplicium  pftituet  multiplicem/  efficieturq?  ptopofttum. 

CBata  multiplice  quotlibct  fumerc  fupparticularcs :  qua?  quelibct  cum  ea  efficiar  15 
multiplicem  fupparticularem. 

|£Sit  a  bata^pottto  multiple?  ab  qui  iubemur  quotlibct  Cupparticulares  (nuenirerqua?  quelibct 
eft  ea  pftituat  multiplicemfupparticularem.capio  b  numerum  benoCantem  fipoitiocm  multiplicem 
aret  fumo  c/b/c/f  t  quotquot  voluero  multiplices  ab  bret  ptes  ab  ipis  benoiatas  p  otbinein.et  capio 
fupparticularcs  benoiatas  a  ptibus  c/b/e/f:que fint  Qifylkil qua? qualibet  cu  bata  multiplice bico 
coftituere  multiplicem  fupparticularem  .nam  4a  g  fupparticularis  fumpta  ab  ctftiapartercenoiaC 
a  toto  c  t  parte  benoiata  ab  c.et  b  in  toto  c  femel  ^ftituit  multipliceret  in  parte  c  pftitutt  totam  ptem 
quota  pa  ipe  pofltus  fit  ab  c.ppofita  g  e?  a  bata  multiplice  x  g  fupparticulari  fumpta  a  pte  c  pftituftt 
multiplicem  iupparticularem.et  eabem  rone  ppofita  e?a?b  ixqcaxkixeicax  l.qb  eft  ptopofttunu 
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16  c  Quotlibet  multiplices  inuemrcique  cu  Data  fupparticulari  multiplicem  fuppartk 
cularem  conftituant* 

|££5it  a  Data  fupparttcularis/  x  b  numerus  Denotans  eius  ptem/  x  m  tota  cius  Denotatio  cui  qrlibet 
multiplices  fugaflumaturrvt  quo?  nfiert  Denotantes  ftnt  c/  d/  e/f:maitifeftfi  eft  per  viceftmatertiam 
fom*  bincix  in  d/  xincix  in  fpftttucre  nfteru  multiplicifcp  oenotattoej.capio  ergog/l?/k/l  tottDem 
multiplices  vno  matozts  Denotationis.et  qz  g  aooit  vnft  fup  multiplice  c:fi  ergo  m  totalis  Denotatio 
.ppomonis  fupparticularis  Ducatur  tn  g  «pueniet  numerus  cu  parte  Denotata  ab  btquare  pzopoztio 
multiple?  fupparticularis.vt  in  pzefenti  figuratioe^jueniret  «ppottio  feptupla/  fefqualfa.et  ita  Del?/ 
et  k/  x  l  Demonftrabis, 

17  c  ©ata  multiplice  qualibet  fupparticularce  inucnire  qua?  quelibct  cu  eaoem  muU 
tiplicem  fuppartientem  componat* 

CSit  a  Data  multiplex/  x  b  numerus  ipam  Denomtnasrfumo  quotlibet numeres  eo  maiozes  feD  no 
multiplices  qui  ftnt  g  1?  k  l  et  partes  ab  tpfts  Denomiate  ftnt  c  d  e  f,vt  c  ftt  Denotata  ab  g/  x  d  ab  l?:ftccp 
pfequeter.oico  §  cp  b  in  ciinbiln  cix  in  f  non  partem  feD  partes^Ducitmam  fi  oucaf  b  in  c  xfiueniat 
m  ptes  Denotate  ab  g:p  cozrelariu  vnoccime  bui9  q  «ppoztio  b  ao  g:ea  e  m  sd  vnfi.feo  p  l?ppotf?efim  b 
eft  ptes  g:igif  x  m  eftptes  vnius.et  ita  ft  b  Ducaf  in  d  t  e  ?  f  «puenient  ptes.itacp  fupparttculares  ab 
illis  partibus  Dicte  cum  Data  multiplice  quelibet  pftituet  multiplicem  fuperparttentem* 

18  C^ola  fupparttcularium  fefqualtera:  eft  q  cu  nulla  multiplice/multipliccm  fuppars 
dentem  p:ooucit* 

ClRam  qz  fefqualfa  Denotatur  a  fc6a  que  eft  vnius  DimiDium  et  DimiDin  in  oem  numerum  Ductum 
aut  vnum  «poudt  aut  numerum  aut  DimiDium  aODtt.nam  binarius  oem  nfteru  numerat  aut  fupfluit 
vni tas  ergo  Denotans  partis  fefqualfe  in  Denotantem  multtplicistaut  multiplicem  jpx>uceti aut  mul 
tiplicemfupparricularem.nonttaqjcft  multipltcemulttplicem  fuppartientem  ,poucet,at  q?  ots  alia 
fupparticularis  cu  aliqua  multiplice  multiplicem  fuppartientem  effteere  poftit  f?inc  cognofcitur.qt 
ft  fumas  numerum  Dcnotantemlmultiplicem  vno  minotem  numero  Denotante  partem  Date  fuppartt 
cularis  ct  pzeceoete  efficies  ,#pofttum«potes  x  pzimam  partem  facile  ex  rnobo  Demoftranoivicefime 
fene  buius  cognofccre:queaDmoDum  fecunDam  partem  et  pzeceoente  cognofcis. 

C£5ola  multiplicium  ouplarcu  nulla  fupparttete  multiplicem  effiat  p:opo:tionem. 

CIDcc^ppontt  Duplam  cu  nulla  fupparttete  multiplicem  pftituere  x  oem  alia  multiplicem  eft  aliqua 
fupparttere:pofle  multiplicem  conftituere.qftuimum  patet  et  ftt  a  .ppoztio  Dupla  et  b  numerus  ipam 
oenotanstfttq?  c  quecficp  fipoitio  fuppartiens»oico  a  cum  c  non  confti tuere  .ppozttoem  multiplicem. 
Sumo  ent  partes  c  q  Denominetur  ab  d  et  numeretur  ab  e:et  duco  b  in  illas  partes  t,pueniet  partes 
ftfes  x  numerate  a  numero  qui  fit  ex  btnariodo  eft  b  in  e«fit  ergo  nfierus  illa?  partium  f:que  Dico  no 
efte  uumerummam  no  erit  equalis  D:qz  e  numeraret  D.necp  d  ipm  numerabit.nam  f  m  vnttatem  non 
numerabtt:qz  eet  ei  equalis.necp  f  m  binarium  qz  D  ct  e  equaretur.necp  f  m  maiozem  binario:  quia  D 
mato:  eft  e.cfi  ergo  b  in  e  Denotans  in  partes  alfius  non  pftituat  numerum  non  .poucetur  multiplex* 
Sc6nt  patet  nam  nata  quacftcp  alta  multiplice  vt  arcapio  b  numerum  ipam  Denotantem  quem  facto 
ahqna?  partium  Denoiatozermetfumo  numerum  partium  vno  mino:em  b  qui  ftt  ctfttcp  d  fupparties 
partium  c.Dtco  a  et  D  flmul  pftituere  muUtplicem.nam  q:  b  eft  Denotans  a  et  Denotans  ptifi  Dtioeo  b 
in  c  o  ftt  tuet  nfternm.oenotabitur  itaq?  copoftta  a  numero  :quare  erit  multiplex.qtf  eft  .ppofttum* 

CBatafupcrparticnte  multiplices  quotlibet  reperire:  qua?  quelibet  in  illam  oucta 
p:ooucat  multiplicem* 

f£<3it  a  Data  fupparttcn3:et  numerus  parttum  ftt  bzx  nfterus  illas  Denotans  fit  c.capto  pmo  multis 
pliccm  que  Denotetur  ab  c  que  fit  o:oeinoe  que  Denofetur  ab  multipltcib9  c  quotquot  voluero:  fintep 
fui  Denotantes  e  f  g.Dico  a  Datam  fupparttetej  eft  qualibet  multiplicifi  D  e  f  x  g  pftituere  multiplice, 
nam  b  in  c  pftituet  numerum  x  in  e  etta  numerum  q:  Duplum  et  in  f  trtplft  x  g  quaDruplum  acceptis 
fc5  per  ozoinem  multiplicibus  Denotantis  c,ergo  fupparties  a  eft  qualibet  illa?  multiplicifi  coftituit 
multipliccnt.quoD  eft  p:opofitum. 

C^uotlibct  fuppartientes/qua?  quelibct  cum  ,ppofita  multiplice  multiplicem  fup 

particularem  conftituat/muenirc* 
fEStt  «ppoftta  multiplex  a  cuius  numerus  Denotans  fttb:fumo  quelibet  nfferum  maiozem  b  qui  ftt 
c.et  duco  b  tn  c  x  fiat  D.et  capto  e  minozem  vno  D.capio  item  partes  Denotatas  ab  e  f  m  nuerum  c  que 
fint  f  ,qtft  enim  b  in  c  pftituit  DtiDeo  b  in  f  cdftttuet  ftfes  partes  fm  numerum  o,at  tpe  f  m  numerum  d 
fumpte  faci  ftt  vnfi  x  vna  amplius.fit  itatp  g  fuppartiens  Denotata  a  ptibus  Dictis  ab  e  x  fumptis  f  m 
numerum  c  q(qz  b  in  f  pftttuit  numerum  x  partem)eaDem  fupparties  eft  a  pftituet  fupparticularem 
x  quot^t  voles  eaDem  rone  tibi  fumas  fuppartietes  q  eft  a  pftituent  fupparticularem.qti  eft^pofttft* 

n  CE4feultiplices  aliquot  futnere:quc  in  oatam  fupparticularem  ouete:  pcrccnt  multis 
plices  fuperparticularcs* 

fESirtt  a  x  b  mimi  f  mini  oate<ppoztionis  fupparttetis:qut  qz  funt  ptra  fe  pmi  quero  p  vltima  tertif 
multiplicem  a  q  aDDat  fup  multiplicem  b  vnitatem  que  fit  ctftttp  nuerus  f  m  que  a  numerat  c  nfterus 
d  «fumo  vnttatem  que  ftt  e.eritcp  d  ao  e  multiplex  Denotata  ab  D,at  per  Demoftratft  in  pzincipio  tertie 
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quinti  gpmio  compofita  e*  a  ab  b  * 0  ab  e  eft  que  eft  inter  Ructum  c*  b  in'  a:ab  Ructum  e*  e  in  b* 
at  e  in  b  facit  b:?  bina  facit  c  cotinens  ali^tice  b  x  cius  vna  partcm.nam  pofitus  eft  c  maio:  vnitate 
multiplice  ab  b.igirur  ppofita  c*  bata  fuppartiente  x  multiplici  b  ab  e  eft  multiple*  fupparticularis: 
quob  intenbitur.eMta  qualibet  aliam  inuenias. 

C£5upparnctcs  quotlibct  que  cu  Data  multiplice  pficiant  fupparttetes  multiplices:  55 
inquirere* 

C  Sit  a  oeneian8multiplkcm:fumo  buos  numeros  c  b  quo?  vnus  non  nueret  al(um:flt$  b  maio: 

1  pzimus  ab  a  per  vltirnam  terti;  quero  multiplicem  ab  a:qui  abbat  fup  mftiplicem  b  nfierum  c.fitqj 
puiufmooi  multiple?  ab  a  numerus  b  que  numerat  a  fm  f:et  multiple*  ab  b  fit  e.btco  fuppartietem 
cuius  benotans  partium  iit  e  multiple*  b:et  nfierus  partium  fit  f  efle  vnarn  fuppartientum  q  querfi 
turmam  a  in  f  partes  illas  buctus  fiFes  partes  jpbucit:qua?  numerus  eft  b:ibeo  numerum  ^pbucunt 
feb  x  fupflufi t  partes  f  m  numerum  c  que  non  numerant  b:ergo  a  x  fuppartiens  ptift  f  benotata?  ab 
e  que  fit  g cofKtuent  ^poztidem  multiplicem  fupparti entem. et  f?oc pacto  quotquot  voles  quere* 

C*|p>:opofita  fuppartiente  multiplices  perferutari :  quecumcaocm  multiplices  fup-  *+ 
partientes  conftituant* 

CSit  a  fupparties  bata/  x  b  benotans  ptes:c*o  numerus  partium :  et  fit  b  maio:  b  vno/  bucaturq? 
ein  b  r  «pueniet  multiple*  b/x  infup  totibem  ptes.  quare  multiple*  benofata  ab  b  cum  fuppartiente 
aflignata  a  pfHtuet  m  triplice  fuppartiltem.et  ita  fiet  fi  ^libct  mttiplice  ab  b  maiotvno  fumaf  vt  e  t  f 
TRe<?  t?as  ^pones  que  inuetionem  «pponfir  accuratius  e*equi  curaultque  vbi  e*actio:,pfecutio  facta 
fuifTet  etiam  legentibus  allatura  fuiflet  fafttbium. 

CSupparricuIaris  z  (Tmul  multiple*  fupparticularis  cum  caocm  multiplice:fimiles  55 
psooucunt  psopostiones* 


c  6  -4  11 - 4  CSit  a  vponio  multiple*/ et  b  .ppoztio  fupparttcularis/et  c jppoztio  multiple*  fupparticularis  fiF 

b  3- - 1  6 - x  &ico<ppoztioescotnpofttase*b'ra:ete*cctaefleftfes.namdifuppsrticularisbcnoieturabvn0? 

a  1 - 1  iCompoffrc*  parte/  ?  mltiple*!  fupparticularis  benotetur  a  numero  x  eabern  partemumerus  igitur  multiplicis  in 

vnum  x  numerum  buctus  fetnp  fadt  numerfi.abbito  igitur  vtrobiq?  q$  fit  e*  eobe  multiplicis  nuero 
in  partem  que  fupeft  fi  cum  vno  nfierum  facit  et  di  reliquo  facit  etibeituet  fi  cum  vno  pars  vel  partes 
fupAufttntibem  x  cum  reliquo«quare#uenient  files  ,ppo:tides»$b  tamen  abuerte  q?  fi  qmtas  oenos 
mtnatiois  crefcit  in  altera  #bucts?  qb  ma*ime  Irt  fuppartientibus  accibere  foletmon  tn  inoe  genus 
ppoztlonis  mutabitur* 
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Ci0uacunqrp:opo:ti6cm  fuppartiens  cum  multiplice  conftituitreiufmoDi  ena  cum  5* 
caocm  efficiet  fimul  multiplejc  fuppartiens* 

fCSit  a  multiple*:b  fuppartiens'quecijqj:et  c  fimul  fuppartiens  muItiple**bico  b  et  a  fimul/  item  c 
et  a  fimul  fimilem  conftituere  pzopoztidem.fyuius  vt  pzeccbentis  bemonftratio  eft* 

C53iab  vnitate  numeri  cotinuc  Difponatur:  et  fmguli  aD  pjcimos  oefccocnDo  coffi5  57 
paretur:ficnt  oes  fupparticularcs  p:opo:tioncs:  tanto  mtno:es$to  remotto:cs*aD 
vnitatem  vero  omnes  multiplicesttanto  minoses  quato  «ppinquiotes 

C  Sint  a/  b/  c/  b/  e/  f/  g/ 1?  k  numeri  ab  vnitate  continue  fumptUbico  flmo  k  ab  I?  efle  fupparticularem 
p:opo:tionem.et  I?  ab  g.et  g  ab  f.ficcp  beinceps  rfcp  ab  vnitatem.et  k  ab  b  minozein  efle  pzopoztioem 
q?  b  ab  g  et  cetere  inferiozes.et  b  ab  g  minozem  q»  cetere  inferiozesmam  cfivnitas  fit  cuiuflibet  niteri 
parstet  quilibet  fuperiozum  abbat  vnitatem  ipfam  tfi  e*clubenbo  fup  ocimum  inferiozemtergo  per 
oiff  initionem  k  ab  b  et  b  ab  g  atq?  ita  beincepsteft  .ppottio  fupparticulari s.ct  quia  per  concepridem 
pars  ea  minoz  eft  que  maiozem  babet  benoiationem  et  vnitas  fimiliter  per  conceptioem  fit  cuiuflibet 
numeri  pars  ab  ipo  benoiatarergo  a>poztiouesilleab  vnitate  remotiozestqueaminoziparte  benos 
minatur  funt  mtuozes.et  quato  ipfi  vni tati  .ppinquiozes  a  maiozi  parte  benoiantur:  quare  tum  crut 
maiozes.etfi  tota  feries  numerozum  eflet  ozbiara:oms  fupparticularesfpecte  quibem  bnbiteeflent 
non  afit  f  m  numerum  acceptemam  ea  «ppoztio  que  eft  ternarii  ab  binariumteft  fenarii  ab  quaf  nariit 
et  buobenarfl  ab  octonariummon  tamen  bue  vltie  in  ozbine  pzo*imozum  numerozum  eflent  accepte* 
Redibo  bico  omnes  cofimiliter  ptinue  abvnitatem  fumptas  efle  multiplices  tanto  minozes  qto  ipfi 
vnitati  vidniozesmam  a  pzimus  poft  eam  nfierus  bis  eam  ptinet  et  b  ter  t  c  quater.et  ita  pfequeter 
f  m  oes  fpecies  multiplicium  feb  *  ?tinue  a  maioze  numero  benoiaf  multiple*.et  $tovnitnti  vidnio: 
a  minozemullus  enim  binario  minoz  eft.eft  igitur  cognitum  quob  erat  bemonftranbum. 

CSi  a  cornum  angulo  naturalis  feries  numerosum  tn  longum  z  latum  cjctenoaturt  58 
ct  ipfis  muicem  multiplicatis:?  qui  ,puemut  tn  angulari  coucntu  pofitis:  fi  fingulo? 
ozDinum  ao  primum  fiat  collatio  osdo  connuus  multiplicium  peeoet :  fi  a d  trimos 
psetercp  ao  primum  0:00  fupparticulanu.et  qui  circa  Diametrum  collocati  funt:  oes 
erunt  quaorati.qui  vero  bis  bine  moc  ^jcimufunt  altera  parte  longiozcs* 
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Cf  ozmata  ergo  f?ac  mefula  p?tl?agoie  <r  oifpoAtisvt,pponit  pzopoAtio  numero?  ozOtnibuciOlco 
pmoq»A Anguli  ozoines  ao  pzimum  comparetur  .puentrc  per  ozoinem  mrtiplices.na  cum  vnitas  fit 
caput  p:tme  lineezet  f ecuoc  Unce  caput  pmufq?  numerus  At  binarius.eA  ergo  pzimus  numerus  fcde 
Xlnec  pmo  numero  ouplus  'i  pmus  multiplex  et  quia  binarius  multiplicat  oms  nAeros  pztme  linee: 
et  cp  multiplicatione  ptinue  fctia  linea  f  creat  x  fecuous  numero?  ozoo.ergo  g  oiAinttioem  quoties 
vnitas  in  binario  toties  ptinue  Anguli  pmi  ozoinis  in  Angulis  f ecunoi  epi Aunt.igitur  Anguli  fecAoi 
ozoinis  at»  AngBos  pztmt  oupli  funt  atq?  eque  mnltiplices.et  qz  pzimus  tcrttf  ozoinis  eA  triplus  pmo 
pzimi  qui  eA  vnitas  et  cp  ptinua  multiplicatione  Angulo?  pzimi  ozoinis  per  ipm  pzoOucAtur  Anguli 
tertii  ozotniszergo  g  toe  q6  pztus  Anguli  terti/  ozoinis  funt  tripli  ao  Angulos  pzimi  ozoinis*  l?ac  4<p 
rone  ^jbabts  Angulos  quarti  ao  Angulos  pmt  e(Te  quaOruplos/  et  quinti  qutncuploszAcq;  oetnceps* 
£5ecuoooico  q»  A  fiat  comparatio  terti)  ozoinis  ao  fctfm/t  quarti  ao  tertium /et  quinti  ao  quartum/ 
et  ferti  ao  quintutmet  ita  pfequeter  ptinue  fugparticularium  ozoines  furgerc.nam  prinuevioemus 
Angulos  bozu  'i  Angulos  illo?  ejt  ouctu  ouo?  ;pjcimo?  numerozum  Oefceoenoo  ab  vnitate  fumptozA 
in  eos  enafcuat  per  pzeceoetem  illi  numeri  ptinueferiem  fugparticularium  coniplent.igif  t  Anguli 
poAeriozis  ozoinis  ao  pziozem  ozoinem  fifem  retinebunt^ppoztioetmqS  eA  fctfm.STertio  oi co  nAeros 
qui  conAant  circa  oiametrum  efl*e  quaoratos.illt  ent  funt  quo?  caput  eA  vnitaszetfupzemus  eA  otm 
marinius  quaA  logiflima  linearet  numerozA  ozoines  quafi  ep  equo  g  meoium  fecates.quos  oicimus 
efle  quaoratos.nam  illos  ptinue  vioebis  er  lateribus  equalibus  ;pouctos  vno  fg  ifm  nAerozA  feriem 
crefcentibus.erut  igtf  oes  quaorati .et  A  lineas  ao  eo?  latera  equioiAater  $traperisi  ptinue  quaora 
tam  cocluoes  ftguram.^luarto  oico  numeros  Ipinc  *t  inoe  quaoratis  altrifecus,pjctme  aoiaceteszefle 
altera  parte  longiozes.nam  oes  illi  fm  numerozum  feriem  ^poucutur  ep  lateribus  vno  oiAatibuszq? 
vnum  eo?  latus  At  quaorati  latus :et  alteru  Atvno  latere  eiufoe  quaorati  minus.  A«p  tota  cognofdt 
;ppoAtio.£t  et  l?oc  notum  ee  poteA  cp  A  Anguli  altera  parte  logiozes  Angulis  quaoratis  qutbuS 
altrinfecus  circuAAunt  compareturza  fipoztione  oupla  oes  fugparticularium  fpecies  .pcreantunvt 
ouo  pzimus  altera  parte  logioz  vnitati  pzimo  quaorato  coparatus  eA  ouplus.et  6  altera  g te  longioz 
ao  4fct5m  quaoratum  relatus  per  fcAam  partem  l?utus  eA  fefqualter.et  n  tertius  alfa  parte  logtoi 
ao  9  tertium  quaorat A  g  ioem  eA  fefquif  tiuszet  f?oc  pacto  pfequeter.  d£t  ioem  oc  fugparti  culariA 
fpeciebus  eucnerit: A  pzimum  altera  parte longiozem  fecAoo  quaorato/  et fc6m  alfa  parte  logiozcm 
tertio/ et  tertium  quarto.ct  t?oc  pacto  oetnceps  comparauerts.  CE£t  rurfum  A  pzimum  altera  parte 
longiozem  inter  pzimum  quaorat  A  i  fc6m  collocaueriszftmilis  ,ppoztion  A  Ipabi  tuoo  feruatur  /  eritcp 
cotinuc  ^poztio  oupla. A  fcAm  alfa  parte  longiozem/inter  fctJm  quaoratum  %  tertium  colloca* 
ueristptinue  fefqualfa  l?abituoo  feruabitur  ep  pzima?  fc6a  parte  buius.et  ita  pfequenter  reliquas 
fugparticulariA  piActas  l?ttuoines  reperias  A  reliquos  logilateros  n  Aeros  ffuis  quaoratis  meoios 
infnerUerisier  quibus  otgna  illa  ptemplatio  aoi£»ytl?agozica  %  Platonicam  intelligentiam  monte 
tum  Rabens  cp  oe  quaoratis  *  alfa  parte  longtozibus  oiuus  Seuerinus  55  capite  fc6i  fue  I3irithm& 
tices  eleganti  Alme  affertzvel  perfpecti  Aima  e  Ae  poteA. 


59  €E0i  fupparricularcs  abvnitatc  fumatur tbime  z  bmia  Diductim  piuctie  p:ima  mul* 
tiplicium:ac  confcqueter  oim  fupparticularium  fperics  .pucmrc  coucmct* 

CSint  a/b/c/o/e/f/g/1?/^  0  tinue  abvnitate  fumpti  fugparticulares  numeriz-z  piungatur  oiAActtm 
bini  -z  bini  fcj  c  a.e  c.g  e.et  k  g.oico  c  ao  a  eAe  pzimam  multiplicium  eteaOc  etgaOe-zhaOg  ptinue 
p  Attuere  fpecies  fugparticfarium.nam  g  penultimam  erAt  a/bcoefgl?k  numeri  ptinue  ab  vmtate 
fumptizfeo  x vno  fg  intermiAo  l?oc  pacto  binis  “Z  binis  oifiunctim  fumptiszfumuntur  oes  ab  vnitate 
parcs.quare  per  Oecimaoctauam  feptimi  tpfo?  ptinue  funt  eeoem  fipoztioee  que  numerozA  ab  vnis 
tate  cotinue  oifpoAto?.at  binar  ii  ao  vilitatem  eA  pztma  multi  plicium  et  fequetium  ao  fu  A  pzeceoen* 
tem  eA  feries  fugparticularium.conAat  igitur  quoo  erat  oemonAranonm* 


4 


c 


1 


9' 


I 


16  IS 

t? - 

9  8 

6 - 


5  4  4  i 

f~ -  c - 

4  5  5  i 

e -  b- - 

5  x  xi 


20  IX  IX  i 


(Compotite  mebiarura. 
iS  io  io  i 


(Corapofite  ejttremaru. 


6' - S  t>5 - 1 

5 - 4  c  4 - 1 

4- - 5  b  3 - 1 

5* - X  9  1' - 1 


\ 


16 

n - 

i7 
m - 

IO 

t  — 
5 

K — 


6 


0' 


5 


n- 


4 


m- 


C&i  ,ppolitts  ab  vnitatequaoratismueri  cie  vito  mino:cs  fumatur:  fupparttclarts  40 
ab  illis  Dictc:p2op02tionum  ab  vnitate  erunt  oifferentic. 

CSit  vnitastet  numeri  poft  tpam  a  b  c:et  quaorati  eo?  b  e  f:et  minores  etsvtt o  g  l?  k.blco  fapparti* 
culares  benomtatas  ab  g/tykque  fint  b  a©  g.eab  l?*etf  ab  k:efie  bifferetias  .ppozttonum  ab  vnitate 
fumpta?vt  0  ab  g  efle  proportionem  qua  abunoat  cupla  fup  fefqualreram  eteaol?  efle  qua  abunoat 
fefqnaltera  fup  fefqu  tf  ti am:l?ucq?  in  in  m obum  pfequeter.lBam  p  primam  qutti  bifferetia  qua  abit? 
oat  a  at>  vmrate.et  b  a©  a  eft  ;ppoztto  q  fit  eje  ,p©uctie  a  in  fe  ?  v rutatis  in  b:fet>  a  in  fc  facit  b  qnqutoe 
b  eft  eius  qua© rarus  i  vnitas  m  b  per  fefiam  ?  ©cctmanonam  primi  5’tum  g.fgitur,ppoztio  b  ab  g  eft 
bifferetia  ,pportionis  a  ab  vnitatem  *  b  ab  a.ct  t?ac  rone  oftebetmvppoztidem  eabf?  ‘efle  ©ifferetiam 
*pp oztiow  b  ab  a  et  c  ab  b«et  ita  be  quibufitbet  confequetcr.quob  eft  pzopofltum. 

€&i  o:ometur  ptmuctmiltipliccs  x  fupparticularesteritvt  cjctremaru  multiplicium  41 
quelibet  duc  comucte  minus  fint  cp  meoia  ouplicatavcl  duc  mcDic  comuctc:fuppar* 
ticularcs  vero  mai02es. 

CSint  pztmo  ptinue  multiplices  a  b  ctbtco  copofltam  ejt  a  *i  c  minorem  effit  pzopoztioem  ep  .ppoztto 
b  ouplicata.nam  quia  benominates  ptinue  equaltter  fe  ejcccbfinergo  per  fetiam  primi  ©enotans  b  eft 
mebtetas  bcnctanrifi  a  a  c  flmul  fttmpto?.et  p  bectminonam  eiufoe  ©enotans  b  in  fe  maiorem  jjbu* 
cit  numerum  <g  a  in  c.at  p  octauam  putus  b  in  fe  «pbUcit  equale  compotite  eje  .ppoztione  b  buplicata 
que  per  vicefimafcdam  puius  erit  multi  plejt.et  ©enotans  a  m  benotantem  c:,p©ucit  ©enotantem  per 
ibem  mttiplicis  eje  a  ?  c.  igitur  multtpleje  ejtb  buplicatata  maiore  nitero  ©enotata  q?  multtpleje  ppofi 
ta  eje  a  et  c  maior  eft  multiplice  copcftta  eje  a  ?  c.qb  eft  primum.  Sint  fecubo  b  e  f  ptmue  fumpte  fup? 
particulares  qua?  b  fit  majuma:?  ©ifferette  ea?  g  ?  p.bico  ;ppoztioesb  ?  f  fimul  maiorem  pftituere 
proportionem  c?  fit  ^portio  e  ©uplieata.nam  qr  per  preccoetem  partes  g  ©enoianf  a  minori  numero 
et  partes  p  ab  maiorimam  ainumeris  cottnuczu  quabrato?  vno  minortbus.ergo  per  primam  putus 
^portio  g  maior  eft  ^jportioe  b.atb?  f  funt  tanq>  e  g  ?  f.nam  b  per  fe  tm  eft  cptum  e  g  .et  e  bis  tanq»  e 
f  et  p.et  monftrata  eft  e  maior  p.igtf  per  quintam  quinti  erut  b  ?  f  maius  qp  e  buplicata.et  boc  mobo 
facileibem  fi  vtracp  parte  oftenbas  fi  bue  ponatur  mebie^portides.flccp  coclubitur  pzopofitum. 

C 0i  impares  poft  ternarium  ptinuc  fumpti:aD  nueros  poft  binarium  naturali  ferie  4x 
ozDinatos  comparetur:c)cibunt  fuppartientes  ptinua  Denolationc  crefccntcs. 

£Sint  a  b  c  numeri  poft  binarium  cottnue  fumptitet  b  e  f  fumptt  cotinue  impares  poft  ternarium» 
bico  b  ab  ayet  e  ab  b/etf  ab  cfuppartictes  ptinua benomtioecrefcctes.nam  cfi  bifferetia  imparium 
fit  binarius  b  abbtt  fup  a  b  tnarium  qui  minor  eft  eo  vno.tgitur  b  ab  a  eft  fugparties.et  ite?  cum  bif* 
feretia  imparium  fit  binarius:etnfiero?ab  vnitatebifpofito?bifferetiafttvnitas:abbetcfup  b  vno 
plus  q»b  fup  a.feb  etqz  c/c/f  funt  continue  imparestabbetf  fup  cabl?uc  vno  plus  fpefup  b.crefcunt 
igitur  bifferentie  imparium  fup  nueres  ab  vnitate  fumpto?  ficut  ?  ipfi  nfieriuta  cotinue  pzeceveB 
eft  bifferetia  imparis  fup  fcquetem.feb  numeri  vnitate  biftates  funt  ptra  fe  pzimi.igttur  bifferetia  q 
eft  numerus  precebetis  ab  fequetem  numero?  ab  vnitate  bifpofito?:non  eft  pars  fequetts.eft  igitur 
p  primam  pmi  eius  ptes.erit  igif  ^portio  e  ab  b  fuppartiens/  ?  f  ab  c  fupparties.et  qz  fue  partes  fim 
numero?  vnitate  bifpofito?  q>titatem  crefcuntterfit  ?  ea?  pttnue  crcfcctes  benotationesumo  ?  quia 
benoianf  a  numeris  ptra  fe  primis  ptmue^cebentbtuerfe  fuppartientiu  fpecies.qS  eft  ptopofitum. 

CSi  compofitus  cx  pnmo  pari  x  impari  x  qui  c%  reliquis  imparibus  ciDcm  piuctie  45 
aggrcgalur:ao  numeros  a  Duobus  Difpofitos  comparetur:  .pueniet  Diuerfe  multipli 
ces  fupparuculares  f  m  nueros  multiplicium  x  oenoiationes  partium  files  babetes^ 

CStnt  a  b  c  b  niteri  9  binario  ptmue  fuccebetes:fintqj  e/  f  /  g/ 1?  nuert  a  ternario  pfequeter  impares 
fttt^  k  compofitus  eje  a  ?  e  primo  pari  t  impart.et  I  compofitus  eje  f  7  k.et  m  copofitus  eje  g  ?  l.et  n  eje 
l?  ?  m:btco  k/ 1/  m  /  n  copatos  ab  a  /  b  /  c/  b  /  facere  multi  plices  fupp  articulares  f  m  nuerum  multipli  citi 
?  fifes  partium  benotattones.nam  k  pponif  eje  a  t  e  binario  ?  ternario.at  e  abbit  fup  a  partem  vnam 
ab  ipfo  ©enotatam  fc5  vnam  mebiam  feu  fefiam  qfi  ibemvaleatiergo  k  compatus  ab  a  bis  ipm  ptinet 
et  eius  mebtam  et  ab  ipm  eft  primus  multipleje  fupparttcularis.feb  ?  p  becimanonam  feptimi  f  copo 
nttur  eje  a  etb.et  g  eje  b  et  c.et  tpcjccet  b.et  per  feptimi  fejeti  quabratfi  cuiuflibet  abbit  fup  quabratu 
4)jcimiqiJ  ejcipfiscopontf  vtquabratum  b  fup  quabratum  aratum  qfi  copontf  ejea  ?  b.et  quabratfi 
c  fup  quabratum  b  iptum  copontf  eje  b  ?  c.et  ita  ©einceps.et  quia  k  abbit  iup  quabratu  a  vnitatem:  I 
ftmtliter  abbet  fup  quabratum  b:ct  m  fup  qnabratum  ctet  n  fuper  quabratum  ©  vnitatem.quare  fin< 
gult  eo?  fingulos  illo?  cotinent  f  m  fe  et  partem  p  conceptioem  ab  i  pis  bictam.erut  igttur  pfequeter 
f  m  ipfosimultiplicesfupparticulares.quob  eft  propofitum»  \ 

C Bi  duo  f>mi  impares  piuganf :  copofitocp  reliqui  fpares  applicetur:erit  vt  «ppo:?  44 
tiones  copofitojp  aD  nueros  poft  binarium  furiiptos  fint  Diuerfe  multiplices  fuppar^ 
tientes  x  ab  coDem  numero  x  partes  numeratas  x  multiplices  ocnolatas  babetes. 

CSint  ©uo  primi  tpares  a  ?  b:ct  copofit^fit  c:fintcp  relici  tpares  b  e  f  qui  abbaf  ppofito  crfintqy  ag 
gregati  g/l?/k/etl/m/n/o  /  numeri  ptmue  poft  binarift  fttpti.bi  co  c  ab  l/  et  g  ab  m  /  et  l?ab  n/  et  k  ab  o 
biuerfas  ee  multiplices  fuppartietes  %  fingulas  ab  eobem  numero  multiplices  ©enotatas  t  partes 


Vim 

numei-ata8.ua  b  abbit  fUper  a  binariu:crgo  c  bis  continet  a  ilUTuperabbee  binariu.  feb  binarius  cft 
vno  mino:  a:ergo  cft  eius  totibcpartes.eft  igitur  cao  a  pzima  multiple*  fuperparties:  quare -rabi* 
qz  a  et  l  funt  Ibern  numerus.^tem  q:  vtvifum  cft  c  abbit  binariu  fuper  eo  qb  iit  e*  binarie  in  a.et  bis 
narius  in  m  per  nona  p:imi  facit  c:ergo  c  bis  cbtinet  m.feo  et  per  becimanonam  feptimi  b  coftat  c*  l 
et  m:-r  g  coftat  e*  c  et  b.ergo  g  cotinet  ter  m.-z  infuper  l  tres  fcj  cius  partes.erttq?  g  ab  m  fecuba  mul 
tiple*  fuppartiens.et  bunc  in  m  obu  pzobabts  l  in  n  coftituere  g.-z  per  becimanona  feptimi  m  n  confti 
tuere  e.-t  b  co  tinere  n  fecunbu  m.et  infuE  m  quattuo:  fc5  partes  n.et  ita  cofequenter  inuenies  multi 
plicium  benotationes  et  ab  eobe  numero  fugpartientiu  partes  numeratas:qb  eftpzopofitu. 

45  CBi  duc  Diucrfc  fupcrparticularee  coniugantur  compotite  aut  erit  oupla  aut  fuper 
particularia  aut  fuperpartiens. 

CSint  a  b  c  b  e  f  quotlibet  per  ozbine  fupparticulares:bico  op  fi  bue  quelibet  fimul  iunganf  compo 
fitam  efie  aut  bupla  aut  fuperparticulare  aut  fuppartietem.  nam  fi  a  et  b  fefqualtera  et  fefquitertia 
coiungis  copofita  erit  bupla.ua  conftituta  buplaiinuenis  per  pziina  quinti  fefquitertia  ^jpoztionem 
qua  abunbat  bupla  fuper  fefqualtera.conftituet  igitur  bue  pzime  bupla.  feb  fi  cum  a  aut  c  aut  b  aut  e 
aut  f  coiunjcerisjq:  per  tricefimafeptima  buius  quelibet  eft  mino:  b  copofira  ,ppoztio  erit  illa  bupla 
mino:  et  ibeo  no  multiple*,  eft  em  bupla  per  eanbe  tricefimafeptima  buius  multipliciu  minima:igif 
copoftta  #poztio  aut  eritfupparticularis  aut  ftiperpartiestquob  eft  pzopofitu. 

4 <s  OTSupcrparticularem  mucnirc:cum  qua  quotlibet  fupcrparricularmm  quclibct;fu^ 
pcrparncularem  componant* 

CSint  a  b  c  quotlibet  numeri  ab  vnitate  ^poztionalesiet  fit  b  pzimus  ab  a  qui  ibe  etia  per  vtcefima 
feptima  quarti  erit  pzimus  ab  b  et  c  x  coiuugatur  b  cuilibet  eo:um  et  pzoueniat  compoftti  e  f  g.eritcp 
per  nona  tertij  quilibet  eozu  ab  quelibet  eozfi  et  quoflibet  alios  illius  ozbmis  ,ppomonalifi  pzimus. 
fumo  iteru  cotinuc  ^ppoztionale  poft  pzimos  qui  fit  b  et  per  vicefimaquinta  tertii  minimu  que  nunies 
rant  b  e  f  g  qui  fit  l:  qui  pervicefimafeptima  tertij  erit  p:imus  ab  b.fit  ite  pervltima  tertii  l  multiple* 
b  a  m  multiple*  l:.abbatq?  I  fuper  m  iptum  cft  b.beinbe  abbo  figillatt  ab  l  numeros  a  b  c  et  pzoueniat 
copofiti  n  p  q:manifeftu  eft  l  efie  fuperparticulare  ab  m.  na  ei  fuperabbit  fua  partem  fcj  b:feb  et  n  ei 
fuperabbit  o  a  a  quob  eft  e.et  p  ei  fuperabbit  b  et  b  quob  eft  f.a  q  ei  fuperabbit  b  et  c  quob  eft  g.a  pef 
vicefimatertiam  pzimi  e  f  g  quilibet  eft  pars  m:q:  eft  pars  l:,  igitur  n  p  q  pariter  et  l  fun  t  fuppartieus 
lares  ab  m.conftare ergo  poteft  p:opofitum. 

47  CBata  fupcrpariicularuquotlibct  alias  inquirere  quarum  quelibet  cum  caDcm:fu- 
perparticnrem  efficiat* 

tCSit  a  benomirtas  partem  bate  fupparticularts<fumo  ab  vnitate  coftnuc  .ppoztionaiea  quozu  ipfe 
fit  vnus  qui  fint  a  b  c.bico  ,ppo:tione  fuperparticulare  bicta  ab  a  cum  fupparriculari  cuius  pars  be* 
nomina?  ab  b  vel  ab  c  conftituere  fuperpartientetqualiu  pzefcns  pzoponit  inuentione.nam  copofita 
e*  ,ppozttone  fupparticulari  r  enojata  ab  a  et  benoiata  ab  b  l?abct  iu  benoiarione  fuivnu  et  partes  q 
bicutur  ab  a  %  ab  b  per  octaua  buius.  qquibe  partes  per  quarta  buius  bcnominatur  ab  eo  qb  fit  c*  a 
in  b  qui  fit  b  feo  ille  per  becimatertia  buius  no  conftituuut  parte:crgo  cii  pzopoztio  copofita  e*  bemo 
ftrationepenultimenofitmultiplernecpfupparttcularistqjpartes  compoftte  non  coftituunt  parte 
vna.relinqui?  ergo  compofita  efie  fuperpartiente:  x  ita  be  qualibet  alia. 

48  C^tftrus  fupparncularis  cu  qualibet  fuppartictc:c6ftituit  ,ppo:ttone  tripla  mmo:e 

ClHam  bupla  cu  fefqualtera  que  per  tricefimafeptima  buius  eft  ma*ia  fuperparticulariu  pponunt 
per  cozrelariu  vicefimetertic  buius  tripla:  feb  ofs  pzopoztio  fuppartiens  eft  mino:  .ppozttone  bupla 
igitur  quecficp  ,ppo:tio  fuperpartiescumatimafnEpaiticularUutminozifuEparticulari  e  quinri 
quinti  coftituet  pzopoztione  tripla  minozezquob  eft  pzopofitu. 

45>  CBata  p:opo:tione  que  tripla  mino:  ftt:trt  f upparticulare  z  fuppartiente  partiri. 

lESft  pzimo  fupparti cularis  queeuntp  bata  quebocmobo  btuibi  petatur.capio  a  't  b  mimos  tertos 
a  quibe  mtuo:e  t  b  maio:e  inter  quos  cofiftat.qui  per  tricefimafeptima  buius  erunt  numeri  in  conti 
nua  feric  numero?  fumptfifolaqs  vnitate  btftates.fi tep  c  copofitus  e*  ets  cui  abbatur  a  et  ^pueniat  b: 
quoqutbe  maio:  vnitate  fit  e  x  bucatur  a  et  b  in  b  et  pzoueniat  f  et  g.erittp  per  octaua  fecfibl  ,ppo:tio 

?;  ab  f  ea  que  b  ab  a.^te  buco  a  in  e  t  a>uentat  bmbbetqj  b  fuper  f  per  nona  p:tmt  o»tum  e  a:et  a  eft  E» 
.na  a  pofitus  eft  numerare  f  fecunbfi  b:tgitur  b  ab  f  eft  ,ppo:tto  fuEParticularis.^ltem  q:  b  eft  mato: 
a  vnitate  per  becima  p:imi  g  abbit  fuper  f  q»tum  eft  b.ergo  g  abbtt  fuper  b  minus  b  quautu  eft  a:  feb 
fubftracto  a  ab  b  manet  c.i gttur  g  abbit  fuper  b  quantu  eft  c  x  per  nonam  x  becima  terrfi  c  eft  p:tmus 
ab  g.erit  itatp  g  ab  1?  fipoztio  fuperpartics:quare  p:opo:tio  fuEparticularis  afitgnata  que  cft  g  ab  f 
in  buas  biuifa  cfttfcj  b  ab  f  fupp articulare  et  g  ab  b  fuperpartieute.quob  eft  pzopofitu  quo  ab  boe. 
Secunbo  fit  fuperparttee  inter  a  et  b  minimos  terminoo-.fitcp  b  maio:  terminus  et  bucatur  b  tn  fe  et 
in  a  et  pzoueniat  c  x  b.  eritqj  per  feptima  fecunbi  4>po:tio  c  ab  b  ea  fuEparti es  que  b  ab  a.^tem  abbo 
a  ab  b  et  pzoueniat  e.per  becima  p:imi  a  numerabit  e  fecunbu  numeru  vno  maioze  b.quarc  e  ab  o  cft 
fupcrparticularis.et  quta  per  becimam  tertij  e  eft  pzimus  ab  b:ergo  pervnbecima  eiufbem  eft  etiam 
pzimus  ab  c.et  cum  bifferentia  c  ab  e  non  fit  vnitas  feb  vnitate  maiozrergo  non  erit  f upparti cularis, 
delinquitur  igitur  cabe  pzopoztione  effe  fuperpartietemiquare  fiipparties  aflignata  c  ab  b.biuifa 
cft  in  buas:ft5  eat>  t>  fuperparticulare  t  c  ab  e  fuperpartietem  queabmobu  erat  pzopofitu. Certio  fit 
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fnter  a  et  b  jppeztio  bupla  que  q :  vt  bemfiftratum  eft  in  quabragcfimaquita  l?u(u8  conftat  ep fefqual 
tera  *  fefquitertia  fubftrabaf  per  prima  quinti,ppo:tlo  fupparttcularis  c  ao  b  quecfiq?  minor  fefquis 
tertia  a  ,ppo:tt<me  a  ab  b:fircp  reftbua  e  ab  f  qua  abfibat  a  ao  b  fuper  c  ab  b.?  q:  maior  eft  «ppoztione 
fefqualtera  que  eft  maria  fuperparticularifi  neq?  eft  multiple?::  q:  ,ppomo  a  ab  b  eft  minima  multis 
plidfi  que  no  refoluitur  in  multipUces.reltquitur  ergo  «ppoztione  e  ab  f  efie  fupparttetem.  et  q:  c  ab 

b -  b  «e  ab  fcoftltuuntfipozttone  a  ab  b  conftat  jjportione  buplam  in  fup  parti  culare  ?  fuperpartietem 

b - 5  efle  btuifam. Quarto  fit  inter  a  et  b  quelibet  ,ppo:tto  a  bupla  ab  tripla  coftitura:fit<*  inter  c  et  b  pro 

portio  copofita  er  bupla  ?  fefquitertia  fi  proportio  aabbeft  mino:  ,ppo:tionc  c  ab  o.ergo  fubftracta 

_  8  jjpoitione  fefquitertia  a  ,ppo:tione  a  ab  b  remanebit  proportio  mino:  bupla:  feb  maio:  fefqualtera» 

_ vL  quare  illa  refibua  erit  fuperparties:?  fic  4>po:tio  a  ab  b  efiet  copofita  er  fupparticulari  vt  f  externa 

et  fuppartiente  a  tep  in  eas  biuifibilts»?  fi  a  ab  b  fit  equalis  c  ab  b  aut  maio::q:^po:tio  abbtta  buple 
in  fipoztione  a  ab  b:erit  mino:  fefqualtera  cfi  bupla  ?  fefqualtera  per  correlartfi  vicefimctertie  bui* 
confhtuar  trtpla.ct  fefqualtera  abbita  fefqualtere  minus  coftttuat  q»  bupla  cfi  fefquitertia  q>  fefqual 
tera  et  bue  fefquitcrtie  plus  fint  tp  fefqualtera  fefquitertia  tfefquioctaua.at  per  p:lma  quinti  l?e  co= 
gnofefitur  equari  buplate  fefqualtere:?  illi  buple  et  fefqmteme.ergo  fubllracta  fefqualtera  be  p:o; 
portioe  a  ab  b  remanebit  ,ppo:tio  mino:  bupla:feb  ?  maio:  fefqualtera.quare  fupparties.eflet  iracp 
proportio  a  ab  b  in  ,ppo:tione  fupparticulare  fefqualtera  et  fuperpartietem  quomobo  propofitfi  eft 
fecabilia:  quob  efl  pzopofitum» 


f - g  C-afrajrima  fupcrpartiente  mucnirctquc  cj c  Duabnc  fupparticularibua  .pDuritur.  *© 

5 — - 4-  CSit  a  ab  b  .pportio  fefqualtera  et  c  ab  b  ,ppo:tio  fefquiquarta:fitq?  e  ab  f,ppo:tio  er  bio  copofita 

b - 1  bico  proportione  e  ab  f  efle  marima  fnppartictem  que  er  buabus  fupparticularibus  <pbucttur.  n§  q: 

bupla  er  quabtagefimaqutta  bulus  pjobucif  er  fefqualtera  *  fefquiftia  que  funt  majclefupparticur 
lares:ergo  «pportto  e  ab  f  eft  mino:  ^ponione  bupla*feb  ?  eabe  maio:  eft  fefqualtera:^  er  ea  cum  ab 
tera  copofita  fit.ergo  c  ab  f  eft^poztio  fuppartiensifeb  ?  quelibet  mino:  fupparticularis  cfi  propors 
tionc  a  ab  b  fefqualtera:aut  c  ab  b  fefquiquarta  p  quinta  quinti  minore  ^pouione  coftiruet  c  ab  f. 
eft  igitur  e  ab  f  marima  fupparties  er  buabus  fupparticularib?  ,poucra:quob  eft  ^pofitum. 


CBupcrparticntc  inuenirc  i  que  in  Duas  fupcrparticularcs  oiuioi  non  poflit»  vnbc  5» 
—i9  patet  qualibet  fupcrpartiente  aliam  cflemaiozcm. 

— «5  fDSitbab  a  majrtfna,ppo:tio  fuppartiens  per  pcebente  cognitatqueer  buabus  fupparticularibus 

—14  4>bucta  fit  ?  bifferetia  b  ab  a  fit  c:manifeftfi  eft  a  efle  maiore  c  fuis  quibe  partibus.capto  itenumerfi 
b  vno  minore  b:?  tunc,ppo:tio  a  ab  c:q:  a  maio:e  parte  benoiatur  maio:  eft  §>  p:opo:tio  b  ab  b.abbo 
ergo  b  cfi  b  et  fiat  etmanifeftfi  eft  e  ab  b  efle  fuppartiente  cum  cotineat  b  t  b  cius  ptes.  et  per  fecunba 
parte  bedmequite fecunbi  erit  maio:  ,ppoztio  c  ab  b  b  ab  a.  et  q:  «ppoztto  b  ab  a  biuibif  in  marias 
fupparticularcs  conftituetes  fuppartietemvt  er  pzecebenti  cognofcif  et  fuppartiens  e  ab  b  fit  maio: 
fuperpartiete  b  ab  a*  no  biuibeF  ergo  fuppartiens  e  ab  b  in  buao  minores  q»  b  ab  a:  neqs  in  eafbcm  in 
quas  biuibif  b  ab  a»  relinquif  ergo  in  nullas  buas  fupparticulares  fuperpartiete  e  ab  b  pofle  biuibi 
quob  eft  p:opofttfi»£t  correlartfi  er  mobo  bemdftrationis  cognofcif* 

<E  0ola  mulnplice!quaUbct  non  poteft  fumi  mino:  :ct  fola  fuperparticulari  qualibet  ^ 
non  poteli  fumi  maio:» 

|£1Dico  p:imo  qualibet  multiplice  pofle  fumi  maio:e.na  per  tricefimafeptima  buius  oie  numeri  ab 
vnitate  pparati  coftituunt  multiplices  et  tato  maiores  quaro  ab  vnitate  remotiores  t  feries  nfieros 
in  imenfum  euabtt«igif  qualibet  multiplice  poteft  fumi  mato:.  Sctf  o  bico  q>  no  qualibet  multiplice 
potfumi  minor.naper  eabem  quato  numerus  ^jpinquio:  vnitate  fuerititanto  ille  ab  vnitate  mtnorf 
coftituit  multtplice.at  befcebenbo  no  abitur  in  infinitfi»  non  igtf  qualibet  multiplice  eft  bare  mino:f 
qg  in  ali  ia  minime  queabmobfi  monftrabif  accibct. tertio  bico  qualibet  fupparticulari  cfleminorf 
Tft5  pars  per  prima  butus  que  a  minori  numero  benofatur  mato:  eft:et  quato  a  matozi  minor.et  q:  fe 
ries  numerorfi  tn  infinitfi  fuccrefdtmo  babitur  pars  abeo  parua  qua  mino:  bart  non  pofTit.  qualibet 
igitur  fupparticulari  poteft  bari  mmoz.eSuarto  bico  no  qualibet  fnpparticulari  efle  maiore.  na5  p b 
que  a  numero  «ppinquiore  vnitati  benominaf  maio:  eft:?  q:  no  contigit  numerfi  in  infinitfi  becrefcf 
babif  ergo  tanbefupparticularifimarima.atvtriufq?  oppofirfivtiamoftefum  eft  in  multiplicibus 
flcdbebat.l&ufto  bico  qualibet  fuppartiente efie  maiore.fyoc  cr  correlario  pcebentis  notd  efhSerto 
bico  omni  fuppartiente  efle  minore.nam  quaefiep  bata  vtverbi  caufa  fupbipartiere  tertiae  fumo  ali5 
atotive  partibus:benominatis  a  maiore  numero  quf  no  numeret:  vt  fupbipartiente  quftas  qquibf 
q:  a  totibe  minoribus  ptibus  benominaf  :neq3  pluribus  erit  mino:  fuppartiente  bata.qua  fupbipar 
tiente  quttas  fupbiparttens  feptimas  mino:  eft  et  bac  fupbipartiens  nonas :  ficcp  cofequenf  f  m  eres 
mentum  numero?  infinitfi:quob  eft  ^pofitum.  qfboteft  ?  ib  vlrimfi  oftenbi  eje  tertia  parte  pzefentis: 
abtuuante  quabragefima  nona  buius» 

C&udibct  duc  fupparrientes  comuctc:  p:opo:tionc  quaDzupla  mmo:c  conftituet.  55 

C  Sit  inter  a  et  b  proportio  fuperparties:  itibem  inter  b  ?  c.  bico  proportioni  a  ab  b  et  b  ab  c  (Tmul: 
minore  quabrupla  conftituere  proportionem,  nam  a  eft  minus  buplo  b:  et  b  fimlltter  minus  buplo  c. 
ergo  a  ao  c  per  quintam  quinti  eft  mino:  proportione  qnab:upla:que  per  octauam  buius  e?  buabus 
buplis  conftat.eft  ergo  clarum  propofttum. 


1$  IO 


io 


vmt 

s+  c©ara  pzopojtionc  Cpic  qtiaoiupla  mino:  fit  m  ouae  fuperparticntcs  oiuiocro. 

CISint  nate,ppoztioni8  mtnimi  termini  a  et  a  b:qui  coniuncti  faciant  t>:fftc^  e  maiot  n  vno  qui  con? 
inneti  factant  f:cui  annatur  equale  n.fircg  totus  f  g:nucaturq?  a  in  fg  et  #uemat  er  a  b  in  efinem 
fiat  b  l:  l.patet  i  gitur  ep  eje  b  in  f  g  fit  It  l:et  eje  b  in  g  fit  lt«  quare  e] c  b  in  f  fit  l»  fit  item  c  triplus  an  a  et 
et  c  in  g  fiat  m  n:fitq?  n  equalts  lz»per  octauam  fecunni  ertt  ptopottio  b  Iflz  an  b  tanfp  a  b  an  a.  -r  quia 
a  b  per  bppotbcfim  eft  minus  q>  quantuplfi  a:eft  ergo  b  minus  triplum  a»quare  minus  <$  c»*!  quia 
g  eft  equale  n  et  n  cqualis  gtconftat  mjcfleequalem  vel  multiplicem  an  n  per  nuobecima  pzimi.^tein 
q:  n  et  e  funt  contra  f e  pnmitergo  per  nonam  tertii  ferit  an  vrrunip  ptimus.  ct  per  canne  f  et  g  ftmul 
an  n  piimus.et  qt  a  eft  mino:  n  x  an  ipfum  ptimus  per  eanne  nonam:  quon  fit  eje  a  in  f  g  fc5  b  non  nii 
morabitur  per  necima  eiufnem  ab  n.et  qt  n  numerat  It  r  n  no  numerat  btergo  It  per  vicefimatertiam 
ptimind  numerabit  b»et  quia  f  g  maius  eft  cg  triplum  n:ergo  maius  erit  b  q'  n:maius  ergo  lz«crit 
ergo  It  partes  b»et  eanem  ratione  qt  a  b  eft  minot  %  ptimus  an  f  no  numerabit  f  quon  fit  er  a  b  in  f  g: 
fcj  b  1*  l»et  qt  f  numerat  l:  ergo  l  no  numerabit  b  U  l:quare  necp  b  U*  *  qt  per  nona  ptimi  l  eft  quatum 
Izlbis  et  b»?  n  eft  equalis  It  et  m  equalis  vel  maiot  n  *  maiot  b  et  b  ntai  ot  m  n  terit  b  It  matot  l.erit  igr 
l  partes  eius»conftat  itaqj  b  lt|an  b  efle  fuperpartiente  -tb  U  Un  b  U  etiam  elTc  fuppartientetm  quae 
niuifa  eft  ptopottio  que  eft  inter  a  et  a  bifactumq?  eflVpzopofitum . 

55  df0mnie  mulripleje  fupparticularis  aDDit  fuper  fimilcj  multipliceifupcrparrtcularc 
a  numero  qui  fit  eje  ouctu  numeri  multiplicis  in  numeru  partis  Denominata» 

d£nt  b  an  a  ptopottio  multipleje  fuperparticularis:  fittp  c  an  a  fimilis  multiple*.  nico  ptopottionS 
b  an  a  annere  fuper  ptopottionem  c  an  a  fupparticularem  nenominatam  a  numero  qui  fit  er  nuctU 
numeri  multiplicis  in  numeru  nenominante  partis  fuperparticularis.  Sit  eni  n  quo  abunnat  b  fup 
c  et  nenominas  multiplicis  ftt  e  t  nenominans  fuperparticularis  fit  ftmanifeftu  eft  ergo  c?  a  erit  in  c 
fecunnfi  e:  mina  fccunnum  f.  fiat  ergo  ger  e  in  f:  eritqj  per  vicefimatertiam  ptimi  n  in  c  fecunnfi  g. 
quare  b  continebit  c  et  partem  nenominata  ab  g»  continet  igitur  ptopottio  b  an  a  ptopottione  fuper? 
parrtcularem  nenominata  ab  g  numero  qui  fit  ejcnuctu  e  nenominatis  multiplicis  inf  numeru  oeno 
minantem  partis  fuperparticularis:  quon  eftptopofitum. 
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5tf  damnis  multipleje  fuperparties  cuius  multiplicis  numerus  partes  numemt:aDDit 

fuper  eanoem  multiplice :  iupcrparriculare  ab  vna  partium  Denominata.  _  f- — it - * 

dSit,ppottiob  an  a  .ppoztiomulttpicjtfugpartieosifitcp  n  numerus  nenominas  multiplice  fefim  b — —8  c - 6  a  7  $ 

que  fit  fuinptus  numerus  partifi  b  an  a.nico  .ppottione  b  an  a  annere  fuper  fimile  multiplice:  fuper 
particulare  nenominata  ab  vna  illarum  partiu.Sum  o  eiu  cana  fim  il  c  multiplice,  t  qt  b  maiot  eft  c: 
fit  f  quo  abunnat  b  fuper  c.qt  ent  f  eft  partes  a  fumpte  f«5m  o  et  nenominate  ab  a:  t  a  eft  pars  c  neno 
minata  ab  n.et  cu  er  n  in  a  fiateer  f  in  a  fiet  c.  eft  ergo  f  pars  c  nenomtata  ab  a.  continet  igitur  b  an  £ 
ptopotf  ionem  fupcrparttculare  fuper  .ppoztione  c  an  a  nenominatfi  ab  vna  partium  fuperpartietisi 
quon  erat  nemonftr annum. 


57  C^feultiplice  fuperpartiente  inuemreique  fuper  tota  multiplice  aDDot  fupcrparticit 
larctmcu  fint  numerus  partiu  i  numerus  Denotans  multiplice  Dati  comcnfurabilcs.  a 

dlP>toponit  bec:  q»  fi  nati  numeri  quotfi  vnus  oenoiat  multiplice  et  3lter  eft  numerus  partiu  fimut  a 
multiplicis  fuppartietis:  fmtantnuicecomenfurabiles  inuenire  multiplice  fuppartietem  que  fuper 
fimilem  multiplice|aooat  fupparticulare.Sint  pmo  a  numerus  nenominas  multiplice  r  b  numerus  c 
partifi  nati  coinenfurabiles.fitq?  b  numerus  fumptus  fctfm  a  et  per  pcenente  factum  ertt^ppofitum.  a 
Sint  fefio  a  %  b  comenfurabtlcs:feo  b  ftt  pars  a  et  aoiuuate  pcenente  pvicefimatertiam  ptimi  coclu?  c' 
nes  4>pofitfi.  Sit  tertio  a  pars  b  nicta  ab  «fumo  quolibet  numeru  maiote  a:  que  tamen  no  numeret 
qui  fit  n:et  nuco  c  in  n  ct  .pueni  at  e.t  qt  c  in  a  facit  b:erit  e  maiot  b.et  qt  p  feptima  Tecuni  b  an  e  ficut 
a  an  n  et  a  no  numerat  n.igitur  necp  b  numerabit  e.  nuco  a  in  e  1 .puentat  f:cui  aniuncto  b  fiat  g.  nico 
ergo  g  an  c  eflTe  fuppartiente  que  querif.nam  g  cotinet  e  fecunnfi  a  et  infup  b  partes  e.  ?q:b  eft  pars 
f  e  multipleje  ftt  an  c:*  a  in  c  faciat  b.annet  igitur  gfup  f  multiplice  ane  nenominatfi  ab  amumerfi 
b  etus  partctquon  eft  ^pofitum.Cluarto  fint  a  *  b  comenfurabilestfen  neuter  aiteru  numeret,  t  fit  c 
majeimus  eos  numerasmumerettp  c  numerfi  b  fefim  n»  capio  e  queeunqj  numerfi  maiote  «  que  tamS 
c  no  numerettque  nuco  in  n  et  .pueniat  f  qui  erit  maiot  bmecp  ab  eo  numerabitur.nico  ergo  vt  in  pte? 
cenenti  parte  imeniate  moftratfi  eft:  4>pottionem  fuppartiente  nenominata  ab  at  a  partibus  nictis 
ab  f  fumptis  fecunnfi  numerum  brannereifuper  multiplicem  nictam  ab  a:fuperparticulare4?oc  vt  in 
pteccnenti  parte  moitftratur:  fictp  totum  conftruitur  ptopofitum. 

58  d^feultiplicc  fupcrparticnfe  cuius  multiplicis  numerus  ct  ttuincr9  partes  numeras 
fuerint  ao  i  nui  ce  ptimi:  fuper  fimile  multiplice:fupparticnte  aDDcrc  nccefic  eft. 

dSit  a  numer^  multiplicis  et  b  numerus  partifi  fuperparttetisifintqj  a  t  b  numeri  aninuice  ptimi 
nico  multiplice  fuperpartiente  nenominata  ab  a  et  partifi  b:  fuper  fimile  multiplice  anoere  ptopoz? 
tione  fuperpartiente.fit  eni  c  nenominas  partes  b  mantfeftfi  eft  c  efle  maiote  bmecp  b  ipm  numerare 
nuco  ergo  a  in  c  t  fiat  n  per  vicefimapzimam  tertfi  b  no  numerabit  n.anno  igitur  b  fuper  n  et  fiat  e:qt 
eni  e  continet  c  fecunnfi  a.et  infuper  partes  c  fumptas  fecunnfi  b  eft  ptopottio  e  an  c  multi  pier  fuper 
partiens  nenoiata  ab  a  et  partium  b.fen  ?  ptopottio  n  an  c  eft  multipleje  nicta  ab  a:et  c  annit  fuper  n 
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numerfi  b  qui  mondrafus  ed  parte©  b.conftat  itaqj  fipoitionl multiplici fuperpartient? Dicta  ab  a: 
ct  partifi  b  abbere fuper  fimile  multiplice:vt  jjponcbaf  «ppozticn? fupparticnt&qtf  ed  pzopofitfi. 

CE0ola  fupcrparneulartu  fcfqualtera  multiplice  fuperparticulare  procreat.  .  5 9 

<E£do  a  ab  b  f efqualtera  etb  aoc  fimiUter.manifcftu  ed  .ppoztioni?  aab  c  compofita  ede  eje  buabu© 
fefqualtcrts  et  a  continet  b  'i  ein©  meotetate  que  fit  b:et  b  cotinet  c  't  eius  m eructate  que  fit  e. et  quia 
per  quinta  fceunbi  b  ab  e  ficut  b  ab  c:  ergo  b  continet  e  i  eiue  medietate,  b  ergo  et  e  fimul  tantft  funt 
$tum  c  et  vna  par©  Picta  ab  c.cottnet  ergo  a  ttumerfi  c  bi©:et  vna  eius  parte.cp  a  coti  neat  c  et  b  e  tota 
Differentia  a  ab  ctquare  bue  fefqualrere  codituunt  multiplice  fuperparticulare,  Secunbo  odenbif 
nulla  aliam  fupparticulare  Duplicata  condituere  multiplice  fuperparticulare.  et  ffito  a  b  c  <ppo:tioa 
nalee  alie  fupparticularestvt  .ppoztio  a  ab  c  iit  .ppoztto  a  ab  b  bupltcata.  a  cotinet  b  et  partem  eiu© 
que  fit  biquequibe  bie  fumpta  minutt  a  toto  aut  feipa;  femel  fi  edet  tertiataut  bis  fi  quarta:aut  plu 
rie©  f  m  cp  mino:  par©  fuerit»  et  fimilif  b  continet  c  *  fimile  partem  eiu©  que  fit  e»  et  q:  b  ab  b  ficut  e 
ab  c:ergo  b  ab  e  ficut  b  ab  c,  cotinet  ergo  b  femel  e  et  eius  vna  fimile  partem:  ergo  b  et  e  fimul  minus 
funt  cp  c.quare  a  ab  c  no  ed  multipleje  feb  et  cfi  b  t  e  fint  contra  fe  pzimt  vt  fupponim9:  b  et  e  fimul  per 
nona  tertii  ed  p:imu©  ab  e»feb  et  per  vnbecima  eiufbe  c  etiam  erit  pzimus  ab  b  et  c  fimul.  ergo  b  et  e 
fimul  no  numerabdt  c.cdergo  a  ab  c  ^Jpoztio  fuppartiene:quob  ed  ^jpofitum» 

C^ultiplwponio  in  alift  equalce^poztionce  Diftribui  non  por  pter  mttiplices.  6o 

CE  Sit  .ppozrio  a  ab  b  multiple*  que  biuibatur  in  quotiibet  «ppoztiones  equalee  q  dnt  a  ab  c:  c  ab  b 
et  b  ab  b<q:  enim  b  ab  b  *  b  ab  c  et  c  ab  a  funt  continue  ^pottionale©  et  b  pzimus  per  bypotbefim  nu 
inerat  a  vltimumtergo  per  becimatertiam  quartt  b  numerabit  b  fecunbu.quare  *  b  numerabit  c  et  c 
itibem  a.biuifa  ed  igitur  a  ab  b  in  fip o:tiones  multiplice©:  quob  inteoebatur. 

CE  trulla  fupparticulario  ,ppo:tto  tn  aliquot  equales  ^poztionco  eft  oiuifibilio»  6 

CESit  a  ab  b  quelibet  .ppoztio  fuperparticulari©:que  oiuibaf  d  pofTibile  ed  in  .ppomonee  equales  1 
a  ab  b:b  ab  c:et  c  ab  b.capio  e  f  g  b  fi poztiones  in  minimis  terminis^ppoztionis  a  ab  b:et  per  equam 
pzopoztionalitateque  p:opo:tio  a  ab  b  ea  ed  e  ab  b.feb  a  cotinet  b  et  eiu©  parte:  igitur  et  ecotinebit 
b  et  eiu©  parti  que  fit  l::que  fi  fuerit  numerus  cu  1:  numerabit  b  «t  etia  e.ergo  b  et  e  no  erunt  minimi 
quob  per  quinta  quartt  repugnat  bfpotbefl.alioqu  t  fi  l:  ed  vnitas  ed  pars  benolata  ab  b»  abbo  ab  b 
vnitate:  fitqj  copofitus  Ueritcp  que  p:opo:tio  a  ab  b  ea  l  ab  b»  ergo  per  buobecima  quarti  quot  mebfi 
;ppo:ttonaIes  intercibfit  inter  a  et  b:totibl  *  inter  l  et  b  fola  vnitate  bidatesiqd  ed  tpofiibile.£]e  bac 
cognofcif  tonus  in  mufica  qui  er  fefcioctaua^poztione  nafcitur:in  buo  equa  parti  no  pode. 


CTSupcrparticntc  p:opo:tioncquc  Duplicata  fupparttente  conlhtuat:  inuemre. 
CESumo  qualibet  pzopoztione  que  mino:  fit  bupla  qua  per  quinquagefimaquarta  buius  partio:  in 
buas  fuperpartientes  quarfi  mino:  fi  bupletur  efficietur  pzopoztio  mino:  bupla:quare  qualibet  mul 
ttplice.que  q:  per  pzeceoente  no  erit  fuperparticularis  alioquin  fuperparticularte  in  buo  equa  feta* 
retuncondat  eam  ede  fuperparttenteifactumcp  ede  pzopofitum» 

104  144  C^feultiplice  fupparticulare  q  eje  ouab9  fuppartietibuo  equaltb0  pponaf:  reperire» 

c - b— —  CE  Sumo  fecunbfi  erigentia  becime  octaui  quabzatos  a  et  b  pter  pzimos  quozfi  a  abbat  fuper  buplfi 

b  vnitate manifedfi  ed  «ppoztione  a  ab  b  ede  multiplice  fuperparticulare.  at  er  illa  becima  facile  co* 
gnofees  pzopoztione  lateris  a  ab  latus  b  ede  fuperparttcnte.fumo  ergo  fecunbfi  erigentia  cozrelartf 
quarte  ferti  mebiil  pzopoztionale  inter  a  et  b:erttcp  per  tertia  eiufbe  ferti  pzopoztio  a  ab  c  tancj?  pzo* 
poztio  lateri©  a  ab  latus  b»  quare  condat  pzopoztione  multiplice  fuperparticulare  a  ab  b  compofitl 
ede  er  pzopoztionibus  a  ab  c  et  c  ab  b  buabus  fcj  cqualibus  fuppartientibusiqb  ed  pzopofitfi* 
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CBupcrparricntc  inucnirc  que  Duplicata  multiplice  fuperpartiente  conlfctuat* 

i5  CE  Sit  a  quilibet  impar  et  b  pzorimus  par  maioz  cuius  mebietas  fit  c.  capio  fuperpartientlfumptl 
i5  a  partibus  Denominatis  ab  a  7  numeratis  ab  c:quam  bupltcata  bico  ede  petitam.nam  fi  illa  (n  febu 
9  catur  pzoueniet  numerus  et  partes  numerate  ab  a  t  a  quabzato  c  qui  fit  e:et  Denominate  a  quaozato 
5  a  qui  fit  b.feb  cum  a-rc  fint  contra  fe  pzimi  alioquin  a  et  b  comuntcarct.ergo  pervnbecima  tertif  a  ed 
5  pzimus  ab  ezx  per  nona  etufbem  a  et  e  fimul  funt  pzimus  ab  a.quare  a  et  e  fimul  per  vnbecima  eiufb£ 
funt  pzimus  ab  b.  ergo  partes  numerate  ab  a  et  e  no  numerabfit  b.  quare  fipoitio  fuperpart  ii  e  que 
©dignata  erat  bupltcata  codituit  multiplice  fuperpartiente.i&i  fi  l?ec  bemodratio  tf bi  fubofcura  vi* 
betur  p:o  bac  7  fequetibus  beclaratione  accipe.qz  ent  in  pzefenti  fuperpartie©  inuenta  erat  fuperbi- 
parties  tertias  que  benominaf  ab  vno  x  buabus  tertiis.buc  ergo  benominatione  fuperbiparttentis 
tertias  per  octauabutus  in  benominatione  fuperbtparttetie  tertia©  fcj  bucebo  pztmo  buas  tertias 
inbua©tertias.etper  quartabuiuspzouenifitquattuo:none.fecfibobuastertiasin  vnii  x  fiucniut 
bue  tertie.tertto  vnfi  in  buas  tertias  et  iterum  pzouenifit  bue  tertie.*  quartovnfi  in  vnum:  etfiuenit 
vnum:babebi(<$  quattuoz  nonas  buas  et  buas  tertias  *  vnfitfeb  bue  *  bue  terttetib  e  quattuo:  tertie 
faciuntvnum  integtu  etvnam  tertiam:quobquibe  vnum  alteri  vni  abbitfi  condituif  binarium  etvna 
tertia  ed  tres  none:quob  per  fecunbd  buius  facile  cognofcas.que  fiquibem  tres  none  aliis  quattuo: 
nonis  pzimo  tnuetis  abbantur  fiunt  feptem  none.lfbatet  itacp  pzopoztione  fuperbipartiente  tertias 
buplicatam:  condituere  buplam  et  fuperfeptupartiente  nonas  que  ed  multiple^  fuperpartiens :  vt 
pzoponebat  pzopofitio:  quob  ed  pzopofttd  Declaratum» 
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65  c Multiplicem  fupcrparticularcm  inueftigare:  que  multiplicem  fuperparticulareitf 
Duplicata  ptoDucat. 

CfiC  apio  a  numeru  queeunqj  quem  ouco  in  fe  %  prouefiiat  b  cui  aooo  vnitaterfitqj  totus  e  manifeftft 
eft  proportione  c  ao  a  efle  multiplice  f uperparticulareique  fi  in  fe  oncatur eft  ratum  tptum  aiufe?  in 
parte  bis  et  pars  in  ferfeo  a  in  fe  t  in  partem  bis  numeru  pzooucit:  et  pars  in  fe  prooucit  parte»  igif: 
quoo  prooucirur  eft  numerus  et  pars»  erit  itaq?  proportio  compofita  multiplex  fuperparticularis* 
TPofTes  item  pzobarevtquinquagefimanonambuius. 

55  cr Multiplicem  fupcrparticularcm  inqutrcrctquc  bis  fumpta  multiplicem  fuperpar 
ticntem  componat. 

C£5tt  quilibet  impar  a  et  b  proximus  par  -reius  mcoietas  fit  c.fumo  multiplice  fuperparticularem 
cuius  multiplicis  numerus  fit  c  et  pars  oteta  ab  a.que  proportio  fit  o  ao  e:  oico  proportionem  multi 
plicem  fuperparriculare  o  ao  e  bis  fumpta  conftituere  multiplice  fuperpartientc.nam  fi  l?ec  in  fe  ou* 
catur  ,pueniet  quaoratus  c  et  partes  fimilcs  fumpte  f  m  b  ?  pars  a  quaorato  a  oicta.  ille  aute  partes 
vnum  conftituu t  et  vna  fupfluit  cu  illa»  et  q:  ille oue partes  per  ouooccima  Ipuius  vna  non  coftituunt 
proouctum  erit  numerus  et  partes.quare  pzopoztio  compofita  eritmultiplejc  fuperparties.x  in  pro* 
pofito  effet  quincupla  fuperquaozipartiens  nonas» 

67  CMulnpliccm  fuperpartientem  pcrfcrutari:que  Duplicata  multiplicem  fupcrpartfe 
cularem  componat. 

CSumo  per fejcagefimatertiam  l?uius fuperpartiente  que  ouplicata  multiplice  fuperparriculare 
cdponat  et  numer*  oenominas  partes  fit  a  %  numeras  fit  b  et  vno  mato:  tp  a  fit  c:atcp  c  oucatur  in  a: 
et  p:ooucto  aooatur  b»  fitep  totus  o  manifeftu  proportione  o  ao  a  e(Te  multiplice  fuperpartiente  cui* 
numerus  oenominas  multiplicis  eft  c  et  oenominas  partili  eft  a  ?  numerus  earu  eft  b:qua  ouplicata 
©ico  clTe  muitiplice  fuperparticulare.nam  ocnomiuatio  ipfius  tn  fe  oucta  pzooucct  numeru  et  parte 
quoo  vt  in  preceoentibus  vioere  promptum  eft» 

62  CMulttphcem  fuperpartientem:  e]c  qua  geminata  multiple*:  fuperpartiens  p:ouc* 
mattoemum  rcftat  mfpicerc. 

C  Queratur  per  fexagefimaf ecunoam  buius  fuppartiens  que  geminata  multiplice  fuperpartiente 
conftituat:qua  inuenta  vt  in  preceoenteproceocnofieft. 

CE>  atam  ptopouionem  tn  p:opo:tionce :  quarum  quotlibet  fintfupcrparticularce 
69  equales  rcoigerc. 

C^int  minimi  termini  oate  ,ppo:tionis  a  et  b:  fitq?  c  numerus  f  m  quem  fumeoe  funt  fuperparticu 
lares  equales.oeinoe  maio:  c  oucatur  in  a  er  in  b  *  fiant  o  et  e:  ita  tamen  vt  inter  o  t  c  finr  plures  nu 
meri  cp  vnitates  in  c  et  .pjcimus  poft  o  qui  erit  maximus  eo:u  fit  f.  manifeftft  eft  ,ppo:tione  f  ao  oefie 
pzopoztionem  fuperparriculare  t  minima  omnium  que  continue  funt  inter  numeros  ab  0  vfqj  ao  e: 
q:  oene  minata  eft  a  minore  parte.continuoproportione  f  ao  ovno  plures  cp  fit  numerus  crfinrc^g  l? 
Iz  l  m.  eritcp  proportio  I ?  ao  m  compofita  ex  ^portionibus  f  ao  o  fumptts  fecunofi numerum  c»?  quia 
O  per  oecimanonam  tertfl  eft  aliquoties  in  1?  fit  e  toties  in  n  manifeftu  eft  b  ao  n  ee  vt  o  ao  e.  quare  vt 
a  ao  b.conftat  ergo  proportione  a  ao  b  efle  oiuifam  in  jjporttones  quarfi  aliquot  fumpte  erunt  equa 
les  fugparticulares  fecunou  numerum  afl*ignatfi:quoo  eft  propofttm 

7Q  C  -flMopolItie  quotlibet  cqualibue  terminte  er  illis  totioe  in  otoine  ouplds :  at<£  er 
illis  triplos  pzocrcarc:  atq?  ex  p:iua  tnuctie  totioe  tn  p:o]cima  multiplicitate  cotinue 
«ppottionalcs  ptcoucere.  ttcmqs  eje  illie  fimilcs  eltccrc  fupcrparticularcs. 


Cf  igura  cqualitatis  quotcumcp  t  ermtnorum  equaltum. 
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Cl£ytl?agoztri/rDagi/1g>zlfri  feeerPctesarcpqinpdpueOcrebusaguntoiuinisaomiraturcquas 

litate  parlrer  7  trinitate  in  futs  arcbanis  in  imagine  numere?  veneratur  tadti :  rancp  rerum  omnttt. 
p  ztdpiaia  quibus  ote  rerfi  pzefiuir,ppozttcr4jpciticnfi  nejcue:  oifq?  armtrabilts  l?armonia  et  in  que 
tano£  rcuocatfi  eunt  qta.l^zopter  ergo  myderta  pztfcor  qb  autoz  generalius  inrcoitrpzimfi  in  trina 
oemoftraoum  e  equalitate.ao  qSquit  e  rite  peragenofi  tria  fatis  funt  vblq?  vete?  pcepta  a  fDiuo  nob 
anotata  Seuermo.l£>zim&  eft:T£>zimfi.Sci5m  eft:T£zimu/fct5m.£ertlfi  elfc-Bbzinifnfctfm  bis/tertifi 
Sint  ergo  ao  p  tres  termini  equales  quiefiq?  vt  monaofi,opaofi/ triaofi  aut  cuiufciicp  alterius  nfieri 
voles.&toz  pzimo  p  cepto  eapicqj  pzima  vnttat?  qu5  cclloco  fub  pma  fitqj  b.oeinoevtcoo  fctfo  pcepro 
capio  pzima  7  fetfam  fimulzquas  colloco  fub  fctia.fmtcp  m  etvteoo  tertio  pceptoicapic  pzima  7  fciJaj 
bis:et  tertia  femeliquas  colloco  fub  tertia  fintqj  n.otco  b  m  n  ptinuc  eje  cqualitate  natos  ouplos.TRa 
cd  a  pzima  vnitas  7  b  ftnt  ioezet  pzima  et  fciJa  vnitas  fmt  ouplfi  ao  pzima  vnttate  a  et  pma  t  fecunoa 
vnitas  ftnt  mrergo  nfierus  m  ouplus  e  ao  b:et  cfi  fctfavnitas  bis  fiipta  equef  m  et  ftfr  pzima  7  tertia 
flmul  equentur  m  t  n  fit  fci5a  vnitas  bis  er  pma  7  terti  a  fcmel.ergo  n  ouplus  eft  ao  m.funt  igif  b  m  n 
ptinueoupli  ab  cqualitate  fcj  queaomoofi  otctfi  cft  .prime  geniti,  CIl£  ores  ioe  moftrarep  vtcefuna 
et  ferta  fecunoi.TRa  qz  a  ao  o:vt  o  ao  p.ergo  p  vicefima  fecunoi  o  et  p  ao  a  7  o  vt  o  ao  a.et  qz  o  ?  p  ao  a 
et  ozficut  o  ao  a.ergo  p  ferta  eiufoe  fecunoi  o  p  et  a  o:ao  a  7  o  ficut  o  et  a  ao  a.at  o  p  et  a  o  ftmul  funt  n 
et  a  7  o  funt  m  et  a  eft  ioe  b.igif  b  m  n  cotintie^poztionatunfeo  m  ao  b  cognit*eft  ouplus  igif  ct  n  ao 
m  ouplus.£t  in  olbue  fequet  ibus  bic  argumetanoi  moous  e  elficar.£t  qcuncp  trina  cspief  ternuo? 
cqualitaszeatl  valeat  argumeta.  CSctfo  oicc  er  b  m  n  ouplis  cotinue^creari  tri plcs.capio  equale 
b  et  colloco  fub  b  in  tertia  linea  fitep  c.reioe  capio  b  m  fi F?  colloco  fub  m  finrq?  m  tertie  linee  rui  fum 
capio  b  m  bis  et  n  -t  colloco  fub  nzfitcp  fuo  mcoo  n.  oico  c  m  n  tertie  linee  ee  trip  los.  iBa  per  vtccfiml 
fc$  i  aotuuate  ferta  eiufoe  c  m  n  funt  cotinue  ,ppoztiona!es:feo  et  qz  c  equatur  b  t  m  fuptus  ouplus  c 
ao  btigif  b  ct  m  fupius  funt  triplus  ao  b.feo  b  t  m  fuperi*  funt  m  iferiusttgif  inferius  m  30  c  tripla 
quare  n  ao  ioem  m  etia  triplus.funt  igif  c  m  n  cotinue  tripli,  et  etfoe  pzeceptts  7  ocmoftrationib9  er 
triplis  nafcetur  quaozupli.er  quaotuplis  quicupli.r  eje cofequetibus  boc  pacto  multiplices  ccs  qui 
libet  er  4>r*nto  minoze.CICertio  trico  er  multrplictb0  cotinue  nafei  fupparticulares.  vter  ouplicit* 
fefqualteri  er  triplis  fefcjterttf.crquaozuplis  fefcjqu.arti.t  ita  pfequctes  fupparticulares  per  ozone 
er  naturalif  pnttbus  multiplicib*.  (Coucrto  ouplos  q  reperti  funtzfin  tqj  conuerfi  c  m  nreritm  e  ao  m 
ouplus  et  m  ao  n  oupluszquare  m  oimtoifi  e.fiCapi  o  r  quale  e  qi5  fipf  7  colloco  fub  e.oemoc  capio  e  m 
fimul  et  colloco  inferius  fub  mzfintcp  m  ifertus.rurfus  capio  e  m  bis  t  n  fimulzct  colloco  inferWub  n 
fintqj  itioe  inferius  n.p  vicefima  fecfioi  aoiuuSte  ferta  eiufoe  f  m  n  cotinue  ,ppo:tlonatur.feo  cfi  e  r  f 
equetur  et  m  fit  oimioium  ezergo  e  m  fimul  cotinet  totum  e  7  oimioiu.quare  e  m  a©  e  per  Oiffinitione 
e  fefqualf  feo  e  m  fimul  funt  m  iferiU9,ergo  m  inferi*  eft  f efqualter  ao  f. quare  7  n  ao  m  etia  fefqualf 
q«  efi  ,ppofitfi.et  ita  dfoe  pzeceptis  erpeoi  oe  fefqterttis/ fefcjquartis/fefquiquitis  7  relids  fuppar ti 
cularibus  couerteoo  terios  fua?  multituoinfi.lBunc  ioe  fupercftocmofiranou  qtf  aufo:  inteoit  fum 
ptis  quotcucp  termis.  iQuotqtfumpti  fuerit  termini  equalcsioupli  cotinue  nafcetur  fi  cotinuatf  rite 
vtamur  fupiodbus  pceptis.pmo  quite  capieoo  pzimfi  termmu  et  collocaOo  fub  pzimo.£t  fc6o  capi* 
cnoo  pzimfi  et  fct3m  7  collocaOo  fub  fecfioo.  £t  tertio  capienoo  pzimfi  fc6m  bis  et  tertiuzet  collocaoo 
fub  tertio.oetoe  intelligeoo  tertia  quarta  et  quinta  cqualitate  cotinue  fumi  fm  nume?  tertif  ejetremi 
fubter  collocati.et  refume  pcepta  pzimo  capieoo  pzimfi  terminfi  trine  equalttatf  7  collocaoo  fub  i tio 
Cmo  tam  collocatfi  reperies.Secfioo  capieoo  pzimfi  ct  fc«m*r  collocaoo  fub  quarto.£t  tertio  capieoo 
pzimfi  fc6m  bis  et  tertifi  -r  collocaoo  fub  qutto.etfecunofi  nume?  illius  quinti  rernii  ftibter  collocati 
tntelligo  iterfi  cotinue  tres  terios  equalitatis  fcj  qutntfi  fertfi  et  feptimfi.et  refumptis  pceptts  cum 
quinto  iam  babitozperficio  fertfi  et  fepttmfi  inferiores  rermtos  et  fccunofi  erigentia  feptimi  errremi 
tntelligo  rurfum  trine  equalitatis  rermios:  fcj  feptimfi  octaufi  et  nonfi  et  a  fmgulo  quocp  tertio  loco 
cotuncttm  trina  cqualitate  inrclligo  cuius  quilibet  terminus  intelligif  fecunofi  numeru  ertreini  in 
Cingulo  quocp  loco  fubter  venietis.et  fi  io  placet  in  infinitfi  cptenoi  Ubet.  -rotco  cotinue  collocatos  ec 
onplos.io  refumptis  oemofirationibus  quoties  erunt  refumpte  equalitatfi  trinitatesificut  ct  fupes 
noza  facillime oemonftrabis.St  cupistriploseoocmfermemooonafceturoeouplis.  jofolum  ob 
feruaitofi  cft  vt  in  tertiis  quibufq?  lods  coiunctim  captanf  termini  triplozfi  a  tribus  ouplis  qui  naf- 
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cuntur  ejc  trina  equalitate  termlnczu  fumptozum  fecunott  numerff  tcrtif  cuiufq?  ejetremi  triplozunb 
t  quaozupli  cofimtltter  a  triplis  acceptis  cotinue  tribus  triplis  fecunoft  ejcigentia  equalitatts  tertff 
ejctrcmi  triploiu  et  l?ac  analogia  in  confequetibus  multiplicibus.  £t  fefqualterbfefquitertu/fefquis 
quarti  z  confcquctes  nafcentur  couerfis  ouplis  triplis/  quaozuplis  et  confequetibus  fumptis  fimili 
obferuantia  ouplis  conuerfis  triplis  quaozuplis  et  reliquis  quoties  opoztet  a  trina  equalttate :  feo 
quop  multtpliciu/conuerfozu  ptimum  atep  majeimu  ejetremop  equetur  fingulo  quocp  tertio  fuppartl 
cularifi  etvbicpvt  in  pzeceoettbus  eft  toem  oentonftranoi  moous. 

CBat  16  fupcrparticulrmbus  vel  multiplicibus  fupparticularibus  multiplices  fuper 
particulares  et  fuperpartientcs:oatisvcro  fupcrparttenttbus  aut  multiplicibus  fup* 
particntibuo  fupcrpartietcs  et  multiplices  fuperpartietes  p:ocrcare. 

(tt  Sint  a  b  c  fup  particulares  termini  et  fumatur  a  femel  z  fit  e  pzimus  numerus  et  a  femete  b  fetnel 
et  fit  f  fecuous  numerus  z  ita  fecunou  rrme  pzofectionis  pzccepta  vt  m  pzeceoeti  factu  eft  et^pueniat 
o  e  f  qui  vt  in  pzeceoeti  erunt  continue  .ppoztionales.  at  per  oecimaoctauam buius  pzopoztio  e  ab  9 
eft  multiplejc  fupparticularie:igif  et  f  ao  e.eruut  igitur  cotinue  o  e  f  multiplices  fupparticulares.et 
eooe  mooo  ejc  multiplicib9  fupparticularib*  nafcetur  multiplices  fupparticulares.Sl  vero  couerfis 
terminis  ab  c  incipias  per  caooe  oecimaoctaua  buius  pzouentet  cotinue  fuperpartietes.ficcp  conflat 
ptimfi.  Secuoum  vero  eooe  mooo  patebit  per  oecimanonam  buius  oato  ozoine  fuperpartientift  aut 
rrtultipHdu  fuppartientiu.nam  fi  aggregatio  a  minozi  incepta  fuerit  per  oicta  oecimanonam  pzoues 
ment  multiplices  fuppartientes.fi  a  maiozi  termtnotpzoueniet  fuppartietestficcp  conilat  ,ppofttunt< 
ouab9  vltimis  coclufloib9  colligi  potes.£jc  eqlitate,ptime  nafei  ouplos.£jc  ouplis  triplos.£je 
triplis  qo:uplos:*r  boc  pacto  oe  reli4s  multiplicib9  ?fequeter,£t  ejc  multipUcib9conuerfis  nafei  fup 
parricularesivt  ejc  ouplis  fefqualteros.£jc  triplis  fefquitertiostet  itaoe  cofequetibusfupparticula 
ribus  ejc  fequetibus  multiplicib*.£t  ejc  fupparticularib9  multiplices  fupparticulares:vt  ejc  fefqual* 
teris  ouplos  fefqualtcros.£jc  fef4tertiis  ouplos  fef4tcrtios:et  buc  in  moou  Oe  reliquis.£jc  multipli 
Cibusfuppamcularib9itioe  multiplices  fupparttcularcs:feo  ejc  ouplis  fupparticularibus  tripli  fup 
particulares.£t  ejc  triplis  fupparticularib?  quaozupli  fupparticulares.  £jc  fupparticularib*  et  mul 
tiplicibus  fupparticularib9  couerfis  fuppartietestvt  ejc  fefqualtcris  fupbipartientes.  £jc  fefijtertits 
fuptriparties.£jc  ouplis  fefqualteris  z  ejc  ouplis  fef4tertiis  coltlr  fupbipartietes  et  fuptripartietes 
£jc  fuppartietibus  multiplices  fuppartietestvt  ejc  fupbipartietibus  ouplas  fupbipartietes.  £jc  fup* 
tripartietibus  ouplas  fuptripartictes.£v  multiplicib*  fuppartietibus:itioe  multiplices  fuppartie* 
tesifeo  er  ouplis  triplis  aut  quaozuplis  fuppartietibusrtripli  quaozupli  aut  qmcupli  fuppartietes. 
£jc  couerfis  fuppartietibus  aut  multtplicib*fuppartietibus:nafcutur  fupparttetes.£t  ejc  tribus  pze 
ceptis pcc  vbiqj  latiffirne  patet.?  ejcpzeffa  cptucunqj  voles  longa  ferteifuppartlculariu  cotinue  ,ppoz 
tionaliu  fi  cStinue  tria  pcepta  tribus  z  tribus  termts  feriei  aptaoo  .pceoismafcerur  multiplices  fup* 

f>articulares  feo  folu  per  tres  ct  p  tres  cotinue.  ^ppotttonales.et  eooe  pacto  conuerfo  otoine  nafcetur 
uppartietes  feo  folii  in  tribus  z  tribus  terminis  cdtinue  .ppoztionales.at  oe  l?is  Ipactenus. 

CBatas  fupcrparticularcam  multiplices  atep  eafoem  m  mfo:cs  multiplices  ooncc 
aD  equalitatem  pcrucnianttrcouccrc. 

ataouertere  licet  .ppottiones  in  illas  tm  refolui  ejc  4bus ptocreaf.duo  fltvt  in  olbus  ioe  refol 
uenoi  moous  appeatun  4bus  ioe  erat  moous.pcreaol.Sint  a  b  c  oati  termt  ptiuue  fuppafticulares 
et  fit  o  equalis  atpmus  nucrus:  et  ab  b  tollaf  o  z  remaneat  e  t  oe  c  tollatur  o  et  e  bts  z  remaneat  f. 
oico  o  e  f  elTe  cotinue  ^portionales  et  multtplices.q»  fint  cotinue  ^ppoztionales  oeclaraf .  capto  ent  g 
b  lz  tres  terminos  tucorinua  ^>po:tione  o  ao  e:  cj  ejc  illis  fuperiozi  aggregao i  mooo  .pueniet  erunt  er 
pccoetibus  cotinue  4>poztionales  et  fint  l  m  n.et  qz  l  ao^g  ficut  a  ao  o  z  m  ao  b  ficut  b  ao  e.  z  ita  pnter 
igitur  o  e  f  ftmt  cotinue  ^poztionales.er  qz  b  ao  a  p  bppotljefim  efl  fupparticularis  p  oecimafejctam 
bums  erit  c  ao  f  fimilis  Oenoiationis  multiplejc.  quare  fupparticulares  03te:funt  in  fuas  mllriplices 
reouctc.fi  itaqj  fuperparticulares  oate  erant  fefquitertierefolute  funt  in  triplas  ft  fefqualtere  in  ou* 
pias  <#  fi  reoucte  fint  tn  triplas  eooe  mooo  quo  pztus  aoiuuante  feptuagefima  buius  pzobabis  Illas 
multiplices  reouci  in  ouplas  et  ouplas  iu  equulitatezquoo  eflpzopofitum. 

C  Multiplices  fuperparticulares  m  fuperparricularcs:t  multiplices  fuperpartictcs 
in  fuperpartientes  refo  luere. 

|£Sint  a  b  c  tres  fmini  mulf  ipltces  fupparticulares.et  o  equalis  a  4  fubflral?af  ab  b  z  relinquatur 
e  z  eo  mo  quo  in  pzeceoeti  fubftrabatur.  fi  b  ao  a  erit  multiplejc  fupparticularis  vtriqs  ab  eooe  nuero 
Oenolatus  p  quaozagefimapztma  buius  factu  erit  .ppofitu.  et  ita  oe  fuppartt^ttbus.  'Sit  fi  multiplejc 
fit  maiozis  oenotationts  no  fiet  boc  pma  refotutione:  feo  refoluem9  pzimo  in  multiplices  vno  mtnorf 
oenotationts  Oenotattone  purtis  femper  eaoe  manentetoonef  ao  boc  ventamusvt  eaoe  fit  oenoiatio 
multiplicis  ct  partis  ftcq?  quoo  4)ponitur  facite  apparebit. 

C^uaflibct  fuperpartientes  in  fuperparticulares  reouci  eft  poftibilc. 

Cillam  qz  per  feptuagefimapzimam  buius  fuppartl entes  ejc  fupparticularibus  nafdttur.  iOco  fint 
a  b  c  butufmoot  fuperpartietes  z  o  equetur  arfubUrabaturcp  o  ab  b  et  relinquat  e  -t  o  et  e  bts  ab  c:  et 
relinquatur  f  z  venient  per  illam  feptuagefimampzlmam  fuperparticulares  a  quibus  nafcebantur. 
at  non  opoztetto  femper  tu  pztma  reouctione  contingere  quoo  tamen  nunccottngebat.  feo  alfquaoo 
refoluetur  pzinta  refoluttone  in  multiplices  fuperparticulares  que  per  pceoente  in  fupparticulares 
tanoe  rcOucenf:quo  facto  factU  eritpzopoflt6.BUqn  lu  fuppartteres  autmultiplices  fuppartientes 

e* 


o  |e  |f 


4 1 6 1  9  ISupparttculares 


4  lioixSl  ZPulttplicesfup 


a  I  b  I  c  1  particulares 


=■ 

'i 

4 

1 

m 

n 

s 

b 

U 

9 

16 

a 

b 

C 

9 

£ 

1  . 

9 

-  e 

f 

9  i5  "ii 

*  I  .  Ii<*  ■ 

a  b  c 


9  6  4 

9  *  e  f 


tt  multiplex  f uppartiens  per  fceoentf  reoudf  in  fuppartiente  que  te?  reoucerur  in  fupparricularf 
vt  f i  Detracto  d  oe  b  remaneat  e  quf  contineat  d  et  eius  partes:vel  in  fupparticularf  fl  eo  Detracto  re 
maneat  e  que  contineat  D  et  eius  parte.at  fi  remaneat  e  que  conttneat  d  et  parreo.q:  illa  Detractio  in 
infinitfi  fieri  non  potvt  femp  in  fuppartietes  refoluatur  aliqft  occurret  fupparticularte.factfiqj  appa 
rebit  pzopofttu.<Occurrct  Dico  tanoe  f  uperparttcularis  et  no  multtplex:qz  er  multiplicibus  non  ime 
Diatc  fuppartientes  feo  fuperparriculares  per  feptuagefima  huius  gtgnutur. 

CBatae  pzopozticnes  quafcuncp  ao  cqualitatcm  reouccre.  75 

per  feptuagefimatertiam  huius  multiplices  fuppartientes  reDucutur  in  fuperp  artiet  es  et 
multiplices  fupparticulares  in  fuperparticulares  'i  per  pceoente  fupparttftes  in  fupparticulares . 
et  per  feptuagefimafecunoam  huius  fupparticulares  reDucutur  in  multiplices  et  mftiplices  tn  alias 
multiplices  Donec  in  equalitate  reftitute  fint.omnes  tgitur  in  equalitate  rcoucft  tur. 

•ffloni  elemetopBritbmettces  ^ozoani  finis, 

fioictao  cft  connectio  cjctrcmozu:  babituome  vtrmftp  ao  mcout.  Ahmt' 
tatum  queoam  funt  pzincipalco:  et  queoam  pzmcipalibuo  collatcralco. 
■gMmcipaleo  funt  treo.  $:ima  cft  quaoo  maiorio/meoij /ac  minoris  equa* 
leo  funt  oifferette.et  bcc Dicitur  Srttbmctica  mcotctao.^ccuoa  cft  qudoo 
majcuni  ao  mcotiFeaoc  cft  pzopoztiozq  meou  ao  mmimu.ct  bcc  gcoincmca  vocatur 
Ccrtia  cft  qn  majcitm  ao  minimu  eaoe  cft  ppoztio:  que  Dric  matrimi  ao  meoiu  ao  oif 
ferentta  mcoq  ao  mimmu.ct  bec  mufica  nucupatur.  Collaterales  funt  octo  «U^rinia 
cft  qn  ma]timu0  ao  meoiu  licut  oria  minozu  ao  Differentia  maiozum.  Seba  cft  qn  mc 
oiuo  ao  minimu:flcut  ozfa  minozu  ao  oifferetiam  niaiozu.Ccrtta  cft  qn  matrimuo  ao 
meoiu  licut  ozia  ejtrtremozu  ao  Differentia  mato?.  Quarta  cft  qfi  mcoiuo  ao  mmimu 
(Icut  oria  ejctremozu  ao  oifferetiam  maiozu.  Quinta  cft  qn  mcoiuo  ao  minimu:  licut 
otfferetia  ejetremo?  ao  Differentia  mitte zum.Scjrta  cft  qfi  majcimuo  ao  minimu  :flcut 
otfferetia  minozu  ao  oztam  maiozu.Septima  cft  qn  matimuo  ao  minimu:  ficut  ozla 
OCtremozu  ao  Differentia  maiozum.  40ctnua  cft  quanoo  majttmuo  ao  mmimff :  licut 
Differentia  eftrcmozum  ao  Differentiam  minozum. 


C0i  fuermt  treo  numeri  in  arttbmetica  meoietate Difpofiti:crit  ir  aiozie  ao  meoium 
minoz  pzopozuo  q$  mcoii  ao  minimum. 

C^int  a  b  c  tres  numeri  in  arithmetica  meoietate  otfpofiti  que?  maximus  fita:oico  a  ao  b  minozf 
dTe  ,ppoztion£  q>  b  ao  c.na  per  Diffinitione  a  ao  b  et  b  ao  c  equales  funt  ozlerqz  tgitur  a  t  b  funt  vt  cos 
politi  ex  b  et  cipfts  aooitis  numeris  equalibus  fcj  Differentiis  eozfi.  ergo  per  oectmSfejttamfccunoi 
,ppoziio  a  ao  b  minozcritpzopoztioneb  ao  c:quoo  eft  pzopofttum. 

C$n  eaoe  meoietate  duo  ejetremi  coiuncti  tm  reoount;  qstum  meoiuo  Duplicatus. 

CTBam  p  Diffinitioni  pzimi  ao  mcoifi  et  meo#  ao  ejrtreiufi  equalrs  funt  ozfe:  igttur  p  fccunoS  pzimi 
meoius  eft  extremozfi  conificto?  meoietas.  Duplicat*  igttur  equaf  extremis  ptuctis:  qtf  cft  .ppofttu. 
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C?n  eaoe  meoietate  quoo  fub  ejttrcmto  continetur  cum  quaozato  oifferetie  equalc  $ 

eftquaozatomeDii.  ^  _ 

ITIftsn»  per  pzcmiftam  Duo  extremiftmul  funt  tan^  Duplus  meoft.  *flbonat  ergo  Duplus  meoft  4  fit 
D  otutfus  p  duo  equalta  quo?  meoius  eft  vnfizt  per  duo  inequalia  4  fint  a  c  extremi:  et  p  oecimanoni 
pzimi  erit  quaozatus  b  vnlus  equalium  q^tum  quoo  fit  ex  a  tn  ccum  eo  quoo  fit  ex  otfferetia  a  ao  biti 
Differentia  b  ao  c.  at  qz  Differentie  ille  funt  equales:  tantum  ergo  erit  quaozatfi  meou  b  q»tum  quoo 
cotinetur  fub  extremis  ate  cum  quaozato  ozie  meoft  ao  extremfi:  quoo  eft  pzopofttfi. 

C?n  caoem  quoc^  meoietate  quaozata  ejttremozum :  ouplum  funt  quaozato  meou  4 
et  quaozato  Differcnric. 

CSint  a  b  c  numeri  in  hac  meoietate  oifpofitufitq;  D  quaozata  a  et  c.oico  D  ouplu  elTc  quaozato  me 
D0  *r  quaozato  ozte  fimul.Sitent  f  q6  fit  ex  a  tn  c  bis  t  quaozata  b  meotj  bis  ftnr  e:qz  ent  per  fecunoa 
huius  a  et  c  coiuncti  tantfi  funt  $tum  Duplus  b.  et  per  oedmaquinta  pzimi  o  %  f  fimul  tm  funnptum 
quaozatfi  totius  a  c:feo  *r  per  eanoS  oedmaquinta  e  erit  meoietas  o  t  f  fimul.tgif  per  fecunoa  parte 
fecfioe  pzimi  e  ao  D  t  ao  f  equales  funt  Dzle.igitur  per  Diffinitione  e  bac  meoietate  meoius  eft  ititer  o 
et  f.t  qz  per  pceoente  qg  fit  ex  a  in  c  femel  cfi  quaozato  ozte  tantfi  eft  cptum  b  ini re.  aooit  fuper  f 

ouplfi  quaozati  ozte:quare  %  D  tantum  aooet  fup  e.quare  t  ouplfi  quaozati  oifferetie  b  ao  a  equaf  D. 
igitur  quaozatus  b  4  cft  meoietas  e  cfi  quaozato  oifferetie  b  ao  a  eft  meoietas  o:  qo  eft  pzopofitfi. 

cCrium  numero?  m  bac  meoietate  otfpofTto?  ouob9ejttrcmi0  oattotmeoiu  repire. 

CISint  a  b  ouo  extremi  in  hac  pzopoztione:illos  fimul  aooo  ate?  aggregati  fumo  meoietate  que  per 
fecunoam  huius  erit  meoius  petitusifactumqj  erit  pzopofitfi. 
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CSi  f m  .ppouiocm  mcou  oatorn  numeror  ao  oriam:  fumltur tres  nucri  in  caocm 
mcotctarcJcrit  mcou  illo#  ao  oiffercriam:quc  inter  cjerremos  pafiignato#  ,ppo:no* 

GSi&t  a  b  e  tres  numeri  in  XJrttbmetica  meoietate  quo?  majeimus  fit  a.et  fit  o  oifferetia  a  ao  c:et  e 
meoietas  quecft  Oifferentia  a  ao  b  t  Oifferentia b  ao  c.fumo  item in  eaoem  meoietate numeros  f  g  b 
quo?  extremo?  fit  jjpo:tio  tanq»  b  ao  e:fitq?  f  majeimus.oico  g  ao  oifferetiam  f  ao  g  q  fit  1  eam  ,pp o: 
tioneni  efle  que  a  ao  c.capto  ent  oifferetiam  fjao  b  q  fit  ktcuius  meoietas  fit  Uet  copofitus  eje  ,fet  b  fit 
m.qt  eni  per  bppotbeflm  b  ao  e  tanq>  f  ao  b^et  b  *  e  funt  a.igitur  g  fejetam  fecunoi  a  ao  e  ficut  m  ao  b* 
et  quia  vt  oictu  eft  b  ao  e  vt  f  ao  b:ergo  gmutatim  b  ao  f  totus  ao  totfitftcut  e  ao  b  oetractus  ao  oetra 
ctum.igicur  per  quintam  fecunoi  c  ao  k  refiouus  ao  refiouum  ficut  totus  ao  totfi.quare  §  t  vt  e  ao  b? 
ita  c  ao  b.permurattm  ergo  e  ao  c  vt  b  ao  k.ergo  g  vicefimaptfmam  fecuoi  x  equa  ^pomoalitatem  m 
ao  k  ficut  a  ao  c.crgo  qp  per  am  buius  g  fi t  oimioium  m:crit  a  ao  c  ficut  g  ao  l :  oimioium  fcilj  ab 
oimioiam  oifferentiam  ficut  totum  m  ao  k  totam  otfferentiam.quoo  eft  p:opofltum. 

G&i  fuerint  tres  nucri  in  hac  meoietate  oifpofitu  extremo#/  z  mcoq  ao  oifferetiam 
canocm  efle  p:opo:tioncm  impoflibile  cft*maio:em  #o  ftuc  mmo:cm:poffibilc. 

CSint  tres  numeri  a  b  c  in  bac  meoietate  ?ftttuti:ct  a  majcimus:et  oifferentia  a  ao  b  /et  b,'ao  c  fit  0* 
oico  impoflibile  efle  eaoem  p:opo:tioem  a  ao  c  t  b  ao  o.nam  fi  io  pofiibfe  fo:et:ponaf  ergovt  fit  a  ao 
c  taniy  b  ao  o.ergo  g  vicefimaqutntam  fecfioi  qb  fit  e% a  in  o:equfi  eft  ei  qut  fit  e)c  b  in  c.at  g  oecimam 
quartam  pzimt  qb  fit  eje  a  in  o  tm  eft  <?tum  qb  fit  eje  o  in  fe  et  o  in  b  qui  ftnt  c  %  f.feo  per  eanoem  b  in  c 
tm  eft  q  tum  qb  fit  eje  c  tn  o  z  c  in  fe  qui  fint  g  z  b.equabutur  ergo  aoinuicem  e  f  Timui  et  g  b  ftmul.qb 
eft  impofiibfe.qb  fic  ofteoo.nam  g  feptimam  fecfioi  f  ao  e  ficut  b  ao  o.et  per  eanoem  b  ao  g  ficut  c  ao 
o.feo  g  nonam  fecuoi  «ppottio  b  ao  o  maio:  eft  qp  ^ppomo  c  ao  o.igif  x  <ppo:tio  f  ao  e  maio:  erit  ,ppo : 
tionebaog.quarefif  equef  bg  eaoem  e  erit  mino:  g.quare  cx  f  non  equabfiturgz  b««fi  ffitmtoz 
b  ergo  g  oecimafeptimafecunoi  e  etia  erit  mino:  g.quare  compofitus  ejt  exf  ouobus  minoubus  non 
cquabttur  copofito  eje  g  x  b«at  fifpomf  maio:  b  /  et  compofitus  exf  equetur  copofito  g  x  btergo  per 
oecimanonam  febi  «ppottio  f  ao  e  mino*  erit  c?  ,ppo:tio  b  ao  g:  cui9  oppofitum  moftratum  eft.  coftat 
ergo  qb  oictu eft.fLSeo  extremi  ao  ejctremum,ppo:tio  maio:  poflibilis  eft  qp  meofi  ao  oifferentiam 
fi  abvnitate  tres  ptinue  ponanf  termint  qui  erut  in  bac  meotetate.ee  q:  ejetremi  fcj  ternarii  ao  vnita 
tent  eft  ,ppo:tio  tripla:feo  meofi  binarii  ao  vnitatem  (que  oifferetia  eft),ppo:tio  ouplaipftat  extremi 
ao  ejetremum  maiotem  efle  p:opo:tidem  qp  ni  eo  fi  ao  oifferetiam.etitafipoft  vnitatem  tn  bacmeote 
tate  numeri  apte  oifeotinue  fumatur ♦IJboflibilis  eft  etia  extremi  ao  ejetremum  ,ppo:tio  nuo:  cj?  meofi 
ao  oifferetiam.nam  acceptis  quibufcucp  tribus  terminis  continue  poft  vnitatemtmaio:  erit,ppo:tio 
meofi  ao  vnitatem  que  erit  otfferentia  q?  ejetremi  ao  ejetremum  quo?  oifferentia  femg  eft;  binarius* 
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CCrcs  numeros  in  bac  mcoictare  mucnirequo^^ppouionis  meon  ao  oflfcrettam: 
ao  p:opo:nonem  cjctrcmozum  oiffercnua  flr  qualibet  oata  p:opo:tionc  maio:* 

CSint  a  t  b  nuert  oate  j?po:tiois  x  b  mato::aooo  b  ao  a  x  fiat  c  cui  etta  aooo  b  et  fiat  o.manifeftum 
eft  o  c  a  efle  tres  numeros  m  bac  meoietate  coftitutos  cu  b  fit  cois  oifferetia  o  ao  c  -z  c  ao  a:quo?  oico 
oifferetiam,ppoiticnts  c  ao  b  meofi  ao  oifferetiam:ao  ^pottionem  o  ao  a  efle  oata  ^>po:tione  b  ao  a 
maio:em*naiu  .ppomo  c  ao  a  aooit  fug  p:opo:tioncm  c  ao  b  p:opo:tionem  b  ao  a*et  p:opo:tto  o  ao  a 
eft  maio:  .ppomone  c  aoa.aooet  igtf  «ppoztio  o  ao  a  fug  p:opo:tibem  c  ao  b  maius  p:opo:tioe  oata 
b  ao  a.eft  ttacp  oifferetia  ^po:tiois  c  ao  b  ao  p:opo:tidem  o  ao  a  oata  p:opo:tionc  maio:. 

C  qi  cjctrem9  ejetremi  ouplus:crit  meoius  mfferentie  triplus:et  coucrtitur.q»  II  alter 
alterius  maius  cupio  fucrtt:eric  meoius  minus  triplo  oi(fcrentte:et  ecouerfo* 

fi  a  majeimus  fit  ouplus  b  mtmirertt  b  ouplus  oifferentia?.quare  c  eje  b  x  oifferetia  illa  cofti 
tutus  etoem  otfferetic  trit  triplus.et  fi  c  eft  triplus  ao  oifierentiam  cfi  pftituaf  eje  illa  oifferetia  et  b: 
ergo  b  erit  ouplus  ao  otfferetiam.quare  a  pftitutus  eje  b  x  oupla  oifferetia  que  equatur  b  ite?  inueni 
etur  ouplus  ao  b.quoo  eft  p:imum.et  fi  a  eft  triplus  ao  b:ioem  b  equabif  vnt  oifferentia?.at  b  x  vna 
equalium  o  tfferentia?  pftituut  c.igitur  c  ouplus  eft  ao  oifferentiam.et  fi  c  Ouplus  eft  ao  oifferetiam 
erit  rurfus  a  triplus  ao  b.natn  fi  cfit  ouplus  ao  oifferentia  cfi  fit  ?ftitut9eje  oifferetia  x  b:oiff  erentta 
illa  cquabitur  b.feo  b  cum  equali  oifferetia  bis  fumpta  pftituit  angitur  a  triplus  eft  ao  b.  et  vtUuer- 
faltter  fi  majcinii  ao  mimum  p:opo:tio  mato:  qp  oupla  inueniatur:  erit  femg  mimus  ao  oifferentiam 
mino:  $  ouplus. tgif  x  meoius  eje  mimo  x  oifferentia  coftitutus  ao  oifferetiam  mino:  erit  qp  triplus 
fit  couertitur  vt  in  alfis  quocp  monftratum  eft. 
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a - 9  c - -6  b - 5 
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CBatis  quibuflibet  ouabus  a?po:tioibus:f  m  vtracp  in  Arithmetica  meoietate  tres  i  - 
terminos  o:omare:quo#  aomuicem  oiflrcrcntic  fint  equales* 

CBint  minimi  termini  ouaru  oatarfi  4?po:tionum  a  b  z  c  o.et  otfferetic  illo?  fint  c  x  f  .fumo  ite?  g  m 
nfierum  aliquem  quem  coiter  numerent  oifferentie  e  x  f.er  fint  numeri  f  m  quos  ipm  numerat  b  et  k. 
oeinoe  multiplico  a  x  b  per  b:z  «pueniat  l  x  m.et  multiplico  c  et  o  per  k  et  ,pueniat  n  et  o.  g  feptimam  a“ 
fecfl  o  i  l  ao  mvt  a  ao  b.et  n  ao  o  vt  c  ao  o.et  oifferetia  l  ao  m  eft  g.z  fillter  oifferetia  n  ao  o  eft  g.fi  tgif  e_ 
g  eft  par:fumo  meoium  inter  l  et  m  qu*  coftabit  eje  m  et  oimioio  g.et  meoifi  inter  n  et  o  qui  coftabit  eje 
o  et  oimioio  g.et  erfit  tres  termint  l  x  m  cfi  fuo  meoio  Tm  ,ppo:tioem  a  ao  b/  et  tres  alfi  n  et  o  confiera  b- 
to  eo?  meoio  Tm^ppottioem  c  ao  o  in  arithmetica  meoietate  quo?  aoinuicem  oifferetie  funt  equales 
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5  k - io 

a - 4  4  1? - 1* 

b - 5  5  r - ix 
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f i  afit  g  efict  impar  ©uplabi  clTent  I/tti  /it/ct  o  er  bupla  ab  g  p  eotrelarifi  feptime  fecubf  pueniret  tife 
fcrentia.fi  ergo  inter  illos  met#  fumatur  tam  borfi  9  illo?  bifferentia  abincbium  erit  g.ficq?  totum 
monifeftum  erit  propofitum* 

C[£Juotlibctu  umeros  fm  Arithmeticam  meoictatcm  fumcrc :  quo?  oifFcrertc  cato  n 
numero  non  fint  mino:c0:cjctrcmo?  vero  ,ppo:tto  fit  oate  ,ppo*tiom  equalis* 

CStnt  a  'i  b  termini  tate  prepertienistet  ceo?  biff  erentiatet  b  fit  numerus  fm  quem  fumenbt  funt 
quotlibet  numeri:?  e  numerus  quo  non  minotes  bebeat  elTe  bifferentie.multiplico  [a  ?  b  f  m  nuerum 
rno  tniuozcm  o  ?pueniant  f  et  g:que?  bifferetta  e  toties  nuerabit.fumo  ergo  mebia  fm  bifferenttas 
equa  Ice  cet  fiet  vt  oie  numeri  ftnt  f  m  nuerum  b.mftiplicef  irem  c  bonec  pueniar  maioz  e:et  itat  boc 
fm  b»buccq?btnfeget  omnes  meoios  et  pueniatkl?mebij|  inter  illos.manifeftii  eft  extremorum 
proportionem  efle  proportioni  a  ab  b  equalenuet  numerum  fumptum  efle  fm  b  e  biff  eretias  inter  fe 
equales  et  numeroe  bato  maiores.quob  eft  piopofitum* 

C0i  fumptis  quotlibet  nueris  m  bac  mccietate:  alij  totiocm  canocm  babentes  oife 
fereriam  maiores  mmonbus  coniuganf  mumeros  equales  .puemre  neeclTe  eft. 

ClStnt  a  b  c  b  4tlibet  numeri  in  bacmebictate  quo?  a  fit  mimus:?  ef  g  b  totibem  in  bac  mebietate 
er  e  illo?  marimus:fintcp  bc?  et  illo?  equales  bifferetie.btco  a  et  e  fimul  equari  b  ct  f  et  reliquis  boc 
mobo  fcquetibus.nam  quia  a  ?  e  furit  circupofiti  b  ?  f  et  equales  per  bypotl b>cfim  bifferetie:ergo  per 
tertiam  primi  a  et  e  fimul  equatur  b  et  f.et  l?unc  in  mobum  be  reliquis  argumentare* 

ClRumcrosquotcunecmbacmcoictatcoatoscoaceruarc. 

bemoftrat  aggregato?  fummem  reperire  qua  nonulli  pgrefltocm  vocant.fi  ent  funt  in  nuero 
pari  vtabcb.efgbq»  tgif  p  preccbentc  m  a  b  equatur  b  g  et  c  f  et  b  e  fm  feriei  mebi  etatem.fi  ergo  in 
coaceruatum  era  ?bbuob9  extremis  bucaf  totius  fcrieimebieraspuemetfumma totalis  e?  oibus 
ooaeeruata.Bt  fi  numerus  eo?  fit  impar  vtabcbefg  erltvnus  eo?  mebiusvt  b.et  eius  ab  ejetremos 
a  et  g  eabem  erit  bifferentia  quare  per  febam  primi  eft  mebietas  a  ct  g/  ct  fimiliter  mebietas  b  ?  f /et 
mcblctas  c  ?  e.  numerus  igitur  feriei  otm  in  i pm  buetus  otm  fummam  coficir.  quob  eft  propofitum  ♦ 

.  C0i  ^tlibct  nueri  buius  mcDicratis  alijs  totioe  fiue  cqlibus  flue  m  aoc5  meoicrate  «4 
fumptis  mmo2Cs  tmozibus  acoatur:?pofiti  quocp  fm  cacem  mccictatc  cifponetur. 

CIHam  fiue  equales  equalibus  abbatur  fiue  boc  mobo  niteri  quiefiq?  tottbem  aliis  fn  eabem  mebie» 
tarecoftituttsjquia  equalib*  btffcmifs  equales  bifferetie  abbetur  et  tote  bifferetie  abinuicem  erfit 
equalcs.quarepcr  btffinitioncm  compofiti  erunt  in  I?ac  mebietate  pftitutt.quob  eft  propofitum* 

CSi  equales  totiocm  auferanf  (lue  ipi  ab  cqlibus  fubftrabatur  :refiouum  m  cacem  15 
mccictatc  inucnictur. 

<E7fiam  equalibus  be  quibuflibet  eo?  bemptis  er0t  eebem  reftbuo?  que  ?  tofo?  bifferetie  ibettbem 
quibufliber  eo?  ab  equalibus  bemptis  eebem  que  fubftractc  ?  manebunt  bifferentie.  igitur  per  bifs 
finitionem  refibua  erunt  in  arithmetica  pzcpoztionc.quob  imenbcbatur* 

C0i  vero  oc  eifoem  alii  in  cacem  incotctarc  cati  mino:es  a  mino:ibus  rollarur:rcf^  1« 
Oui  vel  erunt  equales  vel  ciufocm  mccictatis  rationem  fufcipicnt* 

Cfl?ocquobamobo  bectmequarte  et  tccimequtte  puerfa  eft.nam  batis  a  b  c  in  bac  mebietatemaiozi 
bus  et  b  e  f  minoribus:quo?  ab  prtmos  bifferentte  fint  equales:fubftractis  b  e  f  ab  a  b  c.refibui  erfit 
equales:  btfferentie  a  ab  b.quare  abtutcem  equales.at  fi  numeri  fumpti  vt  g  b  k  non  beant finguti  at> 
fingulos ab  ecqualem  btfferetiam.qr  retractorum  ?  totorum  eqles  funt  biffcrentiererut?  reftbuo? 
equales  bifferentie*et  cfi  refibua  no  fint  equaliarinter  cos  erit  boc  mcbietas.quob  eft  propofitum* 

«T0i  qnotlibet  numeri  buius  mccictatis  fm  cunoem  nuerum  vel  multipliccnmr vel  *7 
ciuioaturterunt^Ducta  %  oiuiDcntia  m  bac  meoietate  eoeern  o:oine  continuata» 

CSint  bati  quotlibet  numeri  tn  bac  mebictate:vt  a  be  qui  multiplicetur  p  e  et  .pueni  ant  f  g  b  ?  qui 
biuibatur  per  eretpueniant  k  l  m.btco  pbucta  f  g  b  et  btuibctia  k  I  m  cobcm  orbine  in  bac  mebietate 
ptinuatamam  qr  multiplicatorum  a  b  c  btfferentie  fiintcqualestergo  per  correlartft  feptime  fecunbt 
et  probuctorum.et  etiam  per  ibem  quortes  biuiretitia  lz  1  m  numerabunt  a  b  c:?  toties  bifferetie  nu* 
merabunt  bifferentias  et  eobem  orbine.eft  ergo  notum  quob  proponitur* 

CBatum  nueru  in  quotlibet  partes  que  aritbmcncauicDictatc  fc  crccoat  oiuiccrc*  ^ 

CStt  numerus  btuibebus  a:et b  nfierus  fm  quem  pponif  biuibi.^nuenio  per  becimatcrtia  buius 
numerum  e?  otbus  ab  vnitateab  b  coaceruatum  qui  fttc.etqui  ftt  vr  partes  ab  ipo  bcnolate*et  refols 
uasftvisamcoftmilespartesjbebincrefolutumbiiiibasper  cetrcuerteturnumerusfmaquifitp 
perquem  multiplica  oes  numeros  ab  vnitate  ab  b  qui  funt  in  bac  mebietate  vt  notum  eftetpueniat 
f  gb  b  partes  benofate  ab  c  que  per  preceben  tem  erfit  in  bac  mebietate«et  per  nona  primi  manifeftfi 
eft  eas  eoftituere  a.et  funt  fumpte  fm  numerum  b.  effectum  eft  igitur  propofitum* 

C  0t  inter  numeros  ^pponioalcs  meoii  f  m  banc  meDietatem  oeftgnctur:  erit  ejrtre?  19 
mojumao  illos  p:opo:tio  vna* 


X 


Sint  a  b  c  numeri  in  bac  metnetate  coftituti  'i  (Ulter  totit>em  b  efrfitqj  a  ab  c  (Tcut  b  ab  f.bico  a  ab 

bvt  o  ao  e  et  b  ao  c  vt  c  ao  f.nam  fi  a  c  ?  o  f  fi  ut  equalesrconftat  propofitu.fi  nonrfint  ergo  b  f  maiores  g - 1 

ct  a  cminores.quiaent  que  «pportto  o  aof  totus  aototumrea  eft  a  aocoetracti  ab  oetractum:ergo|>  a - 4b - $  c - i 

quttamfecfibioifferetiab  abf abbifferentiamaabcrefibuumabrefibuumrficutbabf totit  abtotn  o - 8 e - 6  f - 4 

quare  mcotcras  oifferetle  0  ap  f  que  fit  I?  ab  bimibiu  oifferetie  a  ab  c  que  fit  g  per  cozrelariii  bectme  b““ — t 

qu  arte  fecunbi  ficut  b  ab  f.et'cum  que  proportio  b  ab  f  ea  (f  t  a  ab  crergo  gmutatim  b  ab  a  ficut  f  ab  c. 
cum  itaqj  f  ab  c  ficut  b  ab  g:ergo  per  ioem  correlariu  e  ab  b  ficut  p  ap  a.quare  gmutatim  p  ap  e  ficut 
a  ab  b.etconfiriter,pbabisfao  e  ficut  c  ab  b  aut  ecotra.quob  eft  propofitum* 

10  cSitn geometrica meoietate tres numeri ftatuanfierit que marimi ao meoiuimca  a~ — 8 b- — 40 - * 

otffcrcmicipfojrao  Differentiam  meoiiao  mimum  p:opo:tio*  .  b - -4  e - -t 

CSitit  a  b  c  tres  numeri  in  geometrica  meoietate  Pifpofiti  p  oiffinitioem  que  jjportio  a  ab  b  ca  eft 

b  ab  c.ct  fit  br ia  a  ab  b  nucrus  b.et  bifferetia  b  ab  c  meotji  ab  mimfi  nuerus  e.btco  eabe  ee  «pportioem  ^  —  .  c  - - j, 

aabbetbabe.captoenibefvttotumetvtbetractum.etqrque,pportio3abb  toti^abtotumtcacft  a _ _g  ^ _ —4 

b  ao  c  oetracti  ao  oetractum.i  gitur  q  «pportio  a  ao  b  totius  ap  totfi  t  maicimi  ab  meoium:ea  eft  Pfic 
a  ao  b  ao  btfferettam  b  ao  c  per  quttam  fecunbi  refioui  ab  rcfiouum.quob  eft  propofitum* 


21  C?n  bac  meoietate  quoo  fub  ejetremis  c6tinctur:equale  eft  quaorato  mcoii* 

C*?  cc  eV  diffinitione  ct  vicefimaferta  fecunbi  fiatim  ccgnofdtur. 

22  c 5n  eaoem  meoietate  ouo  extremi  piuctrimaius  funt  q*  mcoius  Duplicatus.  <  4  b  4  jt 

COOec  ttibem  fiatim  cognofcitur  per  vicefimaquartam  fecunbi:fumpto  meoio  «p  fecunoo  -t  tertio* 


15  C  5n  eaoem  meoietate  quato  marum  ao  mcoium  maio:  eft:  p:opo:tio :  tanto  etiam 
marum  z  minimi  ao  ouplum  meoii  maio:  erit  p:opo:tio. 

<E<3int  a  b  c  ptinue  proportioalesret  b  e  f  iocttoem  cotinue  proportioales  feb  in  maiote  «ppoztionc. 
pico  qp  quato  mator  efi  pportio  a  ab  b  qp  0  ao  ertfto  maiorem  efie  proporrioem  a  er  c  ao  ouplum  b  qp 
«ppoxtio  e  ct  f  ao  ouplum  e.fit  en|  g  bifferetia  a  ab  b/  et  I?  bifferentia  b  ao  c/  fititer  k  bifferentiao  ab  e/ 
er  l  ot ffcrctia  e  no  f.er  quo  g  ejteeott  I?  fit  m  /  quo^o  k  ejccebit  l  fit  n.quta  eni  maior  efi  «pportto  a  ab  b  $ 
p  ao  e:ergo  p  ouooecunam  fecuot  a  ao  0  tettus  ao  torum  mator  eft  pportto  qp  b  ao  coetractiao  oetra 
ctum.ergo  per  oedmatertiam  etufoem  gnokrefiouiao  refiouumntaioreft  «pportio  cpaao  p  totius 
ao  torumrquare  multo  fortius  qp  b  ao  e  oetractc  ao  oetractum.qr  igitur  g  ao  k  maior  eft  «pportio  cp  b 
ao  eagitur  p  ouooedmam  ctufoc  g  ao  b  maior  «pportto  qp  k  ao  e.quareper  vnoecimam  eiufoem  b  ab 
g  nuor  «pporrio  qp  e  ao  k.ct  per  vicefimam  buius  g  ao  b  maior  efi  «pportio  qj>  k  40  Unam  g  ao  f?  vt  a  ao 
b/et  k  ao  l  vt  0  ao  e.  quare  cacem  argumetatioe  qua  pauloanre  g  ao  m  mto:  «pportto  qp  k  ab  n. quare 
per  quintam  quinti  erit  b  ao  m  mutor  «pportto  c  ao  n.per  eanoem  igitur  oupli  b  vt  0  ao  m  mtnoz  «p 
portio  qp  oupli  e  vt  p  ao  n.er  qr  a  ct  c  fugant  ouplum  b  qtum  eft  m:et  itfiter  copofitus  et  o  *r  f  cjeceoit 
p  ouplum  e  qnum  efi  u:vt  facile  c%  prcceoenre  cognofcas.et  pportio  p  ao  n  maior  «pportione  0  ao  m. 
igitur  per  febam  partem  oecimequtte  febt  p  t  n  ab  p  mtor  «pportio  qp  0  x  m  ao  o.igitur  b  a  f  fimut  ao 
p  proportio  minor  c?  a  et  c  fimul  ao  o.quoo  efi  propofitum* 

14  CSi  quotlibct  numeris  m  bac  meoietate  fumptis  totiocm  alii  eiufoem  «pportionis 
matc:cs  maionbus  aooatuncompofiti  quocp  in  bac  meoietate  mucnietur  oifpofiti* 

ClRam  fi  que  apertio  a  ac  b  et  b  ao  crea  fit  0  ao  e  eteao  f.tgitur  pmutattm  que  proportio  a  ab  brea 
c !  t  b  ab  c  *r  c  ao  f.igimr  per  vtcefim  am  fecuot  que  proportio  a  ao  brea  erit  compofiti  eje  a  0  ab  ppofttil 
b  e-et  compofiri  b  e  ao  compcfitum  c  f.quoo  eft  propofitum. 
r5  CL  Si  oifpofitis  aliquot  numeris  m  bac  meoietate  numeri  equales  Ungulis  aooatur: 
erit  inter  compofito2um  maio?cs  p:opo:tio  maio:. 

HSmt  a  b  c  i  n  geometrica  meoietate  oifpoftttret  0  e  eo?  oifferetieret  f  numerus  ftngulis  aooeous* 
quia  tgif  quo  abunoat  f  a  fup  f  b  efi  o.et  quo  abunoat  f  b  fug  f  c  efi  e.et  per  nonam  fecfioi  f  ao  0  mfo: 
efi  «pportto  cp  f  ao  e.et  per  vicefimam  l?ui9  permutatim  argumentanoo  a  ao  0  vt  b  ao  erper  toem  erit 
f  a  ao  e  maior  «pportto  qp  b  f  ao  euttOem  *  «pportto  b  f  ao  cmato:  qp  c  f  ao  e.et  quia  0  ao  e  vt  a  ao  b  vt 
oictum  efi:  et  otfferetia  a  f  ao  b  f  efi  o.et  oifferetia  b  f  ao  c  f  eft  ererit  «pportto  a  f  ao  b  f  maior  cp  bf  ab 
cf.et  quate  bifferetia  fuerit  maiorrtanto  brta  vnius  «pporttonis  fug  bifferetiam  alterius  erit  maior* 
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t*  CSi  quotlibct  numeris  in  bac  meoietate  Datis :  totiocm  alii  in  eaoem  quioe  mcoic* 

tatefcononfmcanocmp?opouionemfumpti:  maio:esmmo:ibnsaooantur:mter  l6  n  9 
compofito:ummaio:c6:maio:cmcflrcp:opo:tionemconucnict*  g -  i? -  u - 

ITSmt  8tinue  «ppozrtdalcs  a  b  c  t  fiRtcr  b  e  frfeb  in  mtori  ^pportioe.bico  a  b  ab  b  e  matoz«ppoztio  a- - 4  b - 2  c - 1 

cpbeao  c  f.Sit  eni  qb  er  a  in  f  «pbuctf  /  g.et  qtf  eje  b  tn  e/l?.et  q6  e?  b  tn  crk«per  primam  qutti  «pportio  0 - 9  e - 6  f — — 4 

g  ao  i?  eft  ofta  «pportioi s  a  ao  b  fug  «ppozrtoem  e  ao  f.feo  t  «pportio  I?  ao  k  efi  per  eaoem  oria  «pporti* 
oms  b  ao  c  fug  proportioem  0  ao  e.quare  ficut  g  ao  f?:ita  b  ao  k.quare  per  vicefimafcbam  S 

plus  funt  cp  ouplu  b.et  qx  qtf  er  a  in  c  t  qti  eje  0  in  f  fut  qptft  qfi  ejt  b  infere  in  fe  g  vtceftntafejttam  fcffl 
ertr  t  ergo  eaoej  efi  g  t  k  m  at  us  qp  qu  aorata  b  t  e  cum  ouplo  b.mai9  §  q6  eje  a  b  tn  c  f  qp  qb  eje  b  e  tn  fe* 
et  ioeo  maior  «pportto  a  b  ab  b  e  qp  que  eft  b  e  ab  c  f  g  vicefimafepttmam  feciibuqb  eft  propofitum. 
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C  tribue  numeris  in  hac  meoictate  fumptistmajrirni  at)  mimu  et  metui  ao  alteram  17 
Differentiarum  eanocmcffe  p:opo:tioncm  tmpolTibtlc  cft. 

ITSint  a  b  c  tres  nfieri  tn  hac  meoietate:*  oifferentie  eo?  ©  ct  e.oico  im  peflibile  ce  eaoe  ,ppo:ttoem 
a  ao  c  %  b  ao  ovet  b  ao  e.nam  fi  effet  a  ao  c  ficut  b  ao  etergo  gmutattm  effet  a  ao  b  ficut  c  ao  e.et  q:  per 
vicefimam  I putus  b  ao  c  ficut  o  ao  e  erit  gmutattm  b  ao  o  ftcut  c  ao  e.quare  quc,ppo:tio  a  ao  b  ea  erit 
b  ao  0:feo  a  e  mato:  odgitur  per  quartam  fecuot  b  maio:  o.igitur  que  #po:tto  a  ao  b  maiorem  eius 
portionem  erit  b  maioris  portionis  ao  minorcm.qd  per  vnoectma  quinti  cft  tmpoflibiletjjpofirum. 

C  trium  numcrowm  huius  mcoictatis  quo  majcimt  ao  mimu  mato:  cft  p:opo:tio:  ts 
eo  meoii  ao  qualibet  Differentiarum  p:opo:tio  mino:. 

CStt  bYPorhefis  vt  prius.boc  ent  ioeo  cft  <?  quato  a  ao  c  maio: :  tanto  oifferentia  b  ao  c  erit  maio: 
quare  tanto  numerus  e  maio:. et  ioeo^portio  b  ao  e  mino:  fi l’t ter  quanto  a  ao  c  ni  aio:  tanto  etia  a  ao 
b  mato:  et  quato  a  ao  b  mato:  tanto  o  oifferentia  maio:.qu5to  afit  o  ©tfferStta  maio:  :tato  b  ao  tpam 
p:opo:tio  mino:.quoo  eft  p:opofitum. 

Clftumcros  quotlibct  in  geometrica  meoictate  ptinuare :  quo?  ejetremo?  ,ppo:tio  19 
non  fit  Data  ,ppo:ti6cmaio::mino:um  tio  Differentia  non  fit  Dato  numero  mino:. 

C^iuiooperfejtagefimanonamnoni|,ppo:tt6em  oatam  tn  ;ppo:tioes  qua?  quotlibetfint  cquales: 
et  fi  oifferetia  mino:um  fit  equalts  oato  numero  aut  mato::cff cetum  cft  propofitum.ft  afit  minorum 
Oifferentia  fit  oato  numero  nrinor.cucooatum  numerum  in  quehbet  numerum  illa?p:opo:tionum 
et  factum  apparebit  p:op  ofitum» 

C 0i  inter  numeros  ciufDem  meoictatistf  m  arithmeticam  meDictatem  meoii  flatu*  50 
antur:illi  quoqj  in  geometrica  meoietatcoifponetur. 

CCSint  a  b  c  cottnue  tn  hac  meoictate  Oifpofitufitcp  o  meoius  inter  a  *  b:et  e  inter  b  *  c  fm  arithmes 
ticam  meoietatetn.oico  que  ;ppo:tio  a  ao  b:cam  dfe  o  ao  e.nam  g  oecimanonsm  huius  vt  a  ao  orita 
b  ao  e.igitur  permutarim  vt  a  ao  b:ita  o  ao  e.quoo  eft  propofitum. 

C Si  inter  duos  numeros  mcoij  duo  p:oponatur  alter  m  arithmetica  z  alter  tn  geo?  51 
metrica  mcDictatc:qui  cft  febm  arithmeticam  reliquo  tanto  amplius  poteft  qjtum  cft 
quao:atum  Diffcrentie  ipius  ao  alterutrum  cjctremomm. 

inter  a  *  0  fint  b  c  ouo  mcofijfcj  b  in  arithmetica  meoictate/  ?  c  tn  geometrica,  oico  b  amplius 
tanto  polle  fug  c  cftu  cft  quaoratum  oifferetic  b  ao  a  aut  b  ao  ©:qtf  toem  eft.  nam  g  vtcefimaprimam 
f?uius  q$  fit  eje  a  in  o  tifi  c  ft  <pt  uni  quat ratum  c.a t  g  tertia  hui*  quaoratum  b  aooit  fug  io  q6  fit  eje  a 
in  0  iytum  quaoratum  oifferctie  a  ao  b.igitur  *  tm  aooet  fug  quaoratum  e.quoo  eft  p:opofitum. 

CStres  numeros  in  arithmetica  meoictate  reperirennter  quo?  binos  z  binos  fcSm 
geometricam  mcDietatcm  meoios  affignare  cotingat. 

CStnt  a  't  b  Ouo  nficri  parceret  b  aut  equalis  aut  numeras  a.ct  ppofitus  ej:  a  ?  b  fit  c  cuius  ouplus 
fit  o.oucaturq?  a  tn  c  't  „puentat  e.quta  g  p:im  am  fepti mi  copofi  tus  er  a  et  c  eft  panet  g  ouooed mam 
etufoe  e  eft  par.ergo  g  fejrtam  eiufoe  ft  ppoftt9  ille  oetrahaf  ab  crreltnqueF  par.  fit  ergo  par  relictus 
f.et  ctus  meoietas  g.et  ccmpofitus  ep  g  et  c  fit  h.ttentcp  h  et  a  componar  k  ftnrc£  l  m  n  quaorati  l:  h  S 
quos  oico  efienumeroe  quales  querimue.nam  g  oecimaquintam  p:tmi  l  quaoratum  l:  aoottfug  m 
quaoratum  hrqrium  eft  quaoratum  a.et  q6  fit  eje  h  bis  in  a-hoc  eft  cptum  quaoratum  a  'i  qtf  fit  eje  a  in 
0  et  f.et  qtf  fit  er  a  in  fe  et  in  f  minuit  eje  eo  qfi  fit  ep  a  in  e  cptum  eft  qti  fit  eje  a  in  c.et  qfi  fit  eje  a  in  o  eft 
«ptum  q$  fit  ej:  b  in  c.et  q:  q6  ej;  a  ct  b  tn  e  equaf  ei  qtf  eje  c  m  etertt  qb  aooit  quaoratum  k  fug  quaora 
tum  h  minus  eo  q$  cv'c  in  e  qtutn  eft  qi5  fit  eje  c  in  a.et  e%  eooem  patere  poteft  q  quaoratum  h  aooit 
fug  quaoratum  g  cptfi  q$  fit  ej:  cin  fe  %  in  f.*qtf  mm9  eft  eo  qfi  fit  eje  cin  e  q> tum  eft  qb  fit  ej:  c  tn  a. quare 
quanto  l  abunoat  fug  m  tanto  m  abunoat  fug  n.quare  quaoratt  l  m  n  funt  tn  arithmetica  meotetare 
confhtuti.et  g  cozrelarium  quarte  ferti  inter  l  et  m  eft  vnus  meoius  .ppottioalis:?  ftliter  inter  m  *:  n. 
factum  eft  ergo  p:cpofitnm. 

C  0f  fumptis  tribus  terminis  in  arithmetica  meoictate  mcoij  inter  illos  fm  geome^  55 
tricam  meotetatem  ft atuaturanter  quaoratos  illo^r  quaoratu  meoii  alio?  m  aritbmc 
tica  meoictate  conflare  neceffc  eft. 

ft  Sint  a  b  c  numeri  tn  arithmetica  meoictate  coftituti  g  pteceoem  em  inueti  inter  quos  fint  o  e  f  m 
geometricam  meoietatem.oico  quaoratfi  meofib  ce  in  arithmetica  mcoietate  tnf  quaorata  meoio? 

0 1  emam  q:  quaoratum  o  g  vicefimaf ej:tam  fecfiot  eft  qtunt  qfi  fit  ej:  b  in  a.§  per  nonam  primi  quas 
oratum  0  aooetfug  quaoratum  b  iptum  qtf  fitej:  b  in  oriam  fuam  ao  a.?  pfiftter  quaoratum  b  aooet 
fug  quaoratum  e  q>tum  q6  fit  ej:  b  in  ofiam  fuam  ao  c.feo  b  ao  a  *  b  ao  c  equalts  eft  oifferet  iaugitur 
quaorata  numerorum  o  b  e:fuitt  tn  arithmetica  meoietate.quoo  eft  p:opofitum. 

C^:oiatis  tribus  terminis  in  harmonica  meoictatc:crit  majcimt  ao  meoiu:$  mcoft  54 
ao  minimum  maio:  p:opo:tio. 


X 


CCStnt  a  b  c  tres  nficr  l  in  harmonica  meoietate  pftttutnfttcp  a  marimua.oico  a  aob  maio:em  effe 
,ppo:tionem  q>  b  ao  c.Sit  eni  o  oifferetia  a  ao  b:et  e  oifferetia  b  ao  c.erit  em  per  diffinitionem  o  ao  e 
ficut  a  ao  c.et  per  nonam  fccuoi  a  ao  c  maio:  jjpo:tto  $  a  ao  b. quare  a  ao  b  mino*  p:opo:tio  q>  oao  t 
totius  fcj  ao  tota  mino:  «ppo:tioq>  oetracti  ao  detractum,  ergo  p  oecimaquartam  fecuot  b  ao  c  reffc 
Oni  ao  refiouum  mino:  ppoitio  q>  a  ao  b  totius  ao  totum.quoo  eft,ppofitum. 

x  <E3n  eaDcm  mcDictatc  ouo  cjctrcmi  piucmmatus  mcoio  Duplicaro  efficient. 

CElBam  per  febam  fecaoi  oiff  eretia  maio:um  eft  maio:  ip  oifferetia  mino:um.fumpto  ergo  numero 
m  tno:e  marimo  ertremo?  qui  aooatfup  meoinm  iptum  meoium  fup  mtmum:p  febam  jp:iml  ille  cft 
mimo  equabunf  meoio  ouplicato.igitur  per  ede tn  fciet iam  majcimua  c;ttremo:um  qui  eo  eft  nfierua 
maio:  ca  eooem  numo  conftituct  numerum  mcoio  ouplicato  maio:em.quoo  eft  p:opofitum» 

i*  C?n  caocm  meoietate  qS  cotincrur  fub  ejttremis  cft  §tum  quaoramm  racoq  cu  co 
quoo  fit  eje  Differentia  in  Differentiam. 

CSmt  vt  p:iua  a  b  c  trea  numeri  in  hac  meoietate  coftitutiret  co?  oifferetie  0  *re.  oico  qb  fit  er  c  in 
a  effe  tm  cptum  quoo  fit  eje  b  in  fe  cfi  eo  quoo  fit  er  o  in  emam  qb  fit  eje  c  in  a  eft  tm  q>tum  quoo  fit  ejt  e 
in  b  *  in  o  per  nonam  pumt.er  p  vicefimaquintam  fecaoi  qb  fit  er  c  in  o  eft  $tum  qb  fit  eje  e  in  a.et  qb 
fit  er  e  in  a  iptum  qb  er  e  in  b  et  o.et  quoo  epercinb  per  oecimam  p:imi  iptum  quoo  er  b  in  fe.ergo 
quoo  fit  er  c  in  a  cft  cptum  qb  b  in  fe  et  e  in  o.quoo  .pponitur. 

57  cllti  caocm  quocp  mcDietatc  quoD  fit  eje  mcoio  in  ejttremos:  Duplum  eft  eius  quoo 
contincturfubeifoem. 

CDHam  quoo  fit  er  b  in  a  eft  cptum  quoo  er  c  in  a  et  e  in  a  per  oecimam  ptimi.et  q>  er  e  in  a  q>tfi  quod 
er  o  in  c  per  vicefimaquintam  fecuot  't  p  oecimam  ptimi  ite?  quoo  er  o  in  c  cfi  co  quoo  er  b  in  c  qnutn 
quoo  er  a  in  c.quare  q^tum  quoo  er  c  in  a.eft  itacp  quoo  aftruitur  notum. 

canter  vmtatem  z  aliquem  numcrum:fiuc  mter  numeros  in  fua  ^ppottioc  mimos: 
fc6m  barmomeam  mcDietatcm  non  cft  affignare  meoium. 

C5nter  numerum  t  vnltatem  non  affignabif  .nam  cfi  que  ,ppo:tio  numeri  oati  ao  vnitatem  ca  effet 
oifferetie  numeri  oati  ao  medium  ao  otfferetiam  meoif  ao  vnitatem.et  oria  numeri  oati  ao  meoium 
mino:  eet  numero  oato:opo:teret  meoff  numeri  oati  t  vnitatia  ao  vnttatem:mino:cm  ee  oifferetiam 
vnitate.oe  uumeria  afit  in  f ua  jppoztioe  numta  ioem  ftatim  pa  tet.nam  cum  eaoem  eet  oiff  erentte  ao 
differentiam  que  illo?  nueroiu  aomuiccm«ppo:tf  o  %  eo?  Oifferentie  fiut  minotea.illi  ergo  non  efient 
in  fua  p:opo:tioneniinimi.quo0  eft  ptra  hvpothefim. 

js>  aE£5c6m  Datam  ptopomocmtmuficam  mucnirc  meoictatcm. 

(JEStnt  a  *t  b  ertrema  oate  p:opo:tioia:et  c  oifferetia  eo?:et  copofttus  er  Cia  fit  o.oucatur  igif  a  et  b 
in  o  et  .pueniat  e  %  f.fit®  eo?  oifferetia  g.quap  nonam  p:imi  o  nfierabit  f  m  c.et  quia  o  eft  tanq»  a  t  b ; 
ergo  c  ouct9  in  a  t  in  b  racit  g.et  co  quoo  fit  er  c  in  a  quoo  fit  hioempto  oe  g  remaneat  l:  :qu£  ,poucet 
btnc.fumatur  ergo  Imeoiua  inter  e  ifcutua  differentia  aoefitf?:  certum  eftoifferentiam  eiuaao  f 
effe  k.ct  quia  per  fepttmam  fecfioi  b  ao  k  tanq>  a  ao  b.et  per  octauam  eiufoem  etiam  e  ad  f  tanq>  a  ao 
b.conftat  ergo  per  oiff initionem  factum  effe  p:opofttum. 

40  C  terminis  ejctrcmis  ppofitiimcDium  mter  cos  fm  barmomeam  meoietate  repire. 

C! Sint  a  t  b  ertremi  harmonice  meoietatia  quo?  iubear  meoium  inuenire  ♦  capio  eo?  differentiam 
que  fit  c:et  copofitum  er  ipfia  qui  fit  o.oeinoe  ouco  a  tn  c  et  ^pueniat  e  qui  oiuioatur  p  b:et  oiuioena 
fit  f.erttq?  per  cduerfamvtcefimequtnte  fecunot  que  p:opo:tio  o  ao  a  eaoem  c  ao  f.oempto  ergo  f  oe  c 
remaneat  g.eritt?  f  ao  g  ficut  a  ao  b.quoo  ofteoo.nam  q:  ficut  o  ao  a:ita  c  ao  f.ergo  pmutatim  o  aD  c 
totua  ao  totum  vt  a  ao  f  oetractua  ao  oetractum.quare  ite?  vt  a  ao  f:ita  b  ao  g  refiouua  ao  refioufi. 
ergo  permutatim  a  ao  b  ficut  f  ao  g.fumo  igitur  inter  a  t  b  meoium  numerum  cui9  oifferetia  ao  a  fit 
f.et  quia  relinquetur  oifferentia  eiua  ao  b  effe  g:per  diffinitionem  coftat  factum  effe  p:opofltum. 

41  CBi  mter  duos  numeros  duo  ftatuantur  meDii:altcr  fm  arithmeticam  z  alter  fc6m 
barmomeam  meDtetatem:qui  P  m  arithmeticam  maio:  eft  z  q  majeimi  ao  iptfi  eaoem 
alterius  ao  minimum  p:opo:tio. 

CStnt  ertremi  a  b.et  meoi9  fm  arithmeticam  medietatem  c.et  fm  harmonicam  o.  oico  c  ee  mafo:2 
o:et  eam  ec  .ppoitiocm  a  ao  c  q  o  ao  b.q?  aut  c  maio:  fit  o:ftatim  patet  q»  p  oiffinltidem  ea  fit  4>po:tio 
or ie  a  ao  o  ao  oriam  o  ao  b  que  a  ao  b.feo  orta  a  ao  c  t  c  ao  b  equatur:ergo  maio:  erit  oria  a  ao  o  q>  a 
ao  c.et  q>  ea  fit  jjpomo  a  ao  c  que  o  ao  b  patet.nam  p  quintam  hui9  c  eft  meoietaa  a  'i  b  fifiunctoium 
et  per  tricefimamfeptfmam  huiua  quoo  er  o  in  a  t  in  b  .poucitur  ouplumeft  ao  io  quoo  fit  er  a  in  b. 
igitur  qb  fit  er  o  in  c  otmioium  per  febam  p:imi  a  t  b:equabitur  ei  q$  fit  er  a  in  b.igitur  pvicefimam 
quintam  fecundi  a  c  o  b  funt  p:opo:tionalea  vt  oicitur.quoo  eft  p:opofitum. 

CSi  mter  numeros  p:opo:tionalcs  rneDii  fm  harmonicam  meDictatcm  ftatuatur : 
cjctrcmomm  aD  illos  erit  p:opo:tio  vna. 

CSit  o>po:tto  a  ao  b  ficut  c  ao  o.et  fit  e  meoiua  harmonice  inter  a  t  b.et  fillter  f  meoiua  infer  c  -r  o.  g. 
Oico  a  ao  e  ficut  c  ao  f.Sint  eni  or  ie  g  h  et  k  l.q:  q  ^jpo:tio  a  ao  b  ea  eft  c  ao  o.et  q  a  ao  b  ea  eft  g  ao  h» 
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ft^bl  ghabklficutgabk.etite?q:fiiMitatiin  a  ab  c  ficut  b  ab  b:erit  per  ioem  a  abcficutgh  abkl 
quare  ficut  g  abk.ct  qtaxe  f ut  tota  et  g  *  k  betracta:erit  ergo  e  ab  frefiouus  ab  reflbuum  B  quitam 
fecunoi  vt  a  ab  c  totus  ab  totum  «quare  pmutatim  a  ab  e  ficur  c  ab  f.quob  eft  pzopofitum. 

CiSitriter  duos  numeros  alq  duo  meou  .pporiionalitcr  fumantur:  fumature^  maio:  45 
fm  arithmeticam  meoietate:fumetur  mino:  f  m  harmonicam*#  fi  mmo:  f  m  harmo: 
nicamtmaio:  f  m  arithmeticam  fumetur* 

Gl&it  enim  a  ab  c  ficut  t*  at»  b.et  c  maioz  fit  mebius  fm  arithmeticam  mefletatem  inter  a  x  b.bico  b  * 
efle  ntebifi  f m  harmonicam  mebietate  tnf  a  t  b.et  puertitur.Sumo  ent  fi  quabrageftmapzima  hui9 
e  i  f  4  fint  in  ,ppo2tioe  a  at>  b.  inter  4o  fit  g  f  m  arithmeticam  meoiefate  mebi?/ x  h  f  m  harmonicam, 
quia  igif  fi  quabragefimapzimam  e  ab  g  ficut  h  ab  f.et  fi  bectmanonam  huius  e  ab  g  ficut  a  ab  c.qre 
cfi  b  ab  b  vt  a  ab  c:et  h  3b  f  vt  e  ab  g.ertt  g  h  ub  f  vt  b  ab  b.feb  ?  q:  h  mebius  harmonicus  ab  quem 
f  extremum  habet  eam  pzopoztioem  q  b  ab  btfacile  fi  p:cebentem  tnuentes  b  ee  in  harmonica  mebie* 
tate  inter  a  et  b»cotterfum  nfit  facile  «pbabis  per  quabragefimaptima  hui9  oftebebo  mebiu  aruhme; 
tioemebietatis  queennq?  inuentumtefie  equalem  c  maiozi* 

CIRumcros  quotlibct  in  arithmetica  mcoietate  ptiimarc:intcr  quo#  binos  z  binos  44 
f  m  harmonicam  meoictatem  poflint  aflignart  rncoq. 

4£&t  fi  iubear  continuare  tres  numeros  in  arithmetica  mebtetate  inter  quo?  binos  x  binos  poflint 
afftgnari  in  harmonica  mebtetate  mebfi,  capio  a  b  c  totibem  numeros  in  arithmetica  mebtetate  coftt 
tutostquo?  bifferctia  fit  par:?  inter  illos  fumatur  mebfi  in  eabem  mebi etate  qui  fint  b  x  e.et  multpli 
centur  oesper  e.et  pueniant  f/g/!?/k/l  qui  fi  becimafepttmam  huius  crut  tn  arithmettca!mebietate* 
bucaturcg  iteycuxbx  fiat  m.ctquiafi  feptimam  fecfibi  que  ppottio  c  ab  e  ea  eft  h  ab  k.et  fi  octauam 
eiufbem  ite?  q  c  ab  e  ea  eft  m  ab  l.etjinter  h  ?  l  numerus  k  mato:  eft  in  arithmeti ca  mebtetate  mebi9* 
Igitur  fi  pzecebetem  meft  mebius  inter  h  ?  l  in  harmonica  mebietate.multipUcerur  item  oes  hi  per 
btetpueniatn/o/p/qvr/s  et  erfit vtpzius  n/o/p/q/s  in  arithmetica  mebietateiet  r  inter  p  t  s  m  har* 
montea  mebtetate.bucatur  item  amb  x  puentat  t.et  eabem  rone  qua  pmismoftrabts  tpm  ee  meoiu 
in  harmonica  mebtetate  per  pzecebentcm  tnter  n  x  p.ficcp  crut  ptinuati  vr^pofirum  eft  m  arithmeti 
ca  mebietate  numeri/  factutp  apparebit  p:opofitum«|E£r  fi  be  pluribus  agereturtquoties  erit  appo 
nenbus  mebius  hurmonicusuottes  facienba  erit  mobo  pzcbtcto  multiplicatio. 

CBuobus  numeris  no  alios  duos  p:opo:tionalibus:vrro:u#  altcru  inter  reliquos  45 
meomm  efle  m  harmonica  meDictafc:cft  impofiibilc* 

4£&t  fit  a  ab  b  ficut  c  ab  btbico  cno  ee  mebium  fm  mebietatent  harmonicam  inter  a  x  b :  nccp  b  inter 
c  et  b.fi  eni  poflibtle  fittefto  ergo  c  in  harmonica  mebtetate  inter  a  x  b:et  b  inter  c  t  b.  quta  ent  a  ab  b 
ficut  c  ab  b.et  inter  at  b  et  c  a  b  numeros  qutbe  ppo:tionales:pftitu6tur  c  t  b  ntebfi  fm  mebietatetn 
harmonicam. igitur  per  quabragefimamfcSam  huius  erit  p:opo:tto  a  ab  c  ficut  c  ab  b  majclmtfc5  ab 
mebium  que  meo i|  ab  mimum,  quob  per  tricefimaquartam  huius  eft  tmpofiibile  et  ptopofitum. 

CBi  tres  numeri  in  arithmetica  mcoietate  fumpn  aliquem  numerum  lnumcrcnt:illi 
f  m  quos  eum  numerant  in  o:Dinc  harmonice  meoietatis  inuemetur* 

lESint  a  b  c  in  mebietate  arithmetica  fumpttmumeretcp  b  fm  e  f  g.bico  e  f  g  efle  in  harmonica  me* 
bietate  o:binatos,Sint  eni  tres  bupli  eo?  h  k  l  qui  et  iibem  erfit  vt  patebit  in  harmonica  mebietate 
et  fit  minter  h  'i  l  in  arithmetica  mebietate  mebius. q:  eni  a  in  e  x  c  in  g  coftitufit  btergo  pvicefimam 
quintam  fecunbi  queppottio  a  ab  c  ea  eft  g  ab  e:et  que  g  ab  e  per  quintam  fecfibi  ea  eft  l  ab  h.feb  per 
becimanonam  huius  l  ab  m  ficut  a  ab  b.et  q:  per  cabe  viceftmaquintam  fecfibi  a  ab  b  ficut  f  ab  e: erit 
ob  hscl  ab  m  ficut  k  ab  h*feb  C  quabragefimaterttam  huius  k  eft  mebius  harmonice  inter  l  x  h.igif 
et  f  harmonice  mebius  inter  g  x  e.quob  eftpzopofitum* 

CTflumcros  quattuo:  perfcrutari:quo^  fccunous  mter  primum  z  tertium:  z  tertius  47 
inter  fecunoum  z  quartum  in  harmonica  meoietate  collituatur* 

C!S<nt  a  b  c  b  quattuo:  numeri  in  arithmetica  mebietate  coftituti  qui  num  erent  efibem  numerum  e 
f  m  f/g/h/  k.bico  f  g  h  k  efle  quattuo:  numeros  quo?  g  fecftbus  eft  in  harmonica  mebietate  inter  f  x 
h  pumum  x  tertifi^t  h  tertius  itibem  ee  in  harmonica  mebietate  inter  g  t  k  fctfm-r  quartum. nam  qt 
tresimeriqb  cin  arithmetica  mebietate  pftttuti  numerant  e  fm  f  /  g/  h:  §  per  p:eccbetem  f/g/h  funt 
in  harmonica  mebietate.etperibem  qutab/c/b  tres  alfl  arithmeticemebtetatts  numeranteunbem 
cf  m  g/h/k*ergo  g  h  k  funt  in  harmonica  mebietate.eft  tgif  vt  pponebaf  g  mebius  harmonice  inter 
a  et  htet  h  itibem  mebius  harmonice  inter  g  x  k.quob  eft  ptopofitum. 

4t<5i  tres  numeri  geometrice  mcoietatts  aliquem  numerum  numcrcnr:et  illos  fcom  48 
quos  numerant  m  caocrn  inueniri  nccelfe  eft. 

fint  a  b  c  in  geometricamebietate  pftitutt  4  nfierent  b  f  m  e/f/g:btco  g/f/  e  mcaoem^ppomone 
repertruiam  pervicefimaquintam  fecunbivt  a  ab  b  ita  f  ab  e:et  per  eanoem  vt  b  ab  c  ita  g  ao  f. quare 
eritcabfvtfabg:etfingeometricamebiate  mebtus.quob  eftpzopofitum* 

C Bi  tres  numeri  mutice  meoietaris  aliquem  numercntulli  fm  quos  cum  numerant  4? 
in  amhmcnca  meoiciatc  Difponetur. 
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Coccei*  puerfa  quaoragefimefejcte.fint  ergo  a  b  c  tn  harmonica  mebietate  Oifpofftt  qui  numerent 
o  f  m  e  f  g.oico  e  f  g  efie  in  arithmetica  meoietate  conftt tutos»  Sutnob  Iz  l  ouplos  ao  a  b  c  qui ft  lirer 
erfit  in  harmonica  meoietate  z  in  meoium  fm  arithmeticam  meoietatem  inter  h  ?  l.crttcp  g  quaora 
gefimapzfmam  buius  h  at»  m  ficut  Itao  l.quare  ficut  gao  f  aotuuareviccfimaquttafecunoi.feo  z  per 
cfioem  vicefimaquitam  fc6i  cognofcef  gao  e  ficut  h  at»  l.feo  h  ao  m  meoium:ficut  g  ao  f  futi  meoium 
et  m  ao  l  vt  f  ao  eligitur  per  oecimanonam  huius  f  meoius  erit  in  meoietate  arithmetica  inter  g  1  e. 
quoo  e  fi  ptopofttum» 

Ci^uotlibct  nucros  m  geometrica  meoietate  f  m  oatam  .ppottiocm  ptinuare:  inter 
quo?  Ungulos  fm  barmomeam  meoictatcm  mcoios  aflignarc  fit  poflibile. 

C^ar  tricefimanonam  hui9  fumatur  fm  oatam  pzopoztioem  a/b/ctres  numeri  irt  harmonica  me* 
oi  etatetet  fint  o  e  termint  .ppoztioms  a  ao  c.ct  oucaf  o  in  oes  illos  *  «puenian  t  f  g  h  qui  g  feptimam 
fecfioi  erunt  in  eaoe  meoietate  q>  per  cozrelariutrt  eiufoem  feptime  oiffereti  e  f  ao  g  *  g  ao  h  fint  eque 
multiplices  aO  o  e.oucaf  qj  e  in  cz  «puentat  Iz.eritq?  g  octauam  fecfioi  f  ao  h  ficut  h  ao  lt.$te  oucatur 
e  tn  b  t  .pueniat  l.eritqj  l  ao  h  ficut  b  ao  c.quare  l  harmonice  meti9  mter  h  *  lz .  ficrp  habes  ouos  fnt 
oatam^poztioem  geometrice  £ttnuatos:infer  quos  z  ouo  meofi  harmonicemeotetatis  funt  irtueri. 
&{  fi  plures  oefioeras  ouco  in  oes  tnuetos  tein  ouos  ejetremos  z  habebis  tres  t  meoietate  geome* 
trica  pttnuatos  z  inter  buiozfi  fingulos  ea  rone  qua  ptius  meoios  in  harmonica  meoietate  fumptos 
et  hoc  quoqj  pacto  quotquot  voles  inuenies. 
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fm  meoictatcm  geometricam  cofiftant. 

CScbm  exigentiam  trcefimefecunoe  huius  inueniatur  a  b  c  tres  numeri  irt  arithmetica  meoietate 
pfti  tutuioter  quos  fint  o  z  e  tn  geometrica  meoictate.et  fit  f  numerus  qu£  oes  numerant:numeret<p 
eum  f  m  g  h  U  l  m.et  patet  e  quaoragcfimafejctam  huius  g/  U/  m  ee  in  harmonica  meoietate:feo  z  per 
quaoragefimamoctauam  hui9  h  mter  g  t  litet  l  inter  Utm  crut  in  geometrica  meoietate*fic<B  patet 
effectum  pzopofitum. 

eximam  rcliouarum  mcoietatum:in  numeris  conlhtucrc* 

Clbec  a  geometrica  fumitur.£tfint  a  b  c  in  geometrica  meoietate  ita  tamen  Vt  c  minimus  fit  maio: 
Zg  oria  maiozum.fubft rahaf  igitur  otfferetia  maiozum  ab  c  mimo /  z  refioufi  fit  o.oico  b  c  o  ee  iit  hac 
ptima  collateralium mcoietatum  ollitutos.na  quia  a  b  c  funt  in  geometrica  meoietate  coftitutiiioco 
que  «ppottio  a  ao  btea  cfl  g  vicefimam  huius  oifferentie  maiozum  ao  oiiferentiam  mmozum.feo  oif= 
ferentia  a  ao  b  efl  eaoem  oifferentie  c  aO  o,  igitur  oifferentia  c  ao  o  minozum  ao  oiffererttiam  b  ao  c 
maiozum  ficut  a  ao  b.quare  ficut  b  ao  c  majeimi  ao  meoium. per  ©tff  initionem  itaq?  patet  .ppofitum* 

CSccunoeitmemioilem  oechrare. 

CSint  vt  pzius  a  b  c  tn  geometrica  meoietate  quo?  oiffererttiam  minozum  aooo  ao  a.et  ppofitfi  fit 
o.oico  o  ao  b  e  (Te  in  fecdoa  reliquas  meoietate.  nam  per  vicefimam  huius  que  .ppoztio  a  ao  b  ea  erit 
oifferentie  maiozum  ao  oifferenttam  minozum  nfierozfi  in  geometrica  meoietate  ?fhtuto?.et  eaoem 
eft  pzopoztio  oifferetie  a  ao  b  ao  oifferettam  a  ao  o.igitur  per  oiff  initionem  cocluoitur  pzopofitum. 

cCmiamcarfiocmm  numeris  aflignarc. 

f£lfrec  etiam  habetur  g  geometricam  meoietatem.flt  ergo  pzeceoetiurtt  hrpothefis  z  maiozum  ©ife 
feretia  oematur  ab  b  meoio:fftip  reffouum  o.oico  b/  c/  o  efie  in  tertia  mcoictare.nafrt  que  oiff  cretta  a 
ao  b:ea  eft  b  ao  o.igitur  que  ppoztio  oifferetie  a  ao  b  ao  oiffererttiam  b  ao  c  ea  eft  oifferetie  c  ao  o  ao 
oifferentiam  b  ao  c.quare  que  ppoztio  b  majeimi  ao  c  meoium:  ea  eft  oifferentie  b  ao  0  ejttrcmpzum 
ao  ortam  b  ao  c  maiomm.coftat  igif  g  oiff  initionem  beo  ee  in  «ppoffta  meoietate.  qb  eft  «ppofitum. 

C  Quartam  in  terminis  mamfcftare. 

CSint  ab  quilibet  ouo  iiumertzet  copofttus  ec  ipis  fit  c.oico  c/a/b  ee  tres  tertos  in  hsclquartame^ 
oletate  oatos.qz  en!  oria  c  t  b  ejttremo?:efi  a.et  oria  c  a  maiozfizzeft  b.§  que  ppoztio  a  ao  b meoif  ao 
mimfirea  eritorie  e  jc  tremo?  ao  ortam  maiozum.  per  oiff  initionem  itacp  pftat  factum  efie  ^pofitum. 

a&uintc  ocmonftrationcm  explicare. 

CBaec  a  geometrica  meoietate  elicitur.Sint  igitur  vt  pztus  a  b  c  tres  nfieri  i  geometrica  meoietate 
quo?  c  mtmo  aooo  oifferentiam  maiozumtet  copofitus  fit  o.oico  b  b  c  efie  tn^ppofita  meoictate.nam 
oifferentia  o  c  ejctremozum  eft  oifferentia  a  ao  b:igitur  aotuuante  viceftma  huius  que  .ppoztio  b  ao  c 
mcotfaomimmutmea  erit  oifferentie  o  aocejctemozumao  oifferentiam  b  aoc  minozum.^ta<pper 
oifftnitioncm  oemonftratum  eft  pzopofitum. 
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57  CSqctam  fub  cjccmplo  ocmonftrarc. 

c%  harmonica  cognofci  potcft.Sint  a  b  c  in  harmonica  meoietatezg  oiffinitioem  que^ppoztio 
a  ao  c  ea  eft  orte  maiozum  ao  oriam  mino?.capio  nfierum  o  inter  a  z  acutus  oria  fit  ao  a  que  b  ao  c. 
er  ut  itaq?  traf mutate  oiff  eretie.quia  que  oifferentia  a  ao  b  maioznm:ea  eft  o  ao  c  mtozum.i  que  b  ao 
c  minozum:ea  erit  a  ao  o  maiozum.oico  itacp  s  o  c  efie  qui  petfitur.nam  que  ppoztio  a  ao  c  extremo? 
ea  eft  oifferetie  o  c  minozum  ao  oifferenttam  a  o  matozum.per  oiffinitioem  igitur  patet  effectum  efie 
;ppofitum.fl0Uioo  5i  capite  fecfioi  fuc  arithmetices  oiuus  Seuertnus  tcftatur  huicmeoictati  quam 
fuo  ozoine  quartam  ponit  pzopzi um  efievt  qb  cotinetur  fub  tnaioze  terto  %  meoio  ouplum  fir  ei  quoo 


cotinctur  fub  mcCio  *  paruiffimo:hoc  intmbttatfi  efl  per  feptimam  fecuci  quoties  matum  ac  immu 
eflbabitutoo  cupla/ nlioquin  per  eancem non  teneat  feo  per  eancem  fcmperque,ppoittomarmuac 
mimum  ea  erit  eius  quoc  cotinetur  fub  maximo  %  mecio  ac  ic  q$  continetur  fub  mecto  i  mimo/  imo 
ic  omni  mecietati  comune  eft. 

C  Septime  terminos  mucftigare. 

fTIbeceic  geometrica .  Sint  a  b  c  tres  numeri  in  geometrica  meCtetate  ab  a  rnarfmo  eo?  fubftraho 
cifferentiam  minorum  t  fit  reficuum  c.et  patebit  vt  piius  que^jportio  a  ac  b  marimi  ac  mtmuieam 
clfe  cifferentie  ettremo?  ac  cifferentiam  matorum.quare  per  ciffnitionem  conflabit ptopoutum. 

C^ctauamoemumrcftatcjtplanare*  .  '  ■ 

Cll?ec  etiam  er  gecmetrica.Sint  fepius  cati  numeri  a/b  /  c  in  geometrica  mecietate:  et  minori!  Cif* 
ferentia  aceatur  meoioifiatq?  compedius  c.cteo  a/c/befle  in  hac  vitia  mecietate.nam  aiiejpponio 
a  ac  b  matinii  ac  mfmunuea  efl  aciuuate  vicedmahuius  Cifferetfa  a  ac  b  ettremoru  ac  ctfrerettam 
c  b  m  inoru.nam  equatur  cifferenti e  b  ac  c.igitur  per  ciff  i nitionem  a/  c/  b  funt  m  bac  mecietate.ftccp 
conflant  octo  collaterales  mecietates  monftrate. 

cCrium  numerowm  majriim  aD  meoiutmatep  Diffcrcnticmatfmi  aD  minimum  aD 
Differentiam  meDij  ao  ipm:canDcm  elfe  pzopoztionem  impoflibile  efr* 

(TSinta/b/c  tres  ctucrfi  numeri  qufcficp:quop  a  fit  majefmus/  b  mecius/  et  c  mimus:  et  cifferentia 
a  ac  c  fit  c.et  cifferentia  b  ac  c  fit  e.cico  impoiTibile  efl*e  eancem  ;ppoitf one  a  ac  b  rnatimi  ac  meciu 
que  c  ac  e  cifferentie  matitni  minimi  ac  Differentiam  meoil  ac  mimum*  nam  fl  ea  ;ppcrtio  fit  a  ac 
b  que  c  ac  e  totius  fcj  ac  totum  quecetracti  ac  cetractmerit  c  reficui  ac  c  reficuu:que  a  ac  b  totius 
ac  totum.efl  enim  c  vtriuftp  reficuum*quare  a  et  b  icem  funt  numerus  atq?  equales.  quoc  efl  contra 
brpotbefim* 

<T  Si  inter  duos  numeros  fumatur  tres  ineDtj:  vnus  f  m  arithmeticam  mcoictatcm : 
ct  vnus  fm  geometricam:ettertius  fm  barmonicatwarjtbmeticum  maj:ttnu:  %  bars 
momeum  tmmum:atcp  mter  illos  geometricum  mcoium  cfle  ,ppo:ti6alit  en  ncccflc. 

fTSit  a  ac  c  «portio  quecfiqj  que  potefl  in  cuo  equa  ciuici.vt  erempli  caufa  quacrupla  inter  cuius 
ertrema  per  tricefimanonam  huius  fit  inuentus  b  in  harmonica  mecietate  cupio  a  b  et  c  *r  ^juemant 
c/e/  f  qui  pfiRter  crfit  in  cacem  mecietate*et  quia  per  feptimam  fecuci  c  ac  f  vt  a  ac  c:et  a  ac  epofita 
eftpartibilis  in  cuas  equas  ^poztionesJpartieiur  etiam  c  ac  f  m  equas.ciuioctur  igitur  perg.erit 
igitur  C  ac  g  vt  g  ac  f.quare  g  per  ciffinitionem  mecius  efl  geometricus  inter  c  t  f*et  quia  f  t  c  funt 

pareLipfofofimuliunctomm  capio  mectetatem  quefitb:queperqmntam  buius  cftmaritbmeuca 

mecietate  inter  c  *  f*babemus  igif  inter  cuos  numeros  c  et  f  tres  mecics  b  3  *fc?  j?  m  arithmetica 
mecietate/  g  in  geometrica/ 1  e  in  harmonica  cemoftratos.qtf  fupponebat^pofmo.cico  igitur  c  efie 
matimum  meCio:um:et  e  immutet  g  mecium  ^jpo:tioaliter  atep  geometricum ^nter -  b * quia 
b  efl  mecius  inf  c  t  f  f  m  arithmeticam  mecietate  e  fm  barmontcamicrgo  p  quacragcftmapiima  j 
buius  b  maior  efl  q>  e«et  que  «pportio  c  ac  bea  cfle  ac  f  «igitur  per  vicefimaqumtam  fecfici  qc  fit  et  c 
in  f:equu  efl  ei  qui  fit  et  b  in  e.fec  quia  g  efl  mecius^poitioalie  inter  c  'i  fugitur  pervicefimafettam 
ctufoem  quoc  fit  et  c  in  ftequfi  efl  ei  qui  fit  et  3  in  fe.quarequoC  fit  et  g  in  fe  im  eft  qtum  quoc  et  b 
in  e*fgitur  per  fecficam  partem  etufcem  vicefimefette  fecunci  b  0  e  funt  proportio  ales,  quare  b  erit 
matimus:g  mecius  proportionalis:?  e  mimmus.quoc  intencebat  pzopolitio* 

CBuos  numeros  quo#  ^ppoztio  non  fit  Data  p:opo*tioncmaio2  /  inueftigareunter 
quos  fm  tres  Dictas  mcDietates  meDics  alTignare  fit  pofiibilc. 

friatam  p:opo:tioncm  quacunq?ctuicamus  per  fetageffmanonam  noni  in  quotlibet ^pontones: 
quau  cue  ftnt  equalesique  ppofite  no  ftnt  cata  p:opo:tioe  maio:.fm  igif  illam  ^poitioem  ppofitam 
quero  mecium  harmonicum  fm  cttgcntiam  tricefimenone buius  et  orno  confimiliter  operaco  vt  m 
pnneipio  p:ecec  entis  factum  efl  inueniam  tres  mecios  moCo  qui  in  p:ececenti  cictus  eft  linter  Cuos 
numeros  quo?  piopottto  non  erit  cata  pioponione  maio:*fi«?  conflabit  piopofitum, 

C^ectmi  elementorum  arithmetices  tyoioswi  finis* 


I 


ir^acobi  f  ab:i  Stapulcnfis  dementa  -abulicalia  aD  dariffimuviru 
iBicolaum  oe  baqucmllc  mqmftto:mm  iJMcfioetcm. 


Ccreuera  clariffimc  vir  nulli  meae  demento?  muflcalm  qualefcuncp 
funt  pzius  Dicare  vigilias:q$  pzobatas  cognouifle^uis  io  me  mime 
Iatcrct/Dcm6ftraticncs:in  quibusvcl  folisvis  fctentie  c6fiflit:n6  p:o 
bari  non  potuiffc.Hcru  fi  p:cfentiu  iuDtda  parui  ouas/rcputafc£:bi 


-afcercimus 

Camytas 

UMolomcus 

i0:pbeus 

Ibyfmenias  Cbebanus 

Cuboliocs 

lP>ytbago:as;  Samius 

Ccrpanocr  lefbius 

Ibippafus 

ftmpbion  tbebanus 

Hycaon  Samius 

2lrifto]cenus 

Jlinus 

lP>:opb:aftus  Ubcriotcs 

T^bilolaus  ipytbagozicus. 

Srion  lefbius 

Cftiacus  Colophonius. 

Brcbytas  tarentmus 

-abyoasiPbtygius 

Cymotbcus  milcfius 

albinus 

£o:ebuslyoius 

iBicomacbus 

Diuus  0cuerm*  j3oecius* 

Ibyagnisip>b2y]c 

IjMato 

.abarfias 

ariftotclcs. 

t fitmlium  qsplurimi  quos  oes  ctcrna  memoria  cifctplinaru  eblaoitifiima  fulica 
rcDDioit  ifignes  mter  quos:ouos  peeptotes  meoo^acobu  Cabiniu  *z;‘^acobu  turbe 
Ium  anumcro:tan$  ea  arte  pofteritati  victuros.  Comeoant  z  ea  mirifici  cius  effcct*. 
Tpytbagouci  em  animo?  ferocia  tibiio/fiotbufcp  emolliebant. Cfclcpiaocs  fremetis 
vulgi  feoinones  crcb:o  cantu  compefcuit.  tubafurois  meoebatur. 

Damon  pytbagoticus  cb:ios  ctp:omoepctulatcs  aDolefcetcs:grauio2lb*mooulis 
ao  teperanttam  rcoudt.f  cb:e  tvulncra:mufica  mooulationc  curauit  anticjtas 
£aoe  quocp  fuauitatc  fcbias/copenoicucp  oolo:cs  emeoauit:  qd  bifmcnias  tbeban* 
tetafle  mcmotatur.Cbeopbtaftus  ao  animi  pturbationcs  mooeraoas  muficos  aobt 
buiffc  memoraf  mooulos.  iBec  iniuria  quioe.cft  cni  mufica  vt  queoa  moocratioms 
Icjc  atq$  regula.^iuamobzc  bono  iure  eos  riocbat  Diogenes  muficos:  qui  cu  citbara 
ao  barmomeos  cofenfus  baberent  temperatatanimu  gererent  incopofitu  et  p:o:fus 
barmoma  vite  ocftitutu.  3t*enocratcs  o:ganicis  mooulis  lymphaticos  liberauit. 
Cales  Crctcnfis  fuauitatc  citbarc:mo:bos/pcftilcntiaq5  fugauit.  zerpaoer  et  arion 
•aones  z  lefbios  cantu  a  grauiflimis  mo:bis  leuaflfe:  oiuus  Scuerinus  auto:  cft. 
Iberopbilus  mcoicus  egrotum  venas  muficis  penficulabat  numens. 

Cymotbcus  aut  muficus  oumvoluit  efferatu  rcooiDit  alcjcanom  ao  armacp  furente 
ateg  aliter  cu  libuit  ab  armis  ao  couiuia  retrahit  emollitu. Cb:acius^:pbcus  fera? 
fenfus  fioibus/catucp  inflcjcit.boc  cft  fermos  boim  mo:cs  leges  ao  citbara  cancnoo 
ao  moocrata  bumanttate  reDu]eit*tCcrui  fiftulis  capiutur  ftuoiocp  moDulationu  ocris 
ncutur.Cygni  bypcrbozci  citbarc  catibus  alliciutur.  Clepbatcs  inoi  otgamca  Dulce 
orne  permulcetur,  suiculc  fiftulis  irretiutur.  reneros  aobuc  infantiu  fenfus  permo 
uent  catus/crepitaculaq;vagicntu  fcoat.Delpbinos  fuis  fibi  fioibus  cociliauit  arion 
Scrpctcs  catibus  rupuntur.Sepulto?  manes  cantibus  cjccitatur.^n  actiaco  litro:e 
mare  citbara  perfonare  memoratur.-abcgaris  citbara  perfonat  fa]cu:ct  ao  cuiufiibet 
pulfantis  ictum  fioiemat.  £t  poffem  plcracp  talia  vir  clariffimc  ao  mufica  comcnoa* 
tionc  aoDuccrc.at  tot/rantifqjt  rcccntiu  z  p:ifco?  comcnoata  autoritatibus  tibi  nuc 
ab  me  at<$  bonaru  littera?  ffuoiis  Dicata  oifciplina:equo  fufeipias  ammo  tuis  aufpi 
eno  lucem  babitura.Ct  me  vnum  inter  tuos  clietulos  tuarum  vtrtutu/tuicp  nominis 
obferuato2cm  clTc  cognofcito.  Hale. 


CSIaeobus  Btapulenfis  ?acobo  itabinio  z  ?acobo  Curbclino-abuficistfuis 
cbariflimie  pzeccptozibus. 

« 

'Boo  inter  ozatoze  atcp  rbctoza:  io  inter  cantozem  t  muficum  interefie  vo 
luntmecp  ozatozem  quemq*  dici  mereri  qui  it>em  rbeto:  non  fit.ita  vcftruj 
femper  moicium  futt:vt  nc  canto:  quioe  dici  mercatur  vn$:qui  iocm  mu* 
ficus  non  fucrit:pulcb:c  mimos/ct  byftriones  a  cantozum  bonefto  cetu  fe 
qucftratcs  tanq$  £  picureos  a  fobzia  menfa/caftocp  pbilofopbozu  oogmate.  nec  in? 
iuria  nam  Ibomerus  oiuinus  ijSocta  vbicp  ooctum  et  fcria  mooulatu  mtrooucitcan^ 
tozem  vt  apuo  Qoyfleam  vbi  ^cnclope  tPbcmm  f  loicine  ao  ncruos  verba  moue* 
tem  bis  verbis  allocutam  effingit. 

■jpzeterea  illacbzimans  otuum  cft  affata  canentem 
ijSbemi  multa  tenes  bominum  mulcentia  pectus 
-facta  bominum  atep  ocum:ct  que  lauoe  autozibus  aoount. 
fi£]c  iis  pange  altquio. 

^t  quales  Ibomerus  pzobat:  vos  minime  tales  effe  oubtto  vt  qui  oudu  a  vobis  pzia 
muficcs  ruoimenta  perceperim.  Quapropter  ao  vos  noftros  labozes  cjtaminanDos 
comitto.quos  eo  libentius  me  fufccpiffc  fateo:  :quo  muficale  fcientia  nec^  apuo  gre- 
cos  nccn  latinos  quioe  vnq*  elementis  traoitam  effe  leger  i  t  at  mtroouctiones  $plu* 
rimas  mter  quas  ca  ommu  nobiliffima  eft  quam  oiuus  Scuermus  jDoccius  fut  mo* 
numentu  reliquit.qucm  vnu  in  bac  re  pzefcrti  oelcgi  mcozu  ftuoiozu  ouce .  Bx  ergo 
pzobaucntis  fatis  micbi  clVJn  re  enim  noftra  malumus  aliozu  luoicia  fcqui:^  pzo* 


Snttqui  qui  oc  mufica  fcripfcrunt 

3nfigncs  c]c  rcccntiozib® 
qui  occaocfcripfcrc. 

Democritus 

•jjMato 

Ibinus 

Ibcraclioes  ponticus 

ariftotcles 

Diuus  Scucrinus 

Cbimotbeus  milefius 

STbcopbzalhis 

J3afilius 

Tfcbilolaus  *£>ytbagozicus 

TBicbomacus 

Ibvlarius 

arcbitas  tarentinus 

Hriftojccnus 

&uguftinus 

Duo  Cbcooozt 

Tptolomcus 

ambzoftus 

36  antbus  atbcnienfis 

t6clafius. 

Brgumcntum  quattuo:  libzozu  mufices. 


dPzimus  liber  interualla  muficis  mooulationibus  acomooa  oifcutit.  multiplepou 
plarc/triplarc/quaozuplare.fuperparticularc:fcfqualtcv/ferquitertiu/fefquioctauu/ 
bis  fcfquioctauu/ ter  fcfquioctauu  /quater  fef<Joctauu/qmn4cs*  fcjcies  fcfquioctauu 
CSccunous  oc  tono/integro  tonioimioio/fcmitomo  minoze/femitonio  maiozc/cd 
mate/  fcbifmatc/  atqj  oiafcbifmate. 

C  Certius  oc  fefquttono/oitono  oiateffaru/oiapente/oiapente  z  tono/oiapafon/oia 
pafon  z  trifcmitomo/oiapafon  etoitono/oiapafonctoiateffaro/oiapafon  z  oiapete/ 
oiapafon  oiapcnte*  tono/oifoiapafon/ac  integro  toni  z  cdfonantiaruoimoimioio* 
j£t  oe  maximarum  Ibarmoniarum  confonantiistet  quarunoa  meoietatum. 
cQuartusocmonocbozoo/tetracbozoo/pentacbozoo/bcptacbozoo/octocbozoo^ 
pentaoccacbozoo/oiatonicis/cbzomaticis/  cnarmonicis  melooiis.  £t  oc  melooiaru 
moois.  et  bec  fub  bzeuitate  contracta :  argumentu  libat  funto. 
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C?aeobi  <§ab:i  Stapulchlis  j£lcmcnto:u  muflcalm 
ao  clarilTimum  virum  TRicolaumoc  baqucuillc  p:eft? 

-  ocntem  parilicnfem  liber  pzimus  * 

TRtcruallum  eft  foni  grauis  /  acuticp  fpariozum  babituDo. 
Spaciumvocamus  nerim/cbozDam/cjepiramm  aerem/er  quibs 
quio  fimilc  cft:a  quo  fonum  dicimus. 

-afcultiplej:  intcruallu  eft  quoties  maius  fpaciu  continet  minus 
pluries* vt  bis:ct  Duple*  interuallum  oicitur.vt  terno:  et  Dicitur 
triplcjc.vt  quarto  et  quaDzuplc*  nuncupaf.z  boc  pacto  oeiceps 
interuallum  fupcrparticularc  eft  cum  maius  continet  minus:  et 
partem  eius  aliquam*  ""  , 

Tf>ars  eft  que  metitur  totum :  ipfum  aliquoties  fumpta  reftituens. 

Si  maius  continet  minus  et  eiufoc  oimioium:  fcfqualteru  nominatur  interuallum. 
Si  maius  continet  minus  et  minozis  partem  tertiarfi :  oidtur  fefquirertiumt 
Si  vero  cotinet  minus  et  eiufoe  mtnons  partem  octauaicpogDoum/fcfquioctauwR 
nominatur.  i£t  ita  reliqua  fupcrparticularia  iterualla:pcrfacile  eft  Diffinire:  fcD  par» 

mulleo  conDucuntpzopofito. 

Supcrpartiens  autem  Diceretur  interuallum :  ft  maius  contineret  mmus  et  minozis 

partes  aliquot :  que  parte  vnam  non  efficiunt. 

iBumeri  funt  aoinuicem  pzimi :  quos  fola  mentur  vnitas. 

©ignitates. 

®Dquio  metitur  alterum :  metitur  et  omne  mcnfuratfi  ab  illo. 
tCompofitum  m  ea  rcfoluitiir  fimpliciate*  quibus  componitur. 

Cuiuflibct  numeri  pars  eft  vnitas :  ab  eo  Denominata, 
t&nitas  in  quemcuncp  numerum  Ducta:  ipfum  pzoDucit. 

^uioquiD  metitur  oetractum  et  refiDuum:  metitur  t  totum. 

^uccuncp  vni  et  ciocm  equa  funt:  z  ca  inter  fc  funt  equa. 

£t  que  inter  fe  funt  cqua:ciufDcm  funt  eque  multiplicia  aut  fubmultiplicia. 
i£o:um  quozum  tota  funt  equa:et  DimiDia  funt  equa. 

^uioquio  bis  auctum  aliquiD  tranfeenoit :  iD  vitra  illius  otmioiu  dfe  nccefle  eft. 

£t  quoo  Duplicatum  non  implet  integrumao  pzofccto  non  continet  Dimioium. 
i0mne  totum  eft  maius  fua  parte. 

C^ctitiones. 

Bata  equali  cbo:oa:quc  fpactj  aD  fpaciu  p:opo:tio  eft:  eam  dfe  z  foni  aD  fonum. 
5ntcr  numeros  fola  vnitate  Diftantes:  nullum  intercipi  poffe  meDiurn. 
epacium  quoslibet  in  quotlibet  equas  partes  DiuiDcrc. 
fCotum  ao  fuam  partem  /et  lajcius  aD  fe  tenfum:  grauio:cm  fonum  eocre. 
t0mnemp:opo:tionemeirctan$numcriaDnumcrum.  , 

Qi  numerus  numeru  Datum  multiplicct:ioec&  pzoouctu  DiuiDatmume^  Datu  rcDirc 
Si  numeru  Dani  numcr9oiuiDat:z  qdpuaut  rurfus  multiplicctmumc#  oaturcoirc* 
£]ctremo:u  p:opo:tione  cx  meoiozu  pzopoztiomb*  vt  fuis  partibus  cITe  compofita. 
i£]ctremi  ozomataru  pzopoznonu:majrimus/minimufc&  terminus  mtclliguimir. 

CSclftlafubalternata  qualis  aoSrtthmetica  ZDufica  eft:p:indpits  ct  Oemoftratfsfricntie  pzipzio 
fubalternatifm  vtitur.at  ftuouimus  vt  cg  fieri  poteft  rar  illime  io  ml?ac  oifciplina  fiat. verum  plerum 
vbi  opo:tuntt  vioebitur  alio  ap  in  arithmeticis  factii  eftvtemur  oemoftranoi  mo :  quo  Ungula  magia 
e)t  pzopziis  facta  viocatur  qmis  arithmetico  fuffragio  atep  iis  que  in  arithmeticis  monftrataiunt  ca 
oem  pzoptius  factliufcp  fierent:  attamen  quanoo  io  fiet  %  quanoo  no  fequentibns  oemoftratiombua 
coiltbetperq»  pcrfpicuumeuaoere  poterit.  ■ 


C  01  iittmiallum  multiple*  binario  multiplicetur,  te  quot»  fit  t*  bac  multiplicatione  « 
interuallum  multiple*  eft. 


1  »  1 . 

«  i  «  i 

i 

1  «tf  1 

*  1  4  1 

2Paltiplejceje©uplatione» 

1  1 

•  1  1 

rPultiplcjc  interuallum» 

I  B  | 

1  1 

; 

1  1 

B  1  1 

C$nteruallum  binario  multiplicare: eft  inrerualli  babitubinem  ouplare  que  quo  pacto  buplaoa  iit 
©uoum  tertia  pzopofitione  quinti  Britbmetices  notum  efle  poreft.vt  fla  b  fit  interuallum  quoocficp 
quot»  binario  multiplicare  iubeamur :  ipfum  per  tertiam  quinti  multiplicabimus  fi  ©ucimue  a  in  fe 
et  b  infe  pzouenisntcp  ©  c  eritqj  pzotmctozum  t»ctc  oupleje  interuallum  interuallo  pzo©ucenti&  a  b» 
fi  rurfum  ©uctmns  a  in  b  pzoueniatq?  pzoouctum  c  erit  per  fejetam  quarti  que  pzopoztio  ©  a©  e  ea 
©em  e  a©  c  et  interuallum  ©  c  in  ©uo  equa  partitum»  Se©  efto  nunc  vt  interuallum  a  b  fit  multiplejc 
queabmooum  pzoponit  pzopofitio  quo©  mo©o  pauloante  ©ictozbinario  multiplicetur :  fitqp  ©uplum 
o  c  et  ea  pzopoztio  ©  a©  e  %  e  a©  ctoico  interuallft  ©  a©  c  efle  m ultipleje»  fiam  cum  a  a©  c  multiplejc  fit 
interuallum  cum  geminatur  manifeftum  eft  multiplejc  a©oi  multiplici  quare  per  viceflmafecunoam 
noni  Brttbmetices  ftatim  notum  eft  interuallum  compofttum  multiplejc  efle.t  pzopofttfi.Seo  i©em 
aliter  btc  ©emonftratur.£luonta  enim  que  pzopoztio  a  a©  b  ea  eft  ©  a©  e  et  e  a©  c»  nam  vtraq?  p:opo u 
tionis  ©uplate  a  a©  b  mcoteue/)P>:opo:tio  aut  a  a©  b  pofita  eft  mnltiplejtfigitur  et  pzopoztio  ©  a©  e 
multiplejc  eft.metif  igitur  per  ©iffi initione  multiplicia:e  ipfum  ©  vel  bia  vel  ter  vel  ©einceps»  Bt  coti 
quot©  ture  c  toties  metitur  ipfum  e.quare  t  c  per  pzimfi  commune  concepti!  etiam  metitur  ipfum  a* 
£luicquio  enim  alterfi  mctttunmetitur  et  omne  quo©  menfuratil  eft  ab  illo»  eft  iracp  per  ©iffinitionS 
interuallum  a  c  multiplejc*  quo©  erat  often©en©um» 


C  0i  fuerint  termini  «ppottionalttcr  conftituti:  cum  pzrniue  fuerit  vlumo  coparatuo  * 
npnmuo  vlttmum  fuerit  mcnfuoimetictur  ct  fccunoum» 


1  1 

M  1 

8 

i 

t 

-  1 

B  b  c  tres  termini  pzopoztio* 

1  • 

>  1 

© 

-e 

'  f 

nalcs  quozfl  a  numerat  b» 

?  1  4*  -  ' 

dCametft  b*«c  ©edmatertia  quarti  ©emoftret  fufficienter:eam  tamen  SpUua  f?oc  in  loco  volumus 
manifeftare.Stnt  enim  a  b  c  termini  pzopoztionabiliter  conftituti  et  a  numeret  c:  ©tco  i©em  a  nume» 
rare  b.capio  enim  ©  e  f  terminos  in  ea  pzopomone  minimos.  £tuonta  enim  ©  a©  e  vt  a  a©  b :  et  e  a©  f 
vt  b  a©  c.  igitur  per  equam  pzopoztionaiitatc  quam  vicefimapzima  fecun©i  Britbmetices  monftrat 
©  a©  f  vt  a  a©  c.fe©  a  per  bppotbeftm  metitur  c :  igitur  et  ©  metietur  f.  Bt  quia  ©  e  f  potiti  funt  in  fua 
p:opo:tione  minimi.ergo  per  quintam  quarti  ©  et  f  funt  a©inuicem  pztmi.  Bt  cum  ©  feipfum  metiaE 
pariter  ct  f  per  ©iffinitione  t  eftvnitas.St  vero  cum  vnitas  fit  omnis  numeri  pars:©  ergo  metietur  e 
Bt  cum  a  a©  b  vt  ©  a©  c:  metietur  igitur  a  ipfum  b  fecun©8  terminum :  quo©  erat  cognofcen©um  at<s 
pzopofitum» 


C0i  interuallum  binario  multiplicatu:multiplc]c  effecerit  interuallum:  ipfum  quom  * 
multiple*  erit*  * 


1  1 

4 

8 

Bb  interuallum  binario  mulriplicatfl 

b  1 

c 

multiplejc  efficiens. 

IC^ec  eft  conuerfa  pzimeicuius  b*c  eft  ratio»  fiam  cum  interuallum  compofitQ  multiplejc  fit  et  per 
feeun©am  comunem  fcientiam  refoluatur  in  i©  interuallum  eje  cuius  muinplicatione  creuit  fiquioe 
compofitfi  omneun  ea fimplicta  ©iflbluitur  eje  quibus  coaliti! (concretum Icompofitfiqj  efT e cognofdE 
per  fejcageftma  noni  interuallum  fimplejt  multiplejc  ertt.  Bt  i©  t©em  aliter  often©itur»  THam  fi  a  b  c 
geminatum  interuallu  fit  multiplejc  fic  vt  c  multiplejc  fit  a©  a  et  ea  pzopoztio  a  a©  b  t  b  a©  c:quoniI  c 
at  a  erit  multiplejc:a  per  ©iff  tuitione  metietur  ipfum  e.quare  t  per  pzeceoentcm  a  metietur  ipfum  b. 
eft  igitur  interuallum  fimpleje  b  a©  a  per  oiff initioiiem  multi plejc*et  pzopofitum» 


I 


•«  <  •  .  t  .  ...  ,  ^  .  1  . 

4  CBi  tcrmmo:u  mterualli  pnmus  a&  fccunDu  comparatus  fcfc  vt  tertius  ao  e^uarfu 
babucrit:  quot  p2opo:tionaliter  meoij'  p:imo  et  fecundo:  totiocm  tertio  z  quarto  in* 
tcrucmrcneccfleclh 


£  meOium  pzopoztionale  Inter  o  et  f  tertium  %  quartum  vt  b  inter  piimu  etfecunoum. 
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f£Ibanc  tmooectma  quarti  monftrat  cuius  aobuc  Wc  vt  ao  fequentia  momentum  babens :  cognitio 
pzomptioz  babeaturtrepet  itur  oemonftratio. 

C^it  a  cuiufcuncp  mterualli  pztmus  terminus  ao  c  fecunou  vt  p  tertius  aP  f  qu  artfttet  fit  b  meoi  u$ 
pzopoztionaliter  ccnftitut*  inter  a  x  c.oico  etiam  inter  P  et  f  interuemre  vnum  pzopoztionaiif  meoift 
Capto  eni  per  fertam  quarti  gbU  tres  minimos  fecunoftpzopoztione  aao  b  et  argumento:  eje  vice» 
fimapzima  fecunPi  per  equam  pzopoztionalitate  g  ao  b  vt  a  ao  b  et  b  ao  lz  vt  b  ao  c .  igitur  g  aP  lz  vt  a 
ao  c.quare  ?  vt  o  ao  f.at  fi  P  et  ffunt  itoem  termint  cu  g  Umamfefhitn  iam  cft  inter  o  et  f  interuenlrc* 
vnu  pzopoztionaHter  meoifi.Sfn  mmuerergo  per  vicefima  tertii  Brttbmetices  g  et  lz  metietur  o  et  f 
equalttenfit^  io  fecunou  LOuco  ergo  l  m  g  b  et  U  x  pzoueniant  o  e  f  per  feptimam  fecunoi  o  ao  e  vt  g 
ao  b  et  e  ao  f  vt  b  ao  Iz.quare  e  interuenit  4>po:tionaliter  mePtuo  terminis  p  x  f:qt5  erat  moftranou. 

5  c^upcrparticularis  tntcruaUi  medius  numcrus:ncq$vnus  nccp  plurcs  p:opo:tio- 
nalitcr  mtcrucnicnt . 


jgt?  pzopoztlo  fuperparticularis:in  Puo  equa  PiuiPi  non  pofiit. 
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18 
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B  c  fpacium  ftiperparticulare. 

i  

B  ;b 

c. 

M? 

0 

f 

&  e  f  tres  minimi  pzopoztionis  a  ao  b. 

tfrihcmr  (ntelliaimus:  nullum  ftiperparticulare  tnterttallum  in  ou  as  aut  putres  interuallon  pabitu 
ornea  DzoooztionefcB  fecabilc  efie.quoo  oemonftrattone  pzojcime  fubiuncta  perq?  facile  liquebit^  ^ 
tfTSit  a  dnteruallii  Cuperpartieularequoo  oiuioamr  in  ouo  equalium  babituoin&fpacia  a  b  b  c 
Stis  cSftitutifcB  numeris  fi  polTibile  eft.fitc$  iccirco  vt  a  ao  b  tra  b  ao  c.capio  per  ferta  quarti  arttb 
metices  o  e  f  tres  minimos  continue.ppoztionales  tn  pzopoztione  a  ao  b.e ^  J cul^.|  trtto-> 
vt  b  ao  c:ergo  per  equa  pzopoztionalitate  o  ao  f  vt  a  ao  c.  atqui  a  ao  c  pofitu  efrfupparticuiare  mter^ 

uaUfiJigitur  t o  ao  f  eft  fuperparticulare.Btvero  quoniam  o  e  f  funt t^0  ”  »ifiS' 

termini *i«if  P  et  f  pzimus  x  vltimus  per  pzima  quarti  funt  aoinuice  pzlmi.Br  cu  O  moftrat  us  fitfue 
mrrtnilaris  ao  f :  per  olffimtione  p  continet  f  et  eius  partem  que  toeo  per  oiffinirtone  metitur  f*£t 
fi  e 3  p9re  fit  numerus  cum  ea  etiam  per  comunein  conceptu  metiatur  otmettetur  enim  P  ™  ®  * 
fractam  x  refioufi  qnoo  equu  eft  f.iton  crut  ergo  p  et  f  aoinnicein  P«mi  cuius  oi 
tu  m  eft  -r  impofTibile.erit  ergo  ea  pars  vnltae  .Cunc  apoo  vnitatem  tpfi  f  *  fiat  gt  vt  g  et  f  folius  vni- 
£2? S 1 3ne Sf^mSS-Smwtoz  P  ao  f  vt  g  ao  f .  feo  infer  o et  f  politus  eft  vnns  interuemre 
m  eoius  iaitur  per  pzeceoentct  inter  g  et  f  numeros  folavnitateoiftantes  interuenit  mtercipiturcp 
aliouis  numerus  meoius  quoo  per  fecunoa  petitionem  eft  fmpoflibilemon  igitur  fuperp articula ris 
fnt^n  ^ uTmeoiu  elnteru  enit  numer  us.nccp  qu  o  qj  eooem  argumeto  mteruemetplures.£tbac 
S52L et  bacquoS  coguofcitur  repzebefiouem  oemoftrattonis. 
®rrbifc*cv  nulla  fuperparticularis  in  ouo  equa  oiuioi  poffit  quam  tertio  mftitutionis  mufice  capite 
^  aooucerc  no  tam  efTe  oiui  Seuerint  ^lUicbomacbiaut  aliozft 

oimo  intr*rn?etfltur  electanti  (Time  qui  x  fimile  inplerifqs  tum  Sritbmeticetum  XDuftcc  mftitutionis 
iTerom  peritur  £t  non  verentur  quioa  (pace  omniu  oijcerim)  eius  libzosperluftrare  non  vt 
^ SSJcalent  rt canino  mozefi  quio  bians  |fubfultanfcp  appareattaltius  oentem  infigant/ 
mmoe^nt^remeberm^^^ edauctft  ^  venerabile  ^bUofopbte  nomen  et  fuozu  conulciis  lacerent ;« 

H^bif °f*°Pbi  quales  fe  vi oeri  volunt  non  amplius  effe  coguofcantur  neccfle  e  ♦  ^ 
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C£t  interuallum  non  mulrtplejc  binario  multiplicctur:io  quoo  fit  c%  bac  multiplica  * 
tionc  necp  multtplejc  cft/nccp  fuperparticulare. 


1  * 

4 

4 

S  c  interuallum  ne®  multiplex 

ne®  fuperparticulare» 

1  0  1 

b 

c 

S  c  buplatum  interuallum  abq$ 

quibem  eft  non  multiplex» 

CStt  tnreruallu  non  multiplex  a  b:et  buplum  fit  a  c.ita  vt  ea  fit  pzopoztto  aabbtbao  c.bico  inter' 
uallum  a  c  ne®  multiplex  efle  ne®  fuperparticulare.quonia  flac  pzimo  ponetur  multiplex :  ergo  per 
tertia  pzefentis  et  a  b  interualli»  erit  multiplex  at  politum  eft  no  multiplex « Bt  (i  fecunbo  oircrte  a  c 
dTe  interualli»  fuperparticulare  cfi  fit  a  ab  b  vt  b  ab  c  erit  interualli  fupcrparticularie  mebius  p io» 
pozttonalis  terminus  quob  per  pzecebente  eft  impoflibile.  eft  ita®  notum  fi  interualli»  no  multiplex 
binario  multiplicetur  compolitum  interuallum  minime  aut  multiplex  aut  fuperparticulare  efle» 
et  pzopoflfum. 

d&i  Cteruallum  binario  multiplicetur:  atep  io  quot»  eje  ca  multiplicatione  creabitur  , 
multiple?  non  fit:  ipfum  quoqj  non  erit  mulnplcjc.  7 

ClDcc  eft  conuerfa  pzecebentis.  Sit  ergo  fuperiotis  ptopofitionta  figura  in  qua  interuallft  a  c  pzo* 
ueniat  ex  buplatione  l?abitucinis  interualli  a  b  et  no  fit  a  c  interuallum  multiplex,  bico  itibem  inter 
uallum  a  b  no  effe  multiplex.TRam  fi  a  b  interuallfl  multiplex  cft:cfi  a  c  per  f?Fpotbeftm  ex  interuallo 
a  b  binario  multiplicato  f urga t :  ergo  per  pzi  ma  pzefentis  interna  Uu  a  c  multiplex  ent.  at  potitu  eft 
no  multiplex:  ergo  fi  interualli»  non  multiplex  ex  alicuius  interualli  binario  multiplicatione  nafcaf 
ne®  ipfum  quo®  ex  cuius  multiplicatione  oztft  eft  multiplex  crit:qt$  erat  monftranbft. 

numero  parttu  fupcrparticularis  interualli  que  in  vnum  aoacte  rorum  refbtuur 
ct  numero  vno  maio:c:quot  interualli  maiozee  termini  fimul:  minoubuo  fimul  acce*  8 
prie  refponoeant:  cognofcuntur. 
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{£Sit  a  ab  b  interuallfl  fuperparticulare  manifeftft  eft  per  biffinition?  fuperpartfcularis  a  cotinere 
b  et  vnam  partili  b.  ea  igitur  pars  fecunbft  numerum  c:conftituat  fuum  totu  b :  et  fit  b  numerus  vno 
maiot  c:btco  a  fumpta  fecunbft  numerum  c  equa  effe  b  fumptis  fecfibum  b.  Ham  a  f ecunbft  c  fumpta 
continent  b  fecfibum  c  fumpta  et  infuper  partes  b  fumptas  f ecunbft  c.  Brqui  pofitfi  eft  eas  fecunbft  c 
conftituere  vnft  b.  igitur  a  fecunbft  c  fumpta  continent  b  fumpta  fecunbft  nume?  vno  maiozem  c.  St 
vero  b  pofitus  eft  numerus  vno  maiozc  c » ergo  a  f umpta  fecunoum  c:con  tinent  b  fumpta  fecunbft  b» 
quob  erat  monftranbft.  (££t  fi  exemplari  requiris  beclaratione:ft  a  ab  b  interuallft  eft  fefqualtcrfi: 
quonia  a  fefqualterft  eft  ab  b.ergo  a  continet  b  t  eius  btmibtft:et  buo  bimibia  per  comune  pzoloquift 
fuum  totft  rebbunt.bico  ergo  buo  a  tantft  efle  q>tum  tria  btquonia  enim  buo  a  continent  buo  b.  et  »n= 
fuper  buo  bimibia  b  que  vnft  b  reftituunt:ergo  buo  a  continent  tria  b  /  tribuf®  euabunt  equalia.  Btfi 
a  ab  b  eft  fefquitertift  a  continet  totum  b  ?  tertiam  parte  b.at  tres  tertie  b  eque  funt  vni  b.ergo  fupe» 
rieze  argumento  tria  a  co tinent  quattuoz  b/  quattuoz®  euabunt  equalia*tmo  bata  quacfi®  fuperpar 
ticulari  tnaiozes  termini  fecunbft  pzopoztionis  minoze  numerft:equantur  minozibus  terminis  fcom 
pzopoztionis  maioze  numerfi  fumptis.  vt  fi  a  ab  b  fit  fefquiquinta:  quonia  minimi  fefquiquinte  funt 
6  et  5.ibcirco  quin®  a  equi  funt  fex  b.et  in  no  minimis  quonia  n  et  io  funt  termini  fefquiquinte  io  a 
equantur  ir  b.  Bt  fi  a  ab  b  fitfefquioctauatquonia  minimi  fefquloctaue  funt  9  et  8.  ibetreo  8  a  tantft 
fnnt  $tum  nouem  b.£t  qz  rurfum  18  ab  16  fef4octaua:tbeo  fexbecim  a  equi  funt  18  b.et  ita  in  ceteris 
£>cb  fi  ib  no  mobo  particulariter  feb  %  vniuerfaliter  contlplari  cupis  ib  vniuerfaliter  verft  erit. 

CBata  quacuncp  p:opomone:maio:ee  termini'  fecuoum  numeru  mmo:um  fumpti: 
equi  fotu  minoribus  fccunoum  numerum  maiorum  fumpno. 
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CBt  fit  a  ao  b  quecunqj  proportio  et  a  maior  terminus:  b  vero  mino:*  oico  a  fumptoe  fecuneit  b  nu* 
merum  mino: e  equos  efie  b  fumptts  fecunou  a  numen  maiorem.lflam  per  octauam  primi  '3ritl?mec 
tices  quoo  fit  c%  a  tn  b:equum  eft  ei  quot*  fit  er  b  in  a.Btvcro  quot»  fit  er  a  m  b:  funt  a  fumpti  fecunou 
b.et  quoo  fit  eje  b  tu  a  funt  b  fumptt  fecunofi  a.igitur  a  fumpti  fecunou  b  equatur  b  fumptts  fecuoum 
a  et  in  quibuftibet  aliis  eaoe  efi  oemoftratio  ?  piopofitu. 

«°  CflCum  aliquot  maiozcs  ternum  aliquot  mtaoubue  equi  funttea  vntus  maiozum  ao 
vnum  tmnozum  rcpcrimr^pottiojquc  z  numen  mmozum  collcctozum  ao  maiozuro 
collecrozum  numerum. 

|£IPec  efi  couerfa  pceoentt  s.  €tuonfa  per  pieceoetem  minores  collecti  fecunoum  numeru  maiorum 
equi  funt  maioribus  fecunofi  numerum  minoru  collectis  ♦  Seo  numerus  matorft  efi  vnus  terminus 
maio:  et  numerus  minoru  vnus  terminus  mtnor .  ergo  eaoetn  efi  proportio  vmus  matoru  ao  vnum 
minorfirque  numeri  mtnorfi  collecto?  ao  numerfi  maiorum  collectori».  <T£t  quaq»  \?e  oue  vltime  coti 
clufioncs  faciles  funtrvfus  tame  earum  paulo  latctior  eft.l^er  prtma  enim  caru  que  nona  eft:babes 
mus  fi  numerus  maior  ao  minore  fefqualter  eftvt  trinm  ao  ouorbuo  matores  equt  funt  tribus  minos 
ribus.£t  fi  maior  ao  minore  fefquiterttus  vt  4  ao  j:tres  maiores  equi  funt  quattuor  mtoribus.£t  fl 
maior  fefquiquartus  vt  5  ao  4:quattuor  maiores  equi  funt  qutnqj  minoribus.  Si  vero  maior  fefqut 
ocrauus:octo  maiores  equi  funt  noue  minoribus.?  ita  in  coftmiltbus.^n  multiplicibus  afitfi  maior 
ouplus  eftvt  ouoru  aovnumrvnus  maior  equus  eft  ouobus  minoribv.St  triplusrvnus  maior  equus 
eft  tribus.Si  quaoruplusrvnus  equus  eft  quattuor.Si  octuplus:vnus  equaf  ao  octo..  5n  fuperpar* 
tientibus  vero  confimile  eft:vt  ft  maior  eft  fuperbitertius  vt  5  ao  5:  tres  maiores  equi  funt  quinq?  mf 
noribus.Si  fupertrtquartus  vt  7  ao  4:quattuor  maiores  equi  funt  fepte  minoribus.Si  vero  fuper* 
octupartics  vt  17  ao  pmouem  maiores  equi  funt  occem  ?  fepte  minoribus.et  b<*c  pacto  in  reliquis. 
<££r  vlfim  a  autem  banc  in  fuperparticularibus  vtenoi  regula  elicimus.Si  ouo  matores  equi  funt 
tribus  minoribus  quattuor  ao  fetifer  ao  nouelocto  ao  ouooecuvnus  maior  ao  vnum  minore  fefqual 
ter  cft,£t  fi  tres  equi  funt  ao  quattuorrfejc  ao  octo  maior  ao  minore  eft  fefquiterti9.  Si  quattuor  ma* 
iores  equi  funt  quinq?  minoribusraut  octo  ao  oecejvnus  maior  vntus  minoris  eft  fefquiquartus.  St 
vero  octo  matores  noue  minoribus  funt  equtrvnus  matorfi  aovnum  minoru  cognofcit  fefqutoctau9. 
5n  multiplicibus.ft  vnus  ouobusrouo  ao  quattuorjtres  ao  fer  equt  funt:  maior  minoris  eft  ouplus. 
Si  vnus  tribuslouo  ao  fepvnus  maior  minoris  eft  trtplus.Si  vnus  ao  quattuorret  Ouo  ao  octorvn* 
maiorft  ao  vnum  minoru  eft  quaoruplus.St  vero  vnus  aO  octo  ouo  ao  feoecim:maior  mtoris  eft  octu 
plus.^Jn  fuperpartietibus.  ft  tres  matores  equi  funt  quinq3  minoribus:  aut  fer  ao  oece:  vnus  mator 
ao  minore  eft  fuperbtterttus.Si  quattuor  maiores  fepte  minottbusunaior  minoris  eft  fup triquart  . 
St  vero  noue  equi  funt  ao  oecem  ?  fep temrmaior  minoris  eft  fuperoctuparties.  £t  in  compofitis  nu 
meris  fimile  eft.vt  ft  Ouo  a  equi  funt  quattuor  b  ?  ottnioiuvniusrqueaomooum  tn  Ouobus  contuetis 
fefqualteris.quonia  4  et  vntus  oimioiu  ao  t  ouplfi  funt  et  fefqutquartu:iccirco  vnus  a  aovnum  b  ou 
plus  eft  atqj  fefqutquartus.Si  tres  a  equi  funt  ao  quattuor  b  et  terttavniuervt  tn  Ouobus  fcfqterttis 
quonia  quinqj  ?  tertia  vnius  cotinent  tresfemellouas  tertias  et  vnam  nonam:p:oinoe  vnus  a  conti* 
nebit  b  vnum  Jouas  eius  tertias  et  vnam  eius  nona.  Si  quattuor  equi  fuitt  ao  fer  et  quarta  vnius:  vt 
in  ouobus  iunctisfefquiquartis:  quonia  fert  quarta  vnius  cotinentlquattuor  oimiotfi/et  oecimam 
fertam  er  quattuor:ioeo  vnus  maior  cottner  minore  femelleius  oimioiu 1 1  eiusvnam  oecimafertam* 
Si  vero  octo  valent  oece  t  octauam  vnius  vt  in  ouobus  fefquioctauis:quonia  oecem  continent  octo: 
et  quartam: t  octaua  vnius  ao  octonos  vna  eft  feragefimaquarta:ioeo  vnus  matoru  continet  mtnorg 
femelfeius  quarta  partem/et  eius  feragefimaquartam.Et  fi  copofitionis  feries  protenfior  euaott:  vt 
fi  ouo  a  equi  funt  fer  blmeoietati  vnius  ef  quarte  vt  tn  coniuctione  trium  fefqualteroru :  quonia  fer 
cotinent  ouos  ter  t  oimioiu  vnius  eft  quarta  pars  ouoru:et  quarta  pars  vnius  eft  octaua  pars  ouo? 
iccirco  vnus  a  tripler  eft  bvntus  tnfuper  quarta  at<?  octauam  parte  b  continens.£t  fi  tres  equi  funt 
ao  feptem  ?  nona  vnius  quoo  in  tribus  fefquitertiis  coniunctie  euenit:quonia  feptem:bts  continent 
trcs:t  trium  tertia  parfem:et  nona  vntus  ao  tres  eft  vicefimafepttma.  ioeo  vnus  maioru  continet  mt 
norem  bislcius  tertiam  |et  eius  vicefimafeptimam.£t  ft  quattuor  equi  funt  fepte  oooranti  vntus  boc 
eft  tribus  quartis  et  tnfuper  oecimeferte  vnius:vt  in  conifictione  trium  fefquiquarto?:  quonia  fepte 
cotinent  femel  quattuor  et  tres  quaternarii  partes:et  tres  quartevnius  ao  quattuor  funt  tres  Oerime 
ferten  oedmaferta  vntus  eft  ao  quattuor  vna  feragefimaquarta.  iccirco  vnus  maior  continet  vnum 
minore  femel|et  oooranteit  tres  oecimaflejctas  attp  vnam  feragefimaquarta.Si  vero  octo  equi  funt 
ao  vnocdmltres  octauas  vntus  -rvnam  f ejeageftmaquartamzvt  in  tribus  fcfquioctauts  piunctisrqnt 
vnoedm  cotinent  femel  octonariu  et  octonarii  tres  partes:?  tres  octauevniua  funt  ao  octo  tres  fera 
gefimequarte.?  vna  fejtagefimaquarta  ao  odo  eft  vna  quingeteftma  ouooedma.binc  fit  vt  vnus  mas  < 
iorum  cotineat  minorem  femelltreseius  octauas!  tres  feragefimas  quartas  etvnam  quingenteftma  > 
ouooedm2.£t  bec  aoiectmus  quovfus  barfi  ouarumvltlma?  in  fequetibus  patentior  mantfeftiorcp 
babeatur.  -<  .  . 


C&uploe  mtcroallfi  cjc  ouobus  majcimis  rupparticularibue:fcfquaUcro  atc&  fefqw* 
tertio  comungitur.  
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B  c  ouple?  interuallum. 

a 

b 

c 

B  b  fefqualter.b  c  fcquitertius* 

CTSfnt  a  b  c  interuallfita  qutoem  fefqualter  ao  b:b  vero  fefquitertiue  ao  c.  oico  a  ouplum  efle  aoc» 
Cluenti  enim  a  fefqualter  eft  ao  brergo  per  octaul  buius  ouo  a  equi  funt  ao  tres  b»  et  rurfue  quia  b 
fefquitertius  ao  erigitur  per  eanoem  tres  b  equi  funt  quattuor  cret  tres  b  poitti  funt  equi  ouobus  a* 
ouo  igitur  a  equi  funt  ao  quattuor  c.cum  quecuqj  vni  etocmqj  equalia  funt  inter  fc  fint  ?  equalta.  et 
quattuor  numerus  mtnorfi  collecto?  ouple?  eft  ouorum  numeri  fcj  collectori  malo?,  igitur  per  pze; 
ceoente  vnus  a  ouple?  erit  ao  vni  c.qtJ  erat  oemoftranou  poteft  ?  l?ocvltlmi  etiam  oemoftran.Clm 
ent  ouo  a  equi  funt  quattuor  crvnue  a  per  octaufi  proloqutu  equus  eft  ouobus  c*  qu  o?  eul  tota  equa 
funt  et  eorfi  quoqj  oimioia  funt  equa. St  ouo  c  oupli  funt  vmus.igit  ur  et  vnus  a  ouobus  c  equus:  ou 
ple?  erit  c  vnus  quo©  fuiflet  monftranoum. 

C£jc  ouplid  mtcruallo  at#  fcfqualtcro:  triple?  nafatur  interuallum. 
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1 

B  c  triple?  interuallum» 

s 

b 

c 

B  b  ouple?  mfuallfi.b  ?  cfefqualteru. 

CSint  a  b  c  interualUrret  a  quioe  ao  b  ouple?  t  b  ao  c  fefqualter.  ©ico  a  cius  quoo  eft  c  triplic?  elfe 
quoniS  enim  a  ao  b  ouple?  eftrergo  a  per  oiffinitione  continet  bis  b.igttur  a  equatur  ouobus  b.  et  qr 
b  fefqualter  eft  ao  c :  igitur  b  continet  c  et  eius  partem  oimioia.  ergo  per  octauam  buius  ouo  b  equi 
funt  tribus  cret  ouo  b  equi  erant  vni  a.igitur  ?  tres  c  equi  erum  vni  a.  tres  autem  triple?  funmuue. 
igitur  per  ©eciml  vnus  a  triple?  eft  vntus  crquoo  erat  ©emonftraoum. 

CDuo  Duplicia  uucrualla :  quaozuplcjc  comunjjum  mteruallum* 
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T 

B  c  ouple?  interuallum 

a 

b 

C 

B  c  geminati!  ouple?  inf  uallfi 

ULS7U  a  vujnejt  uv  u  vupiCF  vv  i.vnu  quum»  »  »v  n - - ; 

igitur  ouo  b  equi  funt  vni  a.et  rurfus  qr  b  Ouple?  eft  ao  erigitur  ouo  c  equt  funt  vm  b.ct  ll  ouo  c  equi 
funt  vni  brquattuor  c  equi  erunt  ouobus  b,  at  ouo  b  pofiti  funt  equi  vni  a:  igitur  et  quattuor  c  equas 
buntur  vni  a.at  quattuor  quaozuplu  funt  vniue.  igitur  per  oecimam  vnus  a  quaozu ple?  elt  viuus  cr 
quoo  erat  oftenoenoum. 

cCcrminu  repcrirc:ao  qu£  quofcunq?voluniue:l!ccat  fugparticulareoamgnare. 
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Baoc  fefqualter. 

a 

b 

‘  L 

#a©c  fefquitertius 

-  .  ■  ~tz — : - _ 

pivpvmiu  IVI  milium  •  «yvi  m  v#v  iv^uouvi  W  *  ' r  , 

Ouo  ?  tria  numeros  oenominates  partes  fefqualreri  atqj  fcfquitertij :  ouo  fiquio^  fefqualterft  et  tria 
fefquitertiO  ©enominat.  ?  ouco  ouo  in  triarproucniatq?  ouctu  illo  c.  manifeftum  eft  c  babere  partem 
oimioia  pariter  ?  tertiamaungo  ao  c  parte  eius  oimioia:?  cempofuus  fit  a.et  iterii  ao  c  iungo  parte 
eius  tertii:  et  fit  copofttus  b.  quonia  enim  a  continet  c  et  eius  partem  oimioia:  ergo  per  oiffinitione 
a  ao  c  fefqualter  eft.  et  quonil  b  continet  c  ct  eius  pariem  tertiarb  itioem  ao  c  fefquttertiue.  c  igitur 
repertus  eft  terminus  ao  que  petiti  fuperparti culare s  rite  funt  affignati.  et  bac  lege  oe  quibufltbet 
elfetoperanofttvtfiefTent  afRgnaoi  fefouiocfauus  etfefquinonus  ouc  octo  in  noue  ?  furget  termtn* 
octauam/ nonaqj  partem  poftloensrao  que  ?  fefquioctauu  et  fcfquinonftrite  aflignaueris.  eteooem 
quoto  pacto  mooo  tres:moOo  qu  attuor  aut  quotquot  libuerit  ao  eunoem  terminum  affignabts; 
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meatur  tria/ quattuoz/quin<$  et  octo  in  feinulce  ?  prouentat  e  qui  ircirco  babet  m  fe  terttaquanam 
tuinta  ct  octauam.aoiungo  e  fuam  tertia  compofitufq?  f it  a-et  fuem  quarti  ?  compotitus  l  it  b.tuam 
luinta  compofitus  fit  c.ful  ©enup  octaua  ?  ?pofttus  fit  o.oico  ocmoftratione  fupcrioze:quonta  ao  e 
onftituti  funt  abeo  fefquitertlus/  fefquiquartus/  fcfquiqumtus/  ct  fefquioctauu® ;  queaomooum 
>refi?atnonftrat  formula* 


i 


*5  CSt  fcfqualtero  fotcruallo  fcfquftcrttam Demptum  fuerit intci  ualiurmcrit q6  relin¬ 
quitur  fcfqutocrauum. 


9 

* 

€ 

B  c  fefqualter.£  c  fefquitertius. 

8 

b 

C 

B  ao  b  fefquioctauus. 

CSU  e  terminus  ao  quem  e  preeeoente  afTtgnari  flnt  sfefqualrcr:?  b  fcfquifti*.  Sb  a  cfefqv  altero 
fubouco  interuallum  fefquiftium  b  «relicto  interuallo  a  ao  b:quoo  oico  efle  fefquioctauu.q;?.  enim 
a  eiue  quoo  eft  c  eft  fefqualtena  femel  l?abet  c  et  eius  oimioiam  partem,  quare  per  octaua  Ijuius  ouo 
a  equi  funt  tribus  c*t  quattuor  a  feje  c*et  octo  a  ao  ouooecim  c.  iWfuo  q  A  b  f?uiue  quoo  eft  c  fefquu 
tertius  eft.b  igif  feabet  in  fe  c  *  eius  tertia  partem.quo  fit  vt  c  eanoe  octaua  tres  b  equi  flnr  qttuor  c 
et  feje  b  octo  c  et  noue  b  ao  ouooecim  c.  at  octo  a  quioe  equi  erat  ao  ouooecim  «igif  octo  a  equi  fun» 
ao  nouemb.per  oectmam  igif  a  punetba  eius  octaua  partem. el  tqj  a  fefquioctauus  ao  b  er,ppofftu* 

is  c3nterualU  quarta  z  ouoDccima:vnam  aue  tertiarum  reftituunt. 

quattuor  mteruallt  quarreuotu  complet  inf  uaUft.?  ouooecim  eiufoe  mtcrualli  ouooecime: 
totft  ttioem  coplent  mteruallu.quarequattuor  quarte  %  ouooecim  ouoccctme  aomuice  equatur.oue 
igitur  quarte  fer  ouooecimis/ 1  vna  quarta  tribus  ouooectmis  funt  cque.quo?  eni  tota  equa  funt:t 
eo?  oimioia.Bt  quattuor  ouooecimeiouooecim  ouoOecimarft  funtvna  tertia:qrc  z  vna  totius  tertia 
cui  quioe  ouooecim  ille  ouooectme  cognofcfitur  efle  ioem  atqj  eque,  vna  igif  totius  quarta  q  tribus 
ouooecimis  equa  eflemoftrata  eft  et  vna  ouooecima  illiaOiunctaitotius  tertiam  partem  reftituunt. 
£quatur  eni  vna  tertia  e  vna  ouooecima  quattuor  ouooccimts.qtf  erat  oemoftranoum.Er  Jpuis  bcc 
oemonftratio  fequetis  gratia  particrariter facta  (fcpoflls  tfi  mooo  pftmili  monftrarc  oem  minorem 
cuiuCcftq?  totius  interualli  par tem:<pjcime  maiorem  partem  efficcrealli  aoiecta  vna  partium  a  nuero 
quieje  ouctuoenotationft  vtriufqj  partium  cnafcitunoenoiata.vr  totius  tertia  pars  minor  eft:  -rfefia 
#?ime  maior:et  fi  ouo  in  tria  oujceris  funt  ferticctrco  vna  tertia  atq?  vna  fejera  vnam  reftituftt  fetfam. 
Similiter  quoqj  quarta  z  quinta  partes  funt  .pjctme  maior  arq?  minor :  et  fi  oucts  qutq?  in  quattuor 
furgunt  vigmri:pzoinoe  vna  quinta  tvnavicefima:vna  quartam  reftituut.et  l?oc  pacto  in  fequetibiu* 
vt  fubiecta  monftrat  formula* 

Certi  a  et  ferta  vnam  f ecunoam  efficiunt. 

iQulnta  et  viceftma  vnam  quartam. 

Sejcta  et  tricefima  vnam  quintam. 

Septima  z  quaoragefttnafecfloa  vnam  fertam. 

<9ctaua  z  quinquagefimafetra  vnam  feptimam. 

iBonatfeptuageftmafecuoa  vnam  octauam. 

•7  C©uc  p:opo:nonco  fcfquioctauc:mmo:c6  funt  fcfqmtertto  interuallo* 


8t 

9  c  ouo  fefquioctsui  coniucti. 

a 

b 

c 

0 

|  B  o  fefquitertift  interuallft* 

CCotinua  per  fertam  quarti  Brtt^metices  ouas  fefquioctauas  inter  a  z  ctita  vt  a  fefquioctau*  fit 
ao  b /  et  b  fefquioctauus  ao  c.etftt  a  ao  ofefquitertium  intcruallfi.oico  a  ao  c  minus  ei  tnteruallum: 
q/  a  ao  o.dm  eni  a  fefquioctau4  eft  ao  b:ergo  p  octauam  fyutus  octo  a  equi  funt  ao  nouem  b.fco  t  qr 
b  etiam  fefquioctauus  eft  ao  c:per  eaocm  octo  b  tm  funt  atqj  nouem  c.£t  cumvnus  b  equus  fit  vni  c  t 
octaue  etus:ergo  nouem  b  equi  funt  oecem  c  z  octauevnius  c.  Htqui  nouem  b  moftrati  funt  equi  effe 
octo  angitur  octo  a  equi  funt  oecem  c  z  octaue  vnius.at  oecem  %  octauavntu3  ptiner  octo  femel/  eius 
quartam  x  cius  vna  feeagefimaquarti.ergo  per  oecimi  lautus  vnus  a  ptinet  vnu  c/  vna  eius  quarta/ 
x.  vnam  fejcageflmiquartam:et  vna  quarta  z  vna  ferageffmaquarta  per  preceoctem  minus  funt  vna 
tertiarcoplent  eni  quarta  x  ouooecima  vni  tertiam.ouo  igif  fcfqutoctaui  minus  funt  vno  fcfquif  tia 
tnteruallo.quoo  erat  oemonftranoum. 

18  cICrcs  fcfquioctauuamplms  funt  fcfquitcmomitaus  aut  fcfqualtcro  mtcruallo* 
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5a 

B  o  tres  fefquioctaui  coiftcti 

a 

b 

c 

0 

CSint  abeo  tres  corct&cti  fefquioctaui:vt  a  ao  b  primus  fttfefquioctauus/  b  ao  c  fecGou s/  et  c  ao  o 
tertius:oico  primo  a  ao  c  amplius  efle  fefquitertio.i&ni  eni  a  ao  b  a  b  ao  c  ouo  fut  fefquioctaui:ergo 
per  octauam  t?uius  octo  a  equi  funt  oecem  c  x  octauevnius.  Seo  z  cum  c  ite?  ao  o  politus  fit  feiquU 
octauus:ergo  g  eaocm  octo  c  equi  funt  nouem  o/  et  noue  c  equi  oecem  o  z  octaue  vni*  et  oecem  c  equi 
vnoecim  o  z  Duabus  octauis.et  eft  orto  octaue  c  pttneant  nouem  o:g  per  oecimam  Ipuius  vna  octaua 
c  continet  octauam  o  z  eius  octauam  partem:l?oc  eft  vnam  fejcagefimaquartam.  occem  ergo  c  et  vna 
octaua  vnius  equitur  vnoecim  o/  tribus  octauis/  et  vni  feragefimequarte.  et  per  occima  vt  vnoecim 
res  octaue  z  vna  ferageftmaquarta  ao  octo:ita  a  ao  o*  feo  vnoecim  c otinent  octonos  femel  tres  eo? 


Ab 

partes  i  tres  octauae  /et  vnS  ferageftmaquartam  vhiue.ac  tres  octonozfi  partee  ampliue  ftirtt  tertia 
con  parte*J3uperat  enitres  octonarii  parteettertiam  eiufoe  partem  triente  vniue:l?oc  e  tertia  vnlue 

f>arte.a  foztiozi  igitur  tree  octonozfi  partce/  et  trea  octaue  vniue  a  vna  feragefimaquarta  ita  apliue 
unt  tertia  ectonozumparte.cotlnentergovnocdm/tree  octaue  vniua/ a  vna  fepagcfitnaquartarocto 
Temel  t  ampliua  eo?  parte  tertia.quare  i  a  cotinet  P  -r  apliue  tertia  elue  parte. ell  itacp  aaoo  apliue 
fefquitertto  inreruallo*Sc6o  oico  aaoo  minozemee  fefqualtero  infuallo.lFlam  vnoectm  ptinet  octo 
%  tree  octauae:oceft  ergo  vna  octaua  ab  compleoae  quattuo:  octauae!  q  funt  octonozum  oimioium* 
©tvero  qCuperafctree  octaue  vniue/et  vna  feragefimaquarta  minue  cfftctfit  oimicio  vniua  octaue. 
quare  t  multo minueefftcient  vna  octaua.vnoecim  ergo|*r  tree  octaue/ -zvnaferageftmaquarravni*: 
cotinent  octo  femcl  ctininue  octonozfi  otmioio.ergo  per  oecimam  buiue  %  a  cotinet  o  femel  a  minue 
eiue  oimioio.eft  itacp  interuallum  a  so  b  minue  fefqualtero  interuallo» 

C^uattuo:  fefquioctaui  coniuctufcfqualtcrum  fuperant  mteruallum* 


i 
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B  e  quattuo:  fefqui* 

a 

b 

c 
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octauiconifictU 
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Bgferfefqui* 

a 

b 

c 
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e 
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octauicoiucti. 
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|£Sint  abeo  e  quattuo:  piucti  fefquioctaui:a  ao  b  ptimue/b  ao  c  fecunoue/c  ao  o  tertiue/ 1  o  ao  e 
quartuetoico  qni  tnfuallum  a  e  ampliue  efl  fefqualrcro  infuallo.lRam  vt  in  pzeceOeti  vifum  eft  octo 
a  equi  funt  vnoedm  o /  tribue  octauie/  't  vni  fepagefimequarre  vniue.et  vnoecim  o/  tree  octauevniue 
i  vna  feragefimaquartatequatur  ouooedm  e/fcp  octaute/quattuo:  feragefimiequartie/ tvni  quin* 
gentefimeouooedme.ergo  octo  aequi  funt  ouooerim  e/ fer  octauie/  quattuo:  fera  gcfim ;  equa  r  rie  / 
et  vni  qmngetefimcouooedme.Btvero  ouooedm/fer  octaue/qttuo:  feragefimequarte!  et  vna  Quitis 
gentefima  ouooecima  cotinent  octo  femel  et  ampliue  q>  ocronozum  oimioium:qm  cotinet  octo  fetnel 
z  oimiOium:et  infup  fer  octaua  e/  quattuo:  feragefimaequartae/ 1  vna  quingentefima  ouoOecimam 
vniuedgitur  per  oecimam  l?uiue  a  cotinet  e  femel  z  ampliue  q>  eiue  oimioium.  fupat  itacp  a  e  inf  ual 
Ium  quattuo: fefquioctauie  piuetthfefqualterum  mteruallum.quooeratmonftranoum* 

C€tumq5  conium  fcfquioctauuminus  Duplici  interuallo  coniugunt. 

f£lRam  pvnoectmam  buius  oupler  interuallum  er  ouobue  marimfe  fupparticularibuerfefqualfo 
fcj  et  fefquitertio  oiugif.at  pflttutie  quinqj  fefquioctaui  e  tree  pml  fefquioctaui:per  oecim  aoctaua 
buiue  minue  funt  fefqualfo  interuallo.?  ouo  fequetee  fefquioctaui  qui  vna  cfi  tribue  poztbue  qutq? 
co  plentzper  oectmafeptimam  buiue  minue  funt  fefquitertio*  conifigunt  igitur  quinq?  fefquioctaui 
minue  ouplici  interuallo. 

CBcjc  pzopoztioncs  fefquioctauc:maio:co  funt  vno  ouplici  interuallo* 


te 


it 


CSit  a  g  interuallum  fer  ptucto?  fefquioctauo^ntavt  a  ao  b  fit  pzimue  fefquioctauuel  b  ao  c  fctfel 
C  ao  o  tertiue|o  ao  equartuel  e  ao  f  quintue-.f  afit  ao  g  fertue.oico  qm  a  ao  g  ampliue  eft  ouplici  itu 
teruallo.fQlm  eni  a  ao  b  fefquioctauue  efttergo  per  octaua  buiue  octo  a  equi  funt  nouem  b.  et  nouem 
b  per  caoem  equi  funt  oecem  c/ z  octaucvniue.et  oecem  c  t  octaua  vntue:equa  funt  vnoedm  o/  tribue 
octauie  let  vni  feragefimequarte  vniue.etvnpecim  o  /tree  octaue/ et  vna  feragdTmaquartavm9:equa 
turouoocdm  el  fer  octauie Iqttuo:  feragcftmiequarttel  ctvniquingentdTnie  ouooecime.ouooecim 
afit  ejfer  ottaue|quattuo:fepagefimequarte|etvna  quingentefima  ouooecimatequantur  trioecim  f / 
occem  octauieoecem  feragefttmequartielqulnqj  quinqgeftmie  ouooedmieletvnl  quarte  millefime 
nonagefimeferte.Btvero  occem  octaue  vnfi  cotinent  integrum  z  infup  ouae  ocrauae.  quo  finresvt 
ouooect  elfer  octauelqttuo:  feragefimequartel-r  vna  quingentefima  ouooecimatequetur  qttuozoect 
f  jouabue  octauie|oecem  feragefimiequartielqufncp  quingentefimie  ouooecimiejetvni  quarte  mil* 


fime  ouooecime|etvna  quarta  millefima  nonagefimafertatequa  funt  qutoecim  g  *  octo  octauie  eiue 


ociraiie.Bt  feoectm  t  ouooedm  feragefimequartet  relique  fequetee  particuie:  continent  octo^bie  et 
ampliue.igitur  per  oedma  !?uiue  a  ao  g  rnaiue  i  ouplici  infuallo*  fer  ig if  fefquioctaui  maiozee  funt 
vno  ouplici  infualloivt  intloit;ppofitio«CZ£t  fi  pec^ppofitio  quo  ao  fua  oemofiratioej  nonullie  fub* 
otffidlio: vioeaf  :!?oc  iedreo^pueniet  q>  illie  pzoptituoo/Vteoicp  babilitae  octauc.none  «r  oedmepuiv 
peeritAcctrco  parcofentaneuip  erit  eoe  qui  in  mufide  mooulatioibue  f  ea?  ptcplatioibue  fe  crerd 
tare volent:multoe  fefqualteroe|OeinOefef^uitertioe|et  alioe  fequentee  fupparticularee  colligere: 
quouf^vfue  colligenoau  ^poztionfi  ipfie  iam  fit  factue  puiue/  parenf z  qfi  iam  i  pie  Oomefiicue. 

>  Cl^dmi  £lemento:um  XPuficalium  finie* 


II 


i0rtfonatia  dl  foni  gratus/ acutu#  imjrtura:fuami/  vnifbzmitcrcp  auribus 
c  mdocnstcjc  multiplici  aut  fupparticfori  ratione  ^)fecta  ■•♦CBiflbnatia 

dl  ouojt  fonozum  non  fe  natura  fuauitcr  mifcentium :  ao  aurem  gucniens 
afpera/iniocuoac^  percuflio.CConus  dl  confonatic  p:incipiu:ct  foni  ao 
fonumfcfquioctaua  «ppoztione  ^uemcns.cSemitonmm  minuo  qd  et  oicfts  oicic : 
dl  toni  pars:qua  fefquitertia  ,ppo:rio  Duobus  tomo  maio:  dl.cScimtoniu  maius 
quam  z  vocant  Spotbomcmell  toni  reliqua  ps :  et  qua  ipc  femitoniu  minus  fupat. 
CComma  dl  quo  fefquioctaua  ,ppomo:Duobus  fcmitoniis  mto:ibus  mato:  dl:  q$ 
et  iocm  dl  quo  Bpotbomc  femitomum  minus  vindt  ac  fuperatCBcbifma  dl  coma 
tis  oiimotu.CBiafcbifma  e  oimioium  femitontj  mino:is.clbemifpbcrium:mulidl 
dl  inllrumetum  per  qd  aut  ncruo  aut  cbo:oc  vt  occet  fuppofirum:femitonia/tonos/ 
pfonatiafcp/t  confonatiam  particulas:ao  fenfuro  pudligamus .  C0onus  emmclis 
is  dl  quo  apte  vttmur  m  mclo.CiCcmclis  tio  is  otcitur:que  mclos/conccntufcu  non 
aomittit.ciequalcs  foni  ate#  fimiles  oicutur:q  eje  eaoem  intcrualli  ,ppo:ttonc  nafcil 
tur(E  TBumerom  atep  interuallo:um  pars  ca  maio:  dl:que  a  mmo:c  nucro  ocnotaf . 
ct  mio:  que  oenofatur  a  matoze.C-dbuliiplcjc  .ppomo  maio:  clltqua  maio:  oenoiat 
numcrus.ct  mino: :  que  Denotatur  a  mino:c.c  eupparticularis  ,ppo:tio  maio:  dl: 
que  a  maio:e  oenomiatur  partc.mmo:  auttque  Denominatur  a  mmo:c. 

C^onum  fuper  oatam  cbozoam  collocare. 


a 


I 


I 


I 


I 


! 


bl 


C£5ir  a  b  c  ctyozoa  quccfiqs  fupta  qui  tubeamur  tonfl  collocare:o(u(oo  p  tertiam  petitionem  d?ozol 
a  bin  noucm  equas  pozttonesdta  vt  c  b  illa?  noumarfi  octo  teneat  x  a  c  vnam.  oico  qft  a  b  x  c  b  tond 
ptinet/  pftitutfiqj  fupta  Data  cbozoam  efle  tonum.lHa  rotfi  d?otoe  fpactfi  a  b  ptinet  fpacifi  c  b  t  infug 
octauam  eius  parte:q>  a  c  vni  illa?  octaua?  equa  flr.igtf  per  oi fFinttidem  f padi»  a  b  epogOofi:fefqut* 
octaufup  eft  fpado  c  b. quare  per  pzimam  petirioem  ea  em  font  totius  cpozOe  a  b  ao  fonum  c  b  «ppot 
tio.£ftira<p  tonus  in  d?ot oa  a  b  qui  in  epogooa/fefquloctauaqj  ratione  confiftitzcollocatus. 

x  C  Conum  tono  ct  quotquot  libucrituu  oata  cbo:oa  fubiungcrc. 


a  ci  o[  cj  i  i . i  i  ~i~  i  i  i  bi 

fESit  oata  d?otoa  a  b  in  qua  «ppofitum  iit  tres  ?fe  quetes  tonos  fubifigere  partio:  per  tertiam  peti 
tionem  vt  in  pzeceocti  factum  cfl  fpaciu  totius  ctyozoe  a  b  in  nouem  equas  poztioes.et  in  nota  octaue 
poztionls  pono  c:ira  vt  b  c  octauas  illa?  nouem  partium  teneat,  manifeftfi  eft  per  pzeceoetem  a  b  t  c 
b  efle  tonum.et  per  eaoem  petitidem  partio:  fpacium  c  b  in  nouem  equas  po:tides,et  in  tcrlo  octaue 
partiefe  pono  o:itavt  o  b  p  tineat  octo  ea?  partium  qua?  c  b  nouem  ptinet.per  pzcceoentem  c  b  ao  o  b 
fonat  tonum /eflcp  iam  vni  tonouonus  vnus  fubtfictus.  Burfum  fpacium  o  b  pfuntli  mooo  tu  nouem 
equas  poztioes  oioucojt  noram  octaue  fectionis  littera  e  oeftgnouta  vt  e  b  octo  ea?  partiit  cottneat: 
qua?  o  b  ptinet  nouem  per  pzeceoentcm  o  b  ao  e  b  refonat  tonum.funt  igitur  in  oata  d?ozoa  a  b  tres 
ptinuefubificti  tonitfcj  a  b/cb,cb/ob«ob/eb.qtf  erat 4>pofttum,etl?vc pacto  quotquot lubet  fubtfi 
gere  ^facillimi»  eft.£t  fl  io  fenfu  ejtperiri/  ocp:ei?eocreq?  cupias  poft  pulfuj  toti9  d?c*zoe  a  b  fuppone 
bemtfpl?erium  epotoe  a  b  in  figno  c:ita  vt  fola  perftrepat  refonetep  partiefa  c  b  et  fenfus  iuoicio  oep* 
peuoes  foni  totius  a  b  ao  fonfi  c  b  efle  toni  iteruallfi,^  fi  f?emtfpl?eriu  traffers  ao  notam  o:  ex  pulfu 
cb  t  o  b  ite?  tonum  oeptef?eoas»feo  e?  totius  a  b  fono  ao  fonfi  particuleo  b  ouos  tonos/ ouotfiq?  to* 
notum  infuallfi  perpenoer  auoitus.et  l?oc  pacto  fenfuum  iuoicife  quot^t  voles  tonos  oe pbenoloos 
cdmitteres:eteo?mi]ctura8tumfuaue8/tummcoctnnas  (quasauouustanjpoffenfus  foozret  refuc 
ginp;oecernenoas, 

5  CConoium  cormnuatommtmmimos  numeros  aflignare. 
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tinuatozum  mtmmt  numeri. 

CSi  ouo/ tres/  qttuo:/  quinq?  aut  quotlibet  toni  flnt  ptinue  in  neruo  pflitutitflc  eo?  mtmos  nfieros 
reperiemus,£lif»  em  nouem  t  octo  mimi  funt  numeri  toni  onco  nouem  in  fe  x  jpuenUt  a;  x  nouem  in 
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octo  x  ijueniat  b:*t  octo  in  f e  * ;pueniat  c.per  vicefimatertia  tertif  23rithrttetices  inf  a  b  x  b  c  fnnt  buo 
fefquioctaui  in  mimis  numeris  ptficti/x,pinbe  buo  toni  in  mtmis  numeris  pttnnati.£t  fl  noue  buco 
tn  a  b  c  et  octo  ih  c  et  furgant  o  e  f  g.per  eanbem  inter  b  e  f  g  tres  funt  in  mimis  numeris  refquioctaui 
cofiitutizquaf  e  b  e  f  0  funt  trium  cotinuato?  tonozum  mimi  nfiert*£t  fi  bucis  nouem  int>efset  octo 
in  0  et  fumat  b  i  k  l  m  per  ibem  qb  pzius  I?  i  k  l  m  quattuoz  ptinuo?  fefquioctauozu  mtmi  funt  nucri: 
quare  x  quattu  oz  cotinuozu  tonozum.£t  fi  rurfum  boc  pacto  bucis  nouem  in  3?  i  k  l  m  et  octo  tn  m  et 
fur0ant  n  o  p  q  r  stipi  erut  quinqs  cotinuozu  tonozum  mimi  numert.et  boc  mobo  quotquot  tonozum 
voles  mimos  numeros  reperias.Bttamen  in  mobis  muficis  tot  cotinue  fubifi0ere  opus  non  efi:  feb 
tonis  femitonia  fubitfgunf  :be  quibus  pofierioz  ,ppzlus/  accomobufq?  expectaous  efi  fermo. 

Cepario  quolibet  per  quotlibct  equa  fpacia  otuifouotms  ao  totam  .picime  fecttois  * 
partem  mmo:  cll  ,ppoztio:$  eiufoe  partio  ao  totam  reliqua  ,p]cime  fectiois  partem* 
&ixo  iit  vt  quanto  tonus  tono  fubiugif  aeutioz:tanto  ipm  ptractioza  ptincat  fpacia* 

)3  c| _ b| _ ej _ ff _ 0|  ,  f?l _ fj _ M _ bj’ 

tgXIfi^bozoam/ neruujtibiam/  eflatu  aero/  es  tinnulfii  x  qutb4b  fonfi  ebit  tn  harmonicis  mobis  (vt  iam 

quoq?  bictu  cft)fpacium  nucupamustin  quibus  analo0te  ratio  vim|naturaq?  feruat  eaoem.Stt  er0O 
a  b  totum  fpacium  per  a  cic  b|b  c(e  f:x  reliquas  nouem  equas  partesvt  fit  in  tnteruallo  toni  babenoo 
oiuifumtquotAt  enl  alias  pofueris  ibem  valuerit.bico  minozem  ec  ,ppozti6ej  a  b  30  c  b  cp  c  b  ab  0  b. 
iBam  cu  a  b  pofitu  fit  tn  nouem  equas  partes  per  mebias  netas  i  b  e  f  x  reliquas  biuifutmeb  cotinet 
folii  ea?  partiit  octo:qua?  a  b  ptinet  nouem.er0o  a  b  ptinet  fpadfijc b  et  etus  octauam  partcm.feo  x 
cncb  octo  partes  parti  c  o  equas  ptineat:er0o  0  b  ptinet  partiti  tota?  folii  fepte,er0o  c  b  ptinet  fpa= 
ciunt  b  b  x  infug  cius  feptima  partem.at  octaua  gs  per  otffinttioem  minoz  e  parte  feptima:  igtf  ite? 
per  btff  tnttioem  a  b  ab  c  b  ^jpoztioTugparticularis  minoz  efi  cjp  c  b  ab  b  b  vtpote  q  a  minoze  parte  bes 
noietur.eft  enl  bec  a  feptima  parte  fefquifeptima  ,ppoztio:illa  X»o  ab  octaua  fcfquioctatta.  £t  hac  ito 
mobo  tn  fuppartict’arib9:veru  x  quibuflibet  mebietattbus  bemdftratpma  becimi  Brrthmcttces  vbi 
fcj  ratio  mebietafcp  arithmetica  coperiaf.qd  x  in  bicta  fpacfi  btutfioe  -r  fumptaCvt^pofitu  eftj^jpoz 
tione:inuentfi  pfpiciebaf .  d  jCozrelartu  #0  bine  co0nofcaf  cp  totii  per  quartam  petitionem  ab  luam 
partem  0raui*  fonat:pars  aut  a 0  fuit  totit  acutius»  3Jta<p  fi  tono  a  b  x  c  b  tonu  fubiftxert szfubifictus 
ertt  acutioz.£t  qm  fpaciu  c  b  in  nouem  equas  partes  partire?  :qua?  quelibet  mtoz  erit  fpacio  c  b  qtf 
eius  octaua  efimam  quelibet  ca?  efi  nona  x  a  ntaioze  nuero  benotata.ertt  iQii  x  quelibet  ea?  nouem 
partiit  minozfpacio  a  c.equa  funt  ent  a  c  et  c  b.er  boc  pacto  oe  4bufiibet  fubiuctf  acuttozib9  tonis  eet 
bic|oum»manifeftu  efi  i0 ifvt  quato  tonus  tono  fubtit0if  acutioz:tato  ipm  ptractioza  ptineat  fpacia*  , 

C-afecoio  octrcmitatu  rom'  fpacio  in  duo  equa  omifo:ton9  mime  in  duo  fccat  cqlta.  5 

|B  c|  b |  r  e[  f|  0|  bl  •  i)  k|  ,  bj 

|llm|n|o|p|q[r|s  |  t  I 

ClIDec  x  fequentia  tntcllt0utur  vt  tonus  mime  tnbuo  equa  ratione  0eometrica  birimaf:  non  autem 
aritbmetica.nam  %  bic  tonus  toniq?  intcruallum  in  buo  equaronc  arithmetica  bireptum  efi»  biuibo 
er0o  fpacium  a  b  vt  pzius  in  nouem  equa  fpacia :per  notas  a/  c/  b/  e/  f/  0/b/ 1 /  k /  b  manifcftfi  efi  o  b  t  c 
b  efle  toni  extremitates/  tonficp  cotinere.btco  er0o  qm  a  c  mebio  barii  extremitatu  interftitio  in  buo 
equa  e  fi0num  l  bireptortonus  mime  in  buo  equa  partiaf  icpqp  fonus  a  b  x  l  b  equalis  nort  fit  l  b  x  c  b. 
biuibo  ent  fui0ula  reliquo?  octo  cqualiu  fpaciozit  pfimiU  mobo  g  equalia  per  notas  m /  n/  o/ p/  q/ r;s  j 
tzmanifeftum  efitotii  fpacium  a  b  biuifum  ee  tn  18  equalia  fpacia  que  funta)ifc|m|bjnjelo  x  reliqua* 
er0o  per  pzecebetem  mtoz  efi  .ppoztto  a  b  x  l  b  $  l  b  x  c  b,efi  enl  becfefquifextabecimarilla  rto  fefqut* 
fepttabecima.non  efi  cr0o  tonus  boc  pacto  in  buo  equa  biuifus.et  foni  ablb/tlbcbg  bifflnittSem 
abinuicem  inequalestquiquibem  foni  ecmeles  funt/muficotp  melo  perparu  apti. 

C  £oni  fpacio  boc  uiodo  oimfotfotiue  mcoic  fectionis  fonus:  maiozis  cjctrcmi  foni  ^ 
fonum  acuminc:mmo:is  vero  grauitate  fuperar* 

!B  c  |  b|  e|  fl  0|  bi  M  k  I  bj 

1  i  T  ^  .  .  ~ 

dSit  a  b  vt  m  pzeceoeti  tam  oictu  efi  biuifumzitavt  a  b  ab  c  b  recrepet  tonum.bico  qili  fonus  l  b  acu 
mute  fuperat  fonti  a  b/q>qj  ibem  fonus  l  b  0rauitatevtncttcb»*lftam  a  b  totum  efttlb  eius  pars:cr0o 
per  quartam  petitionem  a  b  0rauiozem  fonu  ebit  x  l  b  0raciltozem*  et  per  eabem  qm  l  b  totu  cft  ab  c 
bzfonus  l  b  0rauioz  efi  fono  c  b.fuperat  er0o  l  b  maius  toni  extremum  acumine:?  minus  0rauitate* 
quob  pzopofitumeratbemonfiranbum. 

CConumin  duo  cqua:certo/c6liitutoc^  numero  DiuiDiimpofiibilc  efi*  7 

ClBam  per  quintam  pzirni  huius  nullu  f ugparticulare  interuallum  in  plura  equalia  birimif  :x  que 
^jpoztio  fpactozu  infuallt  inter  fe  ea  quoqj  efi  x  foni  ab  fonum.Stqui  tonus  ex  fugparticulari  nafcif 
interuallo.nafcit  ent  ex  epo0boa|fefqutoctauaq?  ratoe*i0itur  tonus  mime  in  buo  equalia  birimiturf 
btuibtfcp*imo  X»o  nccp  in  plura  buobus  equa:vt  in  tria  aut  quattuoz»CI£jc  quo  facile  cognofctf  Btis 

fioxenus  mtmeus  aur  iit  tubido  cuncta  comirtes  perparu  ee^7babus«qui  femitonia  fecus^  Iptytbas 

gozici  non  arbitrat  efte  bimtbio  tono  ptractiozazfeb  queabmobu  femitonia  btcutur:  ita  quoqp  et  elTe 
integra  tonozum  bimibta*lBcc  minus  ZPartianus  felix  fimili  lapfus  erroze  bepzebebifjqui  nomobo 


II 


ronum  in  duo  equaliaifco  t  in  tria!?  quattuoz  Dirimit  at<?  fecat*  Secat  enij  in  pzimis  tonum  in  ouD 
cqualia  q  iccirco  Semitonia  vocat.  Secfioo  in  tria  *  ea ?  tertia?  quilibet  Diefim  tritemeria  nucupat. 
jCertio  in  quattuoz  et  Xac  toni  partem  quarta  :vocat  Diefim  tctrarremeriam:q>  beoiefesnunc  tertie 
nuc  quarte  toni  funt  par reG.£ft  eni  tritos  tertiusftetrartos  quartus  J?  meros  pars.Tponit  ?  tertiaj 
Diefeos  acceptioem  vt  eaipfa  toni  tertia  x  tertie  DimiDia  pars  oicaf,  £t  rurfum  pzimi  moDt  pamcq? 
acceptidis  oiefes:cXzomaticas  vocat  jfecnoas  vocat  enermonicas!  tertias  *o  enarmonice  Diuifionis 
f?emiolias:partim  Briftojceno  fifltertparttm  aut  oifiifif.Similif  quioe  q?  Sriftojtenus  toni  oimioifi 
femitoniu  ponat  et  toni  tertiam  Diefim  cXzomaticam  vocet  feo  extornatis  molistt  toni  quarta  Diefim 
enarnionicam.at  DifTiKter  c?toni  quartam  cu,ppa  quarte  meoietate  vocet  Diefim  cXzomat(  Xemioltf. 
£t  certe  vel  zpartianv  in  tertia  Diefeos  acceptide  nouo  erroze  lapfus  putiDus  eftivel  efioem  putafTe 
Xemttoniu  x  Diefim  enarmonici  Xemiolu  lOem  efle.nam  cfi  ome  totum  tribus  fuis  tertiis  integretur: 
vnam  ergo  tertia?  t  tertie  meDietatem  totius  DimiDium  implere  necefTe  eft.Seo  cfi  bec  fe  fatis  falfa 
cife  4>oant|a  nulla  f ui  pte  coXereatmo  eft  cur  in  Xi®  Diutius  fermo  fit  «ptraXeous.  Sic  enl  qui  ftoliofi 
fenfus  iuDicium  fequetes  intellectum  relmqufitifactle  eje  oifciplinarum  aoitis  fe  ejep lofos  fentiunt. 

8  C^uicunc^  numerus  m  termmos  toni  oucaturunteruallum  toni  relinquet» 

ClTUam  cum  tonus  %  toni  internatium  in  «ppoztione  fefquioctaua  pfiftat:  fui  termini  erfit  nouem  ac 
octo  aut  quiefiq?  alii  qui  ftR  fibi^po:ti6e  refp6oeant.Bt  cfi  per  feptimafecfioi  BritXmeticestfl  vnus 
ioecp  numerus  duos  multiplicet  «pouctozfi  x  multiplicatozfi  eaoem  fit  «ppoztiorergo  quicfiqj  nfierus 
Duccf  in  tertos  fefquioctauetfefquioctauam  «pDucetjrelinquetcp  tonum  atep  toni  interuallfi«quoo  eft 
«ppofitft.£t  no  moDo  oe  fcfquioctauo  a  toni  tnfuallo  io  fentieoum  efi:feD  a  De  quolibet  alto  mfuallo. 

9  c^mnis  numcrus:ejetremo:um  toni  Differentia  confttmi  poteft. 

CE  Si  ent  tonus  tn  mimis  pftituaf  vt  funt  nouem  atq?  octo  monas  Differentia  efttcfi  nouenarius  arqs 
octonarius  fola  vnitate  oifTcntiat.£t  fi  Ducaf  binarius  in  nouenarifi  x  octonarium  et  «pDucatur  at  b 
per  pzeceoetem  a  t  b  erut  toni  ertrema.Bt^o  per  nonam  ptimi  BrttXmet  ices  quoD  fit  er  binario  in 
nouenarium  tm  efi  q>tum  quoD  fit  cjt  binario  in  octonarium  ‘zvnitatem.feo  binarius  in  vnitatem  per 
comune  «ploquifi  feipm  «pouctt:igitur  ejctremozum  toni  a  *  b  binarius  Differetis  coft  itui£.£t  fi  ouca 
tur  ternarius  in  nouem  t  octo:eooem  quoq?  argumeto  ternarius  ejctremozfi  toni  Differetiacoftituef. 
£t  ita  quiefiq?  alter  numerus,  in  eofuem  mimos  toni  tertos  oucefuoem  ejtrremo?  toni  Differetia  pfH 
tuetur.ZDantfeftum  ita<?  eft  oem  numerum  ejctremozfi  toni  otffcretiam  pftitui  pofle.£t  quacp  ita  eft 
placuit  tn  ip>XUolao  IfbftXagozico  ptimotoifi  toni/ptimotDialecp  eius  or iam  ternarium  coftituere: 
qui  pmus  cubfi  a  pmo  impari  numero,  «pereat/ ac  gignit.  q>  is  numerus  apuo  ^ptXagoticos  macie 
Xonotabilis  fuerit.fflam  cfi  ternarium  pttmfi  quioe  imparem  nfierfi  tertio  Durerismouem  pfurgut. 
que  ter  Ducta  feptem  fup:a  vigintufej  cubum  a  pmo  impari  reoount.at  17  30 14  tono  oiftant/  tontqj 
clauofit  fnteruallum:et  Xozfi  Differetia  ternarius  pftituif.eft  entternarius  fummei4pars  octauarq 
eioem  aoiecta  fumme:pzimu  a  ternario  cubfi  rurfus  inftaurat  atqj  pficit.£t  toemlfrXilolaus  fumml 
feptem  x  viginti  in  Duas  partes  fecuit  15  x  14  qua?  Xec  matoz/  illa  #0  minoz  Xabef  /  et  X^c  pztmozDifi 
Bpotomes  facit:q  eft  toni  pottio  maioz  :illam  afit  facit  pzincipium  Dicfeos:que  eft  toni  oectfio  mtot 
ate?  pottiott  qua  pofterius  femitonifi  minus  nficupabimus.et  illa?  ouarfi  partium  Differetiam  que 
eft  vnitas  facit  comatis  puncipium.SeD  De  Xi®  fatis. 

10  CTBumcr i  oati  partem  quotacuiup  rcperire.^luo  fit  vt  cuiufiibet  nueri  pars  ab  ijpo 
fu  numcrata:ct  a  ocnoiantc  ciufoem  partis  fit  Denominata. 
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C^uSuis  enl  numerotum  numeralium  qui  ejteplares  in  ala  funt:vnitas  iniecaDius  p'  wt.nucro? 
tn  numerato?  quales  in  pXfftcis  funt  motufi  nfieri/  in  geometricis  linea? %  planorn/  in  aftrologicis 
tempotfi /  in  muficis  aut  tonozfi  at<?  interuallozfi  vnitas  aut  verius  vnum  fectioem  recipit.i£>it  ergo 
0  quicucp  numerus  cui9  vna  panium  Denolata  ab  b  qfita  fittref oluo  a  in  oms  fua®  partes  Denotatas 
ab  broucenDo fcj  Denoiantem  numeri  a  in  benolantc partis b:ita  vt  pueniat c. 
fimul  Denotatas  ab  b  equari  toti  numero  s.oiuioo  igif  c  per  b  x  pueruat  twotw  ® 
x  numeratam  ab  a.Xoc  eft  a  nfiero  Denolantc  a.i20t{  et  fit  pars  a  Denotata  ab  b  q  penn  erat *P 
in  b  per  feptimam  petttioem  repzooucit  «quare  0  eft  pars  c  Denotata  ab  b.at  c  equaf  a.tgitur  td  b® 
eft  a  oenotata  ab  b.Seo  t  0  numeretur  ab  a:pj.q*  a  in  b  poucit  c:ergo  b 
per  b  r coibit  a.feo  x  eooe  c  oiuifo  per  b  pu®  veniebat  D.numerat  igitur  a  fcmel  o.et  f ic  «ppofitio  atep 
l ufi  cozrdanum  nota  funt.  CL£t  q^uis  Xecvt  moftref  Bracili®  fittvfus  tn  eius  aliquato  larciioz.quciu 
ereplaris  DeDuctio  facile  cuicp  reooet  illuftriozem.vt  quefita  fit  ^buaufaffimeoecem  etfepte  pars 
fettaoecima  duco  vtrtufi?  Denotantes  in  fetnuicem.Xoc  eft  17  « 16  et  furget  2,71  , 

fejctafDecimas ptmet numerus  17 refolutus.DiuiDo ergo  171  peri 6X 4>ucntn fettes  ' 
totius  fumme  partium  171  pars  fejctaDecima.quare  x  numert  17  pars  itioe ' 1 nara 
Decime  vnttatem  cotment  x  vna  fejctaDecima.eft  itac?  vnitas  x  vna  fertaDecimaiOati  numcri  17  P 
fertaDecima .  £t  fi  numeri  Decem  x  octo  quereref  pars  feptimabecima  Duco  Decem  et  octo  in  Decem 


t  feptem  et  Ructum  Pluteo  per  17  et  veniet  18  feptimebedmerqucvnum  coplent  Integrum/  vnem 
feptlmabecinram.fcft  ergo  vnitas  7  vna vniratis  fcptimabcdma Pate fumme becem  7  octo  p  rs vna 
fepttmabedma.Si rto  fumme  becem  7  feptem  volo  partem  octaufi  repirezbuco  17  in  octo  *  ng 
ctum  fuerit  btuibo  per  octo  t  jueniet  17  octaue  q  buasvnitatee  7  vnam  octauam  effidfit.erfit  dtnio 
7  octauavnlue  totius  ffime  becem  7  feptem  pars  octaua.qg  querebaf.£ttta  in  quibuflibetft  nutata 
valeat  exerritare:babent  tn  q  particulari/  ejceplarlqj  bemdftratloe  funt  oftenfa:  ab  fequentia  pSbus 
ac  momentum*  v 

CSi  duo  incqualco  numeri  ao  cunoem  minozem  comparentur :  maiozio  ao  lpfum 
maiozcftpzopoztio/ctminozieminoz. 
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CC^tMnt  a  b  buo  inequales  n fieri  quo?  a  fit  malot/et  b  mino:  i  qui  comparetur  ab  efibem  minozem 
c*bico  a  ab  c  maiozem  ee  $ pozttoem  q»  b  ab  c.lRam  cfi  per  octauam  petitioem  extremo?  a  ab  c  a>pot^ 
tio  ppofita  fit  ej :  «ppoztioibus  a  ab  b  7  b  ab  c  vt  fuis  partibus:ergo  ^jpoztto  b  ab  c  pars  eft,ppo:tiois 
a  ab  c  et  jppottio  a  ab  c  totfi.et  cfi  per  vlttmfi  comune^loquium  <0me  totfi  maius  fit  fua  partezigitur 
^pottio  a  ab  c  maio:  eft  ^poztlone  b  ab  c.et  ita  te quibufliber  alfis  fimili  argumeto  eft  agenbum* 

<L  B  cfqui  fejttao  ccim  a  ^po:tio:integrum  toni  oiimoium  fuperat. 
ia  <1  <1  ti  bi  Ti  F  bl 
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C&utta  f?ufus  monftrautt  mebto  extremo?  toni  fpacio  in  buo  equa  biuifottonfi  mime  in  buo  caua 
geometrice  partiri:  etfectlonem  l?iuc  t  inbealtrinfecus  fefqutfeptimabedma/et  fefauifettaberima 
retinere  i>Po:tioem*lDec  *o  oftebit  fefqui fextabedma  ^pomoem  que  illic  eje  parte  tntcnflonls  acu* 
mtntfib  relinquif  :I?emitomo/  Inregrcq?  toni  bimtbio  efle  maiotem.et  feques  moftrabit  fefonifeodl 
mabeclmam  exgrauiozi  parte  fumptamreobe  toni  bimibio  efle  mtnozcm.Sit  ergo  vtinnuita  butas 
(pactum  a  b  tn  becem  7  octo  equas  partes  per  a  c  b  e  f  7  reliquas  notas  biuifum.lravr  a  b  ea?  oartifi 
Ptmeat  becem  7  octo  /7  cb  fecerim/?  I  b  becem  7  feptem. manlfefift  eft  a  b  7  c  b  vt  pzius  vitam  eft  efl*e 
tonum:et  l  b  17  ab  c  b  1*  ee  fexquifejctabedma  qua  babttuotncm  bteo  efle  integro  femttonio  maloze. 
qm  em  per  bectmam  butue  vnitas  7  fextaccctmavm*;  eft  funtme  becem  7  feptem  pars  fertabcrima. 
q  fi  elbe  ffime  abuctaf  fient  oece  7  octo/ et  fejctaoecimavntus.at  octobedm  7  fextabedmavniv  ab  becfi 
7  feptem  p  btffmitioej  eft  fefquifcjttabecima.  Sunt  $  bece  7  octo  7  fejetabectavntus  ab  vcce  7  feotem 
et  becem  7  feptem  abfetbcctm  bue  pificte  fefquifextebecime.feb  becem  7  octo  7  fcrrabeclmavnlus-D 
pzecebentem  maio:  eft  fefquioctaua  ab  febedm.TRam  becem  7  octo  ab  febedm  vt  pzius  vifum  eft  feS 
qutoctaua  eft.tgif  fefquifejetabectma  bis  aucta  tonum/  tontq*  interuallum  trafeeoir.  quare  p  nonum 
^loquifi  fefqutfextabedma  fipoztio  Integrfi  toni  oimibium  fuperat.qulbtib  eni  bis  auctfi  rrfifcenbit 
alt4b:tb  vitra  eius  bimtbtum  ee  necefle  eft.£x  quo  valedoze  ture  cognofclf  fefquiquitambecimam  t 
oem  pzopoztioem  fefquifejctabecima  maiozemrintegrum  toni  bimibium  fuperare. 

C£efquifcptimaDccima:mmoz  eft  integro  toni  oimioio. 
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CSint  a  becem  7  orto  interualli  partes  7  b  becem  7  feptem  /  c  becem  7  nouem  tvna  feotlmaorr/ma  / 
b  *o  becem  7  nouem  7  vna  octaua.per  bectma  butus  a  ab  b  eft  fefquifeptimabectmfl  «  n 

fefqutfeptimabecima.fi unt  ergo  cab  b  bue  fefquifeptimcDecimeabmuicem  comfi«^ 
b  ab  b  fefquioctaua  eft  atq?  tonus.b  eni  cotiuet  b  7  eius  partem  octauam  B  canbem 

^poztioe  cab  b.nam  vntus  ps  octaua  maio:  eftvna  fepttmaoectma.ergofdquffep^K^^^ 
tio  per  bedmum  ^loqutfi  mtno:  eft  mtegro  femitomo.qb  eni5  buplatfi  non imolet^ 

pjopomficm  ‘raoCTenacS"'"  fcrqu'rc,:ramoec,mam  *  rcTquircpHinJoeomam 

Stiomioio  M  l*f  “‘T  m4,<>' cft  ,on‘  «imlfio:  t  E  cccfmaKriiamfnoi  eft  eoe? 

SiJtricta  biametJr  misr1!!11?0  null°  pact0  v^fcPtlmsl  buius  moftrauit  fieri  cottnget:vt  neq?  in  ge 

01?“"  Cm°'  pftuuI0‘5  numer0  ‘«"«nfMrari  poteft.  Ser  l?ocvUim 

CSemitonium  minua:ouobu3  toms  m  cbo:oa  fubiugcre. 
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Cltotelligif  femironium  fubiugi  An  e*  acutiou  parte  ouob<’  quioe  tonis  a»  grauio:cm  pte  relictis 

ipm  femitontum  collocaf  .pteiugi  *o  qft  ipm  e%  parteremilfioa  ouob*  tonis  aopibef  .fiCotinuoergo 
per  fetiam  butus  ouos  tonos  in  epotoa  a  b  per  notas  aco  b.fltcp  a  b  c  bipumus.et  fetis  fit  c  b  o  b  qui 
quia  per  oiffinitioem  in  fefqutoctaua(ppo:tioe  confiftfitiet  per  oecimafepttma  pzitni  pui*  oue  fefquis 
octaue  minotes  funt  fefquitertia  .ppomde.erit  ergo  a  b  et  o  b  mmus  fefquitertio.  oiuioo  ergo  a  b  in 
quattuo*  partes  equas:et  mirtu  tertie  fectioisifacio  notam  e.tta  vt  eb  tres  ea  9  quarta»  cotine atrper 
oiffinitioem  igitur  ab  ao  e  b  fefquitertia  jjpottio  efl.feo  fefquitertia  ^ppottio  ab  ?eb  fuperat  ouos 
ton  os  a  b  et  0  b  in  ptopottioe  0  b  et  e  b.eft  igif  0  b  et  e  b  per  oeferiptionem  femitoniu  minus  ouobus 
tonis:vt  ptopofitum  erat  fubiunctum. 

\6  CSemitomum  mmus:ouobus  tonis  pzeponere* 
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arfacio  a  b  ao  cb  fefquitertiu  interuallu  et  oiuioo  cb  in  octo  equas  partes  et  fupia  c  verfus  atfacio 
oc  vni  ea»  octo  partium  equauta  vtob  ea»  partiit  nouem  ptineat.et  per  oiffinitioem  0  b  t  c  b  vnum 
oftituut  tonum.Similif  oiuioo  0  b  in  octo  equas  partestet  vna  ea»  aoiiigo  fupia  0  g  notam  e.quare 
iteueb-tob  erit  tonus.funtcB  ouo  toni  eb  et  c  b.feo  a  b  et  c  b  fefquitertia  <ppo:tio:  maioi  eft  ouobus 

illistonisinajpottioneab  te  b.eft  igitur  per  biffinitionem  ab -re  b  femitonium  minus.qticumfft 
ouobus  tonis p:epofttum:qm  e»  parte remifla  illis  aoiactum.factum  eft  ptopofttum. 

17  c^uobus  ronigtPicfiim/fcmitoniucg  mmug  interponere.  _ 

|B  o  e  C  _ . _ bj 

ffT^oem  oieftm  at«  femitonift  minus  l?ic(vt  iam  quoq?  oictum  eft)intelUgimus.Sit  ergo  a  b  t  c  bvt 
inoieceocnti  fefquitertia  ,ppo:tlo  in  tota  epotoa  a  b.ab  aicverfusnnteoo  tonum  per  notam  0.  et  ab  c 
rerfiisamnttroronu  vt  tSpteceo&i  facte  ett  pernotam  e:  ita  vt  a  b  et  o  b  (it  totma/  et  firntue  e  b  et  c 
b  tonus,  manifeftum  ab  et  c  b  fcfqmtcrtt.i  jtpotttoem  fuperare  suos  illos  tonos  in  meoia  jtpottioe 
0  b  et  e  b*cft  igitur  per  ojffinitionem  0  b  et  c  b  femitoniu  minus  ouobus  tonis  interceptu  et/ppofitu  ♦ 

18  cScmitemj  minozis  mimos  numeros  repcnre:ct  quomopolibct  femitoniu mmus 
m  cbozoavna  aut  pluribus  collocare» 


CSU  a  nouenar  ius  t  b  octonarius 

numeri  c  0  e.inter  quos  per  feptam  0 ei piooeat  f  g  p:  inter  quos  g  feptima 

m  motis  per  oiffinitioem  notfi  eft.feo^mimt.io  iam  »  cttg 1  %  a  quaf  narius  t  nouenarius 

mimi:per  oecimaoctaua  tertu arithmetici  l  eft  pmus  ao  c.et  per  oecima  eiufocm  b 
funt  cotra  fe  pnmi .ergo  per  vnoecimam  t :ertq  B  P  f  p  b  ternarius  atqj  octonarius  funt 
qui nafcif e%Uc pmis eioe nwmroot quafnarius  *  ternarius  fmt 
aoinuicem pmi.ergo g vnoecima tertq *  m ‘ t^Jmus e  a  ^ c  ^ c<rm moftrati funt ptimi ao I? 

etia  pnmncrso  Pcr  oectmani >  1 p“  ucmstptimus  e^l  ao  b .  funt  ^ itat»  1?  t  b  femitonfl 

ergo  per  eaoem  oecima  terti)  numerus  a  e*  c  v  irhmetiCC0  mfua  .ppomone  mimu 

mmozts  numeri  aoinuicem  p:imi:quare  per  yicefimamwtq  »ritpm«ue8^  ^  ^  ea»  parttu  accipias 

qb  eft^ppofitfi  quo  ao  poc.£t  oata  qn^JJJj?  epo  ^  eaoem  cbotoa  pftitutu  erit  femitonq  mi 


(cbm  ruimerum  k  numeros  fcj  femiy^n  cciuales  eqliter  tenfas  vnis 

nous  interuallum.  $n  oiuerfis  aut  facillime  i  em  ♦  «artium  alterius  acceperis  febm  k  erit 

CScmitonium  minus  in  mincte  $  fcftu.Tcpnma^ 

£luo  fit  vt  regula  femitonij  fumenotmon  fit  oiffercuam  c^trcmom  toni  m  ouo  equa 

pamenoos 
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CBintvr  in  ptcccoenti  I?  k  minimi  numeri  femitontf  minozts  vt  uucenta  quinquaginta  fep  7  ouc&a 
quaoraginta  tria.capio  p  oecimam  buiusrfeptimaoecimfi  partem  nfieri  k  oucentotu  fcj  quaorginta 
trium  /  eritcp  quattuotoedm  7  quinte  feptimeoedme.aooo  itate  quattuotOedm  et  5fepttafoedmas 
au  k  7  fiat  l  numerus  157  et  5  feptimeoedme.erlt  ergo  nfierus  l  au  k  fefquifeptimufoecimus.  at  l  ous 
ceta  cjnquagtnta  f epte  et  4nq?feptteuectme  trafceoitbqui  folfi  eft  Oucetozfitjnquaginta  feje.  ?flftet 
itate  femitonifi  minus  per  vnoectmam  buius  in  miote^pottioe  cp  fit  ,ppo:tio  feTquircptimaUecima. 
quare  et  a  foztioze  tn  mtnoze  cofiftit  ,ppo:tioe  9  fit  fcfquifejctaOedma.£ozrelarium  bine  notum  eft. 
TBam  i?oc  pacto  partieOo  ertremozfi  tonifpactum:e)t  quita  buius  cognofcfitur  fefquifejctaueda  atqj 
fefquifeptimaoedma  altrinfecus  conftitui:qua?vtrate  pzefens  mdftrault  femitoni?  minozis  babttu* 
uinem  efie  minozem. 


C  SefquioctauaDecima  p:opo:tto:femitomo  minozc  rurfue  maio:  cuaoit. 
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fiESint  a  b  mimi  numeri  femitontf  mino: te  per  oedmaoctaua  butuo  reperti  fcj  oucfta  quinquagita 
fep/ et  uucenta  quauraginta  tria.capio  per  oectma  buius  octaua  uecima  partem  nfieri  b:qu§  reperto 
efie  trtnecim  7  femiszqua  quioe  auuo  numero  b/  fiatte  aggregatus  c.tunc  c  au  b  fefquioctauauecima 
#poztio  eft.at  c  maio:  numerus  eft  a.nam  a  outajtat  cottnet  uucenta  quinquaginta  feje:  c  *o  equalifi 
parttu  totiue  7  tofup  femifiem  vnius.eft  tgif  fefquioctauauecima^ppozti  0  femitonio  mmote  mato:. 

CScfquinonat>ccima:efl:  femitonio  nrio:c  mino:.^uo  fit  vt  fcmttomu  minuo  inter  u 
fcfquioctauaocctmatn/et  fcfqumonamoecimam  confiftat  collocatum. 
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155 

15  1 

145 
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1 

dSintvt  p:ius  mtmi  termini  femitontf  minozis  a  et  b:olco  fefquinonauectma  ,ppoztioem  minozem 
efie  .ppomone  a  au  b.capio  ent  per  uecimam  buiusmonauedma  partem  numeri  b :  qua  inuenio  efie 
uuouectm  7  quinuecim  nonafuecimas.qua  partem  aoficio  numero  b  7  fiat  c.,ppoztio  cau  b  eftfefqufc 
nonauecima.fcu  a  maius  eft  $  c.igitur  p  vnueeimant  buius  maius  eft  femitonifi  minus  fefquinona* 
uecima  ;ppo:tioe/  atte  fefquinonauecima  .ppoztio  femitonio  mmote  minoz.£ozrelarifi  0  vt  uecima 
quarta  buius  notum  efie  poteft. 

CScmitonium  maiuotin  oata  cbo:oa  conftituerc.  » 
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fESitab  7  cb  femitonfi  minozisinteruallum.uiuiuo  cb  in  octo  partes  equas:  quibusequam  facio 
partem  c  o.tta  vt  u  b  nouem  ptineat.ergo  u  b  7  c  b  erit  tonus,  uemo  igitur  a  tono  u  b  et  c  b  femitonifi 
minus  fcj  a  b  7  c  b/  relinquefq?  u  b  7  a  b  toni  reliqua  pars  7  qua  ipe  femitonium  minus  fuperat.igiC 
per  oiffinirioem  u  b  t  a  b  femitonium  maius  eft  in  oata  d?ozoa  (vt  4>pofitfi  erat)coftitutfi.et  queaos 
mouum  femitonium  maius  collocafti  au  partem  grauiotem  ita  quote  au  partem  (acuminis  collocare 
facillimum  efiet. 

C^crmtomj  maio:io:mmlmoo  numeroo  rcpcrirc. 
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tur  b  octauam  partem, 
tnetices  u 


nam  nartont  r  °“onariU8  pdmus  eft  aO  b. ergo  f  non  numerat  b.non  babet  iai 


It 

fnterualto  e  Otefrgo  e 0  funt  hficri  femitontf  maiozis.iBf  ante  iit>e«nt  minimi  facile  et  oecimaqttiuta 
terni  ari  tbmetices  cognofcas  oiftrabeoo  oabe-r  qnoo  reliquu  fuerit  ite»  quoties  potes  Otftrabeoo 
ab  o.et  l?oc pacto  oeinceps  t  vioebis  ao  vltimum  relictam  vnitate|erit<p  moOo  qui  a»  latus  apparet 
Oiftractio.qnare  per  eanoem  oecimaquinram  oete  funt  aoinuicem  pztmi.  funt  igitur  per  vicefimam 
eiufocm  in  fua  pzopottione  mtnimtrquoo  eft:  pzopofttum. 

cSemiton#  maions  babituoo :  fcfquiqumtaoecunam  fuperat  ptopoztione. 
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C Sint  a  b  minimi  termini  babituoinis  femitonCf  maiozis  per  pzeceoetem  repertizoico  babituoine 
a  ao  b  maioze  efle  fefquiquitaocctma.fumo  em  vt  in  pzeceoetibus  iam  fepe  factu  efl  per  oecima  bm* 
quintaoecimam  parte  numeri  b  et  bec  inuenitur  Icentfi  trigintafejcet  octo  quinteoecimevnius  a  fir 
aoucio  ergo  0  ao  b  et  fiat  czcertft  efl  c  ao  b  efle  fefquiquttamoecimS.at  c  minoz  numer9  efl  o>  a,  eft  cnf 
a  numerus  ouum  militi  centfi  octuagintafepte.c  autem  folum  oufi  milium  centu  octuagitaquattuol 
et  fere  femis  paulo  ampliue.£ft  igitur  pervnoccima  buius  femitonii  maiozis  babituoo  fefamamti* 

oecim»,ppo:ttonemaioz|eamqjfuperana:quooeftpzopofitum.  H 

capotomee  mteruallmrominus  cft  ferquiquartooccimo  imcruallo.tSliioc  maftffc- 
ftum  cft  femttottM  maiozis  pjopoafcmcm  mter  fcfquiqumtiDccimam  x  fefautauartS 
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vt  ouo  mma  centu  et  octuagintafepte  'c  ouo  milia  quaozagintaocto.  fumo  per  occima  buius  ouarta 
oectma  partem  b  fcj  ouum  milifi  et  quao:agintaocto  qua  inuemo  efle  centu  quaozagintafer  et  au*t> 
tuo:  quarteoeclme  que  fit  o.aooo  eam  quartaoecimam  ao  b:  et  fiat  numerus  aggregatus  c.tuuc  nu¬ 
meri  c  ao  b  fefqutquartaoecima  ^jpottio  eft.  at  c  maiot  numerus  cft  a  fiquloe  ouo  milia  quaozamta 
octo  et  centu  quaozagintafe}:  et  quattuot  quarteoecime  fumma  fimul  attollant  c :  ouum  miliuicentu 
nonagtntaquatfuo:|etfere  quartavnius.et  a  folum  fumma  fit  ouum  miliu  centum  octuagmtafeDte. 
conflat  ergo  fefquiquartaoecimam  pzopoztione  maiozem  efle  femitonio  maioze:  ates  pzopofttum 
Cozrelarmm  vt  pteceoentium  notum  eft.  * 

16  C0cmirom'um  minus  atc&  femitonium  maius  in  fuperparticulari  p2opo:ti'onc  non 
caouimfco  ea  in  fuperparnente  ratione  conliftcre  nccelTe  cft. 

ClBam  femitonlfi  minus  per  cozrelarifi  vicefimepzime  buius  caoit  inter  fefquioctaua  Oecimam  et 
fefqutnonaoecimanuatqut  inter  fefqutoctauaoccimam  ct  fefquinonaoecima  nulla  caoere  valet  inter 
cepta ,  meoiaq?  fup  er  particularis  babituoo.  funt  ent  ille  fupparticulares  pzojcimc  maiozatqj  mino? 
igitur  femitoniu  mmus  in  fuperparticulari  ratione  non  conftftit.  neq?  per  ioem  femitonium  maius. 
TBam  per  cozrelarifi  pzeceoetis  caoit  in  aliqua  .ppoztione  meoia  inter  ferquiquintaoecimaeSqui 
quartaoecimam  ouas  pzotfmas  fuperparticulares :  que  fuperparticulare4 meoiam  nulla  aomittunt 

cmt  f WWflculzri  ratione.ffeo  ct  cum  rationes  femitoni/  mi  “ozis 
atqj  maiozis  multis  fuperpamcularibus  vt  iam  vifum  eft  fint  mtnozes:  erfit  etiam  mtnozes  ratione 
ouplari  que  multiplicium  minima  eftzvt  que  a  minimo  numero  oenominetur.nullus  enim  numerus 

quitur  igitur  a  fufficienti  OiuiCione  cum  ille  ftnt  inter  maioze  terminum  jtmmoze*  eas  efle  in  fuooar 
«enti  gotcrc.quoo  crtlptopofuS.  C?»  rai.cp.op, er  fopljlftap  aoumereUc^onuatrucpamo 
coronan  ne/ 1  confcnattarum  partee  tnrenfe:  femper  in  rnppamculari/  fnpcrpartifti  au t mnltiPlW 

5E4feuficum  comma  in  cbo:oa  rcpcrirc. 
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c]?o:Da  ptopofitu  reperire  muficu  commazin  qua  a  b  ct  c  b  fit  fefsuiocraua 

eauafes fecSfii^1!1  p:ercrca 0 c termini femitonfl minozis.  otuioo fpacifia  b  in  partes 
Dono  notam  f  tnnrJ»  ^uarun* sb  ipfo  b  verfus  az  capio  fecunon  numeru  e) x  in  termino  ea rta 
cb  fpactum  feco  in  cQuTiwrfpi^MM 3  Cr  f  a  b  a0  f  ^ b.quarea  b  ao  f  b  femitoniii  minus,  ^urfum 
fumo  fecunoil  numern^fjf  fl<ee  ^ccun0®  numcrum  c  'i  earum  partium  ab  tpfo  b  verfus  a  menenoo: 
umo  lecunoa  numerum  o:et  in  earum  termino  pono  notam  g.  mamfefta  etiam  eft  g  b  et  c  b  efle  ferm 
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^  9?<t  c  b:mai«  cft  cuobuo  fcm.tcnrle  mmwibus.  dl.gilurper  Wff^ 

nitfoncmf  b  ct  g  b  tocntud,  multam  comma:  q»ob  erat  monftranoum. 

inComma:  in  minimis  numeris  conftituere* 
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C  Sint  a  b  minimi  numeri  fcmttonfl  minozis.buco  a  in  fe  t  in  b!ct  b  in  fe  ?  ejrurgant  c  b  e:  erftrqs  cb 
5  5  i  441  -t  bebuofemtfoni3tmno:ac6tuncta»fttp:etereafoctonariuequiej:becim3octauabuiueeftp:iim,9 
5  141  8  S  ab  b  quare  per  vnbccimatertij  arithmetices  et  pzitnus  ab  c.ncnt?abet  igitur  e  ocrauam.buco  ergo  f 

7  i  55  ocronartiHncbe:?p:oueniant0l?i:vtifc5o:t3turerftne.cerrueftetiamtnrcr0l?etJ?te(rebuofes 
xi  i  9  tmtonianunoza.etqteeftoctauaparsiabboc-rifimullfitqjeouim aggregatus  l:,bubia  nullum  eft 
7  9  *  l:  ao  i  cflfe fefqui  ocraua:  et  hgcirepmponionemquafefquioctauaniaioteftgbetbibuobusremts 
5x7  fomtsminoztbus.funttgifurlzgnumcricomatts.febtfiintminimiejebectmaquintaferrftarirbnif* 

i  6  9  nec©  notum  eft.  Iflam  fubftracto  vt  eaipfa  bocet  g  ab  lt|  et  eo  quob  relicta  eft  fubftracto  quoab  poteft 
x  5  8  ab  g.ctficbetncepetanbevt  ab  larus  aoiectu  apparet:  relinquitur  vnttae.JEtquearmobum  comma 
i  1  buabusbiefibuo  eft  ptepofitum ; ita  quetp  cpfaaUimueft comma buabus  biefibusfubiungerel  aut 
5  buabuo  interferere» 

1  c^cfqutfeptuagcfimaquarta:  commatis  ptoportione  tranfccnotfur. 
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f£53int  ent  a  b  minimi  numeri  comatis  per  pcebente  reperti .  elicio  per  becf  ma  buius  feptuagefima 
quarta  b  que  fit  e.aoiicio  itaqj  b  et  c  fimull?  coalefcat  aggregeturq?  numerus  b.  qui  ft  ab  b  conferaC 
coperitur^efquifeptuagefimufquarruo.arqm  ioe  b  mino:  a  eiTe  bep:d?ebitur.fuperat  ergo  per  vnbc 
cimam  buius  ratio  comatis  feptuageftmaquartam  p:opo:tionem 

CCcmatis  ratio:fcfquifcptuagcfimatcrtia(ppottionc  mino:  eft»vnoc  fit  vt  comatis  50 
ratio  inter  feptuagcfimaquarta  et  feptuagefimatema  conftituta  reperiaf  babituoine 

[  55I47Q  X  |  551441  }  5x4x88  1  7181  1  I 

I  &  75  I_ 5 ! b /  C  7  5  I 

CSint  ab  vt  p:iue  minimi  numeri  eomatte.capio  feptuagefimatertiam  parte  b  que  fit  c.iGgo  btc 
fimul  et  aggregetur  b.crttqj  b  ab  b  fefquifeptuagcfimuftertius.etb  maio:aefi*econfpicitur,crgoco 
marie  ratio  fcfquifcptuagcfimatertia  p:opo:tioiie  mino:  eft:  quob  erat  monflranbiitn. 
fCctrelartumvt  alta  notum  eft» 

CCommatis  ratio:  in  fuperpartiente  ratione  confidit*  jr 

C$on  ent  infupparticularicofiftetquabcquibdbuefupparticularespwjrtmefefqutfeptuagefima 
quarta  et  fefquifeptuagefimarcrtta:omne  p:o:fus  mcbia  ejtclubant  fupparticular£»?tanro  minus  in 
gne  multiplici  cofiftcre  valebit»vt  que  feptuaginta  ouas  fuperparticulares  f?abeatfc  maio:es.relin= 
quitur  ergo  vt  ea  i n  fuperpar  tiete  genere  confiftere  poiTit.eft  eni  ea  maioiis  et  minotis  Ipabituoo» 

ClRationcs  fcbifmatis  atep  oiafcbifmatf  funt  ignotc/atq?  irronatcs»quo  fit vtquap 
iftimi  nucri  tetragomeu  latus  no  babcat:mcoietatii  rones  ignote irronalcf#  fint  oes 
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C£as  rationes  ignotas  atep  irrationales  bteimus  que  nullo  certoteoftitutoqjnumero  beffgnari  va 
Icnrvncjnvtoetp  in  geometrici  biametri  et  cofte  quaozati  ,ppomo:qu3les  fclpifmatUibiafcbifmataq; 


It 


aipottioneselTebicim*.  Sint  ergo  pnio  ab  mtaimt  numeri femitontf  fflinoiis :  g  becimaoctauShub* 
inuetlib  entvt  illic  quoqj  moftratu  eft  nafdf  ejc  nouenario  in  fc  x  ternario  in  piobuctu  noucnartf  in  fc 
at  nuerus  4  er  buctu  nouenarti  in  fe  erurgebatrer  at  quabzat9  et  ternarius  no  eft  quabzat9:  ergo  per 
becimaquarta  ferti  arithmetices  b  mm9  femitotiif  mto:is  ertremu  er  buctu  tjbe  no  qb:ati  in  qoiatu 
pzouenies:  no  eft  numerus  qu&biatus  ♦  fi  pofiibile  eft  ergo  vt  biafchifmatos  ,ppoztio  in  nnmerie  ftt 
nota:fint  ergo  per  ferta  quarti  arithmetices  buo  oiafchtfmata  in  minimis  c  b  e  cotuncta.  mantfeftu 
eni  eft  cum  biafchtfma  fit  femitonif  tmotts  bimibiu  c  b  ct  b  e  fimul  effe  fcmitonift  minus  «a  c  ab  e  efi*e 
femitonif  minotis  interuallu.feb  et  Cum,ppo:tiones  c  b  a  b  e  fint  cotinuate  in  minimis  ergo  per  quk 
tam  quarti  arithmetices  c  e  funt  tnfua  ,ppo:tione  minimi,  funt  ergo  minimi  in  ,ppo:tione  femitonn 
minoiis.feb  et  tales  pofiti  funt  a  a  bngttur  c  et  e  iibem  erunt  numeri  cu  a  a  b  fcj  c  tbem  a  et  e  ibem  b 
1g>:eterea  q:  que  p:opo:tio  c  ab  o  ea  eft  b  ab  e :  ergo  per  piima  ferti  arithmetices  c  numerus  eft  quas 
©zarus  et  c  numerus  quab:atus:quare  a  b  ibem  numero  e  etiam  quabzatus.  at  b  bemoftratus  eft  no 
quaozatus.erit  itaqj  ibem  numerus  quabtatus  et  no  quabzatus:  quob  eft  impofiibile.  no  igitur  bi as 
fchifma  note  ^jpottionis  habebitur,  et  ibem  be  p:opo:tioncfchifmatos  monftrabitur.  fint  enim  a  b 
fubter  befignati  minimi  numeri  comatistqt  per  vtcefimaoctauam  hutusb  mtnoz  pzepomonis  com< 
matis  terminus  fit  er  buctu  octonarii  in  quabtatu  lateris  bucetozum  quiquagtntafer.et  octonarius 
no  eft  quabzatus:  ergo  per  becimaquartam  ferti  arithmetices  b  mtnoz  terminus  comat  is  no  eft  qua 
btatus.no  igitur  fimili  vtpztozie  partis  bemoftrattone  a  b  certis  bcfignatifcp  numeris  poteft  equts 
ptopottionibus  bibuci.eft  igitur  fchifmatos  eius  fc5  mebietatis  ratio  ignora) ate^  irrationalis*  fiCoi 
rclarium  er  mobo  cemoftrationis  notum  eft. 

)j  Conus :  ouobus  femitoniis  mmotibus/et  commate  conflat* 

CWatn  ratio  fefquioctaua  buobus  femitoniis  minotibus  3tcpvno  comate  conftat.fuperat  eni  buas 
btefes  buoq?  femironia  minota  vno  commatetac  tonus  in  cabem  ratione  conftftit.coftat  igitur  tonus 
er  buobus  femitoniis  mtnozibus  et  commate. 

54  c^onus  aouobus  femitoniis  minotibus:  vno  commate  oiflat* 

CWam  fubftracto  a  fefquioctaua  .ppottione  rno  comate  reltnqufitur  buo  femitonia  mfnotarf  gitur 
et  eobem  comate  a  tono  bibucto  buebiefes  x  buo  femitonia  minotarelinquutur.biftatergo  tonus  a 
buobus  femitoniis  minotibus  vno’commare. 

55  cBemitoniurn  minus  tribus  commatibus  maius  eft:  mimis  vero  quattum  ♦  vtioc 
manifeftum  eft  apotomen  plura  quattuo:  et  pauciora  quinqs  continere  comata. 
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CTRon  e  greca  curiofitas  calculi  labote  beterrita  quo  minus  quot  comata  in  bieft  quot  in  apotome 
quot  bentqj  in  tono  fint:  peraeftigaret .  quob  nifi  a|p:io:ibus  tetatum  cognouiflem  cu  ib  quocp  plus 
labotis  cpcvtmichi  vifum  eft)  in  muficis  mobuiationib!»  vfuslviilirattfq?  afFerar:miflu5  fecifTem.qui 
tame  io  cognofce  befiberauerint  hoc  pacto  beptehebent*  Sint  a  b  mimmi  numeri  femitonu  minotts 
et  c  b  minimi  comatis:per  becimafeptima  x  becimaoctauam  huius  repertubuco  b  in  c  et  b  x  ,pueniat 
e  f  et  a  in  c  x  veniat  g:  per  feptima  fecunbi  arithmetices  f  ab  e  eft  comatis  habitu©o|et  per  octauam 
etufbem  g  ab  e  habitubo  biefeos Jfemitonticp  mmotis.^einbe  buco  c  in  e  *  f  m  f  et  e  m  g  *z  nafcantur 
I?  U  l  :per  fertam  quarti  arithmetices  perq»  facile  cognofcl  poteft  U  h  continere  buo  commata.ct  per 

Si 


\ 


reprimam  fecunci  eiufce  l  ac  1?  cfTe  femitonium  minue.toeince  cuco  x>in\)ietcin  hxt  c  in  l :  x  eo  o: 
tine  veniant  m  n  o :  per  eanoem  fertam  quarti  cognitu  facillima  eft  n  m  continere  tna  commata,  et 
per  fepttmam  fecunoi:o  m  cotinere  femitonium  minue,  at  n  numerue  cognofcitur  efle  mmot  o.ergo 
o  ac  m  femitonium  minue  tria  vincit  lerfuperatqj  commata.  2>etnce  cuco  1?  in  petuinu  etl?  in  1. 
et  fuo  o:Cine  erfurgat/otianturcp  p  q  r.  manifcltt  eft  per  ice  qC  ptiue  q  p  cotinere  quattuo:  comata 
et  r  p  cotinere  femitonia  minue.ot  numerue  r  mino:  eft  numero  q.  igitur  quattuot  comata  amplius 
funt  femitonio  mtnoze.fiCozrdariu  autem  t?mc  nota  eft  <$  femitonia  maiue  folo  comate  fuperat  femi 
tonium  minus.atqni  femitonia  minue  plura  tribue  ?  pauctota  quattuot  vt  moco  vtfum  eft  continet 
comata  .igitur  vmco  fuperaciecto  comate  femitonift  maiue  quoevocant  apotome.plura  quattuo:  t 
paudota  quincp  continere  eft  necefie. 


cConuimplura  feptem  contmerc  commata  ncccfle  eft. 

CTBant  tonue  er  femitonio  minote  ?  apotome  coalefdt  atq?  coftituiwr.  at  f emitonia  minue  per  pe 
nultima  tria  continet  comata  -r  ampliueret  per  ptececentf  apotome  quattuo:  et  ampliue  tria  autem 
et  quattuo:  t  ampUus:fepte  funt  ct  apliue.  igitur  tonue  plura  <p  feptem  cotinet  commata. 


C^ecunci  £lementozum  ZDuftcaUum  finis. 


Cfqmtonus:  eft  qui  tonum  ac  femitonium  minuo  continet,  quem  et 
tribcmitoniu/trifcmitomuc^:  inferius  oiccmus. 

©itonuo  eft  qui  ouos  coplcctitur  tonos. 

Critonus  vero  qui  tres. 

tConfonantic  fimplices  funt  joiatefiaron/oiapente  z  oiapafon. 
Compofite  vcroioiapafon  oiapente/bis  oiapafon. 

©lateflaron  eft  coronantia:  que  et  mtcrualli  fefquitcrtia  ratione  nafcitur. 

©iapente :  que  nafcuur  eje  fefqualtera. 

©iapafon  verotque  c%  oupla. 

©iapafon  Diapente:  eft  qua  aoinuice  iuncteconftituutoiapafon  acoiapctepfonatic 
J3is  oiapafon :  eft  quam  comugunt  ouc  oiapafon  confonantie. 

CTBcc  altius  afeeeunt  Tfrytbagotid  <f  altiue  afeencetibue  vocee  quo$  pacto  illis  ftricule  vife  fTnt 
a  q>  vnicuiq?  ferme  fue  vocis  ntoofi/Umitefcp  ac  confonatiam  bie  oiapafon  natura  fecerit  qpq;  ijabita 
conteplatione  muflea  aoufqj  cofonantiam  bie  oiapafon:reliqu5vt  habeatur  q>facflltma  purauerunt 
vt  qui  ac  rer  otqs  quater  oiapafon  mufteos  moculoe  aptare  voluerint .  et  t?ac  quoqj  Ce  caufa  muftcl 
ferme  oee  in  oefinieoa  /  cetermmacaqp  atep  traceoa  ctfdplina  mufica  limitee  1fcytl?agoze  no  tranfr 

cenofiriputates  eius  limitibus  c6tenri:ctpzifcam|vetereq?auto:ttatcfecutifufficieteroeterminaire. 

quoo  't  nos  in  l?oc  opere  tetabimuo  imitari  • 

€E0cfquitonus  inter  fefquiquintam  a  r<$  fcfqtnfctfam  collocatus  cft.*vnoc  fft  vt  etfi 
fefquitonus  iocunoc/fuauitercp  auoitu  feriat:  nonou  tamen  confonatia  poncous  fit. 
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CSif  ergo  a  cucenta  octuagintaocto:b  vero  cucenta  qmquagintafcpet  c  oucenta  quactagitatria. 
per  occimaocrauam  fccOoi  f?utue  manifefta  eft  a  ao  b  cfTe  tonfil  t  b  ac  c  efle  femitoniu  mmue.quare 
a  ac  c  per  oiffinitione  erit  fefquitonue.que  cteo  in  ;ppo:rione  minote  confidere  $  fit  fefquiquinta jet 
maiozc  fefquiferta.lRam  capio  per  cecimam  fecunci  buiue  quinta  partem  c  etveniet  numerue  48  et 
tres  quinte  qui  fit  f.acco  igitur  f  ac  c  et  aggregatus  nat  c:qui  maio:  inuenitur  q»  a  .igitur  per  vnoe* 
cimam  fecaoi  buiue  0  ao  c  ,ppo:tio  mato:  eft  cp  a  ao  c.St  vero  c  ao  c  fefquiquinta  eft.cft  itacp  fefqui; 
tonus  in  «ppottione  minote  coftitutue  q*  fit  fefquiqutta  p:opo:tio.  Capio  oeniqj  per  eance  cecimam 
fecunci  ferta  partem  c  et  veniet  micf?i  numerue  40  et  femis  qui  fit  g.aggregatus  igitur  g  ac  nume? 
creftltuat  numera  e.certum  eftnumeru  e  minote  efle  q»  a.quarevt  p:iue  a  ao  c  fefquitonus  maioteft 
q>  e  ao  c:qui  in  ferquiferta  «ppottionecoftituitur.quoo  eft  ptopofita.Cotrelaria  enim  cognofcitur.? 
ptima  #  fefquitonus  fuauirer  feriat  auoitum:  cuiuflibet  mufide  moculationibus  interi  fioem  facit 
fenfne.q:  vero  nooum  cofonantia  fitziccirco  euenit  <$  fefquitonus  in  fuperparticulari  rattone  no  coti 
fiftit:quaooquioem  inter  fefquiquinta  ?  fefquifejcta  ptojrimas  fupparticulares  nulla  cacit  interdes} 
mcotaqj  fupcrparticularts  babituoo.neqj  quioe  eft  m  multiplici  genere:quoni$  per  vnoecima  ptimi 
buius  onpia  .ppottio  que  multiplicta  minima  eft:  e?  fefqualteralet  fefquttertia  «ppottione  marimis 
quioe  fuperparticularibusjejcurgit  atqj  nafdtur.  cofonantia  autem  omnis  per  Cllfmitionein  fuper? 
particulari  aut  multiplici  ratione  confidit .  eft  ergo  totum  ptopofttum  notum. 


1  Clftfocm  wtotius  (tuer  fcfquitcrtfam  atcp  fcfqmquartem  me&fasanfmme  muficam 
complet  at$  perdat  barmomam. 
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Cllfrarmonia  et  confonatiam  toem  fiamus  et  fputusvt  p:eceo£tis  pzocebit  ocmonftratio.Stnt  ergo 
a  b  c  ouo  toni  in  minimis  conftiruti.vt  8i  |7i  |$4.oico  oitonum  a  ao  c  confiftere  in  p:opo:tione  tmo:e 
fefquitertia:  et  niaioze  fefquiquartat  muticam  cofonantiam  l?auo  quaqp  perficere.lCapio  ent  tertiani 
partem  c  per  oecima  fecunoi  buius  vt  fepe  factum  eft.  et  venit  vnum  %  viginti  cum  triente  vnius:qui 
numerus  fit  f.aooo  itacp  f  1 1  et  triente  ao  numeru  c  <*4.et  aggregatus  eft  85  cum  tertia  parte  vnius: 
qui  ioem  fit  o.mamf  eftu  eft  0  ao  c  effe  fefquitertiu.  at  0  maiot  eft  a:  continet  en!  a  oumtarat  vnum  et 
octuaginta:o  vero  octuaginta  qutncp  t  amplius.eft  ergo  fefquitertia  p:opo:tio  Pitono  maiot.  Ut  rur 
fum  capto  quartam  partem  c  que  fit  g:  quam  aoPo  ao  c  et  furgat  e:  qui  erit  ao  c  fefqutquartus .  at  a 
maiot  eft  e.tgttur  per  vnoecuna  fecunPi  l?uiue:Pifonu8  fcfquiquartfi  tranfcenPit.et  cum  inter  fefqut 
tertium  *  fefquiquartfi  nullus  caoatfuperparticularis  meoius  necp  multiple?:  erit  ergo  pitonuo  m 
ptopottionefuperpartieticollocarus.quaremuficam  confonatiam  cetfi  in  muficismoPulationibus 
fit  eupf?onus  fuauitcrq?  aupitum  feriens)  udPum  tamen  perficit. 

5  CBitom  intcruallum :  fola  fcfquitonum  fuperat  apotome . 

CTittam  fefquitonus  vnum  tonum  cotmct  integrum  et  fecunPi  toni  cotinet  f  emito  nifi  minus.  feP  cfi 
tonus  ec  femitonio  nunote  t  apotome  conftet  cuaoatq?  coalitus.ergo  fefquitono  ap  fecuoi  toni  com* 
pletionefola  Peeft  apotome.at  oitonus  folos  puos  incolumes^ntegrofqj  poifiPet  tonos,  ergo  pitoni 
intetuallum  fola  apctemc/folocpfemitoniomaiote.fefquitoni  fuperat  interuallfi.qd  eftpzopcfitfi. 

4  CDiatclTaron  confonanriam  m  oata  cbotoa  collocare. 
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enim  cpitrita/fefquirerriatp  ptopottio:  cofonantiam  Piatefiaron  creet:  iccirco  pata  quaefiep 
d?o:oa  vt  a  b  eam  in  quattuo:  equas  pottiones  Piuloo.vt  a  c:c  p:p  e:t  c  b.et  Pico  a  b  ao  c  b  confonare 
oiafcfTaron.lftam  a  b  continet  c  b  et  infuper  a  c  que  tertie  parti  c  b  equarur.  eft  ergo  tnteruallum  a  b 
fefquitertifi  ao  c  b.  ergo  a  b  ao  c  b  per  oifftnittone  conionat  Piatefiaron:  et  cofonantia  Piatefiaron  in 
cbozoa  a  b  oatarcollocata.quoo  eft  pzopofitum. 

5  cSCri  tonus :  confonantiam  oiatcflaroit  tranfccnoit. 

ILTHam  per  oedmaoctatiam  ptimi  tres  fefquioctaue  ptopottiones  amplius  funt  fefquitertio  inter* 
uallo.atqut  in  tribus  fefquioctauistperpiffinitione  tres  confiftunttonUgiturtn  tribus  fef4octau!s 
confiftit  tritonus.t  in  epitrito/ fefqutrertioq*  interuallo  confiftit  cofonantia  Piatefiaron.  igitur  cofo* 
nantiam  oiatefi aron  tranfccnoit  vt  ptoponebatur:tritonus. 

6  C" Confonantia  oiatdTarontouobus  tonis  atep  femitonio  minote  conflare ncccflc  eft 
'Sin oc  fadle  comparatum  eft  fefquitonum  tono/  et  oitonum  femitonio  mmotc  atra 
otateflaron  concetum  ocdccrc.Compertum  item  eft  confonatiam  oiatelTaron  qmncp 
oiefcs  ct  ouo  commata  continere. 


©iatefiarum  confonantia 
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lESit  a  b  et  cb  confonantia  Piatefiaron.otco  eam  Puobus  tonis  t  femitonio  minoteconftare.^am 
cum  a  b  %  c  b  fit  oiatefiaromerit  a  b  et  c  b  per  couerfionem  Piffintttonis  fefquttertius.at  cum  femito* 
nium  minus  per  oiffinitione  fit  io  quo  fefquitertia  ouobus  tonis  mato:  eft.continet  ergo  a  b  %  c  b  fe* 
mitonium  minus  et  puos  tonos,  igitur  confonantia  Piatefiaron  ouobus  tonis/  femitonloqjmine:e 
conftat.£t  pzimu  coirelariu  bine  facile  cognofdttir.iCum  enim  fefquitonus  folu  tonum  x  femiromu 
minus  contineat:oceft  igitur  ipfi  ab  cofonantiam  Piatefiaron  compleoam  per  pzefenre  vnus  tonus, 
et  cum  pitonus  folum  puos  coplecratur  tonos:  oeerit  ipfi  ao  eanoem  compleoam  femitomfi  minus. 
SecuPumvero  binebauo  Pifficileperfpidtur  cognitfi.lRam  cum  tonus  per  tricefimarertiam  fecuoi 
Puas  Ptefes  t  vnum  comma  cotineat:ouo  toni  quattuo:  oiefes  't  ouo  cotinebunt  comata,  at  per  p:e® 
-ntf!r  ^at<flr®rPn  confonantia  ouobus  tonis  vnam  oiefim  fupcraooit.conrinet  igitur  confonantia 
Piatefiaron  quincp  oiefes  atep  ouo  commata.quoo  eft  totum  ptopofitum. 
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G&uiiup  tonitDuas  DiatclTaron  confonantias  vno  commate  vincunt/ cuaountcp  7 

C^nmiltSriftroKenns' muficus  otateflaron  cofonantiam  Ouobus  tonis  et  integro  femitonio  coti 
ftarcli  pzoinoe  ouas  oiatelTaron  cofonantias:quin®  tonos  tplcre.culus  erroz  eje  tertio  muficesoiui 
Seuertni  boecij  et  ep  t?ac  t  pzeceoetc  facile  couincitur.lftam  per  pzeceoetem  cofonantia  oiatelTaron 
no  er  ouobus  tonis  et  femltonlo  Integro  conflat:  verfi  ep  ouobus  tonis  'i  femltonlo  minoze.  quoo  eje 
vicefimapzima  fccuoi  Inter  fefquioctaua  Decimam  et  fefquinona  oecima  pzopouione  collocatur.tnte 
arum  aute  femironm  per  oecimaquartam  eiufoem:inter  fefqulfejcta  Decima  *r  fefquifeptima  Decima 
collocaretur.Diminutlus  eft  ergo  femitonifi  minus  Integro  femitonio.&uia  ergo  vt  per  pzeceoetem 
Dictfi  eUtcofonaptia  oiatelTaron  duos  tonos  et  femitonifi  minus  cotlnet:oue  igitur  oiatelTaron  cofo*= 
nantle  cotinebunt  tonos  quattuo:ct  duo  femitonla  mino:a.  et  q:  per  tricefimatertiam  fecfioi  tonus 
cotlnet  duo  femitonla  minoza  et  vnum  cdma.ergo  oue  Diatelfaron  cofonantlc  quin®  tonos  vno  com? 
mate  minusrcotinent.  quin®  Igitur  toni:  Duas  oiatelTaron  cofonantlas  vno  comate  vinefit  at®  eua# 
Dunt  maiozcs.quoO  Inteoebatur* 

CConfonantia  oiapcntean  aflignato  ncruo  ccnftituerc*  * 
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CSit  alfignatus  numerus  a b  fupta  que  lulfum  fit  cofonantia  Diapente  collocari:oiuiDo  a  b  in  tres 
aoinuice  equas  partes  per  notas  a  c  d  b:tta  vt  a  b  tres  cotmeat  et  c  b  earum  contineat  ouas.erlt  per 
Diffinitione  a  b  aD  c  b  l?emicliu/fefqualterfi®  interu  allii  .feo  cum  cofonatta  oiapetetper  Diffinitione 
ep  ea  interualli  ratione  nafcaf  .ergo  a  b  ao  c  b  cofonabit  oiapete.  erit®  a  b  ao  c  b  in  Data  d?ozoa  alft? 
gnatoue  neruo  cofonantia  Diapete  collocata. 


C  Zrcc  tom:coftfonanria  Diapente  minus  funt*?  quattuo:  canocm  confonanttam  * 

tranfccnount. 

0££tfi  ep  qutnta  l?uius  f atis  cognofcaf  trftonfi  no  polfe  efficere  Diapete  cof onantfa:  l?ec  etia  ofteoit 
tritonum  Diapete  confonatia  elfe  minozem.THam  per  oecimaoctauam  p:imi  fpuius  tres  fefquioctaui 
minus  funt  fefqualtero  interuallo .  et  per  oectmanonam  eiufoe  quattuozfefquiccraui  fefqualterum 
fuperat  intcrualifi.confonatia  aut  Diapete  in  fefqualtero  fita  efl.ergo  tres  toni  tn  tribus  fcfdocrauis 
conflitutitminus  funt  cofonantia  Diapente,  t  quartuo:  toni  in  quattuo:  pfiftentes  fefquioctauis  eae 
Dem  confonatiam  magnituDtne  tranfceounnquoo  eft  totum  propofitum. 


CConfonantia  oiapentc:mbus  toms/feitritomocp  minotc  confiat*  g&uo  fit  vt  a  Dia  ,0 
pente  fuboucto  tono ‘.oiatelTaron  confonanna  relinquatur.fuboucta  aute  oiatcflaron 
confonantia :  relinquatur  et  tonus* 

Clftam  per  oecimaquintam  p:imi  fl  a  fefqualtero  interuallo  fefquitertifi  ocmptfi  fuerit :  relinquet 
fefqutoctauum.feD  vt  in  oemoftrationefejcte  l?uius  vifum  eft:  refquitertiu  continet  duos  tonos  cum 
femitonio  minoze.crgo  cofonantia  Diapente  fcfquioctauu  Ijoc  eft  tonum  vitra  duos  tonos  cum  femi= 
tonio  minore  continens :  tribus  tonis  et  femitonio  minoze  conftabit  quemaDmoDum  pzopofttum  eft* 
£o:relartu  cognofcitur/lftam  Diapente  per  pzefentem  continet  tres  tonos  cum  femitonio  minoze*  at 
fubftracto  tono  refioui  funt  duo  toni:at®  f emitonia  minus,  et  per  fettam  bulus  duo  toni  cfi  fem itoc 
nio  mino:e  conftituunt  cofonantiam  Diatelfaron.fubftracto  igitur  tono  a  cofonantia  oiapente:relin- 
quitur  Diatelfaron.feD  et  cum  Diapete  conftet  ep  tribus  tonis  cum  femitonio  mmo:c:fubftracta  ergo 
DiatelTaron  cofonantia  que  ouobus  tonis  et  femitonio  minoze  completur :  relinqnef  queaomooum 
fecunoa  pars  cozrelarff  p:oponit:tonus.  quoo  eft  totum  cozrelarium* 

CBiapente  confonantia:  minus,  octo  fenutomie  tntno:ibus  continet.  „ 

C  lftaui  cum  tonus  vnus  duo  femitonla  minoza  et  vnum  coma  cotineat:tres  toni  *  vnum  femitonifi 
minus  feptem  femitonla  minoza  %  tria  commata  cotinebunt.ac  tria  commata  per  tricefimaquintam 
fecunoi  bulus  femitonio  minoze  funt  contractioza.ergo  Diapente  que  per  pzeceoetem  tribus  tonis  et 
femitonio  minoze  conftattminus  octo  femitoniis  minozibus  cotinebit.  feo  qneaomoDum  facile  mon 
ftratum  eft  oiapentecdfonantiam  noDum  octauum  attingere  femitonifi  minus/octaua®  Diefim:  ita 
quo®  facile  monftratu  cfietreanDem  confonatiam  noDum  feptimant  attingere  apotome. 

C©iapcntc  confonantia :  Ditono/fefquitonocp  comungitur*  ,t 

Clftauz  Diapente  per  penultima  tribus  tonis  et  femitonio  minoze  conflat,  et  Ditonus  %  fefquitonus 
llmul  tres  tonos  et  (emitonia  mmus  efficiunt.igitur  Ditonus  at®  fefquitonus  pariter  copulati  cofo 
nanriam  Diapente  tungunt:quoD  intenoitur* 

CConfonantiaru  Diapente  z  DiatdTaron:tonus  Differentia  eft*  quo  fit  vt  Diatelfaron  15 
confonantia  aoiuncto  tono:  confonantiam  Diapente  reflituat* 

i  • 


i?ic voca?  ea  ,ppo:tfo  qua  maio:  fuperatmino:e.  TBam  p  cotrelarifi  ©ednte  bafus  tub 
©ucto  tono  a  cofonantia  ©iapente  relinqui?  confonatta  ©iatcdaron.folo  igiturjtono  coitfonantta  ©ta* 
perite  cofonantia  ©iatedaron  ed  mato:.ed  igitur  per  ©iffinttione:barum  cofonanttaru  tonus  tufa»  i 
coirelariu  dattrn  cp  pzopofitione  notum  efl» 

CJSis  tuatclTnron:  fefqmtono  confonatmam  otapentc  tranfcenoit 

+  CI  ^iatedaron  ent  p  ferta  l?utue  ©uos  tonos  atcp  femitontit  minus  cotinet.ergo  bis  oiateiTaro  quat 
tuo:  tonos  et  ©uo  femi  tonia  mino:a  ptinebit.atqui  a  quattuo:  tonis  t  tmobus  femitouiis  minotib* 
©empto  fefquitono:relinquutur  tres  toni  et  femttoniu  mtnus*2ltuero  per  ©ecim3  f?uius  cofonantia 
©iapente  totioe  tonos  cfi  femitonio  mino:e  coplectttur.ergo  bis  ©tateflfaromfefquitono  cohfonantia 
©iapente  tranfgrcoitur  tranfce©tt($  queaomo©um  proponitur. 

»5  cCofonantie  otatcflaron/ac  otapentc:  ttt  majrimto  fupparttcularibuo  funt  collocate 

CC  m  amer  ©ifFinitione  cofonantia  ©iatedaron  in  epitrita  fefquiterttaq>,ppo:tione  collocatur. et  ©ia 
pente  in  beniiolia  atq?  fefquitertia.  at!nulle  fupparticulares  fefqualtera  t  fefquitertia  funt  maiores 
nam  a  fecfioat  tertia  parte  q  marime  funt  fefe  cofequetes  partes:©enominatur.igitur  f?e  colonam;  e 
ep  marimarum  fuperparticulariu  o:iginibus  ©ucte:  in  martmis  fuperparticularibus  funt  collocat 
quo©  efl  pzopofitum. 

16  C"36t0  otateflaron/autbio  oiapcntctnullam  confonanttam  coponerc  potdh 

CDfrcc  proponit  ©uas  ©iatedaron  cofonantias  aut©uas  ©iapente  confonantiasmulla  conflare  pofTe 
cofonantia.lRam  et  ©iatedaron  x  ©tapete  no  in  mulf  ipltcibus  fe©  fupparticularibus  funt  conftttute 
et  per  prima  petitione  que  treruaUi  a©  inreruaUu  p:opo:tio  ed:ea  quoq;  ed  et  foni  a©  fonfi.at  ©  ferta 
pzimi  ©uo  fifmilia  infernalia  no  multiplicia:  neq?  multtpler  neqj  fupparticulaf  e  creant  intcruallum* 
quare  neq?  Morfi  foni  tn  mulriplici:  neq?  in  (upparticulari  gneeridunt*  omnis  afiteonfonatia  aut  iri 
fupparf  iculari  aut  in  multiplici  ronc  col!oca©a  ed.de  ent  confonantie  note  boc  in  loco  Pythagorica 
fequetes  auto:itate':fufcepimus  vte©um  ergo  ©ue  cofonantie  ©iatedaron  aut  ©ue  ©i  apentemullam 
efficiet  cofonantia.et  no  mooo  t©veru  fittfe©  t  quotquot  ofonantie©iatedaro  in  tmenfum  copuletur 
et  quotquot ©iapetemulla  vncp  confonatiam  er  quinta  primi  buius  efficere  valebut. 

$r  ^oiuficto  ao  coronandam  mapeme  tono:  nulla  parabitur  confonantta*  item  nccp 
'7  ao  oiatclTaron  tri femitonio. 
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C^t  U  l?icfono:C  congredus  no©um  cofonantia  fit:eupbonu  tamen  mufici  reputant  melo  |mo©ula= 
mtbufq?  aptum:ferta<£  a>  fer  impleatur  voctb9  nodri  nunc  nucupant.et  quattuo:  tonis  ate^vna  ©iefi 
boc  ed  f emitoni o  mino:e  '•on  da  t.qui  q>  nooum  cofonatia  fit  patet.  Accipio  ent  a  t  b  ternariu  et  bina 
riummrmmoe  fc5  numeros  cofonantie  ©iapente. t  c  ©  uouenariu  attp  octonariu  minimos  numeros 
toni.er  ©uco  c  tn  a  x  veniat  ©  reptem  fup:a  vigiuti.et  ©  in  b  x  veniat  e  ©ecem  et  fer. per  tertiam  quinti 
Sritbmetices  ©  a©  e  cottnet  fefoualteru  x  fefquioctauutquare  ©  a©  e  cotinet  ©tapente  atep  aoiunctS 
tonum  ,  at  mantfedu  ed  ©  a©  e  17  fctltcet  a©  \6  no  ede  multiplermatn  feptem  -tvigirtti  no  continet  bis 
aut  tertio  aut  ©eteeps  fe©edm.necp  ©  fuperparticularts  ed  a©  e.  nam  ©:ia  numert  ©  a©  e  ed  vn©ectm 
qut  numerus  fumme  16  pars  nulla  ed.tranfce©tt  ent  vnoenartus  fe©enarff  ©tmi©iu.igitur  aoiuctus 
a©  confonatiam  ©iapente  tonusmuliam  parttcofonantia.etftmtUargumento  a©iecto  a©  cofonantia 
©iated aron  fefquitono:  nulla  fit  cofonantia  vt  er  fecu©a  figuratione  perfacile  patere  poted.  fit  tame 
eupbona  vocum  congredto:  qua  item  fertam  nfieupant:  fe©  que  a  p:ima  contractio:  tora  ©idet  apo^ 
tcme.ed  ergo  bec  mino:|tlla  vero  maio:.condat  enim  pzima  vt  ©ictum  iam  edrquattuoi  tonis  et  vna 
©ieft '  f ecun©a  vero  tribus  tonis  x  ©uabus  ©tefibus  ♦  1^>:ima  f onat  q^arbppate  bypaton  a©  mefeu ; 
fccu©am  vero  que  contractio:  ed:  fonar  brPat^  brpaton  a©  Jlicbanon  mefou.que  autem  bYpate|que 
parbypaterqui  Itcbautlet  que  mefe  ©icatur:  feques  Uber  ©eclarabtt. 

Ig  «Ei£uo  pacto  oiapafon  confonantia:  m  cbotoa  fit aoiungenoa. 

Pl]a  I  £  I  “B  I  jCdfoiiantla  ©tapafon 

pfonatiarumvt  in  lib:o  p:obleumatfi  tedatus  ed  'Hridoteles:elegatifnmafpulcberrtmaq?  cd 
<Cpo:©am  ergo  a  b  feco  per  me©ium  per  nota  c.  ct  quia  a  b  a©  c  b  ed  ©upla  iuterualli  I?abitu©o.  ergo 
per  ©iff  tuitionem  a  b  a©  c  b  confortat  ©tapafon* 
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CXonfonatttia  oiapafomto  fcjc  tonis  minime  confidit*  fco  qumcp  amplio::  fervero  i* 

^  «tam oer viceTiml pSmiqufncp  coiuncti  fefquioctautmiinua  tmplid  interuallo  conifigunt.  et  per 
vicdimamimam  ctufoe  fer  coniuncti  maiozcavno  ouplici  interuallo  euaount.ergo  quinq?  toni  mino 
rea  funt  oiapafon  cofonaotia|ct  fer  eaoem  funt  ampUozea.  confonat  ergo  oiapafon  quinq?  tonia  am 
plio::feo  et  fer  eaoem  mooulabttur  inferio:* 

C^iapafon :  cx  oiatcffaron  et  oiapente  confonantiis  coniungitur.  io 

iriHam  per  oedmaquartam  l?utua  oiateflaron  et  oiapente  in  marimie  fugparticularibua  funt  coU 
locarc.at  per  vnoecima  p:imi  ouplcr  interuallii  er  ouobua  marimta  fugparticularibus  coiungitur* 
et  oupler  mteruallu:confonatie  oiapafon  interuallii  erifttt.igitur  confonautia  oiapafon:  ©iateflaro 
et  oiapente  confonantie  fimul  coniungunt.quoo  eft  pzopofitum* 

CCofonantia  oiapafomqmncp  tonis  et  ouobus  femitomis  minonbus  que  tonu  mi  n 
iumec6plcnt:perficitur*  ®noe  quoqj  mamfcftn  effc  poteft:  cofonantiam  oiapafon 

folo  a  feic  tonis  commate  oiftarc.  .  .  i  ^ 

Cl^er  p:eceoetem  ent  oiateflaron  et  oiapente  confonatiam  Otapafon  iungunt.  Oiateflaron  afit  per 
ferta  buiua  ouobua  tonia  etfemitonio  nunoze  conflare  moftrata  eft:et  oiapente  p  nona  tribua  tonia 
femitoniocBmlno:e.at©uo  toni  etfemitonifi  minua  t  trea  toni  et  itiocm  fcmitontu  minua  flmulcon 
flatijquinm  efficiutur  toni  atq?  Ouo  femitonia  minoza.atqui  ouo  femitonia  imnoza  tonum  non  perfu 
dunt:veru  ab  eo  oeficiunt  comate.igitur  confonatia  oiapafon  quinq?  tonia  et  ouobua  femitonua  mi 
no:ibua:quetonu  minime  fplentqueaomoouiam  pzopofitfi  eftperfidf.  C£o*relanaer©emonftra 
tionia  calce  notu  elfe  poteft.£r  fluo  liquet  pfacile  effe  in  neruo  rnuuea  com  a  perueftigare  iRam  in  eo 
a  pzincipio  conftitutia  jcotinuatifq?  fer  tonia  et  ab  cooe  nerui  initio  ao  meota  d?o:©c  notam  intenfa 
oiapafon  cofonantia  quoo  inter  meoia  nerui  notam  et  vltimu  fer  tono:u  fignum  cotinetur:  er  pzece* 
oentia  cozrelario  erit  comatis  inter  flitifl* 

CBcmpm  ex  oiapafon  cofonantia  oiapente:  relinatur  oiatcffaron.ct  eje  caoe  Dcpia  a 
cofonantta  oiatcffaron:  relinquitur  oiapente*  oemptis  autem  eje  ea  oiapente  et  tono 
relinquitur  fcfquitonus*  ,  _  .  r  _ 

*r«ik:tma  para  et  fecunoa  flatim  per  penultlma  cognite  funt.  3tcm  'c  per  pceoente*  iRam  per  p:ece* 
oente  oiapafon  quup  tonia  'i  ouobua  femitonua  nuno:ib*conftat:a  quibua  fl  trea  tonoa  etvnft  femi 
toniu  minua  tollaa  que  per  oecima  buiua  oiapente  cofonantia  conttncfcrelinqufitur  ouo  toni  't  femi 
toniu  minuatq  per  ferta  buiua  oiatetTaron  cofonantia  effidunt.oepta  igitur  er  oiapafon  confonitia 
©iapente:relinqui£  oiateffaromquoo  eft  pzimu.Secunou  eaoe  facilitate  oeclaratur.Tflam  er  quinqs 
tonia  et  ouobua  femitonua  minoiib*’  fi  ouoa  tonoa  ?  femitoniu  minua  tollaa:  relinqufitur  trea  toni 
et  femitoniu  minua.  Tertia  confimiliter*oemptia  eni  a  confonatia  oiapafon  boc  eft  a  quintp  tonia  et 
ouobua  femitoniia  minoubu9  oemptta  inqua  quattuo:  tonia  et  fenutonio  mto:e  reliquna  eft  tonus 
vnua  t  femitoniii  minua.fit  quot  oiefee  quot  apotomaa  quot  oeniqj  comata  contineat  oiapafon:  oe 
piebefionia  funt  facillime:in  nulla  tamen  equaliter:tota  ipfa  oiutoua  eft  quaooquioem  oiapafon  in 
multiplici  ratione  confiftit  que  omnino  in  quotlibet  equas  p:opo:tionca  que  multiplicea  no  ftnt  per 
feragefimam  noni  arithmetices  oiuioi  non  poteft. 

ClRulIa  fimplcjc  cofonantia  t  in  ouo  cqualia:ccrto/co(htutoq5  nucro  Dtoffibife  dt.  u 
AT  Simplices  confonStfa0vocamueototenaron1oiapenteloiapafon.be  oiateftaronautetoiapente 
conflat  q  er  fupparticularibus  interuallis  furgfiit:que  per  qninta  pztml  nullofpacro  bunc  in  mooum 
oirimi  poflunt.oe  otapafonvero  cofonantia  toe  fubit  tuoictu.lRam  quonia  minimi  eiua  numeri  funt 
Ouo  et  vnuimt  ouo  quaozatua  no  eft:igitur  per  cozrelariu  tricefimefccQoe  fecunoi  buiua  cofonantia 
oiapafon  q  confiftit  tn  ,ppo:tione  onom  ao  vnum  minime  in  Ouo  equalia  partief .  et  eool  qiiotp  iure 
ncc^  eaoe  confonatia  in  plura  ouobua  oimetiet /oirimcturcp  equalia.£tp:ofecro  velle  boc  pacto  con 
fonamia  oiapafon  tn  plura  equa oioucere.eft  in  geometricis  oiamctrfi  cofte  quaozati  velle comenfit 
rarc.feo  io  vltimu  muficum  no  eft 


SDtapafon  ac  oiatcffaron :  confonantiam  non  effe* 
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|££tft  in  oiapafon  nc  oiateflaron  (Tt  ouarfl  vocum  ouidsl  amenaq?  cogreflio  vt  qneaomooum  cum 
pulfatur  fcfquitonuamo  iccirco  tame  euenit  oiapafon  ac  Oiateflaron  pfonantia  oici  merert.  fCametfi 
qptbolcmco  fecua  q»  ttbagozicia  bac  in  re  vifum  fit:quoo  monftratufaeillimfl  eft,Sint  ent  a  et  b 
binarius  t  vnttaa:  tnintmi  fcj  numeri  confonatie  oiapafon  et  c  o  quattno:  't  tria  minimi  ioetioem  co 
fonantte  oiateflaron  ouco  c  tna  et  veniet  octonarius  qui  fit  e:  “io  in  b  et  veniet  ternarius:  qui  fit  f. 
per  tertiant  quinti  Britbmetices  e  ao  f  continet  oupla  et  fefquitertil:quare  oiapafon  ac  oiateflaro. 


III 


feo  e  octonartns  non  eft  multiplo:  a»  f  ternarium/  nccp  fug  particularis  q  cfi  bie  cotincat  et  fnfuper 
binariu  qui  ternarif  no  pare  vlla  eft  feo  partes.  eft  em  octonarius  ao  ternarifi  ouple/c  fubpipartiee. 
TRon  eft  igitur  oiapafon  acoiateflaron  pfonatia.oie  entconfonStia  aut  in  fupparttcFari/aut  in  muls 
tiplici  genere  eje  diffinitione  cofiftit.£t  in  f?oc  facile  cognofci  poteft  ex  nouo  .pbleuniatfi  libzo  $  'ifa: 
tbagoucie  cofenfit  Briftoteleercu  inquirit  cur  non  bts  oiapente/  aut  bie  oiateflaron  rcooi  pfonatia 
potefhvt  bie  oiapafon  coaptari  folet.lDoc  inquit  ioeo  eft  q  otapete  confonatia  poftta  in  ptopoztione 
fefqualtcra  eft  oiateflaron  X’0  in  fefquiftta.q’  fivouo  fefqualteri  aut  fefquitertflf  numeri  otoineotfpo 
natur.cjcrremi  nullam  inuicem  p:opo:tioem  babebut.neq?  ent  fupparticularee  neq?  multiplices  efle 
poterut.at  oiapafon  ocinetia  qm  in  ouplart  pzopoztione  cofiftit:bac  gemtata:quaoruplam  inuicem 
ertremitenebutlbnbebfttcp^ppottioem.BiPeeergoquo  pacto  'Hnftorelee  confonatiarfi  4>po:tiones 
folas  fupparticulares  aut  multiplices  efficit:fuppartietes  qfl  pioifus  nulle  ftnt  repuoians.  £t  re 
l£>tbolomet  cu  Tp>ytbagoucis  magis  in  nole  q  in  reipfa  oilf  mtio  putanoa  eft.feo  oe  bis  bactenue. 


cBiapafon  ac  piapentean  triplici  condftir  ratione*  eftcp  oiapafon  ac  Diapente  cone 
Tonantia  vna. 

enim  oiapaf on  ac  Oiapente  in  tripla  rone  colIftat:boc  iPeo  eft  q  ex  duodecima  ptimi  ex  ouplici 
atq?  fefqualf o  interuallo  triplejc  nafctf  interuallu.Pupler  aut  t  fcfqualte?  funt  pfonariaa  oiapafon 
et  oiapente  inf  u alia. igitur  iuncte  ofonarie  Piapafon  ac  Piapente  in  tripla  rone  cofiftunt.feo  cfi  fenfu 
iam  fatis  ftt  erplozatfi  buc  cocentfi  mopulate/  fuauiterq?  ao  auoitu  puenire:  ergo  per  Piifinitidem is 
concetue  confonatia  eft.quoo  eft  totum  ptopofitum. 

c Piapafon  Diapente  ac  tonuonnclog  atra  confonantiam  elidunt* 
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c^ap^ccefttm' ”2p£‘ afoiapln” 

confonaucotaDaSnacolapcntc  numeri/  et  c  o  nouem  t  oeto  minimi  numen  tonl.ouco  ctnatotnb 

etvemat  e  f  t- fes  et  8  inter  que  eft  oiapafon  oiapente  ap  tonu8.fet>  e  ao  fne<*  fUBpamculana  neqs 

muftipTcr  :qutnim° e  ptinct  f  t er  e,  trea  e.ua  f  tnplUe  fttfrvtm»  octauaa .  non 

cocinit  iaitur  e  f  aliqua  confonatia.quoo  totum  eftpiopontum* 

2X2 5  anafon  confonantiaun  quaoruplari  conftuuta  repentur  babiruome* 
r  ^fKpafoS  *  manifeftum.lfta  per  oecimatertta  pmi  Puo 

Sf f m.fl»mDler  lunguni  inf uallu.oiapafon  aut  m  puplari  coftfht.  igif  bis  Piapafon 
quaoruplaremiunsitbabimoinemfquc  eft  multiplejt.etcu  Pia  oiapafon  ao_auottiifuauis/emooula 
ta«  TOCT1  am  !oauom  fenfu  fatia  perceptum  eft.S  B  oiff  intttoem  erit  pfonatia.  qo  erat  moftranpu. 
rilrft/goncU puoTea mufici oeatpcentuu moofi in termmta quaoruple at®  m finibus  pfonatte 
SaTilpaffnperftrmterStrnon  temere logtua  ptogrelfi  aut  q-  Inter  illos  terminos  mlcut®  factus  a 
rn^wrtfia  moous/aut  q  ftrioul9  ille  cano:  illis  vt  iam  quocp  oictft  eftvifus  eft  q?  ve 

fena  n  iam  relmqUt  mCTiocritatemi  au  t  q- bactenua  conteptatio  fatia  ipia  elTe  vtfa  eft  ao  mulicam 
nitfmr nofteriiaaS  t  ao  ter  Oiapafon  rei  i  ampliua  aoaufit  ao  tenoa  vf®  octuple  logtua  eua< 
«amC  quTbua^SXia  fpeculatio  non  tnefibere  vtoetunfeo  pauca  paucia  ftrlntiftefatia  erlt.Tfia 
auimoouUttSemfuptabia  oiapafon  cognofcere  oefioerabut:  factlt  oemoftratioe  vt  pteceoetw  Bcb 
Stem  bta  oiiSafonac  oiatefraron  in  ^potttoe  quicupU  fefquttertia  cofifttt.et  ptomoeplane  cos 
foSa  putSoa  nd  eft.bte  oiapafon  ac  oiapente  in^pomoe  fefcupla  a  toeo  confonatija  anumerata. 

COnTnMconrSnamiMU^DTiacboJDa  fuo  oreiiic  fubiugerc:ct  cae  fenfu  perccp* 
bilitcr  cjcpcnrt. _ _ _ _ _ T] - - j-( 

tbialjmpj^on^fftuare.Mfto^infi^oabtacb^rtrci^im^leetaototula  cb^oe  quartam 

ao  eiufoem  cbo:oe  partemtertia.etin^  P  eft  oua8  tertias:et  in  terio  bilTes  pono  f. 

nota  e.oemoe  eooe  btacbiocapio  toti  sb  treeew*  completas  quartasun  cuius  fine  affigo 

moc  erteoo  per  octaua  oiapente  a  b  t  e  b 

notam  g*tunc  nc  a  b  t  c  b  i  f  9  «fcefimaauintam  oiapafon  ac  oiapente.poftremo  Xo  a  b  z 

per  oecimaoctauatn  oiapafon  ab  P  muficale  bemifpbcriu  fenfim  fmgulis  cboioe  notis 

g  b  per  pteceoetem  o:S(„e  /pofltaa  pemenaa  annotabia.  quoo 

^ra^nfvS 

cum  fmgulis fectionum  ab  pculTiombus  nonfegntter  attenocr  . 


cConfottantiam  boc  pacto  oigcftarumtfinis  confonantic  oi’ateflaron*ao  ftticitt  oia-  ** 
pcnteronat  tonum/ao  finem  btapafontconfonat  oiapentc.ao  finem  Diapafon  ac  wa* 
pente:incofonus*aD  finem  veto  bis  Diapafontconfonat  Diapente  ac  Diapafon* 

ija  ~7i  *\  .  ei  *)  gi  .  . 

■frSfnt  a/c/D/e/f/g/  b  moDo  qui  Dictus  eft  Digcfte  confonatie:  Dico  e  b  finem  pfonatie  Diateflaron  ab 
Db  fonare  tonum/  aD  e  b  efle  Diapen  te/  aD  f  b  incofonfi  efTc/ ab  0  b#o  cofonare  Diapente  ac  Diapafon* 
Iftam  per  pzeccDentem  a  b  r  c  b  eft  Diateflaron  et  a  b  et  d  b  Diapente*  Depta  ergo  a  b  'c  c  b  DiateiT aron 
cofonatiaab  cb-zob  oiapentezper  cozrelarifibecime  buius  relinquif  tonus.  qtf  afit  relinquif  eftcb 
t  d  b:igitur  c  b  ab  d  b  fonat  tonum.et  qm  per  piecebenteq  b  *  e  b  peinit/  moDiilaturqj  otapafon  fubs 
ftracta:igif  a  b  et  c  b  Diateflaron  ab  a  b  et  e  b  pvtceftmafcDam  buiue  q6  relinquif  eft  oiapente.atqui 
quoo  relinquif  eftcb  et  e  bzigitur  c  b  ao  e  b  pfonat  oiapente.et  qz  per  pzeceoentem  a  b  *r  f  b  confonat 
Diapafon  ac  DiapetezfubDucta  igitur  a  b  'i  e  b  pfonatia  DtapafonrqS  relinatur  efl  Diapente.quoo  aut 
relinquif  efle  b  'c  f  b.tgitur  e  b  'i  f  b  confonantia  efl  Diapete  ♦  feo  p  mobo  monftratfl  c  b  %  e  b  etia  Dia* 
pente  efttigitur  cb  't  fb  efl  bis  Diapente.at  p  oectmaquarta  butus  bis  Diapente  pfonatia  componi  no 
poteftagif  cb  ab  f  b  incofoflus  eft.poftremo  qm  vtcjepceDeti  notfl  eft  a  b  t  g  b  pfonat  bis  otapafon* 
oepta  igif  s  b  't  e  b  Diapafon  pfonatta  relinentur  e  b  et  g  b  ee  Diapafon.atqut  cb  teb  per  fetiam  ptem 
buius  moftrata  efl  efle  oiapente.igitur  aoiucta  cb  et  eb  confonatia  Diapente  ao  e  b  t  g  b  cofti  tuitur 
Diapente  ac  Diapafon.cofonat  ergo  c  b  t  g  b  Diapente  ac  DiapafomquoD  efl  totum  pzopofitum* 

C  Bic  politio  confonatijsjfinis  Diapente  aD  finem  Diapafon  mooulatur  Diateflaron/  50 
ct  ao  finem  Diapafon  ac  Diapentcimooulatur  oiapafon.ao  finem  vero  bis  Diapafon 
eupbonus  eft:fcD  qui  nonoum  confonantia  efl* 

m  c  i  of  fel  f\  gi  b  1 

~{££fto  pzecebitiu  br  potl?efls:Dico  D  b  finem  Diapente  ao  eb  confonareoiateflaron.ao  f  b  Diapafon* 

et  ao  g  b  fonare  otatefT aron  ac  biapafon.lBam  per  penultima  a  b  et  e  b  cofon atta  efl  oiapafon.et  a  b 
et  d  b  oiapente.fubftracta  igitur  a  b  t  D  b  oiapentetab  a  b  t  e  b  pfonatia  Diapafon:  per  vicefimafctfaj 
butus  relinatur  DiateflT aron.qd  aut  relinatur  efl  D  b  et  e  btigtf  d  b  ao  e  b  pfonat  Diateflaron.  et  qz  in 
pzeceoeti  monftratfl  efl  e  b  t  f  b  ee  oiapentezet  nfle  D  b  et  e  b  efle  oi ateflaron:  ergo  per  viceflma  butus 
d  b  et  f  b  eje  illis  Duabus  coflata/coalttacp  cofonfltia  moDulabif  oiapafon.Burfum  efl  e  b  t  g  b  in  pce 
oentt  moftrata  fit  oiapafonzet  e  b  etf  b  Diapetetergo  per  viceflmafctfam  l?ut9fb  t  g  b  efl  Diateflaron* 
et  d  b  et  f  b  nunc  moftrata  efl  Diapafon.igitur  D  b  t  g  b  efl  Diapafon  ac  ofatefiaronzque  efl  moDulatio 
fit  euptyona  'i  ea  monflrauerit  vicefimaquarta  buius  non  efle  pfonatia  totfl  liquet  moflratfi  ^ppofltfi* 
et  eje  bac  quoq?  pariter  cognitfl  efl  finem  DtapafonraD  finem Diapafon  ac  otapente  moDulari  Diapete 
vt  e  b  ao  f  b  et  ao  finem  bts  Diapafon  cofonare  Diapafon. 

CConfonatia#  fle  collocata# :  totius  cbo:oe  ateg  cuiufcs  fectiois  nueros  oeflgnarc*  5I 
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C£>uco  duo  /  tria/  et  quattuoz  in  feinuicemret  numerfl  inDe  furgentem  at<p  ^JDuctfl  qui  bebit  fetfam 
tertiam  'i  quartatpono  totius  linee  numerum  que  iccirco  voco  numerum  a  b  ab  quo  Demo  quartam 
partem  et  reliquus  fit  c  b:et  erit  pmus  numerus  aD  ipm  fefquitertius.quare  Diateflaron.et  ab  cooe? 
numero  Demo  partem  tertiam  t  reftDuus  fit  d  b:eruq?abao  d  b  fefqualterzquarecofonatia  Diapete. 
ct  ite?  ab  a  b  DiDuco  ptem  meDia  et  refiDuus  fit  e  b:eritcp  a  b  aD  e  b  Duplus*  qcirca  Diapafon  pfonatia 
inter  eos  ejeu  rget.et  nfiert  a  b  fumo  fola  tertiam  q  fit  f  bzerit  ergo  a  b  aD  f  b  tyituoo  tripla.cotinebfit 
igif  a  b  et  f  b  Diapafon  ac  Diapete*#urfum  numeri  a  b  fola  quarta  fit  g  b:erit  a  b  aD  g  b  quabruplus. 
quare  a  b  et  g  b  funt  numeri  bis  Diapafon.funt  itacp  totius  cf?ozDe  a  b  t  cuiuftp  fectionis  eius  ftn  af* 
fignatasconfonatias  Defignatinumeri.quoD  eratDemonflranDum* 

€Ci0uotcunq5  harmonicas  mcDictatcs  aflignarc :  mrer  qua#  terminos  eotu^  oiffb  n 
rentias  omnes  muflee  reperiantur  confonantic* 
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1  f  triplaris 
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diapafon  Diapente! 
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|  |  £tuaDruplaris  |b  e| 

JBis  Diapafon. 

1 

ClDarmortica  meDietas  in  'Brittymeticts  Diffinita  efl  qn  trium  terto?vt  matimus  aD  mCmfizita  Dria 
maiozfl  aD  Dr iam  minozum.Sit  ergo  c  quicucp  nflerus  partem  tertiam  f?abens  que  fit  e:Duplo  c.fitcp 
Duplatus  a.manifeftfl  efl  a  aD  c  efle  Duplum.et  qz  c  ptinet  tria  e:ipm  a  ptinet  feje  e.aDDo  e  ao  c  fiat  b 


III 


et  erit  notfi  b  ao  c efle fefquiterr i Q;et  b  cStinere  quattuo:  e  atcp  e  efle  t>F tam  b  ao  c.$tioe  q:  b  cotinet 
quattuo:  e  et  a  cotinet  fev  e:a  erif  fefqualter  ao  b.et  q  i  b  equatur  quattuo:  e  let  a  fejcrergo  orta  a  ao  b. 
cquarur  ouobua  e  que  fit  o.quta  eni  ©  cquaf  ouobua  e:ergo  ©  ©uplus  eft  a©  e.  ©ico  ergo  a  b  c  ©atarn 
eite  harmonicam  meotetatem:inter  cuius  ternuos  a  b  c  x  eo?  Differentias  ©  e  oes  mufice  confonatie 
reperiatur.nam  a  a©  b  mavtmi  a©  numu  moftrata  eft,ppo:tio  ee  ©upla  et  fiftter  habituoo  ©  a©  e  ©f ie 
fcj  maiozfi  a©  oifferetiam  minozit  etia  oftenfa  ©upla.funt  igitur  per  ©iff  intti  ocm  a  b  c  termmi  in  har = 
monica  mcoietate  pftituti.Bt  fi  b  a©  c  copares  moftratus  eft fefquiftiusiquarepfonatieotateffaron 
interuallu.et  fi  a  ao  btmoftratus  eft  fefqualter  atcp  hemtolus  et  ©tapete  interuallu.et  fi  a  a©  ctouplu 
habes  x  pfonantia  ©iapafon.fitfo  cao  ecdtulerts:habes  tripliuetg  viceftmaquinta  tertii  pfonantta 
copofitam  ©iapafon  ac  oiapente.et  fi  b  ao  e:qua©r uplu/  et  pervicefimafeptimani  tertii  bis  ©iapafon* 
at  cu  cetera  moftrata  fint  non  ee  confonatias:coftat©iateflaron/©iapente/©iapafon/  ©iapafon  ac  ©is 
apente/  x  bis  oiapafon  oes  confonatias  quibus  in  ©ifciplinis  fe  exercere  folent  mufici:  inter  ternuos 
harmonice  meoietatis  x  co?  oiffercriaajfutfle  repertas.er  fi  ©uveris  binarifi  in  a  b  c  vin  Illos  4  inoe 
;puenennt  et  quoties  volueris  m4>uenietes:e)cfeptimafecu©i  Brithmetices  cognofcereptoptutn  eft 
toties  coftttui  harmonicam  meoietatem  coftmtles  inter  fuos  tertos?  fuozu  terto?  oFias:cdfonatia3 
muficas  feruatem.et  i©em  fuerit  fi  quecunqj  alterti  numerum  in  illos  tertos  ©uveris,  placuit  rnoiuo 
Seuermo  quaoragefimo  octauo  capite  fecubi  fue  Brithmetices  a©  oes  pfoaatias  muftcaa  copiectes 
©as:©uas  ozoinare  meoietates  harmonicaetvnam  tn  ©uplari/  et  alteram  in  triplari.fe©  x  i©em  etia 
fieri polTevnafolaconftitutaiam fatis monftratum arbitramur.  - • 


55  <r£iuotlibct  majcimas  harmonias  qua)?  quelibct  p:imo:Dium  confonatttiam  /  con* 
fonatiafcp  contineat  omncs:conftitucre. _ . . .  -  _  .  ^  '  •" 
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1 

f 

1  | duplaris  Ia  ©(^iapafon  j 

IJ^iffereotle  | 

4 

1 

1 

j  IXriplaris  |©hl^apafonoiapete| 

1  1 

S 

i  - 

h 

|  |Ciuaoruplusjc  hIBia  oiapafon.  | 

CiPajcimam harmoniam  vocant  qn  quattuo:  foliootu  ferio?  in  geometrica  meoietate  coftituto  u: 
inter  mavim/  vnfi.  meoiomm  x  rntmu  meoietas  Brtthmetica  ?tinef :er  rurfum  tuter  mavim  rmozu/ 
altcru  meotozu/  et  mtmfi  cotiuetur  harmonica.XDeoietas  geometrica  eft  qn  termmozfi  eft^ppoitionu 
fftitu©o.BrithmeticaX?o  qn  tertotu  eft  oiffertttariiequaUtae.quiolfrarmonica  tam  ©ictu  eft.Solioi 
termini  oicunf  qui  ex  triti  in  fe  latertt  ouctu  «poucutur.feo  hec  ota  eje  Brithmeticis  $notifiima  funr. 
TP>umo:oium  pionatia?  appellamus  tonum.  <££apio  ergo  o  numeru  quecuqj  qui  fc©am  x  tertiam 
heatifitep  eius  fecitoa  f  et  tertia  b*ouplo  o  et  fit  ©uplatus  a:qutquioe  a  ©uplus  erit  a©  o.a©oo  b  ao  o 
litcp  copofitus  c.erttq?  fefqutteriius  ao  o.feo  et  cfi  a  moliratus  fit  ouplus  ao  o:g  per  vnoecimam  pmi 
huius  a  ao  c  eft  fefqualter.  1p»:ef  ea  ffctfam  partem  o  aooo  tpt  o  et  copofitus  ftt  jucertu  eft  b  ao  o  efle 
fefqualteru.qre  g  eaoevnbectmam  pmi  a  ao  b  eft  fefquif  ttus.  Bb  a  c  igif  qui  mdftrarus  e  fefqualter: 
ablato  a  b  fefqiiiterrio  per  quttaoeciml  p:imi  relin4tur  b  ao  c  fefqutoctauus.  Sit  p:efea  g  tria  a  a© 
c  q:  o  ptiner  tria  h :  c  continebit  qttuo:  et  a  fejc.ergo  g  oria  a  ao  c  ptinet  ouo  h«eft  itacp  g  ao  h  ouplue. 
et  quta  f  eft  meoietas  o/  et  b  eft  fefqualreru  ao  o:ergo  b  cotmet  tria  f.eft  tta<p  f  tertia  ps  b.feo  x  a  fels 
quitertius  ao  baooit  fug  euterttaj  gtem  ipins  b:ergo  ©rta  a  ao  b  queftt  e  equaf  f.oico  ergo  a/  b/c/o 
majeima  coftituereharrtioniamiquetonupfonatiaru  elementum/ 1  oem  coplectif  pfonantia.TBama 
ao  b  moftratus  fefquiftiue  x  fititer  c  ao  ofefquttertius.  cotinet  igif  a  ao  b  et  c  ao  o  per  oiffinitioem: 
geometricam  meotetatem.et  ofia  a  ao  b  niavimi  ao  vnu  meoio?  eft  e/  et  b  ao  o  eiufoe  meou  ao  rntmu 
elt  f  letex  f  moftrate  funt  equaruigitur  per  oiffinitioem  a  ao  b  et  b  ao  c  conftituntur  in  Brithmetica 
meotetate*feo  x  a  ao  o  rnavimus  ao  mimu  moftratus  eft  ouplustet  fiftter  g  oria  a  ao  c  mavttni  ao  res 
Uquu  meoio?  oemoftrata  oupla  ao  h  ©riam  c  ao  ostufoenvmeou  ao  mtmil.  igitur  per  oiffinitioem  a 
cx>  pftftut  in  harmonica  meoietate.  <£oftat  igif  g  oiffinitioem  a/ b/c/o  fifoltoi  finteoftitueremavtam 
harmoniam.^  fi  foltoi  non  fint:ouc  qnecuncp  nueru  in  quelibet  ipfo?  et  fiueniet  folioi  tn  etfoem  hatf 
bituoinibus  quo?  ctituflibet  latera  erfit  vnitas/  numerus  in  illos  ouctus  et  finguli  eo?  ao  fingulos: 
fice»  coftabit  tnavtam  conftitutam  efle  harmoniam.feo  iam  oftenfus  eft  b  ao  c  fefquioctauus:  igitur 
per  oiffinitioem  b  ao  c  cotmet  tonit  confonatiarii  pmozoiu.et  a  ao  b  eft  fefquiftius.igtv  a  ao  b  ptinet 
oiateiTaron.et  a  ao  c  moftratus  eft  fefqualteriigttur  aao  c  cotinet  oiapente.et  a  ao  o  ouplus:igitur  a 
ao  o  oiapafon.et  o  ao  h  triplusUgitur  o  ao  h  oiapafon  ac  oiapente.  et  cao  h  moftratus  quaoruplus: 
igitur  c  ao  1?  cotinet  bis  oiapafon.et  quoties  ouveris  queeunq?  numerum  in  a/  b/ c/  o  aut  in  4>ouctos 
ev  tilia  aoiuuate  feptima  fecunoi  Brithmetices  x  oiffinittoibusftoties  coftitues  mavima  harmcnia; 
tonum  et  oes  confonatias  continentem.eft  igif  effectum  qb  .pponebatur.  £t  evhac  intelltgereporcs 
cfieoemoftratum  queoiuus  Seuerinus  affert  oe  harmonia  cubi  quaoragefimonono/  etoemavmia 

harmonia  quinquagefimoquarto  capite  fecunoi  fue  Brithmetices.  7-  •  . 

54  numerus  tcrnariapgrciTioncao  fc  aoicausioem  confoiiantiam  in  Bnthmc* 

«ca  meoietate  complet.  ;  ,  .  • '  , ' 


iCofon&iei ‘Btttfrmctica  tneoietatel  JBpztmavnitatej  JBfc8avnitate  I  |  Btertiavnitate  ] 

1  i  1  i  9  \  1  j  H  i  I  5  l4l  1  IO  jiol5o1 40  I  liooltoo  l5ool>4ooi 

/©uphtsoiapafonl (e(c[uiitt?oi&te(*  j  |tniptar? [epitrito]  joiapaf.loiatefi.  1  loiapafonj  oiatefla»] 

j  ^ferqualfgiapgre  ] _ |  |  fremtoU]  j  1  jpiape,  ]  J  )  jt>tapente|  ] 

lgnplag,©iapafon©iape»  j  )  j  Criplarls  j  j  l©tapa»oiap1  1  iQiapa.oiapeteJ  J 

I  jEtuaoruplits«bis  ©iapafon  j  ;tghiaPruplarts  j  133to  ©iapafon  j  j  Bis  ©iapafon  | 

{{JJnrdiigif  ternaria  ,pgrefiioe  a©  fc  a©©i  numerus  qiS  a©of  turpmo  a©  fe  femel/©etn©e  bis/  ©ein©e 
tergeo  cr  go  queeunq?  numerfi  a©  fefyoc  pacto  aoottutmoein  ccfUtuere  confooatia 3  muticam*  IRaro 
femei  «bi  a©ieetus:©upler  a©  fe  efficit/ 1  ©iapafon  confonawatmet  bis  fibi  ao©itus:a©  ptima  a©©iti* 
onem  fefqualtep comtuit  1  ©tapente:  et  a©  fe  trlplu  atc$©iapafon  ac  ©iapente.nam  in  pina  aooitioe 
bis/  'i  in  fecuoa  ter  coti  netur. terX»o  ftbi  a©©irus  ao  fctfaj  aoottiocm  facit  fefquiteruu  %  ©tateflaran: 
nam  ptimusnnerus  fcic  quater/  illic  X-o  ter  cotinctur.et  a©  fe  quaoruplu  facit  et  bis  ©tapafcn.uibac 
igitur  «pgremone  ois  ce  tmetur  cofonatia  mufica.cr  qz  cotinue  numerotfi  ep  eius  aeoitioe  furgenttu 
iptemimerus  aoottus  eft  ©jfferetiatergo  reperte  confonatte  inSrirbmetica  meoietate  continetur.et 
e]epac  cognofcitur  cur  in  oun  vnitatum  quaternaria  ,pgrefTione  que  vbicp  ©enari/  1£>rtl?agozici  ples 
nimomem  implenoce  confonantie  mufice  et  m  Sritlpmetica  quioem  meoietate  reperiatur* 

<LSTonum  ct  ocm  confonantiam  f;mpliccm:in  duo  equa  partiri/  verace  mcoietarum  5* 
puncta  m  cbo:Da:gecmcmcc  wonftrare* 


Cl&^eoetrefcptima  frtW?  vicefimstertiatertu  p:ete©Ct  tonu/oiateffaron/  ©iapete  ac  ©iapafon: 
in  ©uoequa  ©iutoinonpofle^ecX’©  mdftrat  quo  pacto  ea  omnia  poflfint  in  ©uo  equa  par tiri.necboc 
quioerepugnat.IRa  p:ece©efcs  conreount  i©  effici  non  poflfe  Srirtynierke  certo  4:dflitutoc8  numero/ 
«ttpratioalt  babitu©me:l?ec  X»o  i©  dfici  poiTe  geometrice  fine  numeri  certa/  coftanticp  ratione* 


b  f  e  ©  e 

CT^ntergo  ©ata  d?©zt  a  a  b  fuperio:  in  qua  iubeamur  integrum  femironium  /et  ofenatrarfi  ©fateflk 

Vcre  me0,a  ■Wire.fodo  a  b  t  c  b  tcnum.a  b  et  ©  b  ©istc/Tercn.  ab«reb 
qU‘  \n-?J€t<?£ttbl;finianraru6  «fi  mcco.teinte  in  inferiezt  lineaac 
59Sf  ■ [e  lm,cc  fBf ' a  *>  et  b  c  ?nr  uc  cquale m  linee  b  cfupcncmera 
i  W€fii,n  b  C  c<5Ufi  fm  (£c:tc  b  ©  et  b  e  cquale  d?ot©c  b  e  et  b  f  d?oz©e  b  f.etin* 
a  at  * /a5'  a  H* a  pmct0  b  tx>v  co  F^peoiculare  linee  a  e  a©  cirdU 

Hf^<ra!C  lnfer,on  l,nec  ^  6  ** <fi  4>P©»io  a  b  a©  g  b  vt  g  b  a©  c  b  xt  pteoftefum 
1  ani*?  n Pfictfi g efie meoium ver ifemi toni/ fignfi.erper 

u  ^  €S  J* b ^  D,cfio  *gwur  b  m  ^  qualis  iiRee  f,  ^  pfr 

vtpaus:went£pcttto  a  b  a©l?  bquei?  b  a©  ©  b«quarea  b  et  ©  b  ©iateflaron  tn  t  uo  equa  partitadL 
et  ecoem  pacto  iacrad?ot©a  t  b  fuperioti  equali  linee  b  i, et  d?o:©a  k  b  equali  linee  b  k;  mollrabisc^» 


iiii 


fonatfas  ©Iapete  i  ©tapafon  In  ©no  equa  efle  partitas.et  re  tfa  l?oc  pacto  fd?ifmata  at#  t>fard?<r- 
mata  /  et  otefee  tetrartemeriao  repertas  afitgnatf  comatieibtcfeoslatqj  coplett  femitontf  interuallio 
et  fumptis  vt  in  pteceoentlbus  factum  eft  me©tf0,ppo:ti6aUbue  cl?o:t>ta.feo  frec  ftattm  alicf  tutum  in 
geometriae  cycrcitatia  nota  eflepoflunt.lfcec  afit  polleat  repereris  ©ifce  f fi  Uber)  per  cl?o:©am  in 
voce  tonum  mcoiarej  et  femitontumret  quacuncp  volea  in  arte  mufica  confonantiam. 

dEertfl  elementozum  XDniTcea  finte. 

&rmontca  regula  tnftrumcntu  clbquo  cumCrartoia  aobtbito  Meto) 
confonantie/confonatiarucp  parresnn  cbozoa  perqutrutur^fcelozu 
b  tria  fur  gencrat&iatonicum/tCbtomaticu/ £narmonicu.  soiatonicum 

gcnue:mclo0  cft  cutuo  partitio  per  femitonium  minuo  z  duoo  tottoa 
cotinue  ,pccDit.  £b:omattcum:q6  per  ouo  inequalia  femitonia  z  tri* 
bcmitonium  cofceott.  £narmonicu  ^o:q6  per  ouao  oiefeo  confceoit 
et  oitonimMDicfia  boc  m  loco  femitontj  minozio  mcoietao  cft:cjc  oifferette  cjctrcmo# 
babituomio  eiuotpartiticnc  puenienotque  z  tetrartemeria  oicta  eft.fcD  vt  ea#  femg 
mato:  queacutioz/ctminozq  grauio::reperiaturncceflceft,  ^locco/nerui/cbozoc/ 
fpacia:boc  o:oic  a  graui  in  acumen  nitentia  m  vno^cp  melozum  guc  funt  nucupata. 


u5rcce  nuncupationco 

«uncupationcs  Iatinc. 

CiP>:oflambanomeno0 

Hcquifituo 

Ibypatcbypaton 

K>2incipali0  p:indpalium 

lP>arbypatcbypaton 

£>ubp:incipalio  pzinctpalmro 

&tcbanoo  brpaton 

3nocjc  principalium 

Ibypatemefon 

TPrincipalio  meoiarum 

•flMrbypate  mefon 

Subprincipalte  meoiarum 

lltcbanoomcfon 

5nocjc  meoiarum 

-dfcele 

-afccota 

zrite  ffncjcugmenon 

tertia  comunctarum 

*lp>aranctc  fync5eugmenon 

Tpenultima  comunctarum 

IRcte  (Yncjcugmcnon 

Ultima  coniunctarum 

Tp>aramefc  oicjcugmenon 

£ubmcoia  otfiunctarum 

crite  Dtc5cugmcnon 

SCcrttaoiltuuctarum 

tfvaranete  oie5cugmcnon 

•£>enulttma  otfiunctarum 

TRcteoicjeugmcnon 

Ultima  otfiunctaruin 

rritcbyperbolcon 

Certiaejcccllcntium 

iParanete  bf  perboleon 

1>enulrtma  cjcccllcnttum 

TRctebypcrbolcon 

Ultima  ejccellcnttum 

C4fconocbo:oum:cft  qbvnica  cbozoa  cotinet  mooulattdem.ICctracbozouimquoo 
cbozoto  quattuoz.TPolicbozoum  #o:quoo  plurtbuo  cbozoto  io  cdtinet  qp  quattuo:. 
vtpcntacbo:oum:qb  quincp*  bcjcacbo:oum:quoo  fejc.ctitaocbcptacbozoo/octos 
cbo:oo/ennacbo20o/occacbo:oo/cnoccacbo:oo/ooDecacbo:oo/trioccacbo20o/tefi 
faraoecacbo:oo/t  pcntaoccacbozoo  cfhntclltgcnoum:q6  vlttmum  omo  quinoecim 
conftat  cbo:oi0*Cip>:onambanomeno0:cft  m  vno^cp  generc:p:imo  tctracbo:oo2it 
grauiflitnuo  ncruuo  aomcruota^jumo  p:um  tetracbo:ot  neruouom  tnfuallo  otftae* 
s:etracbo:oum  coniuctu :  efl:  cuiuo  pzinciptu  eft  pzcceoette  tetraebozoi  finio*  mfiu * 
ctum  0:  cuiuo  p:imo:oialt0  ncruuo  m  vnoquocp  meloatm  gcnere:a  ,pjctmo  p:cce^ 
oentto  tetracbozot  finali  ncruo:vno  tono  oifiungitur* 


CCctracbotoa  funt  quiq*:  Cctracbozou  bypaton/Cetracbozou  mcfo  n/Synescus 


gmenon/^ic5eugmcnon/ii77Fti  uviw». 

ir  CctracboJDUm  bypaton  t(h  jcctracbojoiim  fyncjcugmenon. 

Ibypatcbypaton 

-abefc 

U>arbypatebypaton 

critcfyne5cugmcnon 

Jlicbanosbypaton 

iParanctc  fynejeugmcnon 

Ibypatemcfon 

TBetcfyncjeugmcnon 

^etracbozoum  mefon  eft: 

^etraebozoon  oiejeugmenon  ♦ 

Ibypatemcfon 

•|p>aramcfc  Diejcugmcnon 

T^arbypate  mefon 

Criteoiejeugmenon 

Jlicbanosmefon 

U>aranete  oicjeugmenon 

-abefe 

iRctcoiejcugmcnon 

Cctracbotoum  byperbolcon 

TBetcotejcugmenon 

SCritc  bypcrboleon 

t  V 

TParancte  bypcrboleon 

'  •  V 

TRetc  bypcrboleon 

C-afcoou  bic  vocamus  rcmiflionem  aut  intenfionem  oim  tetrarcbozoozu  graoatim 
m  aliquo  genere  melozuimfui  genens  pzogrcflioncm  feruans* 

«E-dbooifuntfcptem 

Cip>:imus  Ibypooozius 

■  •  ■ 

I 

Secunous  Ibypopbzygius 

1 

certius  Ibypolyoius 

5 

Quartus  ©ozius 

4 

Quintus  ip>b:ygius 

5 

Scjctus&yDius 

6 

Septimus  ^bijcolyoius 

7 

C^onocbo:oi  regularis  partitioncm:in  Diatonico  genere  ocmonftrare. 


C^iuauis  mftrumetamuficcs  mpluria  repertaturvt  Cit^areiZibieiZiibciTiituiiXOultlfoiatileo 
ftftulc:^e)ctre/ Ceue/  Siqiplices/  duplices:  in  quib?  vno  fpiritu  animabis  vt  inquit  ‘Spuleius.ferf 
IDtagntsJlvoozfi  re*  XDarfiecp  pater  pmus  in  canebo  manus  bifcapebinafl*e;pzefea  vt  i&elte/  (Cbo& 
bacille/  Sambuci/  Ibyoraule/  IFlabilte/  1P>faltcria/ ZPagafea/  Barbiti  /  IRaula/  lP»etaoes/  (Cornua/ 
IDeptagona/  flpele/  Celtubo/  ©arbati  /  plectra/  2X>onocbo:ba/  Cetra  cfcozba  /  l£>ol?d?o:ba:et  cetera 
tb  gen9  mufica  inftrumeta.placnit  tn  q£l?ilofopl?is  in  ZDonodjozbislCetracIpozbio/atqj  ifrolycfyou 
bis  monilrabisjceterotu  nos  intelltgere  roemlatq?  compofitionem.quocirca  vt  beZTDonocbozooaint 
et  £etrad?o:bo:ft  compofitione  intelligemusuta  be  reliquis  eft  intelligenbutmnuncergo  abZDono* 
ctyozbi  regularis  nos  oftenlioncm  couertamus* 
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C  Conus 


S  Semitonium  minus 


'dZ^onodjozbum  igif  regflarc  iccirco  bicitur  cp  invnico  ner uo  mutice  confonatie  harmonica  regula 
peruefUgctur.Sit  ergo  a  b  d?o:ba  in  qua  volumus  in  biatonico  gne  cofonatias  regularif  collocare* 


mt 


Scttpio  cplanilflma  rcgulam/nullaq?ejt  parte  fubfultfftem:equalent  linee  a  b.ct  perprimi  r  decima 
octanam  fecfidi  buius  ab  c  in  d  intedo  tonum.ct  ab  o  in  c  femitonifi  minus,  ct  ab  c  fn  f  ?  f  in  g  intcoo 
duos  tonos.ct  ab  g  in  b  femitonifi  minus.ab  I?  in  i  ct  i  in  k  duos  tonos.JSurfus  ab  k  in  l  tonum. et  ab 
Imm  femitonium  minus.ab  m  in  netn  in  o  duos  tonos.abo  in  pfemitonifi.abp  in  q  ctq  in  r  ouoo 
"  tonce.ita  c?  ptinue  fcmitonio  minozifubificti  fint  duo  tonndcptis  c  o  qui  $  pzoflambanomcno  pmo 
fcmttonio  pzepofitus  eft  fonustet  k  l  totto qui  tetracbozdi dfe3cugment  poc cft  difificti  ptinciptO  cft. 
Burfum  applico  totam  regula  barmcnicam  c  r  toti  cbozde  a  b.iravt  c  fit  cum  a/ct  r  cfi  b.et  ifi  ebozoa 
a  bvbi  applicatur  d/e/f/g/-t  rcliquefectionum  regule  notc:fignod/c/f/g/b/i/k/l/m/n/o/p/qetoieo 
mcnodjotbfi  a  b  cfie  in  gne  diatonico  regulariter  oiulfum.i0.iTi  enl3  fua  infernalia  fntilruallis  regie 
c  r  rnoent  /  euaofitq?  cqualia  a  b  et  0  b  fonat  tonfi  et  o  b  et  e  b  femi toniCtet  iterii  c  b  ct  f  b  tonC  ptinet# 
igitur  a  b  etf  b  duos  tonos  7  femitonifi  minus  ptmes:  per  fejetam  tertii  pfonat  diatcflaron.  £ t  quia 
f  b  et  g  b  vt  in  regula  cotinet  tonum.ct  g  b  er  b  b  femitonium  mmus.et  I?  b:i  b.?  i  b  *  k  b  duos  tonos# 
ergo  per  decimam  tertii  f  b  et  k  b  tres  tonos  femitonifiqj  minus  cotinens:c8cinft  diajretc.Sed  7  mos 
ftrarfi  efl  a  b  7  fb  modulari  diateffaron:  #  per  vtcefimam  tertii  a  b  et  k  b  qtf  eje  cofomtifo  diateffaron. 
7  diapente cofurgit  coalitumicofonat  diapafon.&urfus  k  b  er  l  b  fonat  ronum/I  b  et  m  b  femitonium 
minus  m  b  n  b  ct  0  b  duos  tonodiquare  k  b  eto  b  tres  tonos  7  femitonifi  minus  c6tmeno:pcr  decimi 
tertii  cofonat  oiapete.Sed  a  b  et  k  b  moftrata  eft  diapafon  cofonatiarcrgo  a  b  1 0  b  cofonat  dtapafen 
ac  oiapete.lJMefea  q:  o  b  t  p  b  femitonifi  eft  et  p  b  q  b  et  b  duo  tonftergo  0  b  et  b  cocinit  diatcflaron# 
k  b  igitur  ct  b  eje  diapente/  diatcflaroncp  coftanszp ervicefima  tertii  cofonat  diapafon.St  #0  a  b  7  k  b 
iride  moftratfi  eft  cocinerc  diapafon.ergo  a  b  7  b  peinfit  bis  dfapafon.£t  qz  bec  monocbozdi  partitio 
per  femitonifi  7  duos  tonos  factajJceiTitret  ee  que  modo  moflrate  funt  cdfonanrie  harmonice  regule 
fuffragio  perueftigaterergo  monocbozdi  regfaris  partitio  in  genere  diatonico  per  diffinitioen;  mos’ 
ftrata  cft.quod  eft  pzopofitum. 


1  C^6nocbo:oi  regularis  conftitutioncman  gcncrc  Ctoomatico  occlararc# 
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IC.Zonne.  S.Semitonium.  B.Scmitoniummaius.  fCZS.Xribcmitonium, 


C3Jn  omni  Zttonocbozdo/  atep  Ifcolypbozdo  l?ec  obf  uaf  .pperaevr  octaua  modo  nota /  modo  cf?ozda 
pztme:et  decimaquita  cctaueun  confonatia  diapafon  rccreper.etvbiqi,p  pzoflambanomcno  pzeiugtt 
tonus  1  inf  ferifq?  vbiq?  inter  mefen  atep  paramcfeu,p  concetn  dtfiucto  tcnus.boc  cft  in  monocpozois 
a  pzitna  nota  infc6am  et  ab  octaua  in  nonam  collocatur  tonus .  Sit  ergo  a  b  vt  ptius  cbozda  in  qua 
volumus  cofonantias  in  genere  cbzomatico  regulariter  repcrire.capio  c  r  regulam  piant  ffima  et  illi 
afTignare  cozde  cqua.facioq»  per  pzimam  fccfidi  buius  c  0  tonum:  et  p  decimaoctaua  ciufded  eremu 
tonifi  minus:et  ite?-  per  pzimam  0  f  toni  interuallfi.erit  ergo  e  f  femitonifi  maius:ct  d  e  ct  e  r  duo  fee 
mitonta:f3  7  ab  f  ad  g  mettoz  tonum  7  femitonifi  mtn9:que  equa  erfit  tribemitoniozet  g  I?  ct  I?*  1  facip 
duo  femitouiatminue  fc3  atep  matus  et  1  lz  ejeteoo  cd  tonfi  7  femitonifi  minus.  Simili  quocp  pacto  Iz 

l  fiat  tonuszet  l/  m  /  n  duo  femitonio:et  n  o  tribemitoniQ.et  ite?  0/  p/  q  duo  femitonta:  q  r  X?o  trtbemis 
tonium.£t  regula  boc  pacto  oiuifam  applico  er  equo  linee  a  b:ct  in  linea  a  bftgno  ptimtles  7  pltrtb 
diftatfis  notas:fc3  a|d|e|f  J0jl?|i|l^|l|m  n  |o  p  qlb.quo  pacto  dico  lineam  a  b  cflTc  rcgfaritcr  tn  mclodia 
cbzomatica  diuifam.  lHa  c  d  tonus  et  d  f  tonus  et  f  g  tonus  7  fcmttonlu  minus,  quare  a  5  g  continent 
tres  tonos  7  femitonifi  minus.ergo  per  decima  tertfi  a  ad  g  cofonat  oiapetc.et  qz  g  I? 1  co linent  tonu : 
et  i  lz  tribcmitonifi:igitur  g  ad  U  duos  tonos  7  femitonifi  minus  cotinens  perfectam  tertii  moouiat 
diatelTaron.fed  et  a  g  arbata  eft  oiapent  e:ergo  a  lz  coftans  er  a  g  ct  g  lz  diapente  7  diatcifaron  per  vu 
cefimant  tertij  cocinit  diapafon.£t  penitus  eadem  rone  ,pbaueris  lz  0  cofonare  diapente/  er  jz  p  dias 
pafon.quare  a  0  diapafon  ac  diapente  -t  a  b  recrepabit  bis  dtapafon:qua  confonatia3  nos  trmccderc 
1^Ptba0ozicozfi  vetat  autozit as. qui  tn  volet  vlterius  confcedcrc  c|:bi®  q  i3m  detuol irata  lunt  7  que 


t>oftea  Oemoftraoa  fufcipienF:facile  cofceoet.Et  cfi  iam  moftrata  partitio  per  femitonifl  'i  femitonta 
*t  tribemitonin  ptoceflerittnifl  vbi  integer  aoiectus  eft  tonus  vt  tum  biapafonltum  cocetus oiflucti 
feruef  .ppetaerljbatet  g  eje  oiffinifide  factu  ee  q6  in  chromatico  gne,pponebaf  facieou  at<p  ^pofitfi. 

C?t>eimin  cnatmomco  genere  regulariter  oftcnocrc» _ _  $ 

3  ZDonocborbum  Enarmomcum»  b 
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l  b  €  f  g  b  i  U  l  m  it  o  p  q  r 

t£*E>iefistctrartemeria*  ^Z.^Uonue» 


CSft  vt  prius  ct?o:oa  a  b  ct  c  r  regula  eioem  vt  In  ceteris  equa:ab  puncto  c  ab  o  ejrfeoo  ;onum:et  ab 
o  aoffemitonifi  miu9:et  fpacifi  o  f  partto:  in  equalia  per  notam  e.erutq;  Oef  ouc  Oiefes.et  f  g  facio 
ouos  tonosiqui  oitontt  implent.g  1?  i  vt  prius  tuas  oiefee.  i  U  citonum.U  l  tonum 4  m  n  tuas  oiefes* 
no  ©itonum.o  p  q  ouas  oiefes«et  q  r  oironum.qua  regulaboc  pacto  partitam  equaUf  applico  Unce  a 
b:et  fiCee  notas/ equaliaq?  interualla  in  linea  a  b  oefigno  per  meoias  inter  a  t  b  litteras  ©le|f,  glblflt 
t/m|nioip|q  b,et  quiaao  ton9:etbef  ©ueoiefes  femitoniu  minus  implentesietf  gottonustergoag 
tres  toni  %  femitonium  minus  per  ©edmam  tertti  fonat  ©tapente.feo  %  g  b  i  ©ue  ©iefes  et  i  Ir  ©itonus 
ouos  tonos  et  femitoniu  minus  eottneres:per  fertam  terti)  funt  ©iatefl" arcn.igtf  vt  prius  E  vicefima 
tertii  a  lr  eotinet  otapafon.er  tycc  pacto  molircf  U  o  cottnere  ©iapetelet  h  b  oiapafomqre  a  o  pfonare 
©iapafonac  ©iapente  |et  aaob  coronare  bis  oiapafon.et  q:  l?ec  mooulationtspgreffto  p  ouas  btefes 
et  ©itorrn  «pcebit:  coftat  per  biff  tnitioem  monocf?o:ou  enarmonii)  regularif  efle  partitfi:  in  eocp  mus 
ficas  ftruatas  eiTe  confonatias  et  propofitum. 


<E£ctracbo:oum  bypatomin  oiatomco  melo  oiutocrc» 


l^roflambanomenos 

a  |  B 

fl?ypateR?ypaton 

b  IZ  B 

T^arbypate  l&ypaton 

c  1  B  C 

iiebanos  11?  y  paton 

o  i  z  e> 

BPypareXDefon 

elZ  B 

cb©r©aetaliaque<p  'ijbolycboroa  ao  'jpentbaoecacboroft  vfcp:  quibus  cognitis  cetera  que  amplius 
©eftoeraretur  cognofcenf  facillime.iCoftituo  ergo  b  c  ©  e  tetraeborou  bypatomita  vt  b  fit  hypate  br* 
paron  e  parbypatebypaton!© Jltcbanos brpaton|ell?ypatemefon:cuipreiugo  ao  grauitatf  parte  a 
•tfbroflambanomenon  dpozoam  quioe  que  in  tetractyoiots  non  computatur :  feo  primo  aoiecta  tetras 
d?oroo  creat  petbacboroum.facto  ergo  interuallum  d?o:oe  a  fefqutoctaufi  ao  cboroambi?  fefquiter 
tium  ao  clporoa  o  |et  fefqualteru  ao  extern  facio  c  ao  o  fefquioctaufi.oico  ergo  tetrachorofl  by  paton 
in  genere  oiatonico  (vt  ©ictu  eftjefle  oiuifunulRa  per  oiff  initioem  a  ao  b  proflambanomenos  ao  by* 
paten  bypatotuerit  tonus.et  quia  a  ao  o  fefquitertiu  eft:iti©em  per  oiffinitioej  pzoflabanomenos  ao 
licbanonbypaton  concinit  oiareflaromfeo  et  cu  a  ao  e  proflambanomenos  ao  bypaten  mefon  fttfef= 
qualteriirper  ioem  a  ao  e  cofonat  oiapente.  per  oecimatertiam  igitur  tertii  o  ab  e  liclpanos  bFP^ton 
ab  bTpate  mefon  tono  oifiungtf.^urfum  q:  c  ao  o  fefquioctauu  eflrergo  c  ao  o  fonat  tonil.at^o  <$aa 
ao  o  oiateflaron  eftiet  a  b  tonus  efl|et  c  o  tonusiigitur  per  fejcram  terti/  b  ao  c  relinatur  femitonium 
minus*  Eft  itacp  bTpatcbrpaton  ao  parl?ypaten  bypaton  femitoniu  minget  parbrpate bypaton  ao 
liebanon  bypaton  tonvjlicbanos  bypatonao  bypaten  mefon  ton9*coftitutu  eft  §  b|cJo|e  tctracborOu 
bypatomper  femitontfl  minus  'i  ouos  fubtuctos  tonos  4>ceoes:per  oiffinitioem  in  genere  oiatonico 
pariter  t  petbacbotofi  a|b|c|o|e.  Seo  incioit  oubitatio  forfan:cur  nra  tempeftate  muflei  ouos  tonos 
ao  tetraeboroop  partem  feriam  Igrauccp  prelocat:  nos  aut  folii  tonum  qui  eft  proflambanomeni  aup 
bT  pates  bypatomrefponfio  peruiajin  proptutp  eft  mufleos  noftra  tempeftate  proflambanomeno  al^ 
teram  cb°^am  tono  oiftantem  piefijeifTc  ct  io  primum  memorat  Eregoriumfactitaffe* 

C?n  coocm  Diaronico  melo :  tctracbo:oum  mefon  fubiungerc*et  in  octocbo:oo  :a 
p:ollambanomeno  in  mcfentoiapafon  contineri» 


Ifbroflambanomenos 

B 1  B 

fi?Ypateii?ypaton 

b  i  %  ie> 

1^arbypatell?ypaton 

c  IS  C 

3licbanosll?ypaton 

b  1  Z  ® 

B?ypate  Refoti 

~t~Tz  e 

qp  a  i  bypate  ZPefon 

f  IS  f 

JlicbanosZPefon 

B  \  t  6 

XPefe 

b  iz  n? 
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S 


ClSitclfiglb  tetraeboroft  mefon.facio  e  fefquitertifl  ao  blctgfefquioctauum  ao  blct  f  fefquioctauS 
ab  gserit  ergo  per  Diffinitionem  e  ao  b  bypate  mefon  ao  mefen  oiateflaron.et  qr  g  ao  b  tonus?  fifirer 


im 


Fao  g  tonus.nam  vtrffcs  e*  fefquioctaua  wozttoe  na tcitur*  ergo  g  foetam  terti)  c  at)  ferit  femftonifi 
minus.eft  itaqz  elflglb  tctracbotdum  mefon  per  femitonium  minus  x  ©nos  rottds  ^jecoens  fa  genere 
diatonico  oiuifum.  ctqiae  ptoflambanomenos  %  hypate  mefon  in  pzeccoeti  moftrata  funt  cofonare 
oiapemetet  tn  pfenti  e  1}  bfpate  mefon  x  mefe  diatefTaron.ergo  per  vicefima  tertff  jpotflabanomenoa 
at>  mefen  cofonat  diapafon.cotinet  igitur  octod?o:oum  a|b|c|d|e!f|glb  confonariam  diapafon  «quod 
eft  totum  ptopofitum* 

*  CifMcpoflto  octocbozoorin  coocm  gener  c  tetraeboioum  obunctarum  fubmittere* 
et  oooecacbozoum  Diapafon  ac  Diapente  continere* 


T^zoflambanomenos 

»1 

s  . 

IDfpatebypaton 

b  1 

b  "  - - - 

TP>arbTpatc  bypaton 

c| 

c 

JlicbanosbTpaton 

t>  / 

d 

IDypate  mefon 

1 1 

e 

l^arbypate  mefon 

f  ( 

f 

Jlicbanoo  mefon 

0  1 

0 

ZPefe 

l?l 

b 

paramefe  diezeugmenon 

u\ 

Crireconiunctarum  U 

Eritcotejcugmenon 

1  1 

paranete  coiunctarit  l 

paranete  diezeugmenon 

m| 

iBeteconiunctarum  m 

iRetc  diezeugmenon 

n  1 

n 

f£Sit  k  l  m  n  tetracfyotou  diezeugmenon  quot  et  difiunctarit  dicit .facio  l?ao  k  mefen  ao  paramefen 
diuunctarii  fefquioctaua.et  ao  m  paraneten  oifiuncta?  fefqui  tertia.ao  n  ver o  neten  oifiunctarti  fefs 
qualtera.oeinoe  l  ao  m  triten  ao  paranete  facio  fefquioctaua:  fic  ergo  mefe  ao  paranete  otnuctarurn 
cocinit  oiateffaron  et  ao  neten  diapente. efl  ergo  per  oecimatertiam  ter tif  m  ao  n  paranetes  ao  neten 
toni  inter uallu.et  l  ao  m  trites  oiezeugmeno  ao  paranete  ftmilif  tonus  eft.feo  x  cfi  mefe  ao  paranet? 
cofonct  oiateflaron  et  l  ao  m  fit  tonus  *  fimilif  l?  ao  k  tonus  ergo  per  fejeta  tertii  k  ao  l  erit  femiromfi 
mmus.erit  itaqj  paramefe  ao  triten  oiezeugmeno  femitoniu  minus:trite  ad  paraneren  tonus:  et  pa 
ranete  ao  neten  oie3eugmenon  pfimiliter  tonus.quare  tctradpotoudifiuncta?  fuperioti  octocl?otoo 
in  oiatonico  genere  fubiunctft  clt.  Ct  cum  pteceoens  moftrauerit  a  I?  efTe  oiapafon  et  ptefens  i?  n  clTc 
oiapetesigif  a  n  pjoflabanomenos  x  nete  oiezeugmeno  m  oooecad?otoo  a  b  c  n  cotinent  oiapafon  ac 
oiapente.&i  fiinmoliori  caneoimooo:tetrad?otouad?o:oamefeconiuctu  partiri/coftituereqjvole 
mus:fit  io  tetractyotou  b  klm:  que  funt  mefe  trite  fynezeugmeno  paranete  fynezeugmeno  nete  fyne 
5eugmeno:facioqj  mefen  ao  neten  fynezeugmenon  fefquitertia.  quare  x  coemente  oiateiTaroit  et  l  ao 
m  paranete  fynezeugmeno  ao  neten  tono  oiftatem  pariter  et  k  ao  l  tono,  erit  ergo  per  fejeta  tertii  i?  ao 
k  mefes  ao  triten  fpnezeugmenon  femitonff  minoris  interuallii  et  k  l  x  l  m  duo  toni  t  tetracfyotoum 
fynezeugmenon  l?oc  eft  oifiunctaru  in  genere  oiatonico  oiutfum. 


7  c£ctracbo:oum  bypcrbolcon  m  cooem  oiatonico  genere  p:eoicu'9  copulare:  et  m 
pentaDecacboiDo :  bio  oiapafon  confonariam  compleri 


B  re 

'l&toflambanomenos 

S|  B 

bmi 

fcypatebTpaton 

b  |  b 

cfaut 

lp*arbypate  bypaton 

c  1  c 

* 

dfolre 

JLicbanosbTpaion 

o  1 

d 

elami 

IPypate  mefon 

el 
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f  faut 

1p>arl?ypate  mefon 

fl 

f 

6  folreut 

Jticbanos  mefon 

0! 

0 

a  lamire 

ZDefe 

b  1 

b 

bmi 

paramefe  oiezeugmeno 

l:  |  bfa 

Eritefyn.  U 

folfaut 

£rite  diezeugmenon 

l  1  c  folfaut 

1f>a  r  anete  fyn.  1 

d  lafolre 

paranete  diezeugmenon 

m  |  d  lafolre 

TBetefyn.  m 

elami 

THete 

»1 

n 

ffaut 

Critebfperboleon 

o  1 

o 

£  folreut 

paranete  brperboleon 

Pl 

P 

a  lamire 

iBetebyperboleon 

q| 

q 

bi 


J  1Cefrad?o:t>ff  bypatonj 


|  Cetracbotofi  oiejcug. 


B  I 


Xo  I  Semt.j  Co»  i  Co.  i  Scmi.i  Co.  |  Co.  |  Co .  |  Semi.  1  Co.  |  Co.  I  Senii.  |  Co.  |  Co.j 
i~j  l  |~~tT  f  c  1~  f  '  1  s  '1  M  b  !l  t  *f  rn  H  n  |  o  !  p  |  g  J 


|  Cetracbo:ou  mcfon 


'I  Cetracbotofi  bygboleo  | 


fTSitnooq  tetracbotofi  byperboleon  facio  vt  in  pncmbue  n  neten  oiejeugmenon  ao  q  nete  byper 
boleon  fefquitertia:et  iccirco  ao  eam  codnentcm  oiatefiaron.etp  ao  qfacio  toni  mteruallu.t  o  ao  p 
ltioem  toni  interuallu.per  fertam  tertii  n  ao  o  erit  femitoniu  minus.eft  ergo  tetraebotoum  byperbo 
leon  n  o  p  q  er  femitonio  m inoic  ouobue  fubiu.net te  tonie  in  genere  oiatonico  oimefum.  feo  et  p  p:e-' 
eeoente  b  mefe  ao  n  neten  oiejcugmenon  pfonat  oiapentetergo  b  ao  q  mefe  ao  neten  byperboleon  er 
coionantiaoiapente  z  oiarefiaron  conftans:cofonatoiapafon.  ergo  a  ao  q  pzoflabanomenos  ao  nct£ 
byperboteon  cofonabit  bie  oiapafon.  et  cum  totum  polyci?o:oum  a  q  omnino  qumoectm  perficiatur 
<botoie:in  petaoecad?otoo  %  in  genere  oiatonico  coftitutum  eft  bte  oiapafon.qtf  eft  totu  pzopofitft. 


CTp>cntaDccacbo:oi  m  Diatonica  mclooia  conftituti:  numeros  reperire.  s 


Ifctofiambanomenos 

B!  1 5 

1  _  1  X  I  6  1 
5l  Ii  9  *l 

1  1  1 

It  7i  8\ 
"li  5  5^1 
Ii  45  8( 

.  Ii  3  8i4l 

Ii  1  i  8  8  |_ 

Ibppatebypaton 

b  |  |l 

Conus 

T^arbypatebypaton 

c!  1 

Ii  i  6  6  4! 

Semi.minus 

iicbanosbypaton 

t>!  1 

I  |l  6  11 

Ii  19  6\ 

1 1  0  j  5  8  j 

Conus 

IDppatc  mcfon 

e!  1 

1  I144I 

1 1  1  5  i  I 

1  9  1  1  6\ 

Conus 

l^arbypate  mcfon 

fl  1 

1  1  I 

L__  1 

1  87481 

Scmi.  minus 

Jlicbanos  mefon 

0l  1 

1  i  1 

1  97 1\ 

1  7  7 1*/  u  1 

Conus 

fflefc 

l?l  1 

1  I10SI 

1  8  <S+| 

1  6  9  1  1 1 

Conus 

Tp>aramcfc  oic5eugmeno 

1*1  1 

1  1  1 

1  7^8 1 

1  61 44 | 

Conus 

Zritc  oie3eugmenon 

H  i 

1  1  1 

1  71  9 1 

1  5  8  5  il 

Semi.minus 

'JK  aranete  oie5eugmeno 

m  1  | 

II  Sil 

'  <1  6+8  | 

1  5  I  8  4 1 

Conus 

Tftete  ote5eugmenon 

ni  I 

1  1  7il 

1  5  7  6\ 

1  4^  0  8.| 

Conus 

JCritc  bVP^tboleon 

0 1  1 

1  ‘I  1 

il  »1 

1  43  741 

Senii,  nunus 

^aranete  brperboleon 

P 1  1 

1  1  U 

•1  48  5  1 

'|  58  8  8  j 

Conus 

Tflctebyp^tboleon 

q  1  i 

■I  I  54^1 

1  43 1| 

1  545  <f.| 

Conus 

,  -  t  r  f  *  • 

jpm^l  Ifctfusl 

|  tertiusll 

|  qrtus  loc^j 

fTiHumeriquiin  muficaoifciplinaptectpueoeiioerantunfuntouplares/friplares/quaouiplares/ 
bemiolif/epitritiepogooi:boc  eft  ouplt/tripli/quaompli/fefqualtert/fefquitertii/et  fcfquioctaui. 
quo  circa  fi  oefioerae  eognofccreao  quem  numeru  numerus  maio:  eft  ouptua:  ipfum  partire  p  ouo. 
©o  quem  trip  ue  partire  per  tria.  Bo  quem  quaotuplus  partire  per  quattfio:.  Bo  quem  fcfqualter 
partire  per  tria  et  tertia  auge  per  ouo.  Bo  quem  fefquitcrtius  partire  per  quattuo:  et  quarta  auge 
per  tria*  Bo  quem  fefquioctauus  partire  per  nouem  z  non  am  auge  per  octo,  ict  numcrttper  cctaul 
fecunoiBritbmeticesvbiqjfurgenf  petiti:  ft  mato:  ouplus/triplus/quaoutplus/fefqualrer/fefqui* 
tertius/  autfefquioctau^eft.C^t  fi  rurfum  cognofcere  oefioerae  que  numerue  mino:  ouptfi  babet: 
ipfum  auge  per  ouo.i££uem  triplum:auge  per  tria.»J0Uiem  quao:uplu:augeper  quattuo:.  iBLuem  fef- 
qualterfi:partireper  ouo  z  illi  meoietateaooc.£liiem  fefquitertiutpartire  per  tria/ ?  tertiam  aooe. 
(Suem  fefquioctaufi :  partire  per  octo/  et  ccrauam  aooe .  £t  ftat im  per  eanoe  octaua  et  oiffinitiones 
cognofces  petitfi.  C®co  nunc  ao  monftranou  propofirum  noe  couertamus.  Sit  pentaoccacbozoii 
in  oiatonico  genere  mooo  repertum:cuius  numeri  querutur:a  bcoefgbiklmnop  q.ouco  in  fein* 
uicem  ouo/tria/quattuo:/et  mintmoe  toni:  boc  eft  vigintiqn  attuo:  in  9  et  8  minimos  terminos  toni 
ct  ventant  m  fecunoo  loco  a  b  que  per  fepttma  fccunoi  arithmetices  funt  in  jjpottione  fefqmoctaua/ 
et  continentia  tonum.capiofefquitertiunumeri  ajfitcpolctfcfqualteruquifitetfuboupUt  qui  fit  b 
JRurlum  fumo  fefqu  tterrium  numeri  b  qm  fit  m  et  fefqualterumqui  fit  n  z  eius  fubouplu  m  qui  ftt  q. 
quia  a  ao  0  eft  oiareiTaron  et  a  ao  e  oiapere:  §  per  oectmatcrtiam  tertii  o  ao  e  tonus  eft  et  eaoe  quoqj 
ratione  m  ao  n  tonue.£t  fi  O  octaua  partem  baberet  ea  eioe  aoiecta  facere  c  fefquioctauu  ao  0:  et  c  o 
cStinentia  tonu.mooo  aute  q:  0  coperitur  octaua  parte  carere:  augeo  aboebmnqg  octo:  furgatq? 
tertio  loco  a  b  0  e  b  m  n  q:ij  nGeri  per  eanoe  feptima  aoinuice  eanoe  feruabfit  ,ppo:ttouc:qua  z  nucri 
fcilo  loco  poftti.q:  §  0  tertio  loco  pofitus  b5  octaua:ea  igif  aoiecta  ao  0  fiat  c:  erit cp  c  ao  0  fefcjoctau? 
utcp  cu  eo  tonu  ptines.  itioe  aoiecta  octaua  parte  b  ao  b  ftat  g.et  octaua  pte  m  ao  m  fiat  l.  z  octaua  q. 

* 


S 


im 


at>  4  flat  p.  eruntc^  ibetiocitt  g  ao  h  l  ab  m  et  p  ao  q  f efquioctaui  -r  numeri  tonomm.  et  I?  comperitur 
Rabere  nonam  part2:  illam  augeo  per  octo  et  veniat  k:  eritqj  I?  ao  k  per  octaua  fecunoi  arithmetices 
fcfqut  octauus.£t  fi  g  octaua  partem  haberet  facere  ffefquioctaufi  ao  g.*Ht  vero  qifi  ea  caret:  augeo 
ces  numeros  tertio  loco  repertos  per  octo  et  epurgant  in  quarto  loco  abcoeghkltnnp  q:qui  per 
eanoe  feptima  erunt  in  eifoem  aomuicehabituoinibuS  vt  et  numeri  tertii  loct.aoiecta  igitur  octaua 
cius  parte  ao  g  facio  f.?  octaua  parte  ao  p  facio  oboleo  ergo  numeros  quarto  loco  coftitutos  efle  nus 
meros  petaoecachozOi.IRa  a  ao  o  eft  oiateflaron/ et  a  ao  b  tonus:?  c  ao  o  tonus.ergo  per  fejeta  tertii 
b ao  c femitonifi  nunus.et qz a I?  eft oiapafon -zae Oiapente:ergo perviccftma tertii  e I? eft OiatefTaro 
et  g  h  ?  f  g  monftrati  funt  fefquioctaui  atq?  toni,  ergo  per  fejeta  tertii  c  f  eft  femitonifi  minus,  et  eoog 
pacto  oftenoas  k  l  et  n  o  efle  femitonia  minota:  t  ceteri  aoinuice  funt  cogniti  toni,  igitur  pentaoeca* 
d?oiOi  oiatcnici  numeri  funt  reperti.  £ft  eni  numerus  pzoflabanotneni  ab  nutnerfi  hypates  hypato 
tenus:?  hypates  hypaten  ao  parhypate  hypato  femitonifi  minus,  parhyputes  hypaton  ao  Uch.ano 
hypatomet  lichani  ao  hypaten  mefon  ouo  toni,  hypates  mefon  aO  parhypateh  mefon  fc  mitonifi  mi 
nus.parhypates  mefon  ao  lichano  mcfon:et  lichani  ao  mefen:?  mefes  ao  paramefen  oifiunctarum: 
tres  toni.paramefes  ao  triten  femitonifi  minus,  trites  ao  paranete/  ?  paranetes  ao  neten:ouo  toni* 
IRctcs  ao  triten  bYperboleon  femitonifi  minus,  trites  ao  paraneten  et  paranetes  ab  neten  ouo  toni* 
eft  igitur  notum  pzopofitum. 

9  cZrce  oiatomee  Diatclfaro  confonltie  fperies  a  p:oflambatiomcno  at)  parhypate 
mefon  cocmunr.ct  quatruo:  Diapente  lpccics  a  ptoflambanomeno  ao  triten  Dictcu^ 
mcnon.fcptevero  Diapafon  fpeo  mter  pionabattomenort  ?  paraneten  hyperboleoii* 


_ _ Species  oiatefTaro  | !  Species  oiapente  1 1  Species  Oiapafon _ '| 

Tfroflatnba.  %  ftmajfcbajtertial  jpma|fctSa[tcrtia|qrta!  [pma|fcba|tertta;^rta(quit^[fcrta|feptCa| 
IDypatehyP*  b  \To*  I  olo]  IZo.  |  o  |  olo  (ICo.l  o  |  o  i  o  1  o  f  o  I  o  | 


'jpjarhyp.hPP*  t  |Se.|Se.  |  0 

rise. 

|  0  |  0 

|  0  ||Sc.  |Se.|  0  |  0  |  0  f  0  |  0  | 

JLicha.hyP»  0  \%o.  jton^ton9 

|  jito.lton*!  0 

1  0  |  .JCo.iton9) tonus |  0  1  0  |  0  |  0  1 

IDypateme.  e| 

|ton9|tonus|  l£o.fron9|  0 

|  0  |  |Zo.'ton9|ton9  |ton9|  0  |  0  |  0  ) 

1p>arhYP*tne.  f  | 

|  ISemill 

|Se.  |  Se. 

|  0  |  |Se.|Se.|Se.  ISe.jSe.  1  0  |  0  | 

Xicha.me.  g  | 

1  1 

II 

|ton9|tonu8|ton9j  |£o.  lton9f  ton9  |  on9j  ton9  |  ton9 1  0  | 

JCDcfe  h  1 

1  1 

II 

1  |tonuston9|  |Xo.|ton9|tonus|ton9|tonus|ton9'tonus  / 

l^ara.oie.  k  | 

1  1 

II 

|  (tonuslton9!  |  |ton9|tonus|to;'f  [ron9  ,‘ton9  Itonus) 

JCriteoie.  1 1 

1  1 

II 

1  1 

(Se.))  |  |Sc.  ISA.Se.  |Sc*  |Sc.  | 

TJbara.ote.  m  | 

1  1 

II 

1  r 

|  ||  |  j  |ton9|  ton9  itort9  |tonus| 

TReteoic.  n  | 

1  1 

II 

1  1 

|  ||  |  |  |  | ton9 ! ton9  Itonus | 

2Tritehyper*  0  | 

1  J 

II 

1  1 

1  II  )  f  II  |Se.|Se.  1 

"Ifbara.hyp*  p  1 

1  1 

II 

1  ! 

1  II  1  1  II  1  Itonusl 

fRetehyp*  q  1 

1  1 

II 

1  1 

1  II  1  1  II  II  1 

IElP>tima  fpecies  oiateflaron  tono/femitonio  mlnoze  atqj  tono  conflat.  Secuba  femitonto  et  ouob 
tonis.  % ertia  ouobus  tonts  et  fcquete  femitomo.  4E  K^tima fpecies  oiapete  eft  que  conltat  e%  tono/ 
femitonto  minoze  %  Ouobus  tonis.  Sccfioa  ouobus  tonis/  femitonto/  atq?  tono.  itertia  femitomo  et 
tribus  tonis. Quarta  tribus  tonis  et  femifonio.CIlPmma  fpecies  oiapafon  eft  que  conltat  eje  tono/ 
femitonto  minoze/ ouobus  toms/femitoniominoze/atcpouobus  tonis.SecunoafemitonuvoiKbus 
tonis.femitonio  ct  tribus  tcnis.Certiaoucb9  tonis/ femitonto/ trib9  tonis/ atq*  femitomo.  i&luarta 

tono/femitonto/ tribus  tonis/femitonio/atqj  tono.t&uinta  femitonto /tribus  tonis/ femitomo/ ouo* 
bus  tonis.Sejcta  tribus  tonis/ femitonto/ ouobus  tonis/fcmitomo.Beptima  ouobus  toms/fcmito 
nio/  ouobus  tonis/  femitonto/  atep  tono. C^nt  itaqj  p  oiffinittone  pzima  oiatefTaro  fpes  a  pzoftaba 
nomeno  in  lichano  hypaton/lRa  pzoflabauomenos  ao  hypaten  hypato  tonus  eft:  et  hypate hrpaton 
ao  parhypate  hypaton  femitonifi  minus  c:parhYpatevero  hypato  ao  lichano  hypaton  tonus.?  itioc 
per  oiffinittone  fecfioa  oiateflaron  fpecies  ab  hypate  hypaton  in  hYPaten  mefon  reperiet .  • %  tertia  a 
parhypate  bvpaton  in  parhypaten  mefon.  CE^pecies  vero  oiapente  hoc  pacto  per  oiffimnoncs 
fumentur,  intima  a  pzoflabanomeno  in  hypaten  mefon.Secunoa  a  parhypate  hypatenin  Itchanoa 
tnefon.Eertia  ab  hrpate  mefon  in  paramefen  oiejeugmenon.Et  quarta  a  parhypate  mef on  m  triten 
Otejeugmenon.fTJit fepte fpecies  oiapafon  cofimiliter  per  oiff initiones  querentur.lfcztma apzoila 
banomeno  in  mefen.Secfioa  a  parhypate  bppaton  in  paramefen  oiejcugmcno.Xcrtia  a  patpypate 
hypaton  in  triten  oiejeugmenon.  Quarta  a  lichano  hypaton  in  paranete  oieseugmeno.  fiduinta  ap 
hypate  mefon  in  neten  oiejeugmeno.Sejcta  a  parhypate  mefon  in  triten  hyperboleo. _oep tima  ^ vero 
0  lichano  mefon  in  paranete  h?perboled.fj  l?ec  cognitufactlia  funt:ifpecta  oiltgeter  fugtote  ngura* 

h  t 


-ab 


CCtoomaticum  principalium  tctracbozDunucotiftttucre. 


Ifctoflambanomenos 

a !  a 

IDypatebFP^ton 

b  1  Conus  b 

l^arbrpate  brpaton 

c  |  Scmi.minus  c 

Jlicbanos  brpaton 

o  1  Bpotome  b 

IDppate  mefon 

e  |  Crifcmitonium  e 

C£bl*mata  apuoJLacbebemonics  inbupit  olimCimotbeus  mtlefiuemoUoteeatiim  fupericte  bia 
tdmcoun  quo  canenbi  mot>o  l?ic  tetracbotbfi  brpaton  querimus.  Sit  ergo  b  c  b  e  tetraebotofi  ao  bP 
patas  in  cbtomatico  melo  pdituenbas  adtgnatu.ptepono  cbotbam  atque  fitptollabanomenos:  qusl 
facio  fefquioctauam  ao  b  bYPaten  brpaton  ptimam  tetraebotoi  cofUtuemn  cbotoanuoemoe  facio  a 
fefqualtera  ao  e bppaten  meibmeritqj  vt  in  omnibue  a  ab  b  tonus/  et  a  ao  e  biapente .  oeinoe  facto  b 
ab  c  femitonifi  minus  et  b  ab  ©  tonum.erit  ergo  c  at>  t>  apotomc.T  qt  per  oecima  ter  tif  o£pro  a  b  tono 
ab  aecofonantta  biapentetrelinquitur  biateflaron.ergo  b  emooulabitur  biatefiaron.  Sco  cum  per 
fejcta  tertii  biatefiaron  er  buobus  tonis  et  femttomo  mino  te  condet  -r  beet  c  o  fimul  fint  tonus:  ergo 
0  e  continet  tonum  et  femitoniu  minus.ed  igitur  t>  e  trtfemitoniu.  Cum  ergo  b  c  bp pate  brpaton  et 
parbfpatebvpaton  fit  femitonifi  minus,  t  c  o  parbTPate  brpaton  ?  licbanos  brpaton  fit  femitoniu 
maius  et  b  e  licbanos  brpaton  x  bYPate  mefon  trifcnmonm  vt  modratum  ed.condat  ergo  g  oiffini* 
tione  tetracbotbfi  b  c  t>  e  in  gne  cbtomatico  ee  pditutfi.ioe  ent  trifemitomfi  et  tribemitoniu  oicim*. 

CCb:omaticum  tctracbo:oum  mefon:  fubiungere. 


'jfMoflambanomenos 

a  i  a 

H?ypate  brpaton 

b  |  Conus 

b  ~  - - 

'l&arbfpare  brpaton 

c  f  Semi.minus 

c 

jltcbanos  bfPaton 

b  |  apotome 

b 

Ifcypate  mefon 

e  |  Crifemitonifi 

e 

Ikarbrpate  mefon 

f  |  Semi.minus 

f 

jtiebanos  mefon 

g  |  apotome 

S 

ZPefe 

b  1  Crifemitonifi 

b 

C£>tntptotetracbotbo  mefon  in  gne  cbtomatico  pftitueoo  ef  gbtfacio  a  ab  b  ®upla  et  concinerem 
biapafon.t  e  ao  f  femitoniu  minus  t  ioe  e  ab  g  facio  tonfi.erit  £  f  ao  g  aporome.feo  cfi  a  ao  e  moftra 
ta  fit  pfonatia  biapete.ca  igitur  fubdracta  ab  a  b  cofonatia  oiapafon;  per  vtcefimafecunoa  tertu  rcli 
quitur  t>iateflard.£d  ergo  e  ao  b  brpate  mefon  ao  mefen  oiateifaron.  x  cum  oiateflaron  ouos  tonos 
et  femitoniu  minus  tpleat:?  e  g  fit  tonus  ergo  g  b  cotinet  tonum  et  femitoniu  minus.er  it  ergo  g  b  tri 
femitonifi. erit  igitur  e  f  g  b  buobus  femironiis  e  f  t  f  g:ct  trifemitonio  g  b  conditurum  in  genere 
cbtomatico  tetracbotoum.quob  erat  mondraoum* 

ClRcliqua  ouo  tctracbo:oa:m  coocm  gcncrc  p:cDictio  aoiiccrc.ct  m  pctaDccacbo^ 
ooconfonantiambie  Diapafon  collocaro* 


IO 


II 


II 


T^ioflambanomenos 

ai  a  - - — - — 

IbypatebYpaton 

b|  Conus  b 

llbarbYPate  brpaton 

c  |  Semi.min?  c  — — 

jltcbanos  bfpaton 

b  1  apotome  b 

ibypate  mefon 

elCrifemitonifi  e 

Tfbarbypate  mefon 

f|  Semi.minus  f 

Jlicbanos  mefon 

giapotome  g 

ZDefe 

b  1  Crifemitonifi  b 

'|£>aramefe  oiejeugmenon 

It  j  Conus  j  Crite  fyn.Semi.minus  It 

jCrite  oie5eugmenon 

1 1  Semt.mi.|  l^aranete  fyn.  apotome  l 

qfbaranete  oiejeugmenon 

m|  apotome  iTfletcfyn.Crifemitoniu  m 

IBetc  otejeugmenon 

n  |  Crifemitonifi  n 

Crite  bypcrboleon 

oj  Semi.minus  o 

ara  nete  byperboleon 

P 1  apotome  p 

TBetebPPerboieon 

q  I  Crifemitonifi  q 

i 


mi 

H”  Sint  pto  reltquis  tetracbotois  complenois  li  l  m  n  o  p  q:qt  tetracbotPutn  mefon  Pifiuncti;m,eft  i 
terracbotoo  netarum  oie3eugmenon:  iccirco  facto  mefes  ao  paramefen  Ptejeugmenon  Piftaittia  elfe 
ronum.et  mefen  ao  neten  otejeugmcnon  facto  confonarc  oiapente.  *  ao  nete  I?yper  bolcon  oiapafon 
et  tetracbotou  l:lm  nparftoz  vt  tetracbotoit  bfpaton.  tetracbotoflm  vero  n  o  p  q  partio:  vttn  pjece 
oenti  tetracbotou  mefon  eritcp  vtruqj  in  genere  d?:cmatico  oiuifum.et  qi  a  ao  I?  cognita eft  eife  pias 
pafontet  I?  ao  q  itioem  otapafon.ergo  a  ao  q  ccnfonat  bis  oiapafon.SEtf  cum  quinoecim  vocibus  atcg. 
cbozois  contctum  f;t:conftat  effectu  cfTe  io  quot»  erat  pzopofitii.  Seo  fi  U  l  m  facte  tetracbo:ou  fortes 
jeugmenon  ipfunt  partiaris  vt  tetradpozoa  chromaticum  mefon  ♦  et  facile  factu  intuebere,ppofitu, 

»5  CfCbtomatiri  pentaDccacbozoi  numeros  aflignarc. 


'ptofiambanomenos 

ai 

i  i5?i 

\ 

5  9  71  9  6  8  | 

* 

IDppatebrpaton 

b| 

1  $6 

1  1504 

1 

5  5  0  S  4  1  6  | 

Conus 

p>arbrpate  brpaton 

c  1 

14* 

1  1187 

I 

5038848  | 

Semi.  minus 

Jlicbanos  bfpaton 

bf 

1  104« 

J 

471  85  9t  | 

Semi*  matus 

IDypate  mefon 

c  1 

1  1  7 1  s 

1 

5  9  8  1  J  1  t  | 

Crifemitoniu 

lp»arbfpate  mefon 

f  1 

I 

1 

5  779  IJ  6  | 

Semi.mtnus 

Jltcban  03  mefon 

0  I 

1 

55  5  8  9  44  1 

Semi.maius 

TDefe 

bl 

1  "it  9  6 

1 

19  8  5  98  4  1 

Krifemitoniu 

paramefe  oie3eugmeno 

ut 

1  1151 

1 

l  6  54  1  0  S  | 

Conus 

Eriteoie3eugmenon 

U 

1 

1 

15  19  414  ! 

Semi.ininus 

paranete  oiejeugmeno 

m| 

1 

l 

15591 96  | 

Semi.  maius 

iBete  oiejeugmenon 

nl 

1  9  6  4 

1 

1 1  1  1  0  5  6  | 

Crifenutonifi 

Critebf  perboieon 

o  1 

1 

1 

1  1  0  8  2 ,  6  S  1 

Semi.minus 

paranete  brperboleon 

P 1 

I 

1 

1974171  1 

Semi.  maius 

THetebfperboleon 

ql 

1  6  48 

1 

I  4  9  1  9  9  1  1 

Crifemitoniu 

CIStnt  b  et  c  minimi  numeri femitonu  mtnozis  per  Oecimaoctauam  fecuoi  huius  reperti.a:  b  nona 
parte  caret-augeo  b  et  c  per  nouem  et  veniat  bete  tnfecunoo  loco,  quonia  igitur  in  fecunoo  loco  b  no 
nam  parte  lpabet:e«m  augeo  per  octo  et  fiat  o.tunc  b  ao  p  per  feptima  fecunoi  arirbmeticee  eritfefd 
octauus.quare  b  o  cotmentia  tonum.et  b  *  c  per  eaoem  eft  femitonium  minue.ergo  c  p  eft  apotome. 
#urfum  qi  b  habet  octaua  aoucio  eipem  fuam  octaua  t  fiat  a:eritcp  a  ao  b  fefquioctauus  aten  tonus 

tom*h  i habere »°-C  f^“alter“* %  ft*  babet  fecfipam  facto  ttioem  a  Pupium  ao  b* 
8eperio  item  1?  babere  nonam, tertia  et  fecuoam.facio  igitur  b  fefqutoctauuao  Ir.fefqualteru  ao  n  * 

miplu  ao  q.  quo  facto  pueo  b  fecunoi  loci  inabeoeb  Imqet  veniant  in  tertio  loco  a  b  c  p  c  b  U  nV 
2>e  noe  puco  c  p  fecunoi  loci  in  e  fecunoi  et  veniant  fgtinUet  veniant  Imetmn?  veniant  ol  inter 
tio  loco.erunttp  per  fqptima  et  octauam  fecunoi  arithmetices  numeri  petaoecacbotoi  cbzomartci  in 

r?nu8  et  b  c  fcroitomft  minus?  c  o  apotome.et  q:  a  ao e  eft  feiqual 
ter.a  et  e  fnnt  nume  i  Piapente.t  a  b  numeri  toni.oempto  igitur  a  b  tono  relinquitur  b  e  Piateflaron 

per  (cmm '?'«  ®  *ru»'  «ifcmlto»tfi.£t  a  1?%  supaf™  !.  eS 
pente.igimreheftoiateflaron.etper  octauam  fecunoi  arithmetices  eft  f  g  funt  femitomu  nunuS  ? 
apotome.lgitur  g  b  eft  mfemitomum  et  cofimiUter  monftrabis  b  U  eiTe  tonfi  u  1 1 1  m  Ouo  femitonil 
et  m  n  trifemitoniu  n  o  p  ouo  femitoma  t  p  q  trifemitonia.  clarum  igitur  euaoit  propofitum. 

i4  C4^ooo:um  Diatonici  ct  cbtomatfe  parbypate  parbypatis :  paramefe  paramefie/ 
ate^  trite  tritis  cotrcfponocnt. 


Cllftam  in  vtrifqj  generibus  hppateao  parbypatas  femitonij  minctis  obferuat  interuallu  .  et  mefe 
ao  paramefas  tonum.?  trite  ao  tritas  minus  femitonifi.  eft  igitur  nof  um  illas  voculas  m  vtrom  ca* 
nenoi  mooo  ubiinuice  refpooere.?  no  mooo  io  verum  fit:  feo  et  hypate  bypatts  ?  mefe  mefis  et  nete 
netis  co:refp6oent.lBam  vtrobiq?  pzoflabamenoni  ao  bypatas  bypaton  cocinunt  tonum.  et  ao  brpa 
tas  mefon  oiapente.ao  mefas  oiapafon.ao  netas  oifiuctarum  oi apafon  ac  oiapente.  t  ao  netas  bv* 
perboieon  bis  oiapafon.eft  ergo  quoo  ^ponebatur  et  ampliustfacile  cognitu. 
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C^enra&cdcboioum  cttartionium  conftitucrc  . 


I&tofiambanonienee 

Si  s 

bypatebrpaton 

b  i  Zonue  b 

Ubarbvpatc  bypaton 

c  |  biefie  c 

jUcbanoebypaton 

b  /  biefie  b 

fovpate  mefon 

e  |  bitonue  e 

qfbatbfpate  mefon 

f  [biefie  f 

jlicbanoe  mefon 

gibiefie  g 

XPefe 

b  i  bitonue  ,  b 

paramefc  Diezeugmenon 

ItltonuejZritefpn.biefie  1: 

Z  rite  Diezeugmenon 

1 1  biefie  |1^>araneteffn.biefte  1 

q£>aranete  Diezeugmenon 

m| biefie  llBetefrn.bitonue  m 

TBetc  Diezeugmenon 

n  |  bitonue  n 

Zritebrperboleon 

0 1  biefie  .  0 

qpwanete  brperboleon 

pj  biefie  P 

Tfletebpperboleon 

q  (bitonue  q 

Cottius  copofitio  perfacilia  eft.  facio  ettl  vt  in  ceterie  ptecebetibue  a  ab  b  tnteruallfi  toni,  et  a  ab  e 
biapete.?  b  ab  b  facio  femitonift  minue»  etbtuibo  cbo:oa  c  in  meoio  Differ etie  b  ab  b  erit  ergo  b  ab  c 
biefie  tetrartemeria  atep  quaotipartialie  partrer  et  c  ao  b  oielie.fco  per  quartam  fecunoi  butue  bec 
latio:  illa  vero  contractio:  neqj  per  tricefimafecunoam  eiufoem  femitoniu  minue  in  duo  equa  certo| 
coftitutoq?  numero  btuibi  poteft.et  a  ab  e  Diapente*  fubftracro  igitur  a  b  tono  relinquitur  b  ab  e  efTe 
biateflaron.et  cum  oiateflaron  femitoniu  minue  ?  buoe  tonoe  cdplectatur:  et  b  ab  o  fit  femitonium 
minue:relinquif  igitur  d  ao  e  efte  bitonue.  erit  igitur  b  c  b  e  ^TPatee  bypaton  parbppatee  bypaton 
f  icbantq?  l?ypato  et  bvpatee  mefon  tetrad?o:bu:per  b  c:c  b :  et  o  c  Dieflm  ?  Dicfim  et  DttonO  ptoceoee 
p  Diffinitione  in  enarmenieognebiuifum.  Similiter  cdfiituaeefgbterracbotou  mefon facieoo  a 
ab  I?  biapafon.  et  e  ab  g  femitonifi  minue»?  parrteoo  meota  onam  per  f  iravr  e  f  et  f  g  fint  Due  bfefee 
TR3  ab  a  1?  cofonantia  biapafon  fuboucta  a  e  cofonantia  biapete:  relinqui?  e  b  eflfe  oiarcflTaro.et  cu  e 
g  fit  femitonifi  min9:  igif  g  I?  erit  bitonue»?  efiefet  f  g  fuit  bue  oiefee  ?  g  b  oiton9.£  bec  tetraebotoi 
partitio  in  genere  enarmonico  facta  cofpicitur»  fit  facta  b  mefe  ab  nete  Difiunctarum  oiapente:?*ao 
neten  b?  perboleon  biapafomet  cbo:ba  mefe  a  paramefc  tetracbo:oi  oifiunctarfi  tono  bifcluf  a :  pers 
Inoe  ac  p:oflabanomeno  ab  bypate  bfpatomparrterte  terracbo:bum  oifiunctarfi  l:  l  m  n  vt  b  c  b  e  te 
tracbotbu  bypaton.et  tetracbotbum  n  0  p  q  b? perboleon  ctcellentiuqjivt  e  f  g  b  tetracbo:bfi  mefon. 
tctracboiDu  autem  coinuctarum  bblm  partierie  vt  tetracbotbfi  mefon  et  ib  quocp  facile  cfl* 

C*f>ettfaoecacbo:Di  enarmonia:  numeros  colligere. 


q&toflambanomenoe 

S 

1  1  Z  8  1  4  ( 

I 

1  5  814 

f 

t>fpatebfpaton 

b 

1  l  U88  | 

Zonue  f 

1 1 18/ 

1 

Zonue 

q&arbypate  bypaton 

c 

I  11664.] 

Bemimi.l 

I  I  9  16 

1 

biefie 

Aicbanoebypaton 

b  1 

1  I  0  Z  6  s  i 

Zonue  J 

H664- 

1 

biefie 

Ibfpate  mefon 

c 

1  0  .1  1  6  | 

Zonue  1 

91  1  6 

1 

bitonue 

qfbarbypate  mefon 

f 

1  8748 | 

Senti  mi.  ( 

8981 

1 

biefie 

jLicbanoe  mefon 

6 

1  111  6  (. 

Zonue  ( 

8  74  8 

1 

biefie 

ZDefe 

1?  , 

1  C9.Il  1 

Zonue  | 

69  11 

1 

bitonue 

qjbaramefe  Diezeugmenon 

u  1 

*  1  44  1 

Zonue  | 

6  144 

1 

Zonue 

SCrite  Diezeugmenon 

l  1 

1  58  Z  ?  1 

Seminii.  | 

50  8  8 

1 

biefte 

qfbaranete  Diezeugmenon 

TRetcbizeugmenon 

Critc  bvperboleon 

m  ( 

»  1 

5.i  8  4  1 
4C08  | 

Zonue  | 
Zonue  | 

5  8  Z  1 

4 <9  0  8 

1 

T 

biefie 

bitonue 

T^aranete  bf  perboleon 
THetebfPcrboleon 

.  0  1 
.P  ! 

q  1 

4574  1 

_ 5  88  8  1 

5  45  6  r 

Semi  mi.  1 
_  Zonue  | 
Zonue  f 

440  I 
45  74 
545 

1 

1 

l 

biefie 

biefie 

bitonue 
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crstnt  numeri  ab  cb  ef  g  b  U  t  m  n  o  p  q  in  p:imo  loco  conflituti  numeri  petaOecadpozoi  Diatonici 
per  octauam  buius  repertt.pono  iterum  a  b  e  b  U  n  q  in  fecfioo  loco*  in  refpooentibus  locis  rurfum 
c in fecuttoo loco tranfmuto aoo  ctf  aogtlao m et oao p. quibus tta in fecunoo loco oifpofitis i ejc 
ipfis  quiocm  in  fecunoo  loco  capio  Differentiam  bo?  eius  meoietatem  aoiicio  ao  o  et  nat  c.fimilttef 
otffcrcnttfi  eget  meoietatem  aooo  aogr  fiat  f.  ct  oiff  eretiam  lz  m  r  meoietate  oifferentte  aoiecta  ao 
m  fiat  l.  et  Differentiam  n  p  x  meoietate  aoiecta  ao  p  fiat  o.  oico  abcocfgljUimnopq  numeros 
fecunoo  loco  poiitos  efle  numeros  pentaoecad?o:oi  enarmonici.  TBam  ab  erittonus.b  c  |  et  c  o  oue 
otefes  coflituentes  femitoniu  minus  b  o.quoo  enl  eft  b  c  in  oiatonico  factum  eflboin  enarmonico  et 
o  e  eft  oitonus.TBam  quoo  eft  in  oiatonico  ce  eft  l?ic  in-enarmonico  o  e.at  oiatonice  mooulationis  c  e 
oitonus  eft.'  TBam  cotinens  c  o  tonfi  ct  o  e  tonum. t  l?oc  pacto  reperietur  e  f  g  oue  oiefes  tgb  oiton*. 
b  k  tonustl:  l  m  oue  oiefesmi  n  oitonus.n  o  p  oue  oiefestp  q  oitonus  Sunt  itaqj  collecti  numeri  pen 
taoecad?o:oi  enarmonici  queaomooum  pzopofitum  fuerat,  quoo  eft  pzopofitum. 

17  c-afeoDi  oiatonid  parbypate bypaton:  in  cnarmonica mooulationc  trandt inlicba 
non:  ct  parbypate  roefon  in  liebanon  mefon  atep  trite  in  paranetao. 

C  Ut)  ptofpici  ftatim  pzomptfi  eft.  TBam  in  oiatonico  petaoeeaebozoo  a  pzoflabanomeno  ao  Ipypate 
bppaton  incioit  tonus,  et  ab  bfpate  ao  parbypaten  bypaton  femitonifi  minus .  in  enarmonico  vero 
aptoflabanomeno  ao  bvpaten  bypaton  fimiliter  inctott  tonus.etab  bvpateao  liebanon  bypaton  fe< 
mitonifi  minus.oiatomca  igitur  parbYPatcun  enarmonica  mooulatione  permutatuntranfitep  in  li< 
cbanon.et  boc  pacto  oc  reliquis  ofteoatur.  quoo  *  facile  fenfu  oepzebeoctur:  fi  in  vtrocp  emooulaot 
genere  *  oiatonico  et  enarmonico  pzoflabanomeni  ponantur  cquifoni.tunc  enl  mamfeftfi  erit  buius 
licbanosjillius  parbypatis  efle  equifonos: vnifonofcp ;  pariter  et  buius  paranetas :  illius  tritis  efle 
cquifonas. 

is  CEConfcntiunt  in  tribuo  moDulationu  gcncribuo:p?onambanomcni/bypatc  p?inct* 
palco/bypatc  mcote/  mefc/paramcfe/nete/cum  Difiunctc/tum  comuncte/arcs  cjccclle 
tibuo  netis  cjrccllcntco. 

CTTflam  in  tribus  generibus  per  quarta/quintam/fejctam/feptfml  oecimam/vnoecima  ouooeciml 
ct  quintaoectmam  buius  pzoflabanomeni  ao  bypatas  bypaton  fonant  tonum .  et  iioem  ao  bypatas 
mefon  fonant  oiapentc.ao  mefas  oiapafon.ao  netas  oifiiictas  fonant  oiapafon  ac  oiapete.  ao  netas 
autem  coiunctas  oempto  tono  fonarent  otapafon-acoiatcflaron.et  ao  netas  ejccelleteszcofonant  vbi 
libet  ^flambanomeni  bis  oiapafon.  cofentiunt  igitur  in  trib  us  generibus  que  aooucte  funt  vocule. 
quoo  eft  pzopofitum 

19  Ci0ue  cbozDc  mobiles  queuc  imobiles  in  petaoccacboHus  cjt:iftant:fouerttgarc* 


Tfozoflambanomeni  _ B  |  Stabiles 


bypate  bppaton 

b  |  Stabiles 

Ifcarbvpa  te  bvpaton 

c  |  inflabiles 

atiebani  bypaton 

0 1  inflabiles 

IDypate  mefon 

e  Stabiles 

qfbarbypate  mefon 

f  |  inflabiles 

Xtcbani  mefon 

g  |  inflabiles 

Zttefe 

b !  Stabiles 

Tp>aramcf e  olejeugmenon 

k  |  Stabiles 

STrite  fynejeugmcnon.inflabiles 

jCrtte  oiejeugmenon 

l  j  inflabiles 

T&aranctefynejeugmenon.inftabiles 

^aranete  oiejeugmenon 

m  1  inflabiles 

TBete  fynejeugmeno.Stabilcs 

TBete  oiejeugmenon 

n  ( Stabiles 

- 

Zrite  byperboleon 

o  |  inflabiles 

Tfcaranete  byperboleon 

p  |  inflabiles 

TBete  byperboleon 

q  |  Stabiles 

CCbozOas  ftabiles  tmobilefq?  vocamustque  in  omni  pentaoecacbozDotfi  Oiuifione:  eaoem  feruant 
interuallazeanoeqj  ao  pzoflabanotnenon  babituoinem.  inflabiles  vero  at<p  mobiles :  que  io  no  fer* 
uant.ftc  ergo  ftabiles  ac  inflabiles  reperiemus.  cum  enim  per  pteceoentem  in  tribus  generibus  con 
fentiant  pzoflabanomeni:  pzlcipales  bf  pafesmeoie  bypatetmefe:  paramefemete  tum  fyncjeugmene 
tum  oiejeugmeneac  bfPcrboies:  et  eaoem  vtepoemonflratisiam  patet  feruent  interualla.  erunt 
ergo  pzoflambanontenos  bypate  bypaton  zbypate  mefon  :mcfe:paramefe  nete  fynejcugmenon : 
nete  Diezeugmenon : ct  nete  byperboleonzftmpUciter  immobiles  atqj  firme.  Seo  cum  Decimas 
feptima  buius  monftrauerit  parbypotas  oiatonice  mooulationis ;  in  enarmonico  meto  tranftrc 

b4 


permutarim  inltebanaet*  tritae  in  paranetae:conftat  ergo  reliquae  a  pzebictls  efle  mobllcs:vt  Par 
b^^t^bYpatoniUcbanonbypatoniparbYpaten mefon|Ucbanon mefon  triten fynejeugmenonj pa 
ranetliVnc^euflntcnonl  rritenoiejeugmenolparaneteUiejeugtnenonltritenbTpcrboleonfparanetl  - 
bvoerbolefi  Ubtamen  animabuerti  bfgnfi  eft  q>  cum  per  bectmaquartam  buius  parbypate  |?  trite  in 
pfatoniciGetcbJornatidercrpooeantJfimiltam  poffibeat  interualla:  eae  no  vfm  aueocvt  cetere funt) 
effc  fnllabileel/St  ptoinoe  parti  mobileslpartimm  imobiles  bono  iurcbici  pofle  vibentur. 

*r *n  tctracbozots  Diatonicis  ab  bypate  bypaton  pzitno  limite  confonantiarum:  aD 
Quartum  vf cb  limitem  ter  oiatefiaron  cotinetur  fco  femcl  Dumtaxat  in  ftabilibue/im? 
mobilibufcD.l£t  aD  quintu  limitem  ioctiDcm  ter  Diapente:  femcl  in  mobilibus/fcmcl 
partim  variabilis/ct  fcmel  penitus  inuariabilis  atq?  firma.  aD  octauum  vero  fepties 
contonabit  Diapafon:  ter  in  unobilibus/ct  quater  in  mobilibus. 
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Ibypate  byplet  confequentes  fuie  lode. _ _ _ 

f~  |Semi|  Xon’|  Zon*ISemilZon*iZon*Xon*l£emilZon9iZon*ISemiiZon*  \Zon9\_ 

\  Stabiles  blle||ifrt||m|)-p 
l^nftabilee _ c  b _ f  g _ It  l _ n  o 


dCutn  blcitur  a  p:imo  limite  ab  quartfi  vfm  Itmite^qutntulac  octauum :  pamus limee  no  erclubif 
feb  quartfiuqutntfi/ ac  ocraufi  ercluoi  ttelligimus.  Sint  ergo  b  c  b  e  f  vfm  ab  p  quattuoz  tetracbozba 
et  bbypate  bypaton/  ceterevcro  cofequetes.&ico  pzimo  ab  b  vfm  e  ter  cottnert  biateffaromfeb  femel 
folfi  tn  Cmobilibue.lHam  per  quarta  buius  b  ao  c  continet  femitoniii  minue  et  c  ab  b  tonum  et  b  ab  e 
tonfi.ergo  b  ab  e  cofonat  btateflaromeritm  b  ab  e  pzima  biateiTaron  cofonantia  reperta. £t  cum  ofte 
fum  fit  c  ab  b  et  b  ab  e  efle  buoe  tonoe  et  per  quinta  buius  e  ab  f  fit  femitonifi  minue:  ergo  c  ab  f  con 
fonat  biateflaron.eritm  c  ab  f  fecfiba  biateflaron.3tem  moftratus  eft  b  ab  e  efTe  tonus  et  e  ab  ffemu 
tonifi  nunue:  et  per  quinta  buius  f  ab  g  eft  tonus,  ergo  b  ab  g  eft  biateflaron/eritm  b  ab  g  tertia  bia* 
teflaron.Seb  cfi  pzima  barfi  trium  que  eft  b  ab  e  fit  ab  bypate  b  y  paton  ab  bypaten  mefon:  quae  mo 
ftrauit  pzecebes  flabiles  tmobtlefma*  fecunba  ab  c  In  f  prabypate  bypaton  in  parbypaten  mefonret 
tertia  ab  b  in  g  liebano  bypaton  in  liebanon  mefon.  et  parbipate  'i  Itcbane  monftratc  funt  mobiles, 
conftat  ergo  ab  b  ab  e  ter  biateiTaron  feb  femel  outayat  in  flabilibus/  imobilibufm  cottnert,  CSc6o 
©ico  ab  b  bypate  bypaton  ab  f  vfm  parbypaten  mefomfolfi  ter  contineri  biapente.  iBam  per  bcciml 
terti)  biapente  tribue  tonis  femitoniom  minozc  conftat  .fcb  per  quarta  *  quinta  buiue  b  ab  f  folum 
buoe  tonoe  ?  buo  femttonia  minoza  ptinetzq  buo  femitonta mtoza  p  54  Tc6t  minus vno  tonozeomate 
reftitufit.g  vt  b  ab  f  biapente  cofonantia  ppleatzplena  beeft  apotome.no  pftituit  ergo  b  ab  f  biapete. 
5 1  c  c  ab  g  per  quarta  et  quinta  buius  cotinet  tres  tonos  qui  funt  c  ab  b:b  ab  en  f  ab  g:et  vnum  femt* 
tonifi  minus  quob  eft  e  ab  f  «igitur  per  bectma  tertii  e  ab  f  pfonat  biapete.eritm  c  ab  g  pzima  biapete 
et  per  eafbem  b  ab  b  continet  tres  tonostqui  funt  b  ab  e:f  ab  g:et  g  ab  b  n  femitonium  minus  e  ab  f. 
ergo  b  ab  b  cofonat  biapentc:eritm  b  ab  b  fecfiba  biapente.  ?  ab  e  ab  i  per  quarta  et  ferta  cofimilitcr 
continetur  tres  toni  et  femitonifiminus.erit  ergo  e  ab  i  tertia  biapete.ter  igitur  ab  b  vfm  ab  f  conti* 
netur  biapete.  feb  cfi  pzima  ftt  ab  c  parbypate  bypato  tn  g  Ucbano  mefon.  et  parbypatae  't  licbanoe 
moftrauerit  bectmanona  buius  elte  mobilcs.erit  ergo  c  ab  g  pzima  biapete  in  mobilibus  conftituta. 
?  cum  fecunba  fit  ab  b  liebano  pzincipalifi  in  b  mefeitUicbanos  aute  mobilis  fit/  et  mefc  imobilis:  fe 
cunba  igitur  biapete  partim  variabilis  criftit.fit  cfi  tertia  fit  ab  e  bypate  mefon  ab  i  paramefen  que 
per  eanbe  bectmanonam  ftabiles  mofttate  funt.erit  igitur  tertia  biapete  omnino  ftabilie  atm  firma 
d£crtio  bico  ab  b  bypate  bypatonvfm  ab  i  paramefen  fepties  cottnert  btapafomfeb  folfi  ter  tn  imo 
bilibus  (quater  aute  in  mobilibus.lftam  b  ab  i  per  quatra/  quinta  et  fertam  buius  cotinet  quinm  to¬ 
nos  et  buo  femitonta  mlnoza.ergo  per  vlcefimapzima  tertii  b  ab  i  cofonat  btapafon  [eritm  b  ab  i  pma 
biapafon.£t  per  ibe  c  ab  Iz  :b  ab  1 *  e  ab  m:fingule  intercipifit  quinm  tonos  et  buo  femitonta  minoza 
erit  ergo  c  ab  Iz  fecfiba  biapafomet  b  ab  l  tertia,  t  e  ab  m  quarra.feb  per  qnartamfquinta  (fertam  atm 
feptima  fimul  f  ab  n  ftmiltrcr  continebit  quinm  tonos  %  buo  femitonta  minoza.fimiliter  et  g  ab  o  *  b 
ab  p.erit  ergo  qutta  btapafon  f  ab  mferta  g  ab  o.et  feptima  b  ab  p.igitur  ab  b  ab  i  vfmtcotinetur  fep 
ties  biapafon.atqui  pztmam  pzebent  bypate  bypaton  t  paramefe  bie;eugmeno.et  quartam  bypate 
mefon  %  nete  bie5eugmeno.et  feptima  mefe  %  nete  byperboleo.  bypatas  autem  mefas  paramefas  et 
netas  moftrauit  bectmaoctaua  tmobiles  atm  ftabilee.igitur  inter  illas  fepte  btapafon  cofonantias: 
btapafon  ter  in  {mobilibus  reperif.Seb  fecfibam  pzebent  parbypate  bypaton  et  trite  bie5eugmeno 
Certia  Ucbanos  bypaton  et  paranete  bicyengmend.  tEtuintam  parbypate  mefon  %  trite  byperboleo 
Serta  Ucanos  mefon  et  paranete  byperboleon  feb  bectmanona  parbypatas|trttas|  licbanas  t  para 
netas:moftrauit  efiemobiles.igitur  inter  illas  feptem  cofonantiebiapafonvices:quater  in  mobilib* 
mutabilibufrn  facta reperitur:quob  eft  totum  pzopofitum.CE^f  autem  biuus  Seuerinus  fapientfi 
latinozfi  bifciplinas  f ectanttfi  pztmus  :q  ni/z  in  boc  opere  quatum  valem9  imitamur  fuis  bifctplmte 
no  parum  abiutt  bectmotertio  capite  quarti  fue  muftees  fpecies  biapete  numerabo  eas  quattuoz  fa* 
ciat:ib  introbuctozie  factum  putetur:vbi  pzecifam  no  curauit  veritate.feb  comunem  fccutus  illic  eft 
ertimatione.quob  facile  e%  eius  fuperiozi  beterminatione  cognofcitur.blc autem  no  introbuctionie 
feb  eractc  beterminatlonie  locus  eft. 
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i*  cCeffaraDccacbo:Di  cteomattd  inter  affignatoo  limites  ttr  itiDc  oiatclTaron :  fotu 
femcl  immobilitcr.bts  Diap&e:fcmel  immobiliter/  femel#  partim  mobiliter,  fepties 
aut  oiapafomtcr  vt  in  Diatonico  gnc  immobilitcr/quatcr#  mobiliter  cotincf. 

ISemi.j  Bpo.|  grife.  1  Semt. )  Bpo.  |  grife  |  gonua  J  Semi.  |  Bpo.  |  grife.  ISemi.  |  Bpo.  |  grife*  ( 
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CZgefraraoecacbozoum  e?  quattuoz  tetraebozoie  coftituif  riccirco  fle  nucupatnm:®  quattuozoectm 
cbozois/  neruis/  vocultfueco  tineatur. oico  enl pzfmo  quattuozoectm  cbozoarfi  In  genere  cbzomatico 
cotmueperltttera8b|c]o|e|f|glbli|U|l|ni|n|o|p|abb?patebYpatonotfpofitarfiaptimo  ao quartum 
vf®  limltem:ter  cotineri  oiateflaron  folfi  femel  immobiUter.lBa  per  Decimam  b  ao  e  coctmt  Dlatefla  • 
roti.ertt®  b  ao  epmaotateflaron.feo  *  quia  per  Dectmam  c  aD  D  eftapotomeet  d  aD  e  trifemitonifi; 
ergo  c  ao  e  cotinet  duos  tonos.et  per  vnoecima  e  aD  f  eft  femf  tonifi. ergo  per  fejetam  tertii  c  ao  f ouos 
tonos  et  femitonifi  c5ttnens:erit  oiateflaromerit  igitur  c  aD  f  fecfioa  oiateflaron.  et  quia  rurfus  per 
vnoectmam  e  ao  f  eft  fem  Itonium  minus  et  f  ao  g  apotome:ergo  e  ao  g  tonus.feo  o  ao  e  monftratum 
eft  trifemitonlfi.ergo  o  ao  g  ptinet  duos  tonos  x  femitonifi:eft®  o  aD  g  tertia  oiateflaron.£t  cfi  pina 
b aoefltab b?pate brpaton in bypateu mefon per oedmaoctaua  fit imobilif. fccuDa >vo cf/et tertia  ' 
o  gtfunt  aparbrpate  *  licbano  pancipalium:q  oecimanona  patefecit  efie  mobiles.cofta  t  ergo  pmfi. 

o  dico  folfi  bis  intra  quintfi  limitem  cotineri  oiapentc.quia  eni  b  ao  e  per  tmeoiate  moftratfi 
eft  oiateflaron.et  e  ao  f/  et  f  ao  g  flmul  tonus.ergo  p  oecimatcrtia  tertii  b  ao  g  cocinit  oiapcnte.erit® 
b  ao  g  pzima  oiapente.ea  tn  fer  vocibus  x  non  qutn®  ejcplebit  :p:op:tetatem  oiapente  no  feruans.at 
c  ao  g  non  ejcplebit  ©tapente.lBa  per  mooo  moftratfi  ao  oiapete  copletnentfi  Deerit  b  ao  c  femitoniu 
minus.ne®  c  ao  b*Tfta  per  vnoeci litam  buius  g  ao  b  cotinet  trifcmitonifi.at  c  g  ao  Diapente  coplemg 4 
tum  folfi  oeerat  femitonlum  minusuuperat  igitur  c  I?  confonatia*  oiapente  completo  tono.  ne®o  b 
cotinet  oiapente.lftam  cfi  cb  fuperet  confonatiam  oiapente  integro /copleto®  tono:oempta  ergo  c  o 
apotome  relinquef  o  I?  fuperas  oiapente  cofonatiam  femitonio  minoze.feo  e  ao  i  cofonat  oiapetezeft 
enib  ao  i  per  ouooecimam  tonus.feo  o  ao  b  per  imeoiate  moft  ratum  fuperat  confonatiam  Diapente 
femitonio  minoze.oepto  ergo  o  e  trifemitonio  min oie: reliti cjtur  e  b  Deficiens  tono  a  oiapete  t  aooito 
igitur  b  i  tono  fiet  ©iapente.eft  tta®  e  ao  i  fecfioa  oiapete.  Bb  b  igitur  ao  f  quintfi  limitem  folum  bis 
fumitur  oiapete.  £t  cfi  pzima  oiapente  b  g  fit  ab  bfpate  bfpaton  tmobili  ao  Itcbanon  mefon  partim 
mobilemrfit  ergo  pzimo  partim  mobiliter.Bt  )vo  cfi  fecfioa  e  i  fit  ab  bf  pate  mefon  ao  paramefen  que 
moftrate  funt  immobilestfit  ergo  fecfioo  mooo  immobiliter  feruaf  ®  fecfioo  mooo  oiapete  p:o petas 
vt  oe  quinto  loco  in  quintum  fiat  locum.  C^Tertio  oico  fepties  fieri  Diapafon  ter  imobtliter/  quater 
mobiliter.iftam  cfi  b  ao  e  per  pzimam  partem  buius  monftrata  fit  oiatelTaromet  per  fetfam  c  ao  i 
oiapente.ergo  per  vicefima  tertii  b  ao  i  cofonat  oiapafon.erit  ita®  b  ao  i  pzima  Diapafon.  ipneterea 
quia  c  ao  f  fuit  mueta  fecunoa  ©iateflaromet  f  g  eft  apotome  g  b  trtfemironifi  tergo  f  b  ouo  funt  toni 
et  b  l  tonus  etli  kfemitonifi.ergo  f  k  otapete:et  c  f  vt  ia  oictfi  eft  oiatefi* aron.  cocinit  igitur  c  ao  Iz  oi  a« 
pai  on:erit<p  c  Iz  fecunoa  oiapafon.et  eooe  iure  o  l  tertia  Diapafon  aoiuuaf  c  ouooecima  buius.  et  e  m 
quarta.f  n  quinta.g  o  fejcta.etb  p  feptima.Seo  ter  fieri  immobiliter  et  quater  mobiliter  eooe  mooo 
vt  in  vicefima  monftratur. , 

«  fL^n  tetraoeeacbozDo  enarmom'co:mter  aflignatoo  limites  ter  Diatefiaron  z  fepties 
Diapafon  vt  in  p:eceDctibus  continctur.at  femcl  Dutajcat  Diapente  arc^  immobiliter. 

|~Dle.  i  &ic.  1  Bito,  |  ^>ie.  |  &te.  \  Bito*  |  Conus  1  &ie.  1  g>ie.  |  Bito»  1  g>ie.  1  &ie*\  ®ito7i 

ib  1  i  e  1  )  b  i  |  I  m  |  |  p 

j  c  o_ f  S_ k  I_ n  o  

fTCetraoecacbozoum  t  tefiaraoecacbozoum  io2  oicimus.  fit  igif  b  !c/ o/ e/ f/ g/ b/ i  /  k/ 1/ m  /  m  o/ p  tef* 

faraoecacbozofi  enarmonicfi.oico  pmo  inter  b  e  ter  cotineri  oiateflaron.  Ifta  quia  per  oecimaqutt am 
buius  b  c  o  ffit  oue  oiefes  tetrartemerieterit  b  0  femitonifi  minus.et  d  e  eft  oitonus.  erit  igit  b  c  pina 
Oiateflaromet  eooem  iure  c  f  fecfioa.et  o  g  tertia. et  quia  b  e  funt  bTPate  bYpaton  x  bppate  mefonmt 
igitur  pzima  immobiliter.et  c  ofunt  parbypate  bvpaton  x  Ucbauos  bYpaton  mobiles:fit  igif  et  Duo; 
bus  moois  mobiliter. C^cfio  oico  folfi  femel  a  pzmo  ao  quintum  limitem  fieri  Diapcntc:et  io  quioe 
immobiliter  .nam  non  fiet  oiapente  b  f  quia  fola  fugaooit  confonatie  oiateflaron  b  e  Diefim  tetrar  te* 
meriamme®  b  g  quia  folfi  fupaooit  confonantle  oiateflaron  ouas  oiefes  quefunt  femitonifi  minus, 
ne®  fiet  b  b  quia  cofonatie  Oiateflaron  fupaooitfemitonium  minus  x  ouos  tonos,  ne®  per  ioem  fiet 
oiapente  c  g  aut  c  l?.nam  bic  abunoabit  tonus  x  oiefisiilUc  afit  oeerit  tonus  min»  vna  oiefi.ne®  o  g. 
nam  oeerit  tonus.ne®  o  b*nam  tonus  abunoabit.at  ^ocfiel?  fit  oiateflaron:  na  e  f  g  oue  oiefes/  x  g 
b  oitonus /  et  cfi  b  i  fit  tonuszerit  igitur  e  i  oiapetc.et  cfi  e  fit  bVPatc  mefon  et  i  paramefe  q  monitrate 
funt  immobiles.fit  igitur  inter  afiignatos  limites  folfi  femel  oiapete  at®  immobilif .  tertio  fepties 
fieri  oiapafon  vt  in  Diatonicis  cjcoecimaquinta  Declara?  queaomooumvtcefima  buius  moftrata  eft* 

,  C^iatomcc  moDulatioms:fcptcm  moDos  02Dinc  collocare. 
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lEStt  abeo  vfqj  ao  p  pentaoecacbozoum  Oiatonicum.  fit  r  fi  bypooozio  pentaoecad?otOum  Oiato= 
nicum  abcoefgfyiklmnop  grauifiimfi:  qtf  vt  alio?  bafis  atcpfunoamctum  ftatuaf  :e?tenoo  vno 
tono  in  acumen  pzoflambanomenon  pentaoccad?oioi  0  ampltusip  fit  pzoflambanomenos  r  ao  quem 
ceterae  voces  fuo  ozotne  per  quarta/  quinta  'i  fertam  l?utuo  in  oiatonico  mooulaoi  genere  fubifigo. 
erltcp  pentaOccad?ozoum  e  per  oiffmitionem  bypopb*Y0fi  niooi.  ftmiltf  ejrteoo  pzoflambanomenon 
pentaoecacfyozoi  t  femttonio  aplius  9  tenfus  fit  pzoflabanomenos  petat>ccacl?o:Oi  e  cui  tetraebozoa 
per 'quarti/  quinta  /  %  fertam  tyuius  vt  piius  coapto.eritcp  per  oiif  imtioem  t  pentaoecacfyozofi  pypo* 
lyoif  mooi.er  pzoflabanomenon  v  vno  tono  ejeteoo  amplius  9  bYP°lY&ibcui  ceteras  voces  fuo  oioine 
fequltcs  in  Oiatonico  genere  coapto.erttqj  coccntus  petaoecad?o:oi  v  per  oiffinttionem  oozius.et  fi 
amplius  ejeteoo  %  vno  tonozerit  pentaoecad?ozoi  r  cantus  pl?iYgtus.et  fi  y  femitonio  miozezcrtt  eius 
concitus  lyoiue.St  j  amplius  ejcrenfo  vno  tonozfiet  concentus  mYjcolyoius.fict?  factii  g  otffinitloes 
patebit  pzopofitum. 

C^uc  D4ucrfo:u  mooo2um  in  aliquo  genere  fuerit  pme  vocis  ao  p:ima  babiruoo:  14 
ca  erit  fecunoc  ao  fccuooam  ct  tertie  ao  ternam  et  cmudibet  tonus  ao  totam  flmilis/ 
caDcmcpbabtmoo* 
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lESit  a/b/c/O  ao  p  vfqj  pentaoecacl?ozOuni  bYpoOozifi  in  aliquo  gfie  vt  Oiatonico:  ctq/  r/s  t  fcqucs 
tes  pcntaoecad?ozo&  bYPopb*Y0f  G^iAabitqj  iccirco  q  pzoflambanomenos  l?ypopb*Y0iJ  sb  a  pzoflas 
banomeno  bypooozi/  mooi  acutioz  vno  tono.oico  ergo  fingulas  bYPopb*Y$n :  fingulis  bYPoooztf  vt 
bypatas  bYpatis/parbYPatas  parbvpatf  e/lid?anas  lid?anis  et  tta  ccnfcquefcsz  fi  liter  tono/  toniqj 
pzopoztione  oifiare.lRam  cfi  pentaoecadpozoum  a  p  et  pcntaoecad?oz©um  q  g  finmratp  a  pzoflaba- 
nomeno  in  neten  pyperboleon  oiatonice  ertefazergo  que  «ppoztio  a  ao  b  ea  efiper  quarta  f?u(us  q  ao 
r:ergo  per  tertiam  f ecunoi  arithmetices  permutarim  vt  a  ao  q  ita  b  ao  r.at  a  ao  q  mdftratus  cfi  efle 
tonuszigitur  et  b  ao  r  tonus.et  cofimilitcr  oe  fcquentibus  oflenoatur. 


CSTotus 0:00  oiatomeus  petaoecacbotoi  brpopb:?gu  moot: totum  b? pooorium  u' 
vmus  acuminctoni  fupcrat:ct  totus  brpolyoius  euoem  rrifemitomo*  fingulc  quoq* 
oorij  fingulas  brpooonj  oiatclfaron  confonantia.totus  vero  pbtygius  confcnanna 
oiapente*lyotus  aut  oiapete  atep  femitonio.ct  mrjtolroius  oiapete  at$  fcfquitono. 
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per  pzeceoetcm  totus  bFpopbzjgius  ozoo  totfi  bppooozium  ozotncmzront  fuperatacumine  ♦  et  quia 
pzonambanomenos  fuperat  acumine  fcmitonii  minozis  bYpopl?2Ygui:ergo  iocm  fuperat 

acumine  pzoflambanomenon  hypo©oii&  trifemf  tonio.igitur  per  pzeceoetcm  totus  bypolvoius  o-so 
totu  bYpooozifi  ozoinl  trifemitonio  fugeuaoit  acutioz.  feo  1  qz  oozius  toni  acutie vincit  f?vpoIrom* 
ergo  oozius  ouobus  tonis  t  femttonio  acutioz  cft  bfpoPofio.ergo  per  fejera  ternj  eo  acutioz  efteofes 
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nantia  oiatelTaron.quarc  per  pteceoentem  rtngule  Oottf  Ungulis  bypoOotfl  Piateflaron  confbnanrta 
fonant  acutiotea.etpbtygiua  aOPit  tonum  irt  acumine  Poiiongitur  totuspbzyaiuetotobr^no^ 
oiapente  cofoiiatia moPulatur  acuriot.er  lyo  iua Pb*y0io  aooit TemitoSImi  JS  mytolyoiJaE 

clbypolyoiua  siatonicua  brpopb:fgium  ofatonicum  femtromoz  06:me  triTcmb 
tomo/pbjpgiuapiatejTaroit/lvoma  oiatdTarcm-r  fcmitomo/mwolyftlua  ototeflaron 
tonfonitia/atcp  rclciuitono  fupcreuaoit  acufi6::t  oo:iua  bvpolyofo  tono/pbzrams 
Ditono/Iywue  oiatclTarort  z  mypolyoius  Diapcmctpbzygme  autej  ao  oemum  fonat 
tonum  If&iue  tnfcmitonmm  i  mrtolyoiua  ciatcflaron/Iroiue  pbzpmo  femitomum 
ct  myroip  oiua  fcfquitonumanyrolyoiua  autem  lycio  tonum. 

Ckec  vt  pteceoena  vel  cyfactllime  monrtrabttur. 


1 7  GScptem  mooos  cbtonuwce  mooulatioms  conllitucrc* 


S  b 

c  P 

e 

f  0  b  i 

k 

t 

m 

n 

0 

p 

Ifcypoootiua  |  |  | 

1  1 

1 

imi 

1 

1 

l 

T 

l 

1 

p  7 

IDypopb^ygi9  |  £onua  | 

1  1 

1 

Illi 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

f  p 

cbto 

% 

IDypolypius  |  Semito.  B 

1  1 

1 

imi 

1 

r 

1 

1 

l 

1 

1  i 

P 

ma 

t d 

Dottua  )  Bpotome 

B  1 

1 

Illi 

1 

1 

1 

I 

1 

1 

1  l 

1 

p 

cici 

3C 

1p>bty0itt»  1  iCrifemitonill 

B 

1 

Illi 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

l  1 

1 

1 

P  mo 

i 

Jtyplua  j  Semitonium 

B 

Illi 

1 

1 

1 

1 

1 

f 

l,i 

1 

1 

1  01 

2 

ZDyjcolyotus  |  Bpotome 

SI  1  1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1  1 

t 

1 

1 

II  f  . .  . 

B  b  c 

P 

e 

r 

0 

1? 

i 

k  l 

m 

n 

0  p 

Cf  acio  r  pentaoecacbotOum  cbtomaticfi  per  oecimam/ vnoeamam/?  ouooecifrtambuiua  t  rtftter 
feje  alia  fcj  f/ 1/ v/  jc/  y/  5:  f acioqj  pcntaoecacbotoum  0  tono  acutius  r.t  t  peraoecacbotoum  femitonio 
acutius  a.v  vero  apotomea  mtcruallo  aeuriue  t.et  t  trifemitonio  amplius  <y  v.  y  fenutonio  amplius 
q>  t.et  5  apotome  trafeeoere  ytoico  ergo  feptem  moooa  cbtomatice  mooulatioia  efle  oioinatoa.nam 
r  erit  bypoootiua  a  g  oiflfmicioem  tyypoptyiyguia  c!?tomaticua.t  bypolyotua.  v  ooziua.  jc  pb*F0iua. 
y  lyotus.j  myjrolyoins. 

18  C^Uio  pacto  ftnguli  cuilibet  mter  fc  cb:omatici  moDi  rcfpoocanttoftenDcre. 

d^irtatg  p:ecepetel?ypopl?ty0iuaab  l?ypoPo:iocl?tomatico  tono«etl?ypolyoiu0  ab  l?ypopf?:ygto 
remitonio.Piftatigifl?ypolypiuaabl?ypoootioacutio:  trifemironto.etootiua  ab  l?ypolyoto  curtat 
apotome.igitur  Potius  ab  l?ypoPozio  remotua  ert  Pttono.pl^zygiua  aut  ab  potio  trtfenutonio.igitur 
Pbz?0ius  ab  I?ypoPotio  remouef  tribua  tonia  ?  femitoiiiotbocert  totiua  confonarie  oiapente  tnfual 
lo.et  lypiua  a  pbtygio  femitonio.igitur  lyoiua  ab  bypoootio  oiapete  arc£  fetmroruo.mytolpOiua  ab 
Ipoio  piftat  apotome.igitur  mpjfolpoiua  ab  bypoootio  oiapente  confonatia  oiftat  acutioz  jatcp  tono. 
Ct  boc  pacto  oe  rcliifc  et  pteceoete  gfacilia  e  ortefio.vt  bypolpoi9  ab  by popl?tygio  otrtat  femitonio* 
Potiua  tono.pbtpgiua  oiarefTaron.lpotua  ©tateflaron  er  femitonio  mytolpoi*  oiapete.ootius  a  pbty 
0io  Pirtat  apotome.pl?*P0iua  oitono.lyPius  oiateflaron.myjeolyoiua  trirono.l^btpgiua  a  Potio  tri 
femitonio.lyoiuatono  etpuobuafemitomtaminotibuamyjcolpoiua  #0  oiarefTaron.Jlyoius  a  pfptp 
0io  femitonio  et  myjeolyoius  tono.  Pirtat  aure  myjeolyoius  vt  iS  quocp  oictfi  crt  a  ly Pio  matote  fenu* 
ronio.ficcp  conrtructum  eft  ptoporttum. 

19  coeptem  itiocm  cnarmonicoo  moooo  o:Dinarc. 
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dSintr/f/t/v/y/y/jfeptemp^taPecacbotPatetflLtperPecimaquintambuiua  rpentaoecacbotoum 
enarmonicutmintenoo  ptortambanomenon  pentafecacbottu  a  vno  tono  ampltua  petaoecactyotoo  r. 
et  t  oieft  amplius  y  a.et  v  oiert  amplius  q»  t.et  t  oitono  amplius  q^v.t  y  amplius  oieft  t  .et  j  amplius 
itioem  Piefi  9  y.eriit  ergo  fm  acumen  intenfa  fey  poft  ptimum  penracccacl?otoa:p:imo  tono .  oemoe 
puabuaPiertbuaetPttono.pemumPuabus  piertbua:quiquipeintenpepl  mooua  enarmonicemoou 


lationi peculiaris  ,ppziuf<fcbabetur.funt igitur feptcm  pfraPecacbozPa */ft  t/V/jc/f /$:  fcptem  cnars 
tncmce  moPUlattonis  mooos  continetia.quoo  semonflrari  pzopofituin  erat, 

C0ingulo:um  cnarmomcowm  mooommtaD  quelibct  babttumnes  Dcmonftrare.  30 

Cl^uiua  er  pzeresf  ti  semolfratio  clara  clTc  potefl  l^zfmo  bypopbtrgtf  ab  brpoPozio  Piflantia^fle 
tonum.brpolyotf  fenum  7  Picfim.oozif  fefquitonum.pb^YSb  ciapente.lYPii  siapentc  acoiefi.myro* 
lypfl  Pia  p  ente  'zfemitonio.  Secuto  btpoly  Piu  siflare  ab  brpopbtYgloBKft^ozififemitctiio.pbtY* 
gium  otarcflaron.lYPium  Ptateflaron  et  Pteft.my]colYt>ium  siatcflaroit  7  femironio.ftcrtio  toim  ab 
^Ypol^Pto  Ptefi.pbzYgtam  oitono  %  oieTi.lyoifi  Piateffarcn.mprolY&iuni  ptateflaron  7  otcf^jOuarto 
pb:ygYiim  a  oozio  oitono.lyPiu  oitono  et  oiefi.mYjcolYoUim  oiareflaron.  Quinto  lysium  a  pb*ygio 
piefi.et  mfrolypiumfemttonio.Serto  myrolyoium  oillare  oiefiia  lyoio.fESeptem  eni  mooos  7  no 
plures  aoiecit  pzifcozum  autozitas  pytbagoztcozu.vt  ent  numerus  a  monaPe  ao  penarift  vfqj  varius 
crefceno^grcPifjmot^o  fequene  Penarius  vmtattsvicem  obtinet  pzimaqj  ejcplicat  vnitarem  eiufoe 
inPtuiPue  monaois  confote/ et  emulus:4  aP  centcnariu  vfcp  rurfus  nouenarta^grefTioe  fc  cytcnoit: 
relapfus  taoem  in  tertiam  vnitatem.^lfa  quotp  vocu  PifTifituOo  ac  varietas  eje  quibus  inflat*  celeflis 
barmonie  concentus  bumani/mooiQ?  fozmatur  ap  octonariu  vfq*  furgit.fumcpfeptemcotinuevoces 
inter  fe  varie  quibus  fuccesens  octonaria  vocis  plenituoo(l£>zimus  enij  numeralis  cubus  pztmacp 
tefleraoctonariusJao  pzima  rurfue  fonat  vt  eaoe:et  aP  eam  f efe  babens  perinPc  ac  Penarius  apvnt* 
tatcm.£r  bec  octonaria  feries  in  omi  mooulatioms  genere  fic  rata pzoceoit:  vt  cotinue octauo  quocp 
loco  octauuper  fimilem  ftbi  7  pene  eunpem  fonus  offensat  fonumutavt  eje  Puobus  natiua  quaoam/ 
concozoicp  affinitate  iam  vnu  f bnum  7  non  multos  parere  vtocatur:vfq?aoeo  en  t  fe  mtfcet/  et  mutua 
Ic  tungut/ copula  tep  amici  tia.£t  ba?fcptemvocum  q  grauilTima  taroifTimaq?  effcSaturno  sebetur* 
;pyima  jouiitertta  JfDarti. quarta  'pbebo. quinta  Henert.fcrta  XDercurto.feptima  tfo  ea?  acutiHi* 
ma/cocitattfrimacpilueoctauaafitrurfum  reuoluif  aoSaturnu/nonaao^ouem/oectmaaoZDars 
tem.et  boc  pacto  pfequeteetvtfapiens  voluit  antiquitas.£t  revera  totiue  vniuerfi  barmonia  fepte- 
narlo  copleta  eft.ct  becfeptem  in  celo  celcflcmun  bis  aut  inferiptibus  cozpozeam/  fenftbilcqj  teperat 
barmoniam.fes  bec  magi  plenius  Pifcutiat.  I?inc  licet  cognofcere  Cur  bYPermYXolyPtus:  feptem  py* 
tbagoticis  mosis  baus  multu  veniat  accomooaous.  1R5  fi  in  Piatontco  genercmyrclpotum  pitaoc* 
cacbotsfii  fi  bPPermyrolyoio  vno  tono  amplius  acuaf:totus  is  vbtqj  mosus  as  bppooozifi  pfonaret 
Piapafon/  octauufqj  natus  efTet  fonusiqut  as  pzimu  isem/  congeneufqj  naturali  aff  initate  reooitur. 
quare  non  ab  bypooozio  ptimo  moPo  omnifariamvartus  putansus  efl.et  eque  fi  myrolyoius  intens 
Seretur  trifemitonio  in  cbzomate  et  oitono  in  enarmonio :  fes  se  bte  fotte  apltus  fjp  ptefenti  negocio 
par  fit  Pictum  efl.£t  mosi  quos  asiecererccenttozesvt  siuus  £regozius  ab  bacmooozu  antiquitate 
receofit.et  pleracp  alia  q  poftertozes  mufici  inculcauerunt  t  que  ab  tllis  facile  requiras*  et  nra  quoqj 
tempelfate  mulleum  mooulamen/atqj  oem  concinettam  as  celeritatem  quaoa  pzecipiteq?  leuitatem 
reoucerc  conatur  :moocftam  grauem  feriaqs  ac  secozam  cocentufi  moseratiocm  perparfi  atresetes.a 
moperattoe  eni  Picti  funt  mosi  .parfi  ttem  attesentes  pztfcu  muftees  boneflatis/  grau  ttatifcp  secus: 
qua  amentes  arreptitiofep  foluebat.  fanitates  fnsucebant  feros  bominnm  mozes  vt  olim  X braciua 
©zpbeu oi  as  mafuetos  7 virtutis  callem  reuocabant.et  er  fenfibiliu  barmonia  as  celeflis  bsrmome 
pefiserium  captiuas  atas  tanq?  fui  iam  memozes  ejcili/vbcrtim  fluentibus  oculis  euocabant.boc  ent 
moso?  accomoPa  mesiocritate  1^>Ytbagozc  sifcipult  faciebat.non  eni  ts  inter  tycics  moseflioz  :cui^ 
ots  incefTus  curfusvisef.necp  is  cuiuspzeccps  nimiumloquela  pzefentium  lusit  intclligcnriam.^ta 
quoqj  nccptf  mosefliozes  moPi:qui  nimia  fui  fcdtnantia  qfi  tn  venerea  cbozea  laf ciuietes  pzeffugifit 
ausi  tum. It?  ac  enim  Pe  caufal^ptbagozea  fcbola  molles  cbmmatis  moPos  repusiauit  et  Spartiate 
foleni  secreto  Kbimotbcum  XPtllefiu  incrcpuerfit  vebemerer  siatonicos  concctus  potius  appzobf* 
tes.qui  fi  apte  moseretur  virtutis  pze  fe  ferunt  mosefliam.vt  ent  nimia  tarsitate  ceu  tozpoze  quosi 
faftiPimur  inani.ita  nimia  celeritas  molliciem  quasaj  pze  fe  fert  inboneft am.  mesium  ent  neqt  cele* 
ritate  pzeceps  nec  ignaua  tarsitate  pigrum:lausabtle  virtutifep  emulQ.qua  otsetas^bauit  «pbaru^ 
raq?  efl:et  as  qu5  muflei  mosi  tan$  m operationis  anim  i  quesa  certe  regule  nos  persucere  Pebennt 
as  siuina  mentes  noflras  iugf  ter  rapcre.ct  felices  if  erunt  qui  boc  fine  et  muficen  et  oem  munoanam 
pbilofopbf  am  quefierint.neqp  talib9  seefTe  folet  celeflis  fauoz  atq?  pzefisium.qui  autej  fecus  faciunt 
miferi:quales  nullos  as  quos  noftrabec  mosulationft  elementa  peruenerint  futuros  PefiPeramue: 
quin  cie  ots  barmonie  vitesecus:feliciter  optamus/ noflriq?  victuros  memozes  • 

Charti  elcmentozum  ZPuftccs  ^acobt  Stnpulenfis  finis* 
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«rlfacobus  faber  gftapulflis  -flfcagniffco  ofioi^oanni  Stepbano 
terreno  ocfignato  lEpifeopo  ^erfcllcnfi  ftuotozum  amanttfiimo. 

50  Diebus  metallicis  fotmulisSritbmetices  pariter  atcp-flfcufices  eo 
miliis  elemetistcogttantt  micbi  oigmfliincp:cful  quio  illo?  facilem 
b  pzepararet  mtdligctiam :  occurrit  fi  tntrooucno  queoa  er  omina  illa 

et  fp>ytbago:ica  ouu  Acuerim  33octij  nuerorn  inftmmone  in  mcDttt 
affcrrctur:que  z  vt  oomcftica/fatmliarifcp  ante  aliozu  lecttocm  z  tata 
oemonftrationu  pdocra  oirectrtp  baberef  *  ^ta  cru  ferme  compatum 
cftvt  tiifi  mens  rtte  pzeparata  fueritmullum  in  Difctplinis  captat  cmolumentum.^t 
cni  perm  meotci  potioncs/oigerentiacp:fo:tibus  pmtttunt  pbarmacijs  quo  firmto:c 
inoucantvalituotnemnta  quocp  in  omm  oifciplmaru  genere  opercptccium  eft  intro- 
Ductiones  pmttterc  vt  facilio:cm  alTcquainur  otTctpltnc  intclligcnam  vclut  quaoam 
perfectam  nre  metis  ramtatcm«i0uap:opter  tltco  er  libris  oiui  Seuenn i  (Epitomen 
fum  aggrcflustcuius  multiple, r  comooitas  futura  eft.  (Ea  enim  aflecutatao  numero? 
ocmonftratiocs  vtquibufoam  Tp>vtbago:c  ritibus  iniciati  picparatiq?  acceoent  atqt 
illotum  libtonim  pnfcafapientia  refertotum  inftttutionis  Bnrbmetices:  perfadlcm 
capcflent  intcliigcntiam.imo  ep  vlnma  comparationis  otui  Seuerim  z  3o:oani  fcz* 
mula  vniucrfam  elegati  flime  z  nunqj  fatis  lauoate  numeromm  inftttutionis  canens 
tanonem  confequetur  facillime  ctao  quecuncp:que  numeromm  odioerant  operam: 
viam  perfacilem  atep  aoitum.  Ibancergo  mtroouctiunculam  Digmflime  iJMefui  non 
oubttaui  nomtin  tuo  odignarc :  tametfi  tue  Dignitatis  babita  ratione  res  fit  epigua. 
&t  qui  norim  cp  feruious  oia  ftuoia  complecteris/ cp  in  illis  verfarts  afltouus  fcbole 
ppe  Socrattceaflerto: :  nullum  picter  fapientiam  bonum  efle/  nullum pteter  ftuoia 
litterarum.TRon  poteft  ergo  obferuantia  in  te  mea  ut  re  litteraria  grata  non  fo:e:qui 
faas  litteras/litteratofcp  omnes  obferuanoo:vt  te  Debeant  omnes  obferuare  lutere. 
quoD  vtmarn  aliquaoo  p:o  Dignitate  facere  poflim  me  virtutis  tam  fatis  longa  ccn* 
fuctuDtne  p:obatc:iugis/af(iDuufcp  culto':*  33alc. 


ClJacobt  faba  Gtapulenfts  epitome  m  duos  libzos  'Hritbmeticos 
diui  Acuerim  Goccij  ao^bagnificum  onmJjoannem  <Stcpbanum 
f  errertum  Cptfcopum  ^crldlcnfcm. 

iftter  oifciplinas  mathematicas  quibus  rtcglectis  omnis  obfcuratur 
Difctplinartancp  ccteraru  parens/ouje  atep  oomma:  pzimum  (Ibi  ven* 
i  oicat  ritbmeticc  locum  que  vt  rite  cognofcaf  queaomoou  et  cetere 
certis  eget  aomimculis.mtcr  que  pzimo  menti  figenoa  eftvmuerfozu 
circa  que  verfatur  fubiccta  fo:mula/mojc  (Ingulo?  oiffmitioncs/poft 
quas  ttumcromm  afFcctioncs/pzopuetatcfc&/poft  pzopzietatcs;  quo 
er  loco  vniucrfe  funt  monftranoe. 

Cf  ozmula  vniuerfozum  circa  que  ncgociaf  %itbmctica* 

iBumerus  Befquiqummo  6,5*  3dnte  longioz  tS* 

Dccunoumfc  i.  Guperpartiens  Golious 

Boaliquio  4*2,*  Guperbipartiens  5*5*  H>yramis  4* 

0c6m  figura  5*  Gupcrtrtpartiens  7> 4*  Cubus  8*  latus  i. 

Tftumerus  fcbmfe  Gupcrquaoripartiens  9. 5.  ippramis 

lP>ar  1.  Gupcrqmntuparticns  11.6.  SCrigona  4* 

5mpar  5.  Superfertuparttens  1 5.7  tetragona  5. 

lP>ar  -eifSulriplcje  fupcrparticularis  iPentagona  6. 

pariter  par  4*  Duplusfcfqualter  5.i.  Ibejragona  7; 

pariter  impar  6.  Duplus  fefquitertius  7.5*  Curtappramis  19.  0ui  tetragoni  fut  16,9.4. 

^mparif  par  r  i*  Duplus  fcfqutquartus  9*4*  36ifcurta  15.  sut  tetragoni  funt  16.9. 

•{Perfectus  6 .  Criplus  fefqualtcr  7*1*  Cri curta  41.  Sui  tetragoni  funt  15.16. 

Diminutus  4*  Criplus  fcfquitcrtius  10.5,  laterculus  1  8.  latera  funt  5,5,1. 

sbunoans  n*  triplus  fcfqutquartus  1 5.4*  Mer  1 1.  Eatera  fint  1.1,5. 

$mpar  ^ulnplerfupcrparticns  Cuneus  14.  Eaterafunt  2.5,4, 

lP:imus  5.*  Duplus  fupbtparticns  8.5.  iftucrus circularis  1 5. 

Compotitus  9.  £  Duplus  fuptriparticns  1 1.4*  Spbcricus  u5. 

%o  altu  i>°  9. 1 5*  Duplus  fupqDriparnef  1 4*5 .  iparallelepipcous  1 1.  Eatera  funt  1.5,1. 

TBumcrusaDal’4o  fcriplus  fupbiparficns  1 1. 5  *  -abcoictas  6.4*1* 

Cqlitas  io.io.  triplus  fuptriparttena  1 5*4* ...  arithmetica  6.4.1* 

Smcqlttas  10,5.  triplus  fupqdriparties  19.5.  Geometrica  9.6.4. 

3jncqualitas  TftumcrusfaSm  figuram  yibufica  6.4.5. 


inaioz  incq.i  0,5, 

Emearis 

•>  x. 

Britbmctica 

mio:  mcql.5.1 0. 

•{(Manus  * 

4* 

'  Continua 

6  .q*.i. 

^(Saio:  mcqualitas 

Goltous 

8* 

Difiuncta 

7  »5.6.4* 

Aulttplcjc  i.i* 

•{[Manus 

Geometrica 

Suppuetarf  5.1. 

trigonus 

5* 

Continua 

9*6.4. 

Supparties  5.5* 

Cctragonus 

4* 

difiuncta 

9*6  «5*i* 

^foultiplcj: 

iPentagonus 

5* 

Quarta  meoie.  6.5.5. 

duplus  1.1. 

Ibejcagonus 

6. 

Quitameoietas  5.4-i* 

sriplus  5.1. 

Ibeptagonus 

7* 

Scjcta 

6.4.1. 

Quaorupl*.4.i. 

Qctogonus 

8* 

Geptima 

9*8.6. 

Quincuplus  5.1. 

Cnnagonus 

9. 

Qctaua 

9.7. <»• 

Gupcrparticularis 

^ecagonus 

1 0. 

TRona 

7.6.4* 

Gefqualter  5.1. 

Cnoccagonus 

11. 

Scania 

8. 5  »5  * 

0efquifti°  4.5. 

E>ooecagonus 

11. 

Gcfqquart*5.4* 

altera  parte  longioz 

6. 

• 

Umerus  cft  mulrituoo  ex  vmtatibus  aggregata* 
n  TBumcruofc6m  fe  fumptus  cft  numerus  qut  in  comparatione  ao  alterum 
minime  confiocratur/necp  vt  ao  figuras  geometricas  applicatur* 

TBumerus  aoaliquio:cft  qui  in  comparatione  ao  alterum  fumptus:confioeratur* 
TBumerus  fcdm  figuram  oicitur:p:out  ao  figuras  geometricas  applicatur* 
TBumerus  par:cfi  qui  m  ouo  equa  oiuioi  poteft. 

TBumerus  impaneft  qui  in  ouo  equa  minime  oiuioi  poteft* 

TBumerus  pariter  par :  cft  numerus  par  cuius  partes  m  ouo  equa  ao  vnitatem  vfcp 
fcctioncm  recipiunt* 

TBumerus  pariter  impar  cft  numerus  par  cuius  mcoia :  cqualium  partitionem  non 
aomittunt* 

TBumerus  impariter  par:cft  numerus  par  cuius  meoia  cqualiu  partioem  aomittut 
feo  partium  in  ouo  equa  partitio  citra  vnitatem  ocficit* 

TBumerus  perfectus  eft  numerus  par:cuius  omnes  copoffte  limule^  accepte  partes: 
fui  totius  fummam  implent-T^ars  cft  que  aliquoties  fumpta  nccp  cjccrcfccoo  necp 
ocficienoo  fuum  totum  metitur. 

iBumerus  oiminutuscft  cuius  collecte  partcs:minus  ipfo  toto  reoount.qui  z  tmpfc 
ctusoicitur* 

TBumerus  abunoans:cft  cuius  invnum  aos  cte  partes  totius  fummam  cjcccounttqut 
v  et  iocmfuperfiuus  nuncupatur* 

TBumerus  p:imus  cft  numerus  impar :  qui  fola  vnitatc  mctitur.ct  iocm  quo<&  ineo* 
pofitusnominatur* 

«umcruscompofitus  eft  numerus:qucm  no  fola  vnitas  feo  z  alter  numerus  ipfum 
,  m  enfurat:qut  z  iocm  fecunous  appellatur* 

«umerus  folum  ao  altcrfi  p:imus  eft  numerus :  qui  f  m  fe  compofitus  cft:ao  altero 
..  vero  comparatus  fola  cu  illo  cornum  mctiturvmtatc.^ar.impar. 

Squalitas: cft  cum  equalis  numerus  ao  cqualcm  comparatur. 

5nequalitas  vero  eft  cum  inequaltsao  mcqualem  comparatur. 

-dfcaio:  tncqualitas:eft  cum  numerum  maio:em  ao  mmo:cm  comparamus* 

-dfctno:  vero  inequalitas  contra:quoties  mino:cm  maio:t  comparamus. 

TBumerus  multiplex:  cft  cum  maio:  nucrus  mmo:i  comparatus:  cuoem  pluf$  fcmcl 
continet  vt  bis/ter/quater:ct  ita  oemceps* 

Unitatem  numerotum  fontcm/pancipiucp:  etiam  numeri  appcllatioe  ccnfcmus. 
£>uplus  eft  cum  maio:  numerus  mmo:i  comparatus:mmo:cm  bis  continet* 
Criplus  cum  ter  continet. 

Quaoruplus  cum  quater. 

Quincuplus  cu  qumquies:ct  boc  pacto  oemceps  f  m  naturale  nucrojr  ^grcfiiocm. 
«umerus  fupcrparticularis  eft  cum  maio:  numerus  mino:i  comparatus  totum  in  fc 
numerum  mino:em  continct:ct  eius  partem  aliquam . 

Scfqualter  cft  numerus  fupparticularis  cum  maio:  totum  cotinet  mmo:em :  ct  eius 
meoietatem.etioem  Dicitur  bemiolius. 

£5efquitcrtius  eft  cum  maio:  continet  totum  mino:cm:et  eius  tertiam  partem.qui  z 
Dicitur  epitritus. 

Bcfquiquartus  eft  cu  maio:  continet  totum  mino:em:ct  eius  quartam  partcm.£t  fi 
quintam  cotinet  vocatur  fefquiqmtus.et  ita  oemceps  f  m  numcro:um  ferient, 
«umerus  fuppartiens  eft  cu  maio:  ccntinctm  fe  totu  mino:em:ct  cius  mfup  aliquot 
partes  vtouas/trcs/qttuo:  aut  quotquot  attulerit  ipfa  coparatio.^cus  partibus 
to  mtclligitur:quc  mmo:is  vnain  partem  non  efficiunt* 

0upcrbiparttcns  cft  cum  maio:  continet  mino:em  et  ouas  eius  partes. 
0upertripartiens  cft  cum  tres  cius  partes  infuper  continet. 

JSupcrquaoriparticns  cum  quattuo::et  boc  pacto  oeinceps. 


TOimcr*  multiple*  fupparticularis  eft  quoties  maio:  numerus  ao  minote  pparatus 
babet  eum  pluf$  fcmel  et  eius  partem  aliqua* 

£t  fi  bis  continet  z  eius  mcoietate  vocatur  ouplus  fefqualter. 

£t  fi  bis  et  tertiam  ouplus  fefquitertius. 

£t  fi  ter  et  mcoietate  triplus  fefqualter  z  ita  Deinceps :  c*  vtriufc^  Denominatione 
multiplicis  et  fupparticularis  pzout  coparatio  attulerit  nota  colligenoo* 
IRumerus  multiple*  fuppartiens  eft  quoties  maio:  numerus  mmon  coparatus  mU 
notem  plufqs  fcmel  continet  z  infuper  eius  aliquot  partes.?  nota  fumit  ppofita  e* 
vtracp  cbparatioms  ocnoiationc.vt  bec:  ouplus  fupcrbiparticns/Duplus  fupertri 
partiens/triplus/quaozuplus/quincuplus  fupbiparticns  et  fimilia.  £ t  quo  pacto 
qumq?  fumunt  fpccics  coparanoo  maiote  numerum  ao  minote  eo  pacto  fumutur 
quincp  cotrclatiue  coparato  mmote  ao  maio:c:quo:um  et  fuozu  fpecialiu  rnooo# 
fpccicrucp  nomina:  fola  fub  ppofitionc  aooita  effingimus:  que  funt.fubmultiplc* 
fubfupcrparticularis/fubfupcrparticns/fubmultiplc*fubfupparticularis/fubmul 
tiple*fubfupcrparttcns.et  fpccics  fubmultiplicis  funt  fubouplus/fubtriplus/ fub* 
quaouiplus/fubquincuplus.ct  boc  pacto  ocinccps* 
Spccicsfubfupcrparticularis:fubfcfqualter/fubfefquitcrti*/fubfcfquiquartus/fubs 
fefquiqumtus*  et  boc  pacto  Deinceps. 

Species  fubfuperparnentis  funt  fubfuperbiparticns/fubfupertripartiens/  fubfuper 
quaotipartiens.ct  bunc  in  mooum  confequcntcr* 

0pccics  fubmultiplicis  fubfupparticularis  fubouplus  fubfcfqualter/  fubtriplus  fub 
fefqualter  et  fimiles* 

Species  fubmultiplicis  fubfuppartictis  funt  fubouplus  fubfupbiparties  fubouplus 
fubfupertriparticns  atep  cetere  fimiles  fecunoum  rattoms/coparationifc^  natura, 
fco  bec  ftatim  nota  funt. 

IRumerus  lineans  eft  qui  per  plurcs  in  vnam/eanoeq$  partem  aoiectas :  beferibitur 
vmtates. 

IRumerus  planus  eft  qui  per  fuasvnitatce  ocfcnptus:in  longu  atep  latum  potrigif. 
TRumcrus  autc  folious  eft  qui  per  fuas  vilitates  oeferiptus  longituomi  et  latttuomi 
craflitiem  fupcraooit/  trmocp  Diftcnoimr  mtcruallo. 

Crigonus  'eft  numerus  planus :  qui  fuis  vmtatibus  c*plicatus  tria  latera  poflioet 
equalia .  < 

Cctragonus:quattuot  cqualibus  angulis  perficitur. 

•tj^cntagonus/quinc^. 
lbc*agonus  fc*. 

Ibeptagonus  feptem* 
eDctogonus  octo. 

£nnagonus  nouem. 

©ccagonus  occem . 

U£noecagonus  vnoecim  et  bunc  in  moou  ocincepstquos  appellatione  latina  nuticu* 
pare  polfumus  triagulos/quaozagulos/quinquagulos/  fe*angulos/  fcptangulos 
octangulos/nonagulos/  occagulos/ vnoecagulos  et  boc  pacto  cofcqucntcr. 
TRumerus  altera  parte  longio:  eft  numerus  planus  qui  per  vnitates  oeferiptus  :lon 
gituDint  latituoine  babet  vnitate  oiferepatem  *  z  ioem  longilatcrus  appellat* 
IRumerus  vero  antclongioz :  eft  qui  per  vmtates  oeferiptus  latera  fua  babet  plufcp 
vnitate  oifiuncta.  boc  eft  longitaoinc  latituoini  plufqj  vuttatcoilfcntiente. 
iPyzamis  eft  numerus  folious  cuius  fingula  latera  funt  ab  vno  planom  ao  vnum  ca 
cuminis  vertice  eleuata.i£t  planus  nucrus  a  quo  latera  erigunt:  pyzamiois  bafis 
nuncupat,  functus  autem/ vnitafcp  m  quaconueniunt  pjzamiois  conus/mucro/ 
verte*<$  Dicitur,  que  fi  e*  bafc  triangula  nafdtur:  pyzamis  triangulanominatur. 
Si  c*  bafc  quaozangula:  pyzamis  tetragona.ct  boc  pacto  oeinceps* 


ti 


Kbcrfccta  pytamis  ca  cft  cuius  latcru  aovcrtice  crccttotcitra  vmtate  non  oeffcit* 
flCurta  vero  py:amis  ca  cft  cuius  latcru  crcctio  ao  vnitate  vfq?  no  afcenoit:  cui  II  fola 
monas  oeeft  q  cft  prima  py:amis:curta  oicif  .01  vmtas  ctplanus  vnus:bifcurta. 
0i  ouo  tricurta  nominatur.et  boc  pacto  ocineeps» 

Cubus  eft  nuerus  fohous  fcjc  equis  fupftcialibus/  plamTcp  numeris  contcntus:equa 
oc  fe  longituomi  et  latituoini  altituoine  picbcns.  ct  iioc  numeri:  tdTere  nucupanf 
que  ouooecim  equa  latera  femp  babent/  folioos  angulos  octo/atqj  fupficies  fcjt. 
Hatcrculus  is  folious  eft;  qui  longituoini  larituotncm  equam  babens:  altituoinem 
poflioercontractio:cm. 

aiier:  cuius  cu  longituoo  latituoini  ITt  equa:altituoine  babet  maiozem. 

Cuneus  vero  qui  longituoine/latituoinem/  et  altituoine  ut  fe  cotinct  mcqualcs 
Circularis  numerus  cft  cu  latus  in  fe  oucitur  ct  tetragonus  inoc  nafccns  in  loem  ter 
minatur*  ct  rurfum  cui  iocm  latus  in  tetragonu:  nalcitur  cubus  qui  m  io£  rcuoluif 
et  is  cubus  fpbera/fpbericufcp  cubus  appcllaf .  Ct  cum  rurfus  quoties  ioem  latus 
in  cubumvel  fi  ut  mftrtitu  oujceris:  qui  inoc  nafeitur  numerusun  ciufoc  lateris  nu* 
merum  terminaf/ reuoluiturcp. 

Tfrarallelepipeous  folious  numerus  eft  cqutoiftatibus  fupffcialibus/  plamfcp  nueris 
edtentus  nccp  omnino  quioe  equalibus  nccp  omnino  incqualtbus. 
iflbcoietas  cft  oua^/pluriuuc  pioportionu  fimilis  babituoo. 

-dkeoictas  arithmetica  cft  meoictastcuius  termini  equas  feruant  orias. 

Ccrmmi  funt  numeri  :meotctatis  p:opo:tionco  conftmicntcs. 
differentia  cft  quo  numerus  numerum  fuperat  ac  vincit. 

Continua  meoictas  aritbmctica  ea  cft  que  in  tribus  continuenumcris  continetur. 

0i  vero  in  quattuo:  oifcotmuc  cotincaf :  oifiucta  mcoictao  aritbmctica  nucupaf. 
.afecoietas  geometrica  eft  meoictas  cuius  termini  equas  fcruatp:opo«iones*  £Hue 
il  m  tribus  continue  terminis  cotinetur:  c6tmua.0mvero  m  quattuo:  oifcotmuc: 
oifiuncta  nominatur. 

-afccoietas  barmomea  ca  cft  in  qua  queaomooum  majtimus  terminus  ao  minimum 
ita  oifferetia  maiomm  ao  Differentia  mmomm  fefe  babet. 

Quarta  meoictas  cft  tn  qua  queaomeoum  majeunua  terminus  ao  minimu:  ita  oiffc 
rentia  mtno:um  ao  oifferentiam  maiomm. 

Quinta  meoictas  m  qua  queaomooum  mcoius  ao  minimu:  ita  minomm  oifferentia 
ao  Differentiam  maiomm.  "  * 

0c]cta  cft  in  qua  queaomooum  majtimus  ao  meoiumrita  minctu  oifferentia  ao  oiffe 
rentiam  maiomm.  4 

0eptima  vt  queaomooum  majtimus  ao  minimu:  ita  ejttremotum  oifferetia  ao  oiffc* 
rentiam  minomm. 

t0ctaua  quemaomooum  majtimus  ao  minimum:ftc  cotum  oifferentia  ao  oifferentia 
maiomm. 

TRona  queaomooum  mcoius  ao  minimum:ilc  cjttremotu  oifferentia  ao  oifferentiam 
minozum. 

decima  queaomooum  mcoius  ao  minimu :  ita  ejetremom  oifferentia  ao  oifferentia 
maiom*  Ct  bc  feptem  vltime  ptefertim  aoicctc:quoif>y  tbagotc  ocnanus  unplca0 
in  tribus  terminis  confiftunt. 

TBu  mc  ri  p:o  p:i  e  ta  tes. 

^mnis  numerus  circum  fe  p:ojtimc  pofitomm  atep  fimul  tunctomm  comperitur 
meoictas. 

temnis  numcrusDuoju  quoiucuncp  ejrtrmfecus  tacentium  ct  ab  co  cqualitcr  oiflan 
tium:  irioem  cft  meoictas» 


IRu  mc  r  i  pa  ris  p:o  pii  c  ta  tes 

*  Cuift  numerus  par  in  duo  partituri  ft  carum  parttum  vna  par  cft  et  altera  parem  c(Tc 
neccfle  eft* 

i  £um  par  itioem  m  duo  partitur  fi  carum  partiu  vna  impar  eft:altera  erit  impar* 

5  ip>ar  parem  fimultiplicctfcmpcrnafcitur  par* 

4  i)p>ar  imparem  fi  multiplicet  nafcitur  par* 

IRu  me  ri  im  pa  n  ris  p:o  pii  c  ta  tes* 

i  Cuilibet  numerus  impar  in  duo  partitus:  vt  vnam  partem  parem  z  altera  imparem 
babeat  neccfle  cft* 

i  “?mpar  impare  fi  multiplicet  p:otinus  nafcituf  impar* 

5  Smparfl:  multiplicet  parem:  pzocrcabitur  par*  .  : 

iRu  mc  ri  pa  ri  ter  pa  ris  p:o  p:i  c  ta  tes* 

i  Cuilibet  numerus  pariter  par  partem  qualibet  z  nomine  et  quatitate  parem  babef* 
iRomine  quiDcm  #  Denominatione  babeat  a  numero  pariter  parc:quatitatc  vero 
ea  ipfa  numerus  fit  pariter  par* 

i  ^mnis  numerus  pariter  par  cft  aliquis  Dupliciu  ab  vno  continue  fumpto?.£t  que 
libet  Duplotu  ab  vno  et  folum  talcmiparttcr  parem  cfle  necclTc  cft* 

5  ifcuotcucs  parif  pares  obv.no  conumcratavriitatc  collcctiifequcti  min*vno  rcftituut 

4  prunis  numerus  pariter  par  cft  Diminutus* 

5  ©mnis  numerus  pariter  par:  c*  refponDcntibus  fibi  mutuo  partibus  ptocreatur* 

partes  mutuo  fibi  rcfponoentes:pars  oenomtnas/ct  Denominata* 

9  TRumcro:u  pariter  parium  cotmuc  oifpofito?  fi  feries  eft  impar :  quoD  fub  ertremis 
cotmctur  equu  cft  ei  qui  continetur  fub  rncoio  in  fe  oucto .  ocinoc  fub  circupofitts 
vfcp  aD  fertei  crpletione*  &\  vero  fuerit  paricquum  cft  ei  qut  fub  Duobus  mcoiis 
ptintf  .ocinoc  iis  q  altrtfccus  illis  aoiiciutur  ct  boc  pacto  vfc$  aD  fertei  ejtplctione 

IRu  me  ri  pa  ri  ter  im  pa  ris  p:o  pa  e  ta  tes* 

i  ©uilibet  numerus  pariter  impar:  mcoictatc  babet  imparem* 
z  ©mnis  numerus  pariter  impar  qualibet  fui  parte  alterius  quatitatis  retinet/  pariter 
ct  Denotationis*  TRa  fi  quatitas  cft  par:oenoiatio  erit  ipar/z  contra  femp  eucniat* 
5  ©mnis  numerus  pariter  impar  gignitur  eje  imparibus  continue  ab  vnitate  fumptis: 
m  quos  binarius  Ducitur. 

4  omnes  numeri  pariter  impares  fefe  quaternaria  numcrofltatc  trafeenout :  quaftuo: 

naturali  ferie  mfeeptos  cotmuc  rclmquetcs/  z  ab  fefe  cotmuc  quinto  loco  olftatcs 

5  ©mni3  numerus  pariter  impar:  duo?  fimul  pariter  impariu  altrmfccus  cquioiftatcr 

laccntium  ct  naturali  ferie  collectctu  eft  meotetas* 

6  ©mnium  numero?  pariter  impariu  pari/ptinuacp  ferte  DifpolIto?:Duas  meoietates 

ftmul  lunctao  fuis  ptorime  altrmfccis  numeris  ct  illis  qui  fuper  illos  funt  vfq$  aD 
vmtatc:fimul/mvnucfc  collectis  equarineccffc  cft*  ...... 

.  «i 

TRu  mc  ri  im  pa  ri  ter  pa  ris  p:o  pti  c  ta  tes* 

i  .  ©mnis  numerus  impariter  par  aliquas  eius  partes  babet  z  Denominatione  et  quan 
titate  rcfponDentes:  aliquas  vero  ocnominationc/quatitatccg  oiflentientes. 
z  .  ©mnis  numerus  ipariter  par  c?  numero  pariter  pari  ct  pariter  ipari  ptocreaf. 

5  Completa  ao  longituoinc  z  latituDincm  impariter  parium  ferie:  qut  per  longituDfrtS 
Defcripti  funt:fertam  pariter  parium  feruatp:op:ietate*qui  aut  in  latituomc  ferti 
feruant  pariter  imparium. JlongituDo  fenei  cft  que  a  ftniftro  potrigttur  m  oertrfl. 
JL atituoo  vero  que  ab  imo  euaoit  aD  furfum  * 
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IBu  mc  ri  per  fc  cti  pro  pri  e  ta  tcs. 
©mnis  numerus  pfcctus  alternatim  altero  fcnario/octonariocp  terminatus  coperif. 
lamnis  numerus  pfectus  eje  pariter  paribus  ab  vnitate  fua  ferie  collectis  nafcif  :qui 
in  vnum  congcfti/congrcgaticpmumfij?  prunum  conftituut:  m  que  oucitur  aggre* 
gaterum  majeimus. 

iftu  tnc  ri  oi  mi  nu  ti  et  abun  oan  tis  p:o  prie  tates 

lOmms  n  umerus  oiminutus:a  fola  monaoe  aut  a  numero  Diminuto  numeraf. 
iRumerus  abunoans:  folum  abunoantem  numerat. 

iflu  me  ri  pri  mi  et  com  po  fi  ti  pro  p:i  e  ta  tcs* 

*0mnts  numerus  purnus  ao  omne  quem  no  numerat  p:imus  cft. 

©mnis  numerus  compofitusra  primo  numeratur. 

<0mnis  numerus  ppofims  poft  aliquem  impariu  naturali  ferie  oifpofito?  tomo  eifc 
proba? :  quotus  numcr°  ille  ipar  ab  vnitate  fuerit  aut  poli  alique  fupra  ipm  tpare 
totoru:totus.£luotus/et  tctus:vt  tertius/qultus/feptimus  z  boc  pacto  DcCceps. 
f0mnis  numerus  primus  aliquis  impariu  cft  boc  pacto  oifpofito?  qui  poft  nullum 
impare  aut  aliquem  fup:a  ipfum  toto:um:totusvcncrit  quotus  aliquis  imparium 
fuerit  ab  vnitate. 

iRu  me  ri  ao  al  te  rum  pii  mi  pro  p:i  e  ta  res. 

*0mncs  numen  aoinuice  primi  finguli  in  fc  ouemnumeros  aoinuice  primos  pereat 
©mnis  numerus  minor  qui  ao  maiore  cft  primus  a  maiore  Detractus  quotus  poteft 
et  eo  qui  relinque?  quoties  poteft  a  minore  Detracto:  z  boc  pacto  cotmue  quoties 
opus  eft:tanoe  que  Detractionis  vicem  impcDiat:rclmquif  vmtas. 

£  qua  li  ta  tis  et  ine  qua  U  ta  tis  pro  prie  ta  tcs 
Squalitas  eft  inequalitatis  prindpium. 

£>mnie  mcqualitas  eje  equalitate  nafcitur. 

©mnip  inequalitas  in  cqualitatem  rcfoluimr. 

Mul  ti  pii  cis  pro  pri  e  ta  tcs. 

Multiplices  ceteris  mcqualitatibus  funtantiquiorcs/originecp  priores. 
i0mnis  multipleje  eje  continua  numero?  ferie  ao  vmtatem  relata  confurgit.  Multis 
plet:  /  multiplicis  moDus  atep  fpedes. 

©mnis  multiplex  maiorem  babet  multiplicem. 

Spe  cie  rum  tnul  tipli  ds  pro  prie  ra  tes. 

£>mncs  oupli  eje  (Tngults  paribus  a  binario  fumptis  ao  ftngulos  fenei  numerorum 
ab  vnitate  continue  comparatis :  nafcunrur. 

©mnis  triplus:  a  ternario  Duobus  poft  fingulu  queq?  triplum  naturalis  feriet  numc* 
rorum  continue  oimiflis  procreatur. 

&uaoruplus  itioem  continue  tnbus  poft  fingulu  quemq?  quaoruplu  relictis  numc* 
ris  nafcitur.et  boc  pacto  De  quincuplo/fcfcuplo  z  ceteris. 

Su  per  par  ti  eu  la  ris  pro  prie  ta  res. 

©mnis  fupparticularis:  fupparticularem  fupra  fe  relinquit  minorem»  Minore  enim 
eam  dfc  oidmusrcuius  pars  a  maiori  numero  Denomina?. 

©mnis  fupparticularis  eje  continua  fene  numerorum:  continue  projrimc  fcqueris  ao 
fuum  prcccDentcm  comparatitfumit  micium. 

Sp e  de  rum  fu  per  par  ti  eu  la  ris  pro  pri  e  ta  tes. 

©mnis  fcfqualtcr  eje  naturalibus/ cotinuifcs  triplis:  ao  naturales/  connuofcp  Duplos 
comparans  cnafcitur. 

©mms  fcfquitcrtms  pari  pacto  eje  conrinuis  quaoruplis  ao  continuos  triplos  com* 
paratiselicimr. 

©mnes  fcfquiquarti  eje  continue  quincuplisaocoMinuosquaDruploacompararis 
fimili  ongme  cjetrabuntur.i£t  boc  pacto  fcfquiquinft  eje  fcicuplis  et  qmncuplis.ct 
fefquifejen  eje  feptuplis  etfcfcuplis  z  ita  Deinceps. 
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5u  per  par  rf  en  tis  p:o  pzi  c  ta  tes* 

i  £>mme  fuperpartiens  maiozc  fupza  fc  fuperparticnte  rclinquit.dkaio:  ea  elfcque  a 
maioze  numero  fuam  Denominatione  fumtt* 
i  amnes  fupcrpartictes  eje  contmue  a  quinario  imparibus  ab  numeros  cotrnua  fcric 
ternano  fucceocntes  comparatis  furgunt* 

0pc  ci  e  ram  fu  per  par  ti  cn  tis  p:o  p:i  c  ta  tes 

i  /Contmue  fuperbipartientes  nafcentur  fl  in  vtrunc$  terminu  pzimi  fuperbipartientis 
binarius  Ducitur  et  rurfusm  terminos  ptoouctc  fuperbipartientis  et  ita  quoties 
in  pzoouctos  terminos  oucetur  binarius* 

1  /Contmue  fuptripartientes  firmli  creatione  furgent  fi  in  terminos  pzimc  fupertripars 
tientis  ternarius  Ducitur  et  in  pzoouctos  tcrnrios.x  ita  Dcinccps*£t  fuperquaDzi* 
partientes  fi  m  pmnos  eiufocm  mequalitatis  terminos  buceris  quaternariu*  £t 
loem  quoq$  valuerit  fi  altu  queeunep  Duceris  numeru.  et  firmli  creatione  reliquas 
fuperpartietis  fpecicrum  fozmationcs  elicias* 

4fcul  ti  pii  ciu  fu  per  par  ti  cu  la  riu  p:o  pzie  ta  tes 

1  -ahultipliccs  fuperparticulares  continue  nafcutur  eje  imparibus  fuo  otoinc  a  quinae 
rio  collectis  continue  numeris  a  binario  fucceoentibus  coparatis* 

1  ©uph  fcfqualten  continue  creantur:!!  continuis  a  binario  paribusmumeri  a  quina* 
rto  fefc  continue  quinario  transilientes  coparabuntur* 

5  Bupli  fefquitertn  itioem  o:icntur:fi  perpetua  ferie  a  ternario  furgentibus  triplismu 
men  a  feptenario  fefc  coutinuo  feptcnario  cpccocntcs  coparabuntur* 

4*  EHipli  fefquiquarti  nafcentur:!!  a  quaternario  continue  quaojuplts:  numeri  a  noue* 
nario  fefe  contmue  nouenario  traffilicntes  coaptabuntur/  coparabunturcp*  z  boc 
pacto  fefquiquiti  ejcqulcuplis  ctvnoenants  z  equetn  reliquis  pfacilis  eft  inuetio. 

-albul  ti  pii  ctu  fu  per  par  ticn  tm  p:o  p:i  c  ta  tes 

i  Bupli  fuperbipartientes  nafcentur :  l!  octonarius  ternario/  et  continue  fe  octonario 
tranfgrcoientes  contmue  fc  ternario  epccocntibus  coparabuntur* 
i  30upli  fupertriparticntescerta  lege  nafcentur:  fi  ab  vnocnario  et  fe  continue  coDcnt 
numero  cjcccoetcs  quaternario  et  fc  quocp  inotfeotinuata  ferie  iugiter  quaternarii 
fumma  tranlTilicntibustcontinuccoparabuntur. 

3  £t  Dupli  fuperquaDzipartictes  a  oecimoquarto  et  fc  eoDcm  tranfgreDietibus  et  qui* 
nario  codcce  fc  cjcccoctibus  repcriutur*£t  ita  ommu  bac  inouftria  facillima  clt  m 
uentio*  £t  oc  triplis  fuperbipartientibus/  fupertripartientibus  et  quibullibct  aliis 
bac  arte  facile  feries  colligitur* 

iRu  me  ri  pia  ni  et  fo  li  Di  p:o  pzi  e  ta  tes. 

i  amnis  numerus  planus  in  triangulos  cft  refolubilis* 
i  amnes  figurc  plane  fibi  pzojcimc  aoinuice  comparate  vt  tetragonus  trigono  et  p cn* 
tbagonus  tetragono  z  boc  pacto  conf equetes  fef e  triangulo  fuperant* 

3  amnis  numerus  folious  pzimozoiu  fui  tenet  przamiDem* 

Spe  ci  c  ruift  nu  mc  ri  pia  ni  pzo  p:i  c  ta  tes* 

i  amnes  trigoni  furgunt !!  oifpofita  naturali  mimcrozutft  quatitate:p:io:ibus  femper 

pzojrimcfcqucns  aDiiciatur* 

z  tetragoni  funt  omnes  qui  numeris  naturaliter  ct  in  longum  z  in  latum  Duplici  ferie 

Difpolitis  et  m  feinuice  quolibet  in  quclibct  Ductis:angulares  reperiunf .  sngula* 
res  Dicuntur  qui  furfum  a  monaoc  oiametrale  fenem  aD  angulum  e  regione  oppo 
firurn  complent. 

is 


£ 


(©mites  tetragoni  eje  naturali  ferie  oioinaris  imparibus  in  vnam  fumma  coaccruatf  5 

«0mnm\So"ouobu0Pt  4 

CctragoniJfumptis  quarucuncE  ab  vmtate  continue  fimtuum  babituotnu  numens.  5 
locis  imparibus  vno  femper  in  meoio  intermiflb  fumuntur. 

£)mne0  tetragoni  vna  meoietate  iunguntur.  6 

Bi  tetragonus  tetragonu  multiplicet:tctragonus  proucnit.  7 

0i  vero  tetragonus  altera  parte  longioremunqj  prouenict  tetragonus.  s 

ipientbagom  furgtit  e]C  numeris  naturali  ferte  ab  vnitate  fequetibus:ouo?  continuo  9 
poft  pcntbagonu  facta  intimffionevna  eu  priorevel  priorib*  petbagoms  collectis 
^mnts  pentbagonus  ex  toto  tetragono  et  projeime  mino:i  trigono  copomtur.  IO 

ibc]cagont  boc  pacto  tribus  in  meoio  oimiflis  generatur.  11 

f0tnnie  bcjcagonus  ex  trigono  et  projtimc  fequcntt  pentbagono  coftituitur.  ** 

Ibeptagoni  quattuor  in  meoio  boc  pacto  oimiflis  numeris  generantur.  ** 

^0mnis  beptagonus  ex  bcpgono  et  profime  inferiori  trigono  confh tuitur.  Jn  crea  I4* 
ttone  buius  figure  ouo  trigoni  proxime  minores  oebent  eminus  conditui. 
«0ctogoni:qutncp  gignuntur  inrcrmiflis.  i5 

^nmts  cciogonus  ex  beptagono*  proximo  fub  fc  trigono  furgit  copofitus.^t  boc  16 
pacto  oc  ennagonis/  oecagoms/  cnoecagonis/  oooccagoms  continue  vno  plura 
intermittenoo  fcnticnou  cd.  et  ex  proximis  minoribus  ftguns  z  trigonis  proeime 
fub  illis  minoribus  indar  alio?  confhtuutur.g&uo  fitvt  omnes  figure  eje  trigonis 
confurgere  z  in  cofoe  rcfolui  facillime  ocprcbcnoaturrquoo  cum  ao^yibagonca 
tum  ao  nonuUo?*|[Matonico?  mtelligcntia  nonicbil  prefioq  affert  z  momenti 


%\  te  ra  par  te  Ion  gi  o  ris  pro  pri 


Bltcra  parte  logiores  ex  oifpofitis  naturaliter  paribus  aoinuicc  coaccruatis  pertoe  t 
ac  quaorati  ex  imparibus  procreatur  omnes, 
i^mnis  altera  parte  longior  procreabitur  fi  naturaliter  oroinati  pares  :in  naturaliter  % 
oifpofitis  imparibus  fingulatim  oucantur. 

£)mnes  longilateri/ alterae^  parte  longiores  dreudant  angulares  quaoratos  ouab*  5 
naturaliter  ntimcroru  feriebus  fc6m  longum  latucp  oifpofitis  et  m  felnuice  ouens 
Cinguli  altera  parte  longiores  naturaliter  otfpofitt  fingulis  quaoratis  ttioem  oifpo  4 
fitis  comparati:  omne  numerorum  partem  gignunt/et  procreant. 

Singuli  altera  parte  longiores  naturaliter  fiti  fingulis  tetragonis  a  fccunoo  natura  5 
liter  oromatis  comparati:fimilitcr  omnes  reftituent  fuperparticulares. 

Bltcra  parte  longiores  oifferetiis  paribus  perinoe  ac  quaorati  iparibus  oifiugunf.  * 
Jtltera  parte  longiores  cotinuc  in  projcimoru  quaoratorum  meoio  collocati:  caocm  7 
proportionis  babituoine  feruant.  iteruq*  a  oupla  proportione  in  omne  fuperpar* 
ticularium  fpecicm  fc  porrigunt  atep  oiffunount. 
iSmnis  altera  parte  longior  bis  fumptus  cum  ouobusaltrinfccis  quaoratis  coaccr  $ 
uatus:  quaoratum  efficit. 

#>ro]rtmt  quico  altera  parte  longiores  cum  ouplo  meoij  quaorati  ttioem  tetragonu  9 
efficiunt. 

■fParte  altera  longiores  ouplati  fuis  ouobus  altrlfecis  quaoratis  aggregati:quaor&s  10 
tos  rcoount  feo  quos  aliquis  impar  numeret. 
fjMojcimi  altera  parte  logiores  cum  ouplo  meoij  quaorati  itioe  quaoratos  feo  quos  n 
numerus  par  numeret:  efficiunt. 

Sltera  parte  longiores  naturaliter  oroinati:finguli  fingulis  naturalem  fericm  ferua;  iz 
tibus  quaoratis  copulati:contmua  ferie  triagulares  numeros  coftituunt. 

^mnes  altera  parte  longiorcs:continuo  ex  quaoratis  vno  Detracto  latere  nafcunf.  15 


altera  parte  longiozco  continue  alternarim  quatiatis  intericctitao  quaozatoo  babi 
tuoiuu  fimilttuome:  non  autem  oiffercntiaru  (eruant.  Contra  vero  intercepti  qua 
ozatt  ao  altera  parte  longiozee  relati:  continue  otfferentiaru  cqualitate:  non  autc 
pzopoztionu  retinent/obferuante^  fimilituoine 
if  alternati  eonftitutio  altera  parte  longiozibuo  atq?  quaozatieta  binario  otffcrctte  du 
piantur  et  aomuice  eanoe  que  z  totozu  eft  inter  fc:  feruant  babituome» 

pY  ra  mi  oio  p:o  pri  c  ta  teo 

i  ^mnie  pyzamie  eje  aliqua  numero?  multangula  figura:  cui  oeo  congenee/ffmtlcfcp 
flgurcfuperponatur:  confurgit. 

i  Cuiuflibet  pyzamioio  bafie  eft  multangulozu  numero?  in  pytamioio  ftrttctura  apta 
tozum  majcimuo 

5  TC>yzamio  trigona  eje  continue  trigonio  ao  vnitate  vfcp  fupza  femuice  erectio  gigmf . 

4  £t  tetragona  ejc  tetragonio  et  pcntbagona5ejc  pctbagomo/  bcjcagona  eje  bcjcagonio 

boc  pacto  fupza  femuice  erectio  et  ita  ocinccpe. 

Cu  bi  pzo  pri  e  ta  teo 

i  Cubi  pzoouccntur  omnee  fi  oifpofitio  naturaliter  poft  vnitate  imparibuo  duo  primi 
comugantur.poft  quoo  alij  treo.peft  quos  quattuoz.et  boc  pacto  confequeter. 
i  Tflumcrt  cubi  ouabuo  ciufce  pzopoztionio  mcDictatibuo  lungutur. 

5  0i  cubuo  cubum  multtpltcetzcubi  fozma  conficitur. 

4  0i  cubuo  altera  parte  longioze  numcrctmunqj  nafcetur  cubuo» 

dbc  Di  e  ta  tio  a  ritb  me  ti  ce  pzo  pzi  c  ta  teo 

i  .akcoictao  sritbmetica  fuo?  terminozu  femper pzopoztionff  otfiimilmiDtnc  gerit 
i  -dlScoictao  arithmetica  connue  nafcetur  fi  naturalia  numero?  ferico  incifconnuata 
pzotrabatur.0imiliter  et  numerto  boc  mooo  oigcfi  io  fi  fimili  intcrcapcDinc  abin* 
uiccm  oiftanteo:continue  accipiatuM0uo  fit  vt  parcotnaturalitcr  fefe  cofcquetco 
itiDcmctimparcobancmcoictatio  nozmam  iuiclabilirerfciucnt 

5  arithmetice  meDietatio  coniunctc  mcoiuo  terminuo  cjctrcmozu  fimul  iunctozum  eft 

meoietao. 

4  arithmetice  meoictario  Difiuncte  ejttremi  fimul  iuncti  collectio/  coniunctifc^  tncDiio 

aoequantur. 

5  jgiufoe  meDietatio  vt  termini  aD  feipfoe:  ita  oifferentic  aD  Differentiae. 

6  Meoietao  -arithmetica  cotunctatfub  ejetremitatibuo  minuo  continet  eo  numero  qui 

e]c  mcDtctate  conficitur  quantii  poflunt  fub  fc  duc  oifferentie  que  inter  ipfoe  funt 
terminoo  conftitute. 

7  ©ifiuncta  vero  tanto  minuo  fub  ejctremitatibuo  cctinct  eo  qui  cotinctur  fub  meriio: 

quantum  eft  quoo  fit  eje  Differentia  majami  aD  vnum  meoiozu  m  Differentia  meo# 
eiufoem  ao  minimum. 

S  Ibuiuo  meDietatio  quotcuncp  corinuc  oifpofito?  numerozu  minozeo  fmini  maiozeo 
pzopozrionco:maiozcevcro:minozco  pzopoztionu  babituomeo  cottnucfcruat. 

9  arithmetice  meDietatio  Determinato?  cjctrcmozum  mcoiuo  reperitur  numeruo:fi  e? 
tremozum  coniunctozu  meoietao  accipitur. 

t £e  o  me  tri  ce  me  Di  e  ta  tio  pzo  pzi  e  ta  teo. 

i  Geometrice  meDietatio  quozucuncp  termino?  continue  Difpofitozum  et  maiozum  et 
minozu  termino?  equalce  funt  pzopoztionu  babituomeo. 
i  Geometrica  meoietao  fuozu  termino?  conucrfam  feruat  pzopoztionaltate  vt  femg 
fi  pzimuo  ao  fecunou  queaomoou  fccunouo  ao  terttu:  ita  ccouerfo  tertiuo  ao  febs 
vt  fecunouo  ao  pzimu  quoo  z  in  oifiucta  meoietate  filiter  cuenirc  cognofcif. 


eaoemquoCR  meotetae  quattuoa  terminis  oiftributa  fcmpcr  permutata  pzopo:tio=  f 
nalitatcm  retinet,  vt  (i  queaomooum  pnmus  ao  fccunou  '•  fle  rerttue  ao  quartum, 
vt  pzimus  00  tertium  et  fccunous  00  quartum, 
ilfccoietatis  geometrice  terminem  et  eomoem  o:iarum  fimilis  cft  pzopoztio.  4 

Meoietatis  geometrice  que  in  multiplicibus  ejriftittmaio:  numerus  ao  mtnoze  com  5 
paramsnpfum  minoze  fuam  babet  oifferentia/aut  multiplice  mmoas/vno  minus 
«maiozis  aominozem  fit  babituoo. 

conunua  meoictatc  geometrica:  quoo  continetur  fub  e]ttrcmfe/equu  eft  ct  qui  c]c  6 
meoio  in  fc  oucto  nafcif  .i£t  in  oifeotinua  ei  4  fit  ct  ouab9  in  fe  ouctis  mcoictatib* 
Continue  p:opo:tionalitatu  fpecies :  quaozatis  ab  vnitate  z  altera  parte  logiozibus  7 
altcmatimvna  ferte  oifpofitis:a  pzima  multiplictu  meoictatc  m  omnes  fuperpam 
culariumbabituoines/  p:opo:tionefcp  oifcurrunt. 
geometrice  meotetatis  oeterminatis  cjctremis  meoius  p:opo:tionalis  reperttur :  fi  8 
numeri  fub  cjctrcmitatibus  contenti  tetragonicu  latus  accipiatur. 

Mc  oi  c  ta  tis  bar  mo  ni  ce  p:o  p:i  c  ta  tes 

Mcoietas  harmonica  in  maioubus  terminis  maioze  feruat  p:opo2tione  1 

Mu fice  meoietatis  meoius  terminus  in  collectas  cjctrcmitatcs  ouctus:  ouplum  nu*  x 
mero  qui  fit  eje  extremo  in  cjctrcmu  p:ooucit. 

Muficc  meoietatis  oeterminatis  ejetremts :  meoius  reperitur  terminus  fi  per  ejctre*  * 
mo:u  coniunctoynumcru:  numerus  qui  eje  Differentia  ejetremom  in  minimu  con< 
furgit  oiuioitur/  tfcp  qui  cj c  oiuifione  relinquitur  accipiatur  atep  minimo  ejetremo 
aggregef .  oietturep  ts  nuerus  4  eje  oiuifione  relinqui?  latituoo/latituoinifcp  latus 
Contingit  ct  barmontea  meoietate:p:imo:oiu  confonantiaru  confonatiafcp  muficas  4 
omnes  elicere. 

Ite  li  qua  ru  me  oi  c  ta  tu  p:o  p:i  e  ta  tes 

Si  quarte  meoietatis  ejetremi  aoinutce  funt  babituoims  ouplctquoo  continetur  fub  1 
majcimo  et  meoio  ouplu  e(l  ei  qui  cotmetur  fub  mcoio  z  minimo.  omnino  que 

babituoo  majcimi  ao  minimu .  ea  erit  eius  quoo  fub  majcimo  et  meoio  continetur 
ao  io  quoo  continetur  fub  meoio  z  minimo  et  10  m  omni  meoietate  comune  efi 
Si  quinte  meoietatis  meoius  ao  minimu  fit  ouplustquoo  cotmetur  fub  majcimo  ter  2 
mmo:u  et  mcoto:ouplii  ent  ao  10  quoo  counetur  fub  ejctrcmis.£:t  omnino  q  babt 
tuoo  meofi  ao  minimu:  ea  erit  numeri  qui  fit  eje  majcimo  in  meoium  ct  minimu .  et  io 
quocp  omnibus  publicu  atq5  comune  efi. 

©mus  Seucrinus  meoietatu  Denaria  iPTtbagozc  plemtuome  implcuit :  $o:oati* 
aute  ocnario  vnitate  aoiecit. 

©enarius  meoietatu  #octij.  Bnocnarius  meoietatu  Jozoani. 


•g>:ima 

i. 1.5. 

KMima 

1 ♦ 2.5 . 

Secunoa 

1  ♦  x  .4* 

Secunoa 

1 . 2.4  * 

Ccrtia 

5*4.6. 

SCcrtia 

5*4*  6. 

Quarta 

5*5.6. 

Quarta 

I  ♦  4*  6. 

Quinta 

2.4*5. 

&uint a 

6.9.1*. 

Sejct a 

1.4.6. 

Sejcta 

5*4*6. 

Septi ma 

6»8.P. 

Septima 

5*4*7. 

©ctaua . 

6.7*9* 

i0ctaua 

4*6 .7. 

IBona 

4.6.7. 

IBona 

5*5.6. 

©ecima 

5*5. 8. 

©ecima 

33noccima 

6.7.9. 

6*8.9. 

fo:mulap:op:tctatu  ejc  Boetio  rcpcricnoaru/ 
atcp  cjc  ?ozoano  oemonftranoarom* 


inis  Be  uc  rt 

nuo  Bo 

C 

tt  us 

t>a 

nu0» 

iRiirtteroium  pzopnetates. 

!  I 

£sput. 

:  ! 

feiber 

*  1 

'pzopofTtto. 

1  Hiber* 

TRUmerus. 

1 

1 

-  -  — ■  ■  • 

1 

i 

1 

7 

1 

i 

1 

z 

1 

i 

x  ? 

! 

7 

I 

i 

1 

z 

1 

i 

iRumeruspar. 

1 

1 

1 

1 

i 

1 

5 

1 

i 

z 

1 

7  - 

x 

! 

5 

f 

i 

f 

X 

1 

7 

5 

1 

4* 

1 

X 

I 

io 

1 

7 

4  i  -  . 

1 

4  <s 

1 

X 

1 

IZ 

1 

7 

TRumerus  impar. 

1 

~  1 

f 

i 

1 

5 

1 

I 

1 

5 

1 

7 

z 

1 

4<* 

1 

z 

1 

ii 

1 

7 

5 

1 

1 

1 

IO 

i 

7 

iRumerus  pariter  par* 

1 

i 

1 

1 

--- 

i 

1 

9 

1 

1 

1 

51 

1 

7 

X 

1 

9 

1 

I 

! 

19 

~l 

7 

5 

1 

9 

1 

I 

1 

5z 

1 

7‘ 

4 

1 

9 

1 

I 

1 

54 

1 

7 

5 

1 

9 

l 

I 

1 

z  5 

1 

4 

6 

i 

9 

I 

I 

1 

ztf*4° 

1 

Z«7 

iRumerua  oariter  impar* 

1 

l 

1 

1 

— .. 

i 

1 

IO 

f 

I 

1 

55 

1 

7 

X 

1 

IO 

l 

I 

1 

54 

1 

7 

5 

1 

IO 

1 

I 

1 

55 

1  ' 

7 

4 

1 

IO 

1 

I 

1 

5  5 

1 

7 

5 

1 

I  o 

1 

I 

1 

z 

1 

i 

1 

IO 

1 

I 

1 

5 

1 

i 

iRumcrua  impariter  par* 

1 

1 

1 

i 

1 

1 1 

i 

I 

1 

57 

1 

7 

z 

1 

II 

1 

I 

1 

5« 

1 

7 

5 

1 

1 1 

1 

I 

1 

4o 

1 

7 

TRumerua  perfectus 

1 

1 

1 

1 

-i 

1 

xo 

i 

I 

I 

o 

f 

o 

i  X 

1 

zo 

i 

I 

1 

<fo 

1 

7 

Tflumerae  oiminutus  et  abunoaa  | 

1 

1 

1 

X 

j 

o 

1 

o 

1 

55 

i 

7 

.  i 

1 

0 

i 

0 

1 

55 

I 

7 

TRumerua  p:imua  et  compofitus 

I 

1 

X  ♦* 

1 

i 

i 

1 

o 

1 

o 

i 

X 

1 

5 

X 

1 

o 

1 

o 

1 

X 

1 

5 

5 

1 

_  17- 

L 

I 

i 

z5 

1 

7 

4 

1 

17 

1 

I__ 

1 

z5 

1 

7 

llRumerua  at>  alterum  pzimus* 

l 

1 

1 

l 

1  * 

1 

17 

1 

I. 

1 

it 

l 

5 

1  *• 

1 

iS 

1 

I 

1 

15 

i 

5 

1 

£ 


C.M  uus  0£  «e  rf 

nus  36o 

t 

ti  ue 

C?o:  &a 

nuo. 

1flnmrrrtM,m  piomittzits* 

I 

£aput. 

1 

liber* 

1 

IfMopofitio. 

|  liber. 

w-rtnfllffaft/fncdUalttae. 

1 

1 

i 

1 

i 

1 

n 

1 

i 

i 

70 

1 

9 

^  t 

1 

n 

1 

i 

i 

7o 

I 

9 

5 

1 

t 

1 

1 

i 

75 

1 

9 

rDultiplcjc. 

1 

1 

1 

i 

1 

1 

X6.X7* 

1 

i 

l 

58*70 

1 

9 

X 

l 

XI 

1 

i 

1 

57 

1 

9 

5 

1 

X? 

i 

i 

51 

1 

9 

Spectes  multiplicis* 

1 

1 

-  • 

1 

1 

i 

1 

15 

1 

i 

i 

58 

1 

9 

i 

1 

15 

l 

58 

1 

9 

5 

1 

15 

I 

1 

58 

1 

9 

Superparttcularts* 

1 

1 

l 

1 

i 

I 

14 

1 

i 

i 

5i 

1 

9 

t 

l 

14 

1 

i 

i 

57 

1 

9 

Soedes  fuoerparticuiaris* 

l 

1 

i 

1 

i 

14 

i 

l 

58 

1 

9 

t 

1 

14 

1 

i 

l 

58 

t 

9 

1  5 

1 

14 

1 

i 

i 

58 

1 

9 

Superparttens. 

1 

1 

i 

1 

i 

1 

18 

1 

i 

1 

5i 

1 

9 

t 

1 

18 

1 

x 

l 

4i 

1 

9 

Species  fuperp  artientis. 

1 

'  ** 

1 

l 

1 

i 

1 

18 

1 

i 

1 

7 

1 

X 

t 

1 

18 

1 

i 

7 

1  : 

1 

ZDultiplej:  fuperparticularls 

I 

1 

1 

1 

i 

1 

1 9 

l 

i 

l 

45 

1 

9 

1 

I 

x  9 

1 

i 

1 

7 

1 

1 

5 

1 

X9 

1 

i 

l 

7 

1 

X. 

4 

l 

x  9 

1 

i 

7 

l 

X 

multiplices  fuepartientes. 

1 

1 

l 

1 

i 

i 

51 

1 

i 

i 

7 

1 

X 

X 

1 

5 1 

1 

i 

l 

7 

1 

X 

5 

l 

5i 

1 

i 

7 

1 

X 

iRumerus  planus. 

1 

1 

l 

1 

i 

1 

6 

i 

i 

i 

0 

1 

0 

X 

1 

19 

i 

l 

o 

l 

O 

IRumerus  folious. 

i 

i 

l 

1 

i 

1 

11 

i 

i 

i 

o 

1 

0 

Sp  ecies  numeri  plani» 

1 1 

i 

I 

1 

i 

1 

9 

i 

l 

I 

1 

8 

X 

1 

17 

i 

i 

i 

58 

1 

9 

5 

I 

II 

i 

i 

i 

i* 

1 

7- 

4 

1 

18 

i 

i 

i 

5 

1 

8 

5 

1 

58 

i 

l 

10 

1 

6 

I 

4* 

i 

i 

i 

4 

1 

6 

\ 


CBi  uuo  Bc  uc 

ri  tm  iDo 

f 

ti  U0 

C$o:  t>a 

ruis. 

lRumero:um  p:opztetates. 

1 

cCapur. 

1 

JLiber* 

1 

'I&iopofttio. 

1 

JUbcr* 

7 

1 

4* 

1 

X 

1 

14 

1 

6 

8 

1 

4* 

1 

.X 

1 

I4’ltf 

1 

6 

9 

1 

i4 

1 

X 

1 

IX 

l 

S 

IO 

1 

18 

1 

X 

1 

IX 

1 

8 

ii 

1 

iS 

1 

.1 

1 

*4 

1 

8 

IX 

1 

1 8 

1 

X 

i 

i4 

1 

8 

«J 

1 

1 6 

1 

X 

1 

XI 

1 

8 

i4 

1 

1 8 

1 

X 

1 

XI 

1 

8 

i5 

1 

I<5 

1 

X 

1 

XX 

1 

8 

16 

1 

oo 

1 

o 

l 

00 

1 

0 

l£>artc  alrera  longloi. 

1 

i 

1 

1 

i 

1 

Z6 

1 

*  - 

1 

17 

1 

'  7 

X 

1 

28 

l 

X 

1 

58 

l 

9 

5 

1 

17 

1 

I 

1 

58 

1 

9 

4 

1 

55 

1 

X 

1 

58 

1 

9 

5 

1 

55 

I 

X 

1 

58 

) 

9 

6 

I 

55 

i 

X 

1 

17 

1 

7 

7 

1 

55 

1 

X 

1 

58 

I 

9 

8 

1 

55 

1 

X 

1 

51 

1 

6 

9 

i 

55 

1 

X 

1 

51 

i 

6 

IO 

1 

55 

1 

X 

1 

51 

1 

6 

i'  n 

1 

55 

l 

X 

i 

51 

1 

6 

IX 

1 

54 

l 

X 

1 

II 

1 

8 

15 

1 

55 

l 

X 

1 

io*5 

1 

1.8 

i4 

1 

57 

1 

X 

1 

5  8*5’i'i  i 

1 

9*S*M  o 

1 5 

1 

57 

1 

X 

1 

10 

1 

IO 

l&pranus. 

1 

1 

1 

! 

i 

1 

15 

i 

i 

X 

i 

18 

1 

8 

X 

1 

15 

i 

X 

1 

18 

1 

8 

5 

i 

15 

1 

X 

1 

17 

i 

8 

4 

1 

15 

i 

X 

1 

l8 

1 

8 

(TubU0* 

1 

I 

1 

I 

I 

1 

59 

1 

X 

1 

l8 

1 

7 

X 

1 

4* 

I 

X 

1 

4 

1 

6 

5 

1 

4* 

1 

X 

1 

Id 

1 

6 

4" 

1 

4* 

I 

X 

1 

I7*l<f 

1 

6 

fl0coietas  ariiljmetica* 

1 

1 

! 

1 

i 

l 

45 

1 

X 

1 

I 

1 

I  0  • 

X 

! 

45 

1 

2 

1 

0 

1 

o 

5 

1 

45 

1 

X 

1 

X 

1 

I 

4 

1 

45 

1 

X 

1 

5 

1 

I 

5 

i 

45 

l 

X 

1 

0 

1 

o 

6 

1 

45 

1 

X 

1 

5 

I 

10 

7 

1 

45 

l 

X 

1 

xo 

1 

1_ 

8 

I 

45 

l 

X 

1 

1 6 

1 

1 

5  I  *° 


J 


£ 


CBf  nue  &e  ue 

ri  nus  3Bo 

e 

ti  us 

C?o:  os 

nus. 

Iflumeroziim  oiooitetates* 

l 

Caput. 

l  * 

Uber. 

(  ‘tfMopofitio. 

1  liber. 

TDtoietae  Geometrica» 

1 

1 

1 

i 

i 

1 

4  5 

1 

i 

i 

t 

1 

44 

1 

t 

1  i 

i  ^ 

5 

1 

44 

1 

i 

1  5 

i  t 

4 

1 

44 

1 

t 

i  io 

1  IO 

5 

l 

44 

1 

t 

1  5 

1  1 

6 

1 

44 

1 

z 

1  15*1 6 

1  1 

7 

1 

44 

1 

z 

o 

1  O 

. .  . * 

1 

5o 

1 

z 

1  58 

1  9 

ZDrtietaemuffca* 

l 

1 

i  j 

1 

i 

1 

45 

1 

z 

1  54 

I  io 

t 

1 

47 

1 

z 

1  57 

1  io 

J 

1 

5o 

1 

z 

1  4o 

1  io 

4  eje  muflca 

l 

48 

1 

z 

1  51 

i  5 

gmartaaieoletaff* 

J 

1 

< 

rr 

1 

5i 

J 

z 

1  7 

j  t 

f&ulntameotetaff» 

l 

I 

f  t-  • 

1 

i 

1 

5i 

l 

z 

1  7 

i  l 

i  _ _ <•  ^  l 

(pgpftomca  Ubzowm  Britl?metico:uin  JBoettf  fini»* 

. 

i  '-  <.  I  ■".  i  Z  t 


C?acobus  £tapulcnfis  :c5emarDo  ISlcncario 
Doctoii  meoico  numerozum  amatoti* 

. ___  /  *  ■  ,•  ,  i  ,t *  *  i  i  .  ...  *  i  j 

©nfiDcrafti  mi  jSemaroe:  oes  oifciplias  ao  quas  gencrofo  fpiritu  fit 
annitcnoum  Difficiles  efie  fiquiocm  virtus  ois  circa  Difficile  verfetur. 
c  veru  bac  oifficltatem  nullos  vn$  abfierrere :  pietcr  eos  folos  qui  De 

rc  litteraria  male  meriti  quoo  capere  oiffioant  ceteris  Difiuaocnt:  aut 
—  q>  ipio  inuiDeant  vdut  felicionbus/autpotius  #  cos  ipos  nefeire  pu* 

oibuoum  fiLBtfcis  cpp:ocul  ptefertim  ab  boc  pclariflimo^arbifiefi 
ftuDio  liuo:  ois  abfit/cp  ignotatia  pclla fi  qvcp  ptobent  Clitomacbu  /tamginicnfcm 
qui  quaoragcfufuj  annum  natus:p:imu  fiuoia  litterarii  pcttjt.m  quibus  aoeo  affecit 
vt  Carneaoi  feocrit  fuccclTot.quominus  oubitaoum  eft  buc  locumttutam  ce  Difcipli* 
narum  ftationem/fecurucp  pottum:  et  vnoecunq*  aDuencrmt  benigno  cjccipi  fauo:c/ 
pcramicocg  bofpitio.i^uap:opte:  cum  Britbmctice  %  -afoufice  fupiotibus  oiebus  m 
ftuoentiu  fauo2em:buic  loco  tanq$  afyllo  comittcretur  voluifti  iRitbmimacbia  firtiul 
fo:man :  luoum  quioem  numerom  nonilliberalcm/fcD  quem  Deceat  Ihioiofos  aDo* 
tefcentcs  cognofccrc  ne  nimiu  tetrice  vioeatur  aoucntaffc  Difciplmc  z  quo  interoum 
ftuDio oefeffi  pami  earum  Cponcs  folenf  animum  et  cum  vtili  ocio/tum  bo  nefio  vi 
res  cuftooiat  mcolumcs4alc  ptofecto  confilium  mcDicum  Decuit.^t  fi  qui  banc  luoi 
boneftatan  amabunt:gauDebunt  tua  opera  poft  ferias  Difciplinas  bic  efie  infertum* 
^ntroDucunt  Blcmeon  matbcmaticus  py  tbagote  Difcipulus;T  Bionnus  z  mthiU 
lus  eius  tempoas  aoolcfccntcs.  Balc. 


©atblltoe/Blcmeon/Bzontinus, 

Slcbmeoncptempeftiuusaoes.  Sic.  quio  boc  oaOotefc£tca.  ©at.  qrrtnon 
nld?ll ab 8  tc  ego  t©:dtin*pcroifcere  cupimus.  Sic.  quio  nam  io  o  ©atbille. 
©at.  UMiuf£  in  fecentozum  numero  Ifbytbagozam  cogreoiamurzcuptmue  in 
ruoibus  ali$tulu  fozmarl.£t  cu  lam  e  nocturno  cogreffii  reoeuntlp>ytbago:e 
o  oifcipulifcifcitamur  leuioza  queoa  que  filenoa  non  rraOiOerit.Stcg  nofipft  iam 

Sbacum  at<p  menfulam  peroioteimus.  nfic  aut  lubum  quenoa  quertmus  inter 
vos  confictfi:plerii<£  veftras  curae  poft  feria  ftuoia  leuantem  'i  quemvos  ipi  in 
numeris  vt  et  pleracp  alia  exercere  fo letis.  Sic.  5Kttl?mimacl?iam  o  ©atbille 
fozfitanttelUgis.  ©at.  £am  ipfam  Slcmeon.  Sic.  Dic  age  igitur  BatbUle 
quot  numerozu  flmpltces  inequalitates.  ©at.  5C reszmultiplejc/  fugparticularis/ 1  fuperpartiens. 
Sic.  S^aiozis  fcj  babituoints  ao  minozem.et  in  l?ts  tribus  gntb9  otno  coftUit  luous  a  te  x  ©rotino 
nfic a  me petitus.iBuio  majeima l?armonta:et  quio  barmontamino:?»  ©at.  XPajttmabarmoniaell 
cu  quattuo:  numero?  in  geometrica  mcoietate  cdirttutozfizejctremi  ao  vnftmeoiozu  Sritbmeticam/ 
ao  alteri  ibo  JfDuficam  feruat  meoietate.  £t  barmonta  mino:  folum  in  qttuo:  terminis  ouas  feruat 
meoietares.£t  quio  meoietas  Sritbmetica/  quio  £eometrica/  et  quio  2fDufica  vocef  zououm  perdiis 
uimus/  atqj  fatis  cjo  fint  nos  ipi  nobis  tenere  gfuaoemus.  Sic.  JRecte  multa  tenes  o  ©atbille.attrl 
paulo  latius  boc  in  loco  nolc  vtfitur  marime  barmoniezvt  eaipa  oicaf  quoties  in  quattuo:  terminis 
minozibus  quioe  maiozes  graoatim  fcquenbuszbe  tres  repiutur  ^poztionfi  meoietates.mojc  oifpo 
nunt  pmo  ouobus  ozoinibus  multiplices  ex  quattuo:  pzimis  paribus  oztos  at<p  ab  ipts  oenoiatost 

ouplos/quaoruplos/fefcuplos/octuplos in leui/ planaq? area q  fttfejcaginta qttuo:  quaoris fpactfs 
oirempta  alternis  fe  interfecatibus  lineis.poit  quos  itioem  Ouobus  ozoinibus  cofimtles  fupparticu 
lares  locantzfefqualteros/  fefquiquartos/  fefquifejztos/  atqj  fcfqutoctauos.  oeblnc  cofimilif  fuppar* 

tientes  illis  quioe  affines/atq^cogcneoszfugbipartietes/fuBquaoripartietes/fuperfeictupartietesI 
atep  fupoctuparti etes.et  fpacia  illa  campos  vocant  et  ozoinatos  in  ipllts  numeros  parium  aciem.  £t 
e  regione  in  totiocm  campis/fimiliq?  pzoceflu  multiplices  o:oinant  a  quattuo:  |5mi6  imparibus  ou 
ctos  atep  ab  eifoem  oenoiarosztriplos/quincuplos/feptuplos/ndcuplos.poftquos  confifesfuppar* 
ticulares.poft  fuperparticularee  cofinulis  affinitatis  fugpartietes/  ftructeq?  erut  e  regione  ouobus 
ozoinibus  bic  imparium/ illic  vero  parium  acies  boc  pacto 
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©:ont.  quit)  eft  Blcmccnq’ calculos  in  officinis  c^tomstium  multicoloJCG  fepenucro  egoipfe  afpe= 
jcerim.Blc.  necp  abfuroe  qucris  ©:cntine«l?oc  at>  acteru  ©ifcrimen  ejeifttmat:fe©  ©uo  colozcs  micl?i 
fatis  efle  vioentur  vi  acies  parift  iit  nigricans  <$  pares  at>  munoft  perttneant  fenfibile  ♦  acies  autem 
tmpariu  niuea  fit  cr  canticas:#  impares  tnafculi  fint  et  moimoue  femperq?  eiufoe  fubftantie  ejepiis 
tuant  fimilituoinc.lfbyzamioes  tame  ob  ejeceftentta  cum  fue  nature  tum  ©minitatis  quatzatozii  fub 
ftantie  ep  quozu  coaccruaticne  furgunt  ccalefcuntq?  nobili  quota  par  eft  inftgnire  colozc.  vr  perfecti 
pyzamioa  rubzo  et  tricurta  ccruleo.  Bat.  Ifberfectioze  eolozem  pyzaimoi  parium  tribuis  #  ei  que 
pzcftoetacieiimparifi.Blc.  THeciniuriaoBatlpiUcnam  et  eace  impar  eft  et  in  eius  mucrone  ac  ver 
tice fummo  reftoet  ©iuinitas.et  latus  fue bafis  infime :  pzimus  eft  a  monace  perfectus  numerus/  et 
fuaru  bafium  numerus  eiufoe  fue  bafis  latus  eft/  numet  utq?  pcrfecius.et  illa  eaoe  fua  baiis  pzimus 
eft  fcnftbiliureruqp  mobilifi  ctrculusiverfitame  in  o:©me  circulo?  tertius,  pzimus  eni  fimpUciffim* 
eftatcp  plenifl  imus  cuius  centrum  vbiq?  eft  et  circunferentia  nui  #.fecuntus  eft  ctcrnitatis  l?ozi50tt 
atep  fupza  tempus.tertius  eft  l?ozi3on  eui  at  cn  tempoze  mceiefia  X  ttgmereuolutus  ♦  pzimus  eft  nre 
pyrinnioislumusmucro/ffimufcgvcrrejE.fecuousfecuoabafis.teniuspzima/inftmacpbariis.  Bat.  , 
'jjbaraoigmatafingis  BUmeon:lu©um  querimus  non  mbcla.  Blc.  £ecte  anu  nes  Batl?illc.ve^ 
ego  memetipm  negligebaut a fufeepto  c  fticio  ceerrabam  longius.colozes  crgoveftri  arbttrft  fumo, 
nam  cuet  aUfs  vfil ucritis  md?il  rei  ert.veru  queo  luper  eft  l?is  paucis  ©epzcfjeoetl  rcgulis:et  quo  in 
re  parua  mooicus  vobis  fatis  fit  iermo  regularum  ifbzima  iit  I?ec. 

C_tf.alculivn©ecfcqi m vacue  s ©imoueatur  campe s:rotcn©i tn  icbm.trigoni in fertium.tetragoni  eft  i 
luapyramioe  in  quartum.  j£af.  &  imoueri  in  fet  m  inteliigis  tozte  tn^imu  campum.  Blc.  $ta 
voiunr.eft  enim  fecunous  a  i  e  leo  poft  le  pzimus. 

fLSitia.CCalculus  ois  quocficp  recto  inccfiu  calculum  tollere  poteft:f5  angulari  atqj  obliquo  nun#.  x 
ftL '£ertia.TBumerus  numerum  partis  aouerfe  et  quatuatts  emf©e5  l  uo  recto  curfu  offenocszeftoem  5 
tulit. 

CL^uarta.St  ©uo  numeri  eiufoe  parttsmumero  partts  aouerfe  que  iuncti  coftitufiticircftponatur:  4 
claufum  auferut.f?tnc  fttvt  ternarius  'i  quinarius  claufum  octonariu  partis  aouerfe  tollantzet  quas 
ternarius  'i  octonarius  ©uooenarium.et  lt  oc  pacto  te  ftmtlibus. 

inter  ©ucs  aouerfe  partis  numeres  vacui  tnteriacetes  campi  per  minozem  numerum  5 
multiplicati  maiozem  efficiantmu merus  tollif  maici.l?iac  euemt  vt  binarius  ©uooenariu  ieje  inter* 
tacentibus  campis  auferat/ et  feptumoenarium  octo,  et  ternarius  fenariu  mtcriacctibus  ©uobus/ 
et  nouenarium  tribuszet  quintumoenarium  quinep. 

(LSejcta.JHuicucp  numerusicui  vt  recto  calle  ©imoueatur  ois  abempta  eft  poteftas:tollifur.  6 
tLSeptima.Si  majcima  pyranuois  bafis  offenoit  pyra  mitem  :eam  tollit.fi  offenoituntollitur.  7 
C.^ctaua.Si  numerus  per  interceptos  capos  multiplicatus  baiim  pyramiois  majcimam  reftituat  8 
cantem  tollit* 

CLlftona.St  al-ebafes  pyramioem  offentant  coitmilis  in  campis  cftaoeft)  auferafzet  iocm  eueniat  9 
fi  numerus  per  interualla  multiplicatus  aliquam  tila?bafium  efficiat.it  oftenoarurzeeoem  tollatur. 

C  E>ecima.^ictozia  parta  eft  fi  tn  aouerfts  caftris  majettna  conftttuif  Iparmonia.itioem  feo  mterioz  $.0 
tgnobiliozqjjfi  conftituitur  l?armonia  minoz. 

CISnoectma.lCalculi  acquifiti  ao  complenoam  J?armoniam  aouerfe  parti  aujctliarcs  acctpiutur.  n 
C  l^uooccima.fiCu  majcima  l?armonta  paraf  calculus  ao  complenoam  harmoniam  acquifttus  a  fuo  ix 
loco  non  ©imouetur. 
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6*8*9*11  j$eo* 

6*8*11  l?ar. 
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4 

1  6  | 
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|  IX 

1  6*9*1 1  Zfteoietas  aritl?. 

4 *6*9  £>to* 

4*6*ix  l?sr. 
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1 

z 

1  9  1 

16 

l  7  x  |  1*9*16  XPeoietasaritl?* 

1*9*16*71  /6co. 

9*i6*7i  l?ar. 
5*5*i  5  l?ar. 
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ZDajcittie  j 
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i5 

I  15 

1  5*i  5*x  5  ZPcoietas  aritl?. 

5-5*i  5*x  5  Beo* 

1 

^zoaciej 

5 

1  9  1 

45 

1  8i 

b*45*8i  ZDeoictas  aritl?. 

5*9*4  5*8 1  Beo* 

5.9.45*  l?ar. 

1 

Jmpariul 

5 

1  15  1 

45 

Ixi5  I5*x  5-4  5*2CDeoietas  aritb.s.x  5-4  5.x  x  5*£co.i  s.4  s.i  i  s.  bar. 

5 

ZDinozes  | 

5 

1  15  I 

15 

1  45" 

i5*i  5*4  5  ZDeoietas  aritl?. 

5.1  5.4 5  Geometrica. 
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^utozie  | 

IX 

1  i5  1 

16 

1  10 

iix.i5.io  ZDeoietas  aritb. 

n.i5.i<f*io  Geometrica. 

t 

Secunoema/cimevictozte  Eertiemajcime  victozie 

confonantie  mufice  confonantie  rnuiice 

Bbotapente  B  b  oiateifaron 

® c  oiateftaron  B  c  tonus  coi onantia?  pzincipift» 

Bcoiapafon  ‘  Bcoiapente 

B  ©  oiapafon  ac  oiapente  B  ©  oiapafon 

B  aooziamcobisoiapafon  B  aooziajac&iapafdacoiap&e 

(C  ao  ©ztam  c  ©  bis  oiapafon 


*]£>zime  majeime  victozie 
cwuionontic  mutue 
B  i>  oiapente 
B  c  oiaieilaron 
B  c  oiapa.on 
B  ©  oiapaton  ac  oiapente 
B  bz»am  c  ©  bis  oiapafon 


<E29mo:cs  vlctortas  spineas  pofuitvt  vos  venato:  ibus  fimiles  relinqui  :qui  magis  fere  inuetione  < 
q>  oblata  fine  venatione  gauoere  folent .  £jc  tribus  tamen  ©attyille  pzeceptis  minotum  victo:iarum 
cognitio  penoet* 

Citimum.  E>atos  ouos  campozit  numeros  iunge :  tuctotu  oimioium  eft  inter  eos  in  'Hritfpmetica 
meoietate  meoius  numerus. 

C£5ecunoum.©atisitioem  buobus  nuer  is:ouc  p:imu  in  fcSmtet  «pbucti  accipe  latus  tetragonicu. 
et  illuo  eft:  eoium  rationis  geometrice  meoius  numerus* 

C£ertmm*^atos  ouos  numeros  aggregaiet  qui  aggregatus  eft  ferua.ouc  p:tmu  in  fctfm/ et,pou 
ctum  oupia/ct  ouplatfi  oiuioc  per  feruatum  aggregatfi:et  qui  fiuenit  eft  illo?  numerozfi  harmonice 
«ppoztioalitatis  meoius  *  Ut  fi  i?oc  pacto  queaomoou  l?ec  tria  oocet  piecepta  integros  numeros  non 
reptasmumeri  oati  nullos  fyabebut  in  illa  rone/  ^poztioalitatecp  meoios.et  no  mooo  minozesvictos 
rtasifeu  ftnt  eje  3ritl?metica  et  geometrica/  feu  er  'Hritbmetica  et  harmonica/ feu  er  /geometrica  et 
Ifrarmonica  reperiastfeo  et  fi  volueris  marimas.&eru  folent  o  J6atf?ille  aliter  capos/  acieru  ouces/ 
eomitefcpozoinare.vt  area  fit  campozfi  feragiutaquattuoz.aut  limite  campomm  meoio  aciemvtranqj 
oirimetefuperaoiecto  ouozum  atipfeptuaginta. 


campis  l?oc  mooo  oigeftis  ruoes  aol?uc  et  quos  ao  myfterta  ipfe  cetus  filetium  canotoiflimus 
pater  nonoum  aomittit  er  fupiozibus  pzeceptis  inter  fe  concertant.moc  *o  puerilibus  actis/  iocifcp 
reicctis  ao  filentia  l?ymnofcp  afiuefacti:p:efentia  pteceptotis  tartq>  numinis  cuiufoafmutur/folau 


& 


* 


Tft 


tur 7  ct  vitatu  fine  crimine  tranfigunt  innocuam;  labeq*  care»tem.b<w  Ullo  flut>lum/J?oc  folamen/bee 
vigilantifTlma  cura: 

Bt  fefe  lotoo  rimentur  aD  vnguem 

iRe  qulo  btet/  nequis  perturbet  fe  anguine/ equio 

fartibus  vt  coeat/  nll  vt  reclinet  amufTte.  ■> 

Tflec  ptlue  in  Dulcem  Declinant  lumina  fomnum: 
tOmnta  $  longi  reputarint  acta  Diei. 

£tuo  pzetergrefit/ quio  geflum  in  tempoze/  qulD  non. 

/Bffcnfi  pzauiestant  palmam  et ptemia  rectle. 

CECales  canDlDi  tifcipuloe  Decet  efle  q£>y  tbagoze.£rgo  meum  confllium  eft  o  ©atbille  *  Btontlne 
generofi  aoolefcentee:vt  tantifper  luDo  inoulgeatie  Dum  tenerioz  etaevoe  aD  altiota  confceoere  non 
uniti  Dum  tarbat  aDitum.mojcaut  plufculo  robuUiotee  animo  factimoUrum  flletium  quer ite/et  vos 
noftro  cetul  ccmitee  afcifciteivitam  feniper  que  frugi  fit  querentee  innocuam. t  me  potius  magiitro 
(aut  fi  mauulnsvobifcu  conoifcete)Dcctrinam  /  mozcfcp  §>  locos  rifetre*  vos  afit  Du  etas  teneriufcula 
patitur:a  iunioiibus  que  petiti  IudI  fupfuntvel  ^facillime  blfcetis/  nficqj  ambo  recte  valete,  ©at. 
THosq’  valemus iq?qs  pofiumueoBlctncon  ego  "rBzdtinustbonas#  tue  humanitatis  officio  habes 
mus  nunc/habcbtmufqj  femp  gratias.*  cognofcimus  tepteter  Dignitatem  bec  minutula  pcrcotatos 
efie.qtf  vero  fupcreft  nobis  facile  vfricabimus.atcp  tu  interim  Dfi  teaD  feria  magis  erga  nos  vtemur 
pzeccptouooperamoftrifemper  memoz  feliciffimus  valeto. 

\  i  -  i  i  •  ?  *  r 

V  ZXitbmimacbic^inis. 


> 


CB?us  Duas  flluaDriuU  partes  et  artium  liberalium  ptedpuas  atep  Duces  cum  quibufDam  Sminte 
cular((saDiectis:curaruntvna  fotmulis  cmcnDatiifime manuari  aD  UuDtotum  vttlirarem  joannes 
flbigmanus/et^olgangus  Ifropiltue  fu-ts  grautfTtmis  labozibus  *  impenfis  Tfrarhtfif  Bnnofalutis 
Dotntnizqui  ota  in  numero  atqj  b^^monia  foimautt  1 4  9  6  abfolutuq?  reooiberunt  eobem  artnojDie 
vicefimatecunba  5«IW  fuco  labozes  vbtcuncp  valebunt  femper  fiitDiofis  beuouenres.£t  ibem  quo« 
facit  uio  JUujtius  ©zytannus  £Dloburgenfte;vbiq?  eje  archetypo  Diligens  operis  recognito:. 


Jvegiftrum  pzcfentis  operis. 

abcDefgbi 

«0nmes  quaterni. 


q^>Hmum:5n  boc  opere. 
&ecunDum:^o:Dani  Tftemotatij. 
£crtium:<ESinta  b  c  D  e  f. 
£tuartum:cinfe. 

b 

l^zimum: CSi  Duo  numeri. 

Secunoum:limaqutntam. 
3tertium:nuerans  qui  et  toeni. 
Quartum:  CllHumerozuum  cotinue. 
c 

qfbzimumiCDBoiu  fi. 
SecunDum-.C^uaDratus  cubicus. 
ZertiumsCLSi  fuerint  duo  numeri. 
££uartum:<ESi  quotlibet. 

D 

'gbzimum:^  pzeceDens. 
Secuooum:C£H  fumatur. 
Zertiumrparte  longioz. 
£tuartum:fequens  tetragonum. 


l&zimummumeratas. 
SecunDumtCSatam  ptopoztioncm. 
SCertiunnCroultiplicem. 

Quartum:  eunt  eje  trina. 

l£zimum.CE3a«>bt. 

SecunDum:CO*cobi. 

%  cmunr.CESi  termino?» 

(Quartum: |B  fu  p  par  ti. 

0 

l£>zimum:interuallo  e  D  *  ' 

SccunDum:4)po:t(ones  efle. 
Zeruum:C3tlcem  Ditonus. 

J&u  artum:  CE  Btffcr  entia, 
b 

^>zimum:f  aD  g. 

SecunDumrao  q  fiatp. 
£ertium;CESint  fi  reliquis. 
Quartum:  CE^int  numeri, 
i 

^zimumnBumerus  multtplejc, 
JSecunoum:lBumeri  paris* 
Certium:©nppartietis. 
CQuartum:Bltcra  parte. 
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